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SUR  LA  THEORIK   DE  LA   DISPERSION 


(1) 


161.  Historique. —  L'expérience,  d'accord  avec   la  théorie, 
montre  que  la  vitesse  de  propagation  des  ondes  sonores  est  toujours 
indépendante  de  la  hauteur  du  son,  et,  par  suite,  de  la  durée  des 
vibrations.  Le  phénomène  de  la  dispersion  prouve  qu'il  n'en  est  pas 
(le  même  pour  les  ondes  lumineuses,  du  moins  (piand  elles  se  pro- 
pagent dans  un  milieu  pondérable;  car,  l'indice  de  réfraction  d'un 
miheu  par  rapport  à  un  autre  étant  égal  au  rapport  des  vitesses  de 
la  lumière  dans  les  deux  milieux,  et  cet  indice  variant  avec  la  cou- 
leur. Tune  au  moins  de  ces  deux  vitesses  doit  nécessairement  dé- 
pendre de  la  durée  des  vibrations   lumineuses.  La   dilliculté  qui 
résulte  de  cède  différence  entre  les  f)ropriétés  des  ondes  lumineuses 
et  celles  des  ondes  sonores  n'avait  pas  échappé  aux  créateurs  de  la 
théorie  des   ondulations,  et    Euler    en  avait  été  ])articulièrement 
frappé  ^-•;  mais,  jusqu'à  PVesnel.  aucune  tentative  ne  fut  faite  en  vue 

'■''  Ces  lerons  ont  élé  professées  en  1807  à  l'Ecole  Normale  dans  le  cours  de  troisième 
année.  Elles  ont  été  compléU.*es  par  M.  Vordol  lorsque,  en  i86:î,  dans  le  même  cours,  il 
s'est  occupe*  de  Ja  polarisation  ma(|nélique. 

•     Opuxciila  vnvii  argumeiUi,  I ,  ;'.  1 7 . 

VfRDF.T,  Vï. —  Oplicpir,  II.  I 


:>  ÏNKOKIK  DE  \A  DISPERSION. 

(le  HMiiliv  roin|ilc  (les  [)h(Mioiiïèn(»s  ilo  la  disporsion  dans  l'hypoliièse 
(les  ondes, 

Kresnel  remarqua  (jue,  dans  le  cas  des  vibrations  lumineuses,  la 
splièn»  d'aclivilé  des  forces  inol«'M*ulaires,  mises  enjeu  par  le  mouve- 
ment vibratoire,  n'est  |)lus  nécessiniTment  très-j)etite  par  rapport  à 
la  lonj^uenr  (rondulation.  comme  cebi  a  lieu  lorsqu'il  s'agit  d(\s  ondes 
sonores,  dont  la  lonj^ueur  d'ondulation  est  incomparablonient  plus 
{p'ande  (|ue  celle  des  ondes  lumineuses.  Or.  si  la  distance  h  laquelle 
l«»s  forces  moléculaires  sont  sensibles  n'est  pas  n(^{fli{feal)le  vis-iWis 
de  la  longueur  d\m(lulation ,  il  n*e>t  plus  exact  d'admettre,  comme 
on  le  fait  dans  la  tb/'orie  des  ondes  sonores,  que  la  pro[>a{[a(ion  de 
cbaoun  des  ébranlennMils  Irès-pelits  dont  se  compose  une  vibration 
n'est  inllu<»ncée  en  rien  |)ar  la  propagati(m  des  ébranlements  qui 
précèdent  ou  (]ui  suivent  celui  que  Ton  considère,  et  ([ue,  par  con- 
s('(pient,  la  vitesse  avec  laipielle  se  |)ropa|]e  cbacun  de  ces  (ébranle- 
ments est  indépendante  de  la  manière  dont  ils  se  succèdent  et  de  la 
durée  d(»s  vibrations^'',  (ietle  explication  sommaire,  îi  laquelle  Frcs- 
nel  n'a  pas  (mi  le  tem|»s  de  donntjr  une  forme  matb(;mati(]ne,  est 
dfîvenue  le  point  de  départ  des  inq)ortants  travaux  de  (lauchy. 

Dans  son  grand  Mémoire  sur  la  dispersion  [)ublié  en  i835^-^  et 
qui  constitue  un  de  s(»s  principaux  titnvs  de  gloire,  (laucby  s'est  pro- 
posé de  donner  une  e\[>tication  conq)lèle  des  phénomènes  de  lu 
double  réfraction,  de  la  polari>ation  et  de  la  dispersion,  en  consi- 
dérant l'élber,  tant  celui  du  vid(»  i\\w  celui  ([ui  est  engagé  dans  les 
cor|)s  |)ondéral)b»s,  connue  étant  formé  de  molécules  séparées  par 
des  intervalles  finis,  qin)i(|ue  très-])etits.  et  agissant  les  unes  sur  les 
autres  [)ar  attraction  ou  par  répulsion.  Après  avoir  int(»gré  les  (Hpia- 
lions  diiïérenlielles  (|ui  représentent,  dans  le  cas  le  plus  général,  Icîs 
mouvements  vibratoires  de  l'élber.  en  supposant  les  déplacements 
des  molécules  très-petits,  Il  montn»  que,  si  l'on  tient  compte  des 
termes  d'ordre  supéri<Mir  (|ui  ont  été  m'^gligés  dans  la  ibéoric  de  la 
double  réfraction  en  su|)posant  le»  rayon  d'activité  des  forces  mole* 

'"'   S«'Con<l  siipplLMUiml  iiii  [n'omior  Mi-iiioiro  sur  la  doiihlo  réfraclioii,  Œurrrit  complète 
tU'  Vresiu'ls  l.  II. 

l*'   \(iuvv(iiix  l'.rnrin's  dv  inathfmntujins  ,  l'ni^jiio,  iS^T».  —  Los  diMix  pn  iiii^rs  pîii'.i- 
jjraphos  «ml  «'l»'  piiMi^s  s«'j)aivin«'nl  ni  i  S3(j  à  P;iris. 


HISTORIQUE.  3 

culairps  uéglijjeable  |>ar  rapport  à  la  longueur  d'ondulation ,  on  ob- 
tient pour  la  vitesse  de  propagation  de  la  lumière  une  expression  qui 
dépend  de  la  longueur  d'ondulation;  il  déduit  ensuite  de  la  forme 
(\ue  prennent  les  é<{uations  intégrales,  lorsque  le  milieu  est  isotrope, 
une  relation  entre  la  vitesse  de  propagation  de  la  lumière  dans  un 
milieu  isotrope  et  la  longueur  d'ondulation  dans  ce  milieu,  ce  qui 
lui  permet  d'exprimer  l'indice  de  réfraction  du  milieu  par  rapport 
au  vide  en  fonction  de  la  longueur  d'ondulation  dans  le  vide, 
au  moyen  d'une  formule  qui  se  pn^te  aux  vérifications  expérimen- 
tales. 

(laucliy  considère  l'éther  engagé  dans  un  corps  pondérable  homo- 
gène comme  étant  lui-même  homogène;  mais  ici  se  présente  une 
objection  d'une  grande  importance.  L'action  des  molécules  pondé- 
rables sur  les  molécules  d'élher  doit  nécessairement  modifier  la  dis- 
position de  ces  dernières,  qui,  en  se  condensant  autour  des  molécules 
pondérables,  forment  nécessairement  des  couches  de  densité  variable. 
H  est  donc  impossible  de  regarder  l'éther  comme  conservant  une 
(lensitë  constante  à  l'intérieur  d'un  corps  pondérable,  même  lorsque 
celui-ci  est  homogène.  Cauchy  s'est  elforcé  de  lever  cette  difficulté 
en  montrant  qu'à  l'éther  de  densité  variable,  et  à  la  matière  pondé- 
rable dont  un  corps  est  réellement  formé,  on  peut  substituer  un 
Mher  fictif  de  densité  constante,  pourvu  que  cet  éther  présente  la  même 
constitution  que  le  milieu  cpi'il  remplace,  c'est-à-dire  qu'il  soit  iso- 
trope ou  cristallisé  suivant  (|ue  ce  milieu  est  lui-même  isotrope  ou 
cristallisé,  et,  dans  ce  dernier  cas,  (pi'il  off're  les  mêmes  caractères 
de  svmétrie^'-;  c'est  de  cet  éther  fictif  qu'a  toujours  entendu  parler 
(lauchv  et  qu'il  sera  question  dans  tout  ce  ((ui  vo  suivre  ^-\ 

"^  M«»nioire  sur  les  vibrations  d'un  double  système  de  molôciiles  et  de  ri»tber  contenu 
dan.s  un  corps crislatlisé  (Métn.  de  rAcad.  des  »c. ,  XXII,  CiT)). 

*'  M.  Briol,  dans  son  E$»ni  xur  la  tliéftrie  tnnthnnatifjue  de  la  lumière,  n  fait  remarcjner 
ivceniincnt  qii(\  si  Top  nitribnc  à  rétlicr  la  même  structure  cristalline  c[u'au  milieu  dans 
lf'<[ii€l  il  osl  rn/ja/ié,  il  devient  im}>o<sible  do  rendre  compte  de  Tidentilé  de  propriclés  op- 
tiques qui  existe  entre  les  cristaux  du  système  cubique  et  les  corps  aniorpbes.  Il  a  ôté 
(unduit  ainsi  à  tenir  compte  directement  de  Taction  exercée  par  les  molécules  pondérables 
sur  Télheret  des  inéiplilés  pério<li(|ues  que  cette  action  introduit  dans  la  disiribulion  des 
molécules  de  cp  fluide, et,  en  faisant  dépendre  uni(|in»m<»nl  la  dispersion  de  rinflucnce  dos 
iiiob'cules  pondérabbs,  il  s'est  alTrancbi  des  dillicultés  qui  subsistent  dans  la  tbeorii*  de 
tlaiichv,  lorsqu'il  s'afjit  d'explicpier  Tabsonco  do  dispersion  dans  le  vide.  (  L.) 


A  THÉORIE  DE  LA  DISPEKSIO.N. 

Nous  nous  proposerons  en  premier  lieu  d'établir  une  formule  qui 
représente  les  lois  de  la  dispersion  dans  les  milieux  isotropes;  nous 
serons  ainsi  dispensés  de  conserver  aux  calculs  le  degré  de  généra- 
lité que  leur  a  donné  Cauchy,  et  nous  pourrons  mettre  à  profit  les 
simplifications  notables  que  M.  Tovey,  sans  toucher  d'ailleurs  à 
aucun  point  essentiel  de  la  méthode  de  Cauchy,  a  introduites  dans 
la  théorie  de  la  dispersion  ^'^ 

1 62.  Équations  du  mouvement  vibratoire  dans  un  mi- 
lieu iiomosène  queieonque.  —  Soient,  dans  un  éther  homogène 
cpielconque,  isotrope  ou  cristallisé  :  .r,  y,  -:  les  coordonnées  d'une 
molécule  rapportée  à  trois  axes  rectangulaires  quelconques;  m  la 
masse  de  cette  molécule;  x  +  Ax,  y-\-ày,  :-\-Az  les  coordonnées 
d'une  autre  molécule  de  masse  /x;  r  la  dislance  des  molécules  m  et  pt: 
/(r)  la  fonction  qui  représente  la  variation  de  l'action  moléculaire 
avec  la  distance;  e  le  déplacement  rectiligne  et  très-petit  imprimé  à 
la  molécule  m;  Ç,  >? ,  Ç  les  projections  de  ce  déplacement  sur  les  trois 
axes;  Ç+AÇ,  >7-hA>7,  ^-hAÇ  les  projections  sur  les  mêmes  axes 
du  déplacement  de  la  molécule  fi;  a,  (2^  y  \es  angles  que  fait  avec 
les  axes  le  déplacement  e;  \e,  Ye,  Ze  les  composantes  parallèles  aux 
axes  de  la  force  élastique  qui  agit  sur  la  molécule  vi. 

Sans  introduire  dans  le  calcul  d'autre  restriction  que  de  supposer 
les  déplacements  des  molécules  très-petits,  on  arrive,  comme  nous 
l'avons  vu  dans  la  théorie  de  la  double  réfraction  (131),  aux  équa- 
tions 

t'î  PhiLMnfr..  (3),YIII,7. 


m 
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Fin  posant,  pour  abréger, 

ces  équations  deviennent 


[?  ('•)  +  >J'  (r)  ^1  AÇ| 


En  remarquant  que  Ton  a 

et  que  les  équations  (i)  sont  applicables  a  une  quelconque  des  mo- 
lécules du  milieu,  on  voit  que  ces  équations  représentent  tous  les 
mouvements  vibratoires  compatibles  avec  la  constitution  de  Téther. 

163.  Equations  d'un  mouvement  vibratoire  se  propa- 
geant par  ondes  planes  dans  un  milieu  homogène  quel- 
conque. —  Supposons  actuellement  que  le  mouvement  vibratoire 
se  propage  par  ondes  planes;  on  a  dans  ce  cas,  en  désignant  par  R 
la  distance  de  l'onde  plane  sur  laquelle  se  trouve  la  molécule  m  à 
l'origine,  et  par  V  la  vitesse  de  propagation  de  l'onde  plane,  l'ex- 
pression suivante  pour  le  déplacement  de  la  molécule  m  (132)  : 

l-V)  e    -<Jsin-'^P^(R      \t). 

Pour  que  Tonde  plnne  se  |)ropagc  sans  altération,  Il  faut  et  il 
Millit  qu^*  la  force  élaslique  produite  parle  dé[)lacement  e,  forciMpie 
nous  représenterons  par  Ue,  soit  parallèle  a  ce  déplacement;  lorscjue 
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celle  condilioii  esl  remplie,  n^lle  force  élastique  a  (railleurs  pour 
expression  (  1  .*{2  ) 

^      s 

Si  donc  dans  les  é(piations  (  i),  (]ui  repn»sentenl  lous  les  iiiouve- 
menls  possibles  de  rétlier.  on  porte  les  valeurs  de  ^^  tj,  Ç  déduites 
de  la  valeur  du  déplacement  e,  et  si  l'on  exprime  que  la  force  élas- 
tique dont  les  composantes  sont  Ve.  \e,  Zs  est  paralliMe  au  dépla- 
cement, on  ohliendra  un  certain  nond)re  de  relations  où  entreront 
les  angles  a,  /3,  y  (|U(»  fail  le  déplacement  avec  les  axes,  et  ces  rela- 
tions délermincronl  la  direction  cpie  doit  avoir  le  déplacement  pour 
(pie  la  propagation  de  Tonde  plane  soit  possible. 

On  déduit  immédiatement  de  Téqualion  (•>) 

^  -  (Jcosasin— -(H      \/K  ïj      SvnsjSs'm  --{l\  —  Vt). 

Ç  — ^cosy  sin  —   (H       \t), 

A 

d'où 

4+ AÇ   -^cosrtsin  ^(H^  AR    -Xi) 

Svoiia    sin  V(H  — V/)cos^^ AK 

+  C0S  ^  (K  — \nsm  r  Al{    • 
On  tin»  de  là 

AC-    (Jcosa  [sin-J(H  -    Vn  (cos^  AH-  i) 

+  cos->   [l\      \nsm  -AU  h 


('•) 


I  A»;.    ^.•os/SrsmÇ(R-V/)(co.s^All-    i) 

+  CDs^  (  K  -    \l  )  siii -,-  AR 1 

A     '  A  _\ 


AK      Svosy  [sin^  (H  -   \t)  (cos^^  AH      i  ) 

+  COS—  (H      \/)  sm   :  AH    • 

A     ■  ^^  J 

Il  s'agit  maintenant  de  substituer  ces  \aleurs  dans  les  étpiations^i  ). 
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On  peiil  reiiiar([uer  (fabord  f|uc  si  le  niilleii  n'esl  pas  héiijiédri<|uc, 
rcsl-à-dirc  si  tout  est  semblable  de  part  cl  d'autre  du  plan  de  Tonde, 
les  sommes  <|ui  proviendront  de  la  substitution  de  la  seconde  partie 
des  valeurs  de  Ji^,  A»;,  AÇ,  sommes  qui  se  présentent  sous  l'une 
(les  formes 

2^(p(r)  sin  ^  ai;  ,  ^fi^  (r)  ^  sin  ^  AR , 

2|ùt>p(/)  -p-  sin  ^  AK,  ^ix^  (r)  -^  sin  ^  AK, 

2;^>(/  (r)  --p^  sin  ^  AR ,  2^^^^  ('')  -^7?^  sin  ^  AR , 

2pt\f/  (/•  )  —  -,-'-  Sin  -^  AR , 

sont  toutes  identicpiement  nulles,  comme  étant  formées  de  termes 
<|ui ,  deux  à  deux ,  sont  égaux  et  de  signes  contraires  ;  car  à  des  valeurs 
de  A.r,  Ay,  Az,  égales  et  de  signes  contraires,  correspondent  des  va- 
leurs de  AR  qui  sont  aussi  égales  et  de  signes  contraires.  Si  de  plus 

on  remjdace  cos  —  AR  par  1     -  a  sin*^  <  AR,  et  ^sin  -^    (R      \t) 

\)ii\'  e,  les  é(|uations  (1)  |)rennent  définitivement  la  forme 


+  cos/S2fx>P(r)  --f-i'sin^^  AH 
+  cosy2f*>J/(r)    '  .,  '  sia'''  -  AR, 

!  :.  I         <  ~  cos/S2f«  \(p (r)  +  ^P  [r]  ^Isin^ ^  AR 

•  +  '-"sySii/iKr)  ^p-^  sin^  ^  AR, 

+  i■i»>^1(l^r)  ^  siii'-^  ^  AR 

+  c<)sj2fx  [(?(*•)  +  >{/((•)  "^^'^-J  sin^^  AH. 
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16â.   KIlipiioMe  de  poIariMitlon. —  Pour  que  l'onde  plane 

se  propage  sans  altération  il  faut  et  il  suilit  que  la  Force  élastique 
soit  parallèle  au  déplacement,  c'est-iVdire  que  l'on  ait 

\        _^^ /j_ 

cosa      cosjS      cos^' 
ou 

(  (i  )  ^'    =     ^'     ^  ,  _!^«_  . 

V  (osa      cosjS      ros^' 

Si  dans  les  équations  (T))  on  remplace  AR  par 

Ax  cos  /  -r  Ay  cos  m  +  Ac  cos  n , 

/,  m,  n  étant  les  angles  que  fait  avec  les  aves  la  normale  à  Tonde 
plane,  et  si  Ton  substitue  dans  les  écjuations  (6)  les  valeurs  de  Xi, 
\i ,  Zj  ainsi  obtenues,  on  aura  doux  relations  qui ,  jointes  à  l'équation 

cos^^aH- cos'-^jS-hcos-y    -i, 

détermineront  les  angles  a,  j8,  y  (jue  doit  faire  le  déplacement  avec 
les  axes  pour  que  la  pro[)agation  de  Tonde  plane  soit  possible. 

En  remarquant  que  le  coellicient  de  cos/3  dans  la  première  des 
équations  (5)  est  le  même  que  celui  de  cosa  dans  la  seconde,  que  le 
coefficient  de  cosy  dans  la  seconde  de  ces  équations  est  égal  à  celui 
de  cos/6  dans  la  troisième,  et  enlin  que  le  coefficient  de  cosa  dans  la 
troisième  est  égal  à  celui  de  cos  y  dans  la  première,  et  en  raison- 
nant connue  dans  la  tbéorie  de  la  double  réfraction  (13A),  on  voit 
([ue,  si  Ton  conserve  les  expressions  rigoureuses  des  forces  molécu- 
laires, à  chaque  direction  de  l'onde  plane  correspondent  encore, 
pour  les  déplacements  moléculaires ,  trois  directions  rectangulaires 
telles  que  Tonde  puisse  se  propager  sans  altération,  et  que  ces  trois 
directions  sont  parallèles  aux  axes  d'un  ellipsoïde. 

L'équation  de  cet  ellipsoïde,  auquel  nous  continuerons  à  donner 
le  nom  d'ellipsoïde  de  polarisation,  est 

x-^2^  [(P  (r)  4-  x^r)  ^j!]  sin^  \  AR  +f^(i  [<?(,-)  +  ^  (r)  ^  |  sin''  \  AR 
-f-  z*2^  [^  (r)  +  ^  (r)  ^]  sin'-  ^  AR  +  yz^y.^>  (r)  "^^^  sin»  ^  AR 
+  xz2éii'^ (r)  —^ sni-  y  An  +  xyZyi^fyr)  -  -f-^\n^  ^  An      i . 
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Comme  d'ailleurs  on  a 

AR--=  Axcos/  +  Ay  cosm  +  Azcosw, 

on  voit  que  les  coefficients  de  cette  équation  dépendent  à  la  fois  des 
angles  l,  m,  n  qui  déterminent  la  direction  de  l'onde  plane,  de  cer- 
taines constantes  qui  définissent  la  constitution  du  milieu,  et  enfin 
de  la  longueur  d'ondulation.  La  vitesse  de  propagation  de  fonde 
plane  est  en  raison  inverse  de  la  longueur  de  Taxe  de  fellipsoide  de 
polarisation  auquel  les  déplacements  moléculaires  sont  parallèles  ; 
cette  vitesse  dépend  donc  aussi  de  la  longueur  d'ondulation ,  lors- 
qu'on conserve  les  valeurs  rigoureusement  exactes  des  forces  molé- 
culaires^ au  lieu  de  développer  les  variations  AÇ,  Ai;,  AÇdu  dépla- 
cement suivant  les  puissances  croissantes  de  AR,  et  de  négliger, 
conunc  nous  l'avons  fait  dans  la  théorie  de  la  double  réfraction,  les 
termes  qui  contiennent  AR  à  une  puissance  supérieure  h  la  pre- 
mière :  ainsi  se  trouve  expliqué  d'une  façon  générale  le  phénomène 
Je  la  dispersion. 

Lorsque  les  équations  (6)  sont  satisfaites,  en  posant 

\  Y  / 

[J    ==         '     ,^  _   '_L     =  _  J_  , 

^      cosa      cosjS      cosy' 
011  a 

et,  par  suite,  en  vertu  de  féqualion  (3), 

expression  de  la  vitesse  de  propagation  dont  il  sera  fait  usage  plus 
loin. 

Il  faut  remarquer  enfin  que  toutes  les  conséquences  que  nous 
avons  déduites,  dans  la  théorie  de  la  double  réfraction ,  de  fexistence 
de  l'ellipsoïde  de  polarisation,  et  en  particulier  celles  qui  sont  rela- 
tives à  la  transversalité  des  vibrations,  sont  encore  vraies  dans  la 
théorie  rigoureuse  que  nous  venons  d'exposer,  et  suivant  laquelle,  à 
chaque  valeur  de  la  longueur  d'ondulation,  rorrespond  uu  ellipsoïde 
de  polarisation  parfaitement  déterminé. 
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]  ()  5 .   Relation  entre  la  vitesse  de  propA^^^^B 
sueur  d'ondulation  dans   les  milieux  Is^tf  pca>   —   Noi 

allons  maintenant  nous  oeniper  exclusivement  des  milieux  isotrop 
et  chercher  quelle  est  la  relation  qui  existe  dans  ces  milieux  eoli 
la  vitesse  de  |)ro|)a{;ation  d'une  onde  plane  et  la  longueur  d  ondi 
lation. 

Toutes  les  directions  étant  identiques  dans  un  milieu  isotrope, 
suliit  de  considérer  U  cas  où  Tonde  plane  est  normale  à  Tun  des  an 
des  coordonnées,  par  exemple  à  Taxe  des  x.  On  a  alors 

les  é(|uatioiis  du  mouvement  vibratoire  se  simplifient  beaucoup  dai 
ce  cas,  car,  par  raison  de  symétrie,  on  a  évidemment 

2fx>(/  (/•)  — p  •  sin-  ?  Ax      0 , 

2/x>(/  (r)  —r^  sin*-^  j  A,r    ^  o , 


Les  é([uations  (5)  prenncMJt  donc  la  forme 


Xv 


s'ui^  -<  Ax, 


(8) 


\,-    cosa2|:x  [<P(/*)-f  >p(r)  -,^ 

\,      cos/32^t  I  (p(r)-\-^{r)  ^  I  sin-^5  A,r . 


Z,--   cosy2|:x    (p{r)  +  ^(r)  ~ 


sin^  >  Ajt. 

A 


LVM|ualion  de  Tellipsoïde  de  polarisation  se  réduit  à 


.r-^Sfx  j  (p(/-)-|->K'')  ^-y^  sin'-^T- A.r 

^//^2fz[<P(V)-|-4'(0'^^]sin'^yA.r 


(lomnic  (railIcMus  loulos  les  direclions  p(»r|)endiculaires  à  Ta; 
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siippoMT  11-  <lt^|ilai>Muent  ^^rallèle  à  Taie  des  jf  :  on  a  dans  co  ras 


•»t.  on  ropn'soiUant  |mr  N  la  \ite>se  de  propagation  des  onde$  à  ri- 
l^ratioiis  tniiis\ors^ilo>. 

(lotir  vilosM»  ost  la  >onlo  JonI  nous  ayons  à  nous  occuper:  pour  Iran*- 
fornuT  ioxprossion  t|ui  la  roprt'senlo  en  une  série  ordonnée  suivant 
los  |uiis>anoos  lie  X,  remanjuons  que  Ton  a 

sur  .  -Xr  I      ros  ^^  \i    • 


el  (lô\olop|MUi>  ros  l*  A.r  on  sôrio ,  oo  (|ui  tlonno 


itKs    .   a,r       I X    A.r-  —         .  :  .    A.r* 5-r— — .-  vr  Aj" 

•■-  —     —       '—  %  ■•■■  •    •    • 

w'   .     .,        'lit' 
A  S  A 

'|0  A  .Mi)   A 

sôrii»  (jui  osl  toujours  rapidoniont  oonxorjfcnlo.  car.  los  l'orres  uioié- 
oulairos  iro\(»n;anl  leur  action  (|u'à  une  distance  qui,  si  elle  n'est 
|)as  né{;li{;eal)lo  vis-c\-vis  de  la  lon{juour  d*ondulation,  doit  <îlre  re- 

{{ardoo  coinino  Iros-potito  par  rapport  à   cette  loufjuour,  -<-  •  dam 

toute  réteiiduo  do  la  sphère  d'activitc^  do  la  molécule  considérée,  est 
une  fraction  de  beaucoup  inférieure  à  Tunité. 

On  déduit  de  la  valeur  trouvée  pour  cos-s— A.r 


..,77.  TT^    .      „  I   TT'    4      ,     ,       '.i    TT*'    A  *      ''^     A     S    . 

sin-  >  A.r  =     <-  A.r-  -  -  ^r  vi  A.r'  j  •  ,  -  v-  ^^^       -T""  v  ^^  M-  •  •  • 

A  A  .>  A  -1.)  A  .M .)  A 
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Il 


des X  sont  identiques  par  rapport  à  Tonde  plane,  on  a 


lJ<P{r)  +  ^r)^ 


sin^  -^^  A.r  =-  2/1/  hp  (r)  +  ^  (r)  -^    sin*^  y  Ax 


l'ellipsoïde  de  polarisation  est  donc  de  révolution  autour  de  Taxe 
àesjo,  d'oii  il  résulte  que,  dans  un  milieu  isotrope,  une  onde  plane 
Domiale  à  une  direction  donnée  peut  se  propager  sans  altération , 
toutes  les  fois  que  le  déplacement  moléculaire  est  parallèle  ou  per- 
pendiculaire à  cette  direction.  A  une  direction  (juelcon(pie  de  propa- 
gation normale  correspondent  dans  un  milieu  isotrope  une  infmité 
d'ondes  à  vibrations  transversales  se  propageant  toutes  avec  la  même 
vitesse  et  sur  lesquelles  les  vibrations  peuvent  être  dirigées  d'une 
manière  quelconque  dans  le  plan  de  Tonde,  et  une  seule  onde  à  vi- 
brations longitudinales  se  propageant  avec  une  vitesse  différente  de 
celle  des  ondes  à  vibrations  transversales.  Ainsi ,  si  Ton  se  borne  à 
considérer  les  vibrations  transversales,  on  ne  trouve  plus  dans  les 
milieux  isotropes  cette  relation  nécessaire  entre  la  direction  d'une 
onde  plane  et  sa  polarisation  qui  existe»  en  général  dans  les  milieux 
biréfringents  et  qui  peut  être  regardée  comme  étant  la  cause  de  la 
double  réfraction  et  de  la  polarisation  cpii  accompagne  toujours  ce 
phénomène. 

Four  Tonde  à  vibrations  longitudinales  on  a 

a  — o,  /3-   y       ()0", 

\i  --  2fz    (p  (r )  +  4/  (r)  -^ ]  sin2  ^  A.r ,  \\      Z,  --  o, 

H,  par  suite,  en  désignant  parV^  la  vitesse  de  propagation  de  celtr 
onde,  il  vient,  d'après  Téquation  (7), 


ri 


Yi 


X' 


27r 


2^t[(p(r)4-xKr)^- 


sur  -y  A.r. 


Pour  les  ondes  à  vibrations  transversales  la  vilcsse  de  pr()|>anatioii 
<'sl   indépendante  de  la  direction   du   dé|)larrnieMt  :  on    p^'ul    donc 
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supposer  ce  déplacement  parallèle  à  l'axe  des  y  :  on  a  dans  ce  ras 

a  =  y-=yo",  12=0, 

el,  en  représentant  par  V  la  vitesse  de  propagation  des  ondes  à  vi- 
brations transversales, 

(9)  V^  =  ^,  2^  [<p{r)  +  ^r)  ^]  sin^  ^  Ax. 

Cette  vitesse  est  la  seule  dont  nous  ayons  à  nous  occuper;  pour  trans- 
former l'expression  qui  la  représente  en  une  série  ordonnée  suivant 
les  puissances  de  X,  remarquons  que  Ton  a 

sin'-^  y  Ax  =-  -  f  1  —  cos  -j-  Aj:  j  1 
et  développons  cos  -<-  Ax  en  série ,  ce  qui  donne 


cos 


A  1.2  A  1.2.0.4  A  1.2.3./|..).()  A 

— J -    ^/y»8  ... 

1.2. 5. 4. 5. H. 7. 8  A* 


série  qui  est  toujours  rapidement  convergente,  car,  les  forces  molé- 
culaires n'exerçant  leur  action  qu'à  une  distance  qui ,  si  elle  n'est 
pas  négligeable  vis-à-vis  de  la  longueur  d'ondulation,  doit  être  re- 

gardée  comme  très-petite  par  rapport  à   cette  longueur,  -^  »  dans 

toute  l'étendue  de  la  sphère  d'activité  de  la  molécule  considérée,  est 
une  fraction  de  beaucoup  inférieure  à  l'unité. 

On  déduit  de  la  valeur  trouvée  |)our  cos-s- Aj- 
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et 


V*^  =  ^2|.[(p(r)  +  xt(r)^:^|A^^ 


I  w-  _      ^ .  X  .    .  /  X  Ar 


2- 


A^ 


-6fo?2^['P('-)+^('-)tï]^'  +  --- 

Nous  obtenons  donc  pour  V^  une  expression  de  la  forme 
(.0)  v^._.„  +  ^+i,  +  ^  +  ..., 

c'est-à-dire  une  série  ordonnée  suivant  les  puissances  croissantes  de 
T51  les  coefficients  a,  b,c,d,.  .  .  étant  des  constantes  qui  ne  dépen- 
dent que  de  la  constitution  du  milieu.  Les  valeurs  de  ces  constantes, 
qui  sont 

«  =  i2^[(p(r)+4'(^)^]A.r^ 


montrent  qu'elles  décroissent  très-rapidement,  car  Ax  est  une  quan- 
tité qui  reste  toujours  très-petite  :  si  donc  la  longueur  d'ondulation 
n'est  pas  excessivement  petite,  si  elle  dépasse  une  certaine  valeur 
que  l'expérience  seule  pourra  assigner,  les  termes  du  second  membre 
de  l'équation  (10)  auront  aussi  des  valeurs  très-rapidement  dé- 
croissantes ,  et  on  obtiendra  une  expression  très-approchée  de  V'^  en 
ne  conservant  que  les  premiers  de  ces  termes.  11  résulte  de  là  que  a 
doit  toujours  élre  positif;  de  plus,  comme  l'expérience  montre  que 
les  rayons  les  plus  réfrangibles  sont  ceux  qui  ont  la  plus  petite  lon- 
gueur d'ondulation,  et  que,  par  suite,  V  décroît  avec  X,  il  faut  que 
le  coefficient  b  du  second  terme  soit  négatif. 
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16G.  l<a  dispersion  n'existe  pas  dans  le  vide.  —  Pour 
pouvoir  comparer  l\  rexpériencc  l'expression  (juc  nous  venons  de 
trouver  pour  la  vitesse  de  propagation  de  la  lumière  dans  un  milieu 
isotrope ,  il  est  nécessaire  d'en  déduire  une  formule  donnant  l'indice 
de  réfraction  de  ce  milieu  par  rapport  au  vide  en  fonction  de  la  lon- 
gueur d'ondulation  dans  le  vide,  et,  à  cet  effet,  il  est  indispensable 
de  savoir  si  dans  le  vide,  comme  dans  les  milieux  pondérables,  la 
vitesse  de  ])ropagation  des  rayons  lumineux  dépend  de  leur  couleur. 

Le  phénomène  de  l'aberration  paraît,  au  premier  abord,  propre? 
à  décider  la  question  :  si,  en  effet,  les  rayons  de  différentes  couleurs 
se  propageaient  dans  le  vide  avec  des  vitesses  différentes,  comme 
l'angle  d'aberration  dé|)end  du  rapport  qui  existe  entre  la  vitesse  de 
la  lumière  et  celle  de  la  terre,  les  étoiles  apparaîtraient  sous  forme 
de  petits  spectres  colorés,  ce  qui  n'a  pas  lieu;  mais  cette  remarque 
n'a  rien  de  décisif,  car  de  petites  différences  entre  les  vitesses  des 
rayons  de  différentes  couleurs  ne  produiraient  pas  de  coloration 
sensible. 

Newton  imagina  une  méthode  plus  précise  pour  reconnaître  si  la 

dispersion  existe  dans  le  vide  :  dans  une  lettre  adressée  à  Flamsteed, 

il  engage  cet  astronome  à  observer  attentivement  les  immersions  et 

les  émersions  des  satellites  de  Jupiter  et  à  chercher  si  ces  phénomènes 

sont  accompagnés  de  coloration.  En  effet,  si  dans  le  vide,  comme  dans 

les  milieux   pondérables,  la  vitesse  de  propagation  n'était   pas  la 

même  pour  les  rayons  de  différentes  couleurs,  et  si  cette  vitesse 

était  d'autant  plus  grande  que  les  rayons  sont  moins  réfrangibles, 

au  moment  de  l'inmiersion  les  rayons  rouges  cesseraient  de  nous 

arriver  avant  les  rayons  violets,  et  le  satellite,  avant  de  disparaître, 

devrait  prendre  successivement  une  série  de  teintes  passant  du  blanc 

au  bleu  et  au  violet;  au  moment  de  l'émersion,  au  contraire,  les 

ayons  rouges  nous  arriveraient  avant  les  autres,  et  le  satellite,  au 

MBmt  de  sa  réapparition,  devrait  être  coloré  en  rouge  et  passer 

MuIb  an  blanc  par  l'addition  successive  des  couleurs  prismatiques. 

%MteBd  n'observa  rien  de  semblable,  et  lorscpie,  cinquante  ans 

4^11  tal,  Melville^'^  et  Courtivron  ^*'^'  a|)pelèrenl  de  nouviNui  l'at- 


(ïbiftratiotiB ,  \.  IF,  p.  i*». 
^■lifOfplifitf,  Paris,  1703. 
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:2nllon  (les  astronomes  sur  celle  question,  les  résultats  furent  en- 

re  négatifs, 
rago  eut  l'idée  de  substituer  à  l'observation  des  immersions  et 
Ci  nersions  des  satellites  de  Jupiter,  observation  que  le  faible  éclat 
di:  astres  par  rapport  à  la  planète  et  la  courte  durée  du  phéno- 
mè  *endent  nécessairement  peu  exacte,  celle  des  éclipses  de  soleil 
pn  .  s  à  la  surface  de  Jupiter  par  ses  satellites.  Dans  celle  nié- 
ihodei^  ilieu  de  chercher  à  reconnaître  les  changements  de  colo- 
ration d  un  astre  très-peu  brillant,  on  compare  la  teinte  de  la  tache 
obscure  qui  se  projette  sur  le  disque  de  la  planète  à  celle  du  reste 
de  ce  disque;  les  conditions  sont  donc  beaucoup  [)lus  favorables; 
néanmoins  Arago  ne  put  apercevoir  aucune  coloration  du  cône 
d'ombre  au  commencement  ou  à  la  lin  de  l'éclipso. 

La  lumière  n'employant  qu'un  temps  très-court  pour  venir  de  Ju- 
piter à  la  terre,  de  petites  différences  entre  les  vitesses  de  propaga- 
tion des  rayons  de  dilïérentes  couleurs  pourraient  [)asser  inaperçues; 
aussi,  pour  démontrer  que  tous  les  rayons  lumineux  se  propagent 
dans  le  vide  avec  des  vitesses  rigoureusement  égales  ou  du  moins  ne 
différant  (jue  de  quantités  bien  au-dessous  de  celles  que  nous  pou- 
vons mesurer,  Arago  eut-il  recours  à  l'observation  des  étoiles  chan- 
geantes. L'éclat  de  certaines  de  ces  étoiles  varie  très-rapidement,: 
c'est  ce  qui  a  lieu  pour  Algoly  qui  passe  en  trois  heures  et  demie  de 
la  seconde  à  la  quatrième  grandeur.  Qu^^lh^  qu<^  soit  la  cause  qui 
produit  ces  changements  d'intensité,  qu'ils  soient  dus  à  un  mouve- 
ment de  rotation  de  l'étoile  ou  h  l'interposition  d'un  satellite  opaque, 
ils  seraient  accompagnés  de  changements  de  coloration  si  les  rayons 
de  différentes  couleurs  employaient  des  temps  inégaux  pour  parcou- 
rir la  distance  qui  sépare  l'étoile  de  la  terre  :  l'aslre  prendrait  une 
teinte  violette  au  moment  où  son  éclat  s'affaiblit,  une  teinte  rouge 
lorsqu'il  devient  plus  brillant.  L'étoile  Algol  ne  présente  aucune 
trace  de  ces  variations  de  teinte;  or,  sa  parallaxe  étant  inférieure 
à  une  seconde,  la  lumière  met  au  moins  quatre  ans  pour  venir 
de  cet  astre  jusqu'à  nous,  et,  par  conséquent,  si  les  vitesses  de  pro- 
|)agation  des  rayons  rouges  et  des  rayons  violets  différaient  d'uni' 
(juanlilé  égale  à  „k,^  de  leur  valeur,  les  temps  enqiloyés  par  vvs 
rayons  pour  franchir  la  distance  (|(ii  existe  cnlr**  l'étoile  et  la  Icrrr 
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différeraient  au  moins  d'un  quart  d'heure,  et  la  coloration  au  mo- 
ment où  s'opère  le  changement  d'éclat  serait  très-sensible.  Cependant, 
pour  tirer  de  là  une  conclusion  entièrement  légitime^  il  est  nécessaire 
de  répéter  l'observation  à  différentes  époques  de  l'année;  car  il  pour- 
rait se  faire,  par  suite  d'une  coïncidente  fortuite,  que  les  rayons  vio- 
lets envoyés  par  l'étoile  au  moment  oii  elle  s'éteint  arrivassent  à  la 
terre  en  même  temps  que  les  rayons  rouges  qui  partent  de  l'étoile 
au  moment  de  la  réapparition  suivante,  ce  qui,  malgré  l'inégalité 
des  vitesses  de  ces  deux  espèces  de  rayons,  empêcherait  la  coloration 
de  se  montrer;  mais  cette  coïncidence  ne  pourrait  exister  que  pour 
une  position  particulière  de  la  terre,  et,  si  les  vitesses  des  rayons  de 
différentes  couleurs  étaient  réellement  inégales,  la  coloration  serait 
visible  pour  toute  autre  position. 

L'observation  des  étoiles  changeantes  ayant  montré  que  les  varia- 
tions d'intensité  de  ces  astres  ne  sont  pas  accompagnées  de  colora- 
tions passant  régulièrement  du  blanc  au  violet  et  du  rouge  au  blanc, 
on  peut  regarder  comme  un  fait  d'expérience  que  dans  le  vide  les 
vitesses  de  propagation  des  rayons  de  différentes  couleurs  ne  diffè- 
rent pas  de  — ' —  de  leur  valeur,  et  admettre  sans  erreur  sensible 

1  lOOOOO 

que  ces  vitesses  sont  rigoureusement  égales  ^*l 
f  Le  pouvoir  dispersif  de  l'air  et  des  autres  gaz,  s'il  n'est  pas  en- 
tièrement nul,  est  du  moins  extrêmement  petit,  et,  par  suite,  la 
vitesse  de  propagation  dans  ces  milieux  ne  varie  que  très -peu  avec 
la  couleur;  aussi  ne  commet-on  pas  d'erreur  appréciable  en  admet- 
tant que  les  indices  de  réfraction  d'un  milieu  solide  ou  liquide  pour 
les  différentes  couleurs  conservent  entre  eux  un  rapport  constant, 
lorsqu'on  j)rend  successivement  ces  indices  par  rapport  au  vide  et 
par  rapport  à  l'air. 

1  ()7.  Relation  entre  l'Indiee  de  réfraetion  d'un  milieu 
pmr  rapport  au  iride  et  la  longueur  d'ondulation  dans  le 
vide*  —  Soient,  pour  les  rayons  d'une  couleur  déterminée  : 

^'  l.eH  atloi  niions  qu'ont  présentées  certaines  étoiles  iemporaii^es,  par  exemple  celles  qui 
oiait^W  v»bMM'UHVs  |>ar  Tycbo-Brahé  et  par  Kepler,  variaient  d'une  manière  tout  à  fait  irré- 
•|;«t(l%^v  A  00  (HHivenl  être  altriluiées  qu'à  de  grands  phénomènes  physiques  ou  chimiques 
^NtfMritkiil  à  lu  îiurlace  <le  ces  astres  (Irès-probahlement,  d'après  les  dernières  recherches 
>^<«-lr«ic<t»|»iqu«'H ,  à  dos  roiiflaijralious  où  riiydrof^èue  joue  un  rôle  actif).  (L.) 
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Via  vitesse  de  propagation  dans  le  vide; 
A  la  longueur  d'ondulation  dans  le  vide; 
V  la  vitesse  de  propagation  dans  un  milieu  solide  ou  liquide; 
/  la  longueur  d'ondulation  dans  ce  milieu; 
n  l'indice  de  réfraction  du  milieu  par  rapport  au  vide. 
D'après  ce  que  nous  venons  de  voir,  la  vitesse  V  ne  dépend  pas 
de  X,  et  on  a,  quelle  ([ue  soit  la  couleur  de  la  lumière, 


V  étant  une  constante. 
On  tire  de  là 


et,  en  portant  cette  valeur  dans  la  formule  (lo)  qui,  pour  le  cas  ac- 
tuel ,  prend  la  forme 


2  _l_^^<*_i_^     1 


•  •  % 


il  vient 


d'où 

(*0  v  =  ,?  =  v'^^+T■+-F+lî^^■•••j• 

Cette  équation  donne  l'indice  de  réfraction  n  en  fonction  de  la 
longueur  d'ondulation  dans  le  vide;  elle  ne  peut  être  résolue  que 
par  approximation.  Les  coefficients  a,  b,  c,  d,..,  décroissent  très- 
rapidement,  et  par  suite,  si  X  n'a  pas  une  valeur  excessivement  petite , 
il  en  est  de  même  dans  l'équation  (i  i)  des  termes  contenus  dans  la 
parenthèse.  On  aura  donc  une  première  valeur  approchée  de  n  en 
s'arrétant  au  premier  terme,  ce  qui  donne 

1  a 

en  substituant  cette  valeur  dans  le  second  membre  de  l'équation  (i  t), 
on  obtient  une  seconde  valeur  plus  approchée  ' 


l        fl    .     ft     .    cV    .    d\'' 


Verort,  VI.  —  Optique,  II. 
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en  continuant  de  même,  on  voit  que,  quel  que  soit  le  degré  d'ap- 
proximation auquel  on  s'arrête,  on  aura  toujours  pour  -7  une  expres- 


sion de  la  forme 


où  les  coefficients  Aj,  Bj,  C,  décroissent  très-rapidement,  de  menu* 
que  a,  i,  c, ...  .On  en  déduit  pour  l'indice  de  réfraction  une  expres- 
sion de  même  forme 

(19)  ''  =  ^'+r+I*  +  x^+ 

Dans  cette  formule  les  coefficients  A',  B',  C\ ...  ne  dépendent  que 
de  la  constitution  du  milieu  ;  ces  coefficients  doivent  décroître  rapi- 
dement, mais  l'expérience  seule  pourra  faire  connaître  leur  valeur 
pour  chaque  milieu  et  indiquer  combien  de  termes  il  faut  prendre 
dans  le  second  membre  de  l'équation  (i*j)  pour  avoir  une  valeur 
suffisanunent  approchée  de  l'indice  de  réfraction. 

On  peut  remarquer  seulement  que,  l'indice  de  réfraction  allant 
en  augmentant  à  mesure  que  la  longueur  d'ondulation  diminue,  le 
coefficient  B  du  second  terme  doit  être  positif. 

168.  ITérlilcAtioiis  expérimentales  des  formules  de  dis- 
persion. —  Pour  comparer  à  l'expérience  la  formule  (1  â),  il  faut 
s'arrêter  après  un  certain  nombre  de  termes  et  déterminer  les  coef- 
ficients des  termes  conservés,  soit  au  moyen  d'un  nombre  d'observa- 
tions égal  à  celui  de  ces  termes,  soit  en  faisant  concourir  toutes  les 
observations  au  calcul  des  constantes  par  la  méthode  des  moindres 
carrés  ou  par  la  méthode  d'interpolation  que  Cauchy  a  développée 
dans  son  Mémoire  sur  la  dispersion.  En  prenant  un  nombre  crois- 
sant de  termes  dans  le  second  membre  de  l'équation  (1  îî),  on  peut 
trouver  ainsi  combien  de  termes  il  faut  conserver  pour  que  les  ré- 
sultats du  calcul  et  ceux  de  l'expérience  ne  diffèrent  que  de  quan- 
tités qui  soient  de  l'ordre  des  erreurs  d'observation. 

Cauchy  s'est  servi,  pour  vérifier  sa  formule,  des  indices  de  réfrac- 
tion déterminés  par  Frauenhofer.  11  s'est  cru  obligé  de  prendre 
quatre  termes  pour  obtenir  des  résultats  concordants  :  mais  il  est 
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facile  de  voir  que,  pour  le  degré  d'exactitude  que  comporte  en  gé- 
néral la  détermination  des  indices  de  réfraction,  il  est  plus  que  suf- 
fisant de  s'arrêter  après  le  troisième  terme;  la  formule  (i  a)  devient 
alors 

Lorsqu'on  n'a  pas  besoin  d'une  très-grande  précision,  on  peut 
même  se  contenter  des  deux  prenners  termes,  c'est-à-dire  réduire 
la  formule  à 

(i3)  «=-A'+^- 

La  formule  ainsi  simplifiée  se  prête  à  une  méthode  de.  vérifica- 
tion peu  compliquée  et  qui  a  été  indiquée  par  Béer  ^'l  Soient,  en 
effet,  X| ,  X^,  X3  les  longueurs  d'ondulation  dans  le  vide  de  trois 
rayons  de  couleurs  différentes;  Wj,  1*2,  n^  les  indices  de  réfraction 
correspondants.  En  admettant  la  formule  (i3)  comme  exacte,  on 
aura 


d'où 


W,  =  A'  +  5^^         M2=A'  +  5^»         W3  =  A'  +  ^» 


"2-^i=^R'(xi-xî)'  ''»"•''' =^- ^' (à ~  y 


1            1 

fi,     n, 

XI      Xî 

"^-^^ 

1        1 

X?      Xî 

Pour  s'assurer  de  l'exactitude  de  la  formule  (i3),  il  suffira  donc 
de  chercher  si  les  différences  des  indices  de  réfraction  sont  propor- 
tionnelles aux  différences  des  carrés  des  inverses  des  longueurs 
d'ondulation.  Béer  a  reconnu  que  les  indices  de  réfraction  déter- 
minés par  Frauenhofer  suivent  cette  loi  d'une  manière  suffisamment 
satisfaisante. 

Avant  que  Cauchy  eiU  publié  ses  travaux  théoriques  sur  la  dis- 
persion, Baden  Powell^^^  avait  cherché  à  représenter  par  une  formule 

')    Introduction  à  la  haute  (optique  (  Irad.  de  M.  For(lioiimie),  p.  i']C), 
*^^  I%1.  Traii*.,  i835,  p.  iî'ic). 
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empirique  l'ensemble  des  mesures  de  Frauenhofer  :  il  s'éhiit  arrêté 

h  la  relation 

D 

011  Ci  et  D  sont  deux  constantes,  (^elte  formule  se  ramène  facilement 
à  celle  de  Cauchy  ;  en  effet,  si  on  développe  sin^r  y  en  ne  conser- 
vant que  les  deux  premiers  termes,  ce  qui  est  permis,  parce  que 
y  est  toujours  une  fraction  très-petite,  il  vient 

d*oii  l'on  déduit  pour  n,  en  s'arrétant  aux  termes  en  X^.  une  expres- 
sion de  même  forme  que  celle  de  l'équation  (t  3). 

169.  liOis  de  1»  dispersion  d»iis  les  milieux  biréffrin- 
i^nts.  —  Les  simplifications  qui  s'introduisent  dans  les  équations 
du  mouvement  vibratoire  lorsque  le  milieu  est  isotrope,  et  en  vertu 
desquelles  les  équations  (5)  se  réduisent  aux  équations  (8),  sont 
dues  uniquement  à  ce  que,  dans  un  milieu  de  ce  genre,  la  normale 
à  l'onde  plane  peut  toujours  être  regardée  comme  un  axe  de  symé- 
trie du  milieu,  quelle  que  soit  la  direction  de  cette  onde  plane.  Il 
résulte  immédiatement  de  là  que  les  équations  (8)  sont  applicables, 
dans  le  cas  d'un  milieu  cristallisé  à  un  axe,  lorsque  l'onde  plane  est 
parallèle  ou  perpendiculaire  à  l'axe  unique  du  milieu,  et,  dans  le 
fa$d*un  milieu  cristallisé  à  deux  axes,  lorsque  l'onde  plane  est  per- 
p^iHliculaire  à  l'un  des  trois  axes  de  symétrie  du  milieu.  La  formule 
^10^  îied^Muisant  des  équations  (8),  cette  formule  peut  servir  à  re- 
prt^^i^ntfr  ddus  les  cristaux  à  un  axe  les  vitesses  des  rayons  paral- 
littf^  au  LvnH'iuliculaires  à  l'axe,  dans  les  cristaux  à  deux  axes  les 
«uvt^'i^  j|t>Km^\ms  parallèles  à  l'un  des  trois  axes  de  symétrie.  L'in- 
UkY  "«HUuuiv  ^  riiulice  extraordinaire  des  cristaux  à  un  axe,  les 
iii*ih;t»<^  r»rtm*iiWMV  des  cristaux  à  deux  axes  s'exprimeront  donc 
iwf  liC  tiitnuU^  jualogues  à  la  formule  (i  2).  Seulement  les  coef- 
fc^     MtsHatit^^   \  .  R.  I\. .,  auront  des  valeurs  différentes  dans 
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les  cristaux  à  un  axe  pour  Tindice  ordinaire  et  pour  Findice  extraor- 
dinaire, dans  les  cristaux  à  deuv  axes  pour  les  trois  indices  princi- 
paux. C'est  ce  que  Béer  a  vérilié  au  moyen  de  la  méthode  que  nous 
avons  indiquée  plus  haut,  en  faisant  usage,  dans  le  cas  des  cristaux 
à  un  axe,  des  indices  du  quartz  et  du  spath  déterminés  par  Rudberg, 
et,  dans  le  cas  des  cristaux  à  deux  axes,  des  indices  de  l'aragonite  et 
et  de  la  topaze  mesurés  par  le  mi^me  physicien  ^^K 

170.  Conséquences  déduites  p»r  Cftuehy  de  r»b8enee 
de  dispersion  d»ns  le  wide.  —  Dans  un  corps  quelconque  les 
molécules  pondérables  doivent  être  regardées  comme  beaucoup  plus 
•cartées  les  unes  des  autres  que  ne  le  sont  en  moyenne  les  molé- 
cules de  l'éther  engagé  dans  ce  corps.  Si  donc  on  admet  avec  Cauchy 
[ue  le  système  formé  par  les  molécules  pondérables  et  les  molécules 
d'éther  puisse  être  remplacé  par  un  éther  fictif,  cet  éther  devra  pré- 
senter une  discontiriuité  beaucoup  plus  grande  que  l'éther  du  vide, 
ou,  en  d'autres  termes,  les  molécules  doivent  être  incomparable- 
ment plus  rapprochées  dans  l'éther  du  vide  que  dans  cet  éther  fictif. 
C'est  probablement  en  se  basant  sur  cette  considération,  bien  qu'il 
n'en  fasse  pas  explicitement  mention ,  que  Cauchy  a  été  conduit  à 
admettre,  pour  explicpier  la  différence  qui  existe  sous  le  rapport  de 
la  dispersion  entre  l'éther  du  vide  et  celui  des  milieux  pondérables, 
que  l'éther  du  vide  peut,  sans  erreur  sensible,  être  regardé  comme 
formant  un  milieu  continu,  et  à  chercher  quelle  doit  être,  dans  cette 
hypothèse,  la  forme  de  la  fonction  qui  lie  les  forces  moléculaires  à 
la  distance  pour  que  la  vitesse  de  propagation  dans  le  vide  soit  in- 
dépendante de  la  longueur  d'ondulation. 

Si,  en  effet,  on  suppose  l'éther  continu,  les  sommes  composées 
d'un  nombre  de  termes  fini,  quoique  très-grand,  que  nous  avons 
considérées  jusqu'îi  présent,  se  transformeront  en  intégrales,  et 
l'expression  de  la  vitesse  de  propagation  prendra  une  forme  simple 
que  nous  allons  déterminer  en  suivant  la  marche  indiquée  par 
Cauchv. 

Rappelons  d'abord  que,  dans  un  milieu  isotrope,  on  a  pour  la 
vitesse  de  propagation  d'une  onde  plane  normale  â  Taxe  des  r,  ni 

{'^   hh-nducfinti  a  Ut  linittr  (optique  (Irarl.  de  M.  Forlhomine),  p.  *j5o  ot  3a8. 


fi  -^  -;•  —  y  '^—  *  - 

I    _  \ 


îi»nii»î?  '  ♦^ir*?i**iuL  au.  n  "-fair^siein*  ♦a.  uik  î*snf^  iiniraiii^f'  «vaal 

*iJl-^  -  A.?  =  -      :  —  "Ih-  ^  A7     - 

f  l  w 


H   0»**  *^Uip}«iiiir  "i»i'**^A;t  *1' -i**n*  .  '^  on   àoniH 


0  J.l   r  _    1..-.:.  r  :^-A.u.;'.v  » 


•1 
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**iWir^^  n*i%^K^uX  \^UT  a<1îon  qu'à  un^  dî>taooe  qui.  >î  A\e  nesH 
\f'4^  li^î^jeaW*'  u«ï^-i'iki*»  de  la  ion^f*Qr  d'ondulation,  doit  èlrp  re- 

i/HiAi^Ât  <*àmui**  tr*T^Mitfr  par  rapftori  à   cette  longueur.  -^-*  danf 

i/fuUc  Ï^iéi$t4u^  d«f  la  sphère  d'actitilé  de  la  molécule  considérée,  esi 
fOMr  fradiofi  d«;  l^eaucoup  inférieure  à  Tunité. 

On  AMttii  t\'t  la  valeur  trouvée  pour  cos-^  Ar 

/  /  •>  /  '|.»   A  .>l.»   A 
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L*intégration  par  rapport  à  6  s'effectue  inimédiatenrient  et  donne 

^r«      DX' r     pr  foc  ,        .  «wrcosû;,    , 

V^  -=  —  hi  I      I      H(p(r)sinc,i  sin^  — ^^ —  dcjdr 


+  I      1      r2\(/(r)  sin^ûi»  sin^ — j^ —  dojdr 


Si  Ton  intègre  ensuite  par  rapport  à  &!,  on  a 


r.  «Trrcosw  j         r^/               27rrcosfii;\    .        , 
sinoisin'' — r — dûj=l     (i-    cos ^ — jsinojaù) 

(  ,      X     .     27rrcosci)  \' 

=-    —  cosw  H sm > 

V  awr  X        /, 


X     .     27rrcosci)  \^ 

0 
X     .      271 

=  a sin  ^r  ^  ; 


la  première  partie  de  l'expression  de  V*  devient  donc 

t)^'  r^  2^/  \j       1^^'  T"^  ^/  \  •    27r     , 
— J^    ,.2^(,)rfr-— J^    r(p(r)sm-j^rrfr. 

Intégrons  par  rapport  à  w  la  seconde  partie  de  cette  expression  : 
comme  on  a 

I     sm^w sin-^  — V-  —(iGj^  -  \     (  1  —  cos r 1  sin^cjaù), 


et 


I     sm'ci)rfci)=l     sinfii;(i  —  cos'^^)(ii;  =  (  -  cosfii;4- -j  cos'oj    =^ô 

en  intégrant  par  parties,  il  vient  successivement 

r.  -  27rrcos6i;  j  X     .  «      .    27rrcosfii; 

I  sm^fii;  cos ? aù)= sin^ûi  sm > 

J  X  27rr  X 

.      X     r  .  .      27r/'C0S6t>  J 

H Ismoicoso^sm ^ dû), 

isrj  X 

/'.                  .    27rrcosw  ,          X                    27rrcosfii; 
sm6i;cosct;sm > aw=  —  cos&^cos ^ 
X                  27rr                        X 

X     C  '  27rrcosw    , 

H I  smct;  cos  > dcû, 

iTtr  J  X  ' 

/* .              'JTr/cosfii)  . 
sino;  cos ^ dot) 


A     .    2nrcosci) 

—  sm s 

iirr  A 
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C^  '  -  2«ra»«  j  A*  2x  A        .     23" 

J<^  A  x'r*  A  ax  V  A     ' 

En  porlant  cette  valeur  dans  l'eipression  de  V^,  on  a 

et,  comme  on  a  posé 
il  fient  définitivement 

Ptar  iflléper  ptr  rapport  à  r  il  suffit  de  remarquer  que  l'on  a 

X*  /(r)  -air     ,    X'  /(-)  .    aw 


4-*- 
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on  obtient  ainsi 


oo 


Désignons  par  M  la'quantité  entre  parenthèses,  par  M^et  M^  les 
valeurs  que  prend  cette  quantité  lorsqu'on  y  fait  r=^  o  et  r=^  c». 
Comme y(r)  s'annule  pour  une  valeur  infiniment  grande  de  r,  M^ 

est  égal  à  la  valeur  que  prend  la  quantité  3  ^/(r)  pour  r=  00 ,  va- 
leur que  nous  représenterons  pîi'*^  [''y('')Jco- 

Pour  déterminer  la  valeur  de  M^  il  faut  développer  en  série 


2^         ,     .      27r 


cos  -c-  r  et  sin  -y-  r,  ce  qui  donne 

87r'    r    VX  1.2.3  X'  '^"^  1.2.3.4.0  T"'^      ''j' 

Les  termes  qui  contiennent  r  h  une  puissance  inférieure  à  la  qua- 
trième se  détruisent  :  la  limite  de  M,  lorsque  r  tend  vers  zéro,  est 

donc  égale  à  celle  du  terme  en  r*,  c'est-à-dire  à  -7  vj  [^/('')]o-  En 
portant  cos  valeurs  de  M^  et  de  M^  dans  l'expression  de  V^,  il  vient 

V^  =  ^*  (M„  -  Mo)  =  ^'  mr)U  -  4  U.  [ry(r)]„. 

Pour  que  la  vitesse  de  propagation  de  la  lumière  dans  le  vide 
soit  indépendante  de  la  longueur  d'ondulation,  il  faut  que  le  premier 
terme  de  cette  expression  soit  nul,  et  par  conséquent  que  l'on  ait 

(.)  ['^/Wj.^o. 

La  vitesse  devant  avoir  une  valeur  finie  et  consUmte,  il  faut,  en 
outre,  ([uc  le  second  terme  soit  positif,  c'est-à-dire  que  l'on  ait.  en 
désignant  ])ar  k  une  ([uantité  constante. 

(^0  ['V('-)|o=    /•- 
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Ces  deux  conditions  sont  satisfaites  si  Ton  admet  que  dans  le  vide 
l'action  mutuelle  des  deux  molécules  d'éther  est  répulsive  et  varie  en 
raison  inverse  de  la  quatrième  puissance  de  la  distance,  car  alors 
on  a 


d'oii  Ton  déduit 


rW^-p 


quantité  qui  s'annule  pour  r=  oo ,  et 

ry(r)  =  ~  k^ 

valeur  qui  demeure  positive  et  constante,  lorsqu'on  fait  tendre  r 
vers  zéro. 

La  solution  que  nous  venons  d'indiquer  n'est  point  la  seule  qui 
soit  compatible  avec  les  conditions  (i)  et  (a);  ces  conditions  sont  en 
effet  satisfaites  lorsque,  toutes  les  fois  que  les  molécules  réagissantes 
sont  à  de  très-petites  distances  les  unes  des  autres,  leur  action  varie 
en  raison  inverse  de  la  quatrième  puissance  de  la  distance,  et  que, 
pour  des  distances  plus  grandes,  cette  action  conserve  toujours  une 
valeur  inférieure  à  celle  qu'elle  prendrait  si  elle  variait  en  raison 
inverse  du  carré  de  la  distance. 

Telles  sont  les  conclusions  auxquelles  s'est  arrêté  Cauchy;  ces 
conclusions,  il  ne  faut  point  l'oublier,  ne  sont  légitimes  qu'autant 
qu'on  admet  l'hypothèse  qui  lui  a  servi  de  point  de  départ,  c'est-à- 
dire  qu'on  regarde  l'élher  du  vide  comme  formant  un  milieu  continu, 
et  en  aucun  cas  elles  ne  sont  applicables  à  l'éther  engagé  dans  les 
milieux  pondérables. 

171.  Equations  d*uii  mouveineiit  vlbr»toire  se  prop»- 
Keant  par  ondes  plones  dons  un  milieu  isotrope.  —  Nous 
avons  obtenu  précédemment  (162)  les  équations  différentielles  d'un 
mouvement  vibratoire  se  propageant  par  ondes  planes  dans  un  mi- 
lieu homogène  quelcon(|UP,  et,  pour  arriver  plus  rapidement  à  ces 
équations,  nous  avons  su])posé  les  déplacements  des  molécules  vi- 
branU»s  nMtiligncs,  et  nous  avons  représenté  ces  déplacements  en 
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nous  fondant  sur  la  théorie  de  la  diffraction,  par  la  formule 

e  =  ^sin97r(R-V^), 

ce  qui  nous  a  permis  d'exprimer  les  projections  Ç,  >;,  Ç  de  ces  dépla- 
cements en  fonction  de  la  vitesse  de  propagation  V. 

Nous  allons  maintenant ,  en  nous  restreignant  au  cas  des  milieux 
isotropes,  exposer  une  autre  méthode  qui  permet  de  trouver  direc- 
tement les  équations  différentielles  d'un  mouvement  vibratoire  se 
propageant  par  ondes  planes  sans  faire  d'autre  hypothèse  sur  la  na- 
ture de  ce  mouvement  que  d'admettre  la  transversalité  rigoureuse 
des  vibrations.  Les  équations  auxquelles  conduit  cette  méthode ,  bien 
qu'identiques  au  fond  avec  les  équations  (8),  se  présentent  sous  une 
forme  différente  et  qui,  dans  certains  cas,  est  plus  commode  pour  la 
discussion,  par  exemple  lorsqu'il  s'agit  de  déterminer  quelles  sont  les 
modifications  qu'il  faut  faire  subir  aux  équations  différentielles  du 
mouvement  vibratoire  dans  un  milieu  isotrope  pour  rendre  compte  des 
phénomènes  de  la  polarisation  rotatoire.  Dé  plus,  l'intégration  de 
ces  équations  nous  apprendra  quels  sont  les  mouvements  vibratoires 
qui  peuvent  se  propager  sans  altération  dans  le  milieu ,  et  viendra 
confirmer  les  conséquences  que  nous  avons  déduites  des  phénomènes 
de  diffraction  ;  enfin  cette  môme  intégration  nous  fournira  une  rela- 
tion entre  la  vitesse  de  propagation  et  la  longueur  d'ondulation,  re- 
lation qui  pourra  servir  de  base  à  la  théorie  de  la  dispersion  dans 
les  milieux  isotropes. 

Nous  prendrons  pour  point  de  départ  les  équations  (i)  qui  se 
rapportent  à  un  milieu  homogène  quelconque  et  qui  peuvent  s'écrire 

àxàz 


(.4) 
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Si  nous  développons  Ç+ AÇ,  tj  +  ^v,  S  +  AÇ  par  la  formule  de 
Taylor,  il  vient 

et  deux  expressions  analogues  pour  A»;  et  AÇ. 

(lomnie  les  forces  moléculaires  n'ont  d'action  sensible  qu'à  de 
très-petites  distances,  les  quantités  Ax,  Ay,  Az  sont  toujours  très- 
petites,  et  les  séries  qui  représentent  AÇ,  A»;,  AÇ  sont  convergentes 
pourvu  que  les  dérivées  successives  de  Ç,  >; ,  Ç  par  rapport  à  x,  y,  z 
conservent  toujours  des  valeurs  finies.  Toute  solution  des  équations 
différentielles  qui  ne  satisfera  pas  à  cette  dernière  condition  sera  il- 
lusoire et  devra  être  rejetée. 

Si  le  milieu  considéré  n'est  pas  hémiédrique,  à  la  molécule  dont 
les  coordonnées  sont  x+^,  y-\-Ay,  2+ A:;  correspondra  une 
autre  molécule  ayant  pour  coordonnées  x  —  Ax,  y  —  Ay,  c  — Az, 
et  pour  laquelle  les  fonctions  (p(r)  et  >|/(r)  auront  les  mêmes  va- 
leurs que  pour  la  première.  Si  donc,  dans  les  équations  (1  i),  nous 
substituons  les  valeurs  que  nous  venons  de  trouver  pour  A$, 
A)7,  AÇ,  tous  les  termes  qui,  par  rapport  aux  quantités  Ax,  Ay, 
Az,  seront  de  degré  im])air,  disparaîtront  dans  la  sommation,  et  il  ne 
restera  par  conséquent,  dans  le  second  membre  de  ces  équations, 
que  des  termes  contenant  les  dérivées  d'ordre  pair  des  quantités  Ç, 
>;,  Z  par  rap])ort  à  x,  y,  :,  et  ayant  pour  coefficients  des  sommes 
dont  la  valeur  est  constante  et  ne  dépend  que  de  la  constitution  du 
milieu. 

Supposons  maintenant  que  le  milieu  soit  isotrope  et  que  dans  ce 
milieu  se  propage  une  onde  plane  à  vibrations  rigoureusement  trans- 
versales :  toutes  les  directions  étant  identiques  dans  le  milieu,  nous 
|HHi\ons,  sans  diminuer  la  généralité  de  la  solution,  considérer 
r>nde  plane  connue  étant  normale  à  l'axe  des  z.  Dans  ce  cas  Ç  est 
«*tinstaitimenl  nul,  et,  pour  que  l'onde  se  propage  sans  altération, 
ti  laul  que  Z  t't  tj  soient  des  fonctions  de  la  seule  coordonnée  z  et 
•lu  !rMi|i>.  |j*s  ItM'uies  (|ui  contiennrnt  les  déri\ées  de  ^el  de  tj  par 
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rapport  h  x  ei  h  y  disparaissent  donc  alors  dans  les  équations  (i  4), 
et  ces  équations  prennent  la  forme 

A,  B,  G  étant  des  constantes  qui  ne  dépendent  que  de  la  nature  du 
milieu,  et  qui,  par  raison  de  symétrie,  doivent  avoir  les  mêmes 
valeurs  dans  les  termes  correspondants  des  deux  équations  (t5). 

Les  équations  différentielles  (i5)  représentent  le  mouvement 
vibratoire  d'une  onde  plane  à  vibrations  transversales  normale  à 
l'axe  des  z,  et  se  propageant  dans  un  milieu  isotrope. 

Les  valeurs  de  $  et  de  >;  devant  être  des  fonctions  périodiques  du 
temps,  les  solutions  les  plus  simples  de  ces  équations  sont 

/g.  (  l=flsin(fc     «^+(P), 

^  (   ri-^bsm(^kz   -st-{-x)'> 

011  fl,  i,  ^  et  X  représentent  des  constantes  indéterminées,  tandis 
que  les  quantités  s  Qi  k  sont  liées  entre  elles  par  l'équation 

(17)  «2_AA'2  +  BA:*  +  C^  +  .... 

De  ce  cpie  les  constantes  a,  i,  ^  et  x  ont  des  valeurs  indétermi- 
nées, il  résulte  que  les  composantes  parallèles  aux  axes  des  x  et 
des  y  du  mouvement  vibratoire  sur  l'onde  plane  peuvent  avoir  des 
intensités  quelconques  et  présenter  des  différences  de  phase  égale- 
ment quelconques,  ou,  en  d'autres  termes,  que  dans  un  milieu  iso- 
trope une  onde  plane  à  vibrations  transversales  peut  se  propager 
sans  altération,  quelles  que  soient  la  forme  et  l'orientation  des  tra- 
jectoires décrites  par  les  molécules  vibrantes. 

Il  est  facile  de  trouver  la  signification  des  constantes  s  et  A*  qui 
entrent  dans  l'équation  (17).  Les  formules  (t6)  montrent  en  effet 
immédiatement  qu'on  a,  en  désignant  par  T  la  durée  de  la  période 
du  mouvement  vibratoire, 

.V 
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if     \ 
OU 


•iTT 


on  voit  (le  même  par  ces  formules  que  si  z  augmente  d'un  multiple 
de  ^ ,  Ç  et  V  reprennent  les  mêmes  valeurs,  d'où  il  résulte  qu'en 
représentant  par  /  la  longueur  d'ondulation  dans  le  milieu  on  a 


et 


j      lit 


I       27r 


Oii  (lôduit  de  là ,  pour  la  vitesse  de  propagation  v  de  la  lumière 

dans  le  milieu  considéré , 

l      s 

En  portant  les  valeurs  des  quantités  s  et  k  dans  l'équation  (17). 

elle  devient 

i       A   .   p(27r)'       p(37r)^  , 
ji"="  p-h  o  -~[r~  -t-  ti—^s h*  •  • 

OU 

(.8)  ^=..a  +  b'-^'  +  C<^>-  +  .... 

Cette  dernière  équation  donne  la  vitesse  de  propagation  en  fonc- 
tion de  la  longueur  d'ondulation  et  des  constantes  A,  B,  (^,.  .  ,; 
elle  est  de  même  fonne  ([ue  l'équation  (1  0)  obtenue  précédemment 
par  une  autre  méthode  de  calcul.  On  peut  remarquer  que  v  ne  dé- 
pend pas  des  constantes  «,  />,  (p  et  x,  ce  qui  signifie  que  dans  un 
adieu  isotrope  la  vitesse  de  propagation  d'une  onde  plane  est  in- 
A«9tradante  de  la  forme  et  de  l'orientation  des  trajectoires  décrites 
MT  S*<  molécules  vibrantes. 

L'^tmaûon  (18)  permet  d'exprimer  l'indice  de  réfraction  du  mi- 
n(»c  -Mr  rapport  au  vide  en  fonction  de  la  longueur  d'ondulation 
^wfr  ^  ^i^l**-  ^ar,  en  désignant  par  n  l'indice  de  réfraction,  par  V 
•>       ;t  vtivsîie  de  propagation  et  la  longueur  d'ondulation  dans  le 
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et  i'ëquation  (18)  prend  la  forme 

(19)  ^  =  yi  +  B  Yîp^n2+C-yî^«*H 

La  formule  (19)  serait  fort  incommode  pour  la  comparaison  des 
résultats  de  l'expérience  avec  ceux  de  la  théorie;  aussi  allons-nous 
chercher  à  y  substituer  une  formule  approchée  dans  laquelle  l'in- 
dice de  réfraction  soit  exprimé  par  une  série  ordonnée  suivant  les 
puissances  décroissantes  de  X.  Nous  admettrons  à  cet  effet,  comme 
le  faisait  Cauchy,  que  les  coefficients  constants  A,  B,  C, .  .  .  décrois- 
sent très -rapidement,  supposition  à  laquelle  on  est  conduit  assez 
naturellement  en  se  reportant  à  l'expression  des  sommes  que  repré- 
sentent ces  coefficients  :  si  alors  la  longueur  d'ondulation  /  est  supé- 
rieure à  une  certaine  limite  que  l'expérience  seule  pourra  déterminer, 
le  second  membre  de  l'équation  (17)  formera  une  série  rapidement 
convergente  dont  il  suffira  de  conserver  les  premiers  termes.  En 
appliquant  à  celle  équation  le  théorème  de  Lagrangc  sur  le  retour 
des  suites,  on  en  tire  la  valeur  de  k^  développée  on  une  série  de 
la  forme 

(90)  A^  =  A2«2  +  B2«*-|-C2«*  + 

Pour  déterminer  les  coefficients  Aj,  B2,  Cg, .  .  . ,  il  suffit  de  subs- 
tituer dans  l'équation  (ao)  les  valeurs  de  «^,  «*,  «^, .  .  .  déduite» 
de  l'équation  (17),  savoir  : 

.^^^-AH-*  +  9ABA-<J+ 

5<i==A'A'<^  + , 

L'équation  (20)  devient  alors 

)t2_AA2^-^(BAo-+-A2Bo)it*  +  (CA2+9ABB2  +  A3C2)A«+.... 

d'où  l'on  déduit 

AA,=-  1,      BA^+A'Bs^o,      CAo+iîABBs-l-A^C,     0, 
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et  par  conséquent 
.1       R  _      BA,  B       p  _      CA,-4-2ABB,_      CA-aB* 


On  voit  par  là  que,  si  les  coefficients  A,  B,  C,.  .  .  peuvent  être 
considérés  comme  des  quantités  très-petites  du  premier,  du  troi- 

sième,  du  cinquième,.  .  .  ordre,  ti'"P''  *  '  seront  des  quantités 
très-petites  du  premier,  du  second, .  . .  ordre,  et  par  suite  les 
coefficients  Ag,  Bg,  Gg,.  .  .  décroîtront  très-rapidement. 

De  rpquation  (ao)on  tire  pour  k  une  expression  de  la  focme 

mais,  la  valeur  de  1^  ne  contenant  que  des  puissances  paires  de  s, 
les  coefficients  a',  jS',  y', .  .  .  des  termes  qui  dans  l'expression  de  k 
renferment  une  puissance  paire  de  s  sont  nuls,  et  il  reste 

(ai)  k  =  as-{-IS^  +  ys^  +  .  .  .  . 

Pour  calculer  les  coefficients  a,  jS,  y, .  . .  en  fonction  des  coeffi- 
cients A,  B,  G,.  .  .  qui  entrent  dans  les  équations  différentielles, 
il  faut  dans  ces  équations,  et  par  suite  dans  l'équation  (17),  ne 
prendre  qu'un  nombre  limité  de  termes.  Si  l'on  s'arrête  après  le 
troisième  terme,  l'équation  (17)  devient 

8''  =  kk^  +  W  +  œ; 

c'est  dans  cette  dernière  équation  qu'il  faut  substituer  la  valeur  de  k 
donnée  par  l'équation  (^i).  Si  l'on  néglige  les  termes  qui  contien- 
nent s  a  une  puissance  supérieure  à  la  sixième ,  degré  d'approxima- 
tion qui  est  naturellement  indiqué,  puisque  dans  l'équation  (17) 
on  ne  tient  pas  compte  des  termes  où  k  entre  à  une  puissance  plus 
élevée  que  la  sixième,  il  vient 

d'où 

t  —  Aa^==  G, 

2a;eA+a*B=  0, 
(/à2  4-  9ay  )  A  4-  4a' /SB  -h  Ga^==^  o  , 
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et  par  conséquent 

1  ^  B  7B'-/iAC 

V/A  ^  2A"V/Ï  8AVA 

En  portant  ces  valeurs  dans  l'équation  (îii)f  elle  devient 

/.  =  _L  _    Ba-^        (  7B*--4  AC)^' 
~"v/Â      aAVÂ  8A*vÂ 

et,  en  remarquant  que  l'on  a 

QTT      aTrV  X      Xfc 

I  A  l         lis 

on  obtient  pour  l'expression  cherchée  de  l'indice  de  réfraction 

_  V /tTr'BV^  1        i67r^(7B'--4AC)V^  i 

""      V/Â      2A«s/Â^'"^  8AVÂ  >'*' 

En  posant 

V  .  iTT^BV'  27r*(7B*-4AC)V' 

v/A  AVA  A  VA 

h          27r'BV»                  c      27r*(7B'-4AC)V* 
^^  =  5  = V ?=«== Â* 

cette  expression  devient  définitivement 

La  formule  ainsi  trouvée  est  de  môme  forme  que  celle  qui  a  été 
obtenue  précédemment  (166);  mais  la  méthode  que  nous  venons 
d'employer  présente  cet  avantage  qu'elle  permet  d'exprimer  les  coeffi- 
cients constants  a,  p,  g^  qui  entrent  dans  l'expression  de  l'indice  de 
réfraction  en  fonction  des  coefficients  A,  B,  C,  qui  figurent  dans  les 
équations  différentielles  du  mouvement  vibratoire. 

Les  coefficients  a,  p,  q  peuvent  être  déterminés  directement  par 
l'expérience,  et  les  quantités  A,  B,  C  s'en  déduisent  au  moyen  des 
formules  précédentes. 

Vbrdbt,  V[.  —  Optique,  IL  .) 


U  THEORIE  DE  LA  DISPERSIOiN. 

17^.  Formule  de  Ifl.  Cristolfel.  —  L'obsorvation  ne  parait 
pas  favorable  à  Thypothèse  admise  par  Caiichy  relativement  à  la  loi 
(lu  décroissemont  des  coefficients  A ,  B,  C,. .  .  .  Si  l'on  essaye  de  re- 
présenter les  indices  de  réfraction  d'un  milieu  même  peu  dispersif 

par  une  série  ordonnée  suivant  les  puissances  croissantes  de  p»  et 

qu'on  calcule,  comme  nous  venons  de  l'expliquer,  les  valeurs  des 
quantités  A,  B,  C,.  .  .,  on  ne  remarque  pas  entre  ces  coefficienUi 
les  rapports  de  grandeur  impliqués  dans  l'hypothèse.  La  forme  d'ail- 
leurs des  sommes  que  représentent  ces  coefficients,  bien  qu'elle 
suggère  assez  naturellement  les  conditions  admises  par  Cauchy,  ne 
les  rend  pas  du  tout  nécessaires,  et  on  peut  se  demander  si  un 
examen  plus  attentif  de  la  nature  de  ces  coefficients  ne  conduirait 
pas  à  une  loi  de  dispersion  plus  conforme  à  la  réalité  :  c'est  ce  que 
s'est  proposé  de  faire  M.  Cristoffel  ^^\ 

Guidé  par  des  considérations  théoriques  que  nous  ne  reprodui- 
rons pas  ici,  il  a  été  conduit  à  admettre  que  les  deux  premiers  coef- 
ficients A  et  B  sont  du  même  ordre  de  grandeur,  mais  que  les  autres 
forment  une  série  rapidement  décroissante  dont  le  premier  terme 
est  lui-même  très-petit  par  rapport  à  B.  En  partant  de  cette  hypo- 
thèse, il  est  facile  d'obtenir  une  formule  à  deux  constantes  pour 
représenter  Tindice  de  réfraction. 

Si  la  longueur  d'ondulation  /  dans  le  milieu  considéré  est  exces- 
sivement petite,  il  peut  être  nécessaire  de  prendre  dans  le  second 
membre  de  l'équation  (19)  un  grand  nombre  de  termes  malgré  le 
(lécroissemcnt  rapide  des  coefficients  a  partir  de  C,  et  aucune  rela- 
tion simple  entre  l'indice  de  réfraction  et  la  longueur  d'ondulation 
ne  peut  alors  en  être  déduite;  mais,  dès  que  /  est  suffisamment 
grand  pour  que  la  série  soit  réductible  sans  erreur  sensible  à  ses 
deux  premiers  termes,  on  a  la  relation  simple 

(>q)  Y' ^  \n^ +  ^-^J^  nn\ 

C'est  à  ce  cas  expressément  que  M.  Cristoffel  restreint  ses  re- 

■')   lipvl.  Mmwtsbrr.,  i8()i,  p.  «joT),  ()()-.  —  /*%7/.  4i}n.,  CWII,  n"].  —  Ann.  dp phi;x. 
etJerhim..  (3),  lAIV,  870. 
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cherches,  laissant  à  rcxpërience  le  soin  de  déterminer  quelle  est 
cette  limite  inférieure  des  valeurs  admissibles  de  /. 
On  peut  mettre  l'équation  (93)  sous  les  deux  formes 

la  première  fait  voir  que  B  est  négatif,  car  l'expérience  nous  apprend 

que  -i  diminue  en  même  temps  que  X;  la  seconde  montre  que  A 

doit  être  positif. 

On  peut  donc  choisir  deux  quantités  positives,  n^  et  X^,  telles  que 

Ton  ait 

A^_2  4?r'B      _X: 

et,  à  l'aide  de  ces  grandeurs  auxiliaires,  l'équation  (99)  se  met  sous 
la  forme 

^»         A.  ^       9     I 

d'oii  l'on  conclut,  pour  la  seule  valeur  admissible  de  n, 

w.v/^ 


n 


n/TTÇ+n/TT^"' 


les  radicaux  étant  pris  positivement.  On  ne  peut  effeclivement  attri- 
buer le  signe  —  à  y  1  -h  y  sans  rendre  n  négatif,  ce  qui  est  inadmis- 
sible, et,  d'un  autre  côté,  si,  en  prenant  ce  premier  radical  avec  le 
signe +,  on  donne  le  signe  —  au  second,  on  obtient  pour  n  une  va- 
leur croissante  avec  X,  ce  qui  est  contraire  à  l'expérience. 

11  est  bien  entendu  que  cette  formule  est  inapplicable  au-dessous 
d'une  certaine  valeur  de  X  que  l'expérience  doit  déterminer.  Si  l'on 
fait,  pour  un  moment,  abstraction  de  cette  restriction  essentielle, 
on  peut  donner  des  grandeurs  n^  et  X„  des  définitions  physiques  in- 
dépendantes de  leurs  relations  avec  les  constantes  de  la  théorie  mo- 
léculaire, n^  est  en  effet  la  valeur  de  n  qui  correspond  à  X  =  X„,  el 

3. 
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\  (^Nt  la  limite  inférieure  au-dessus  de  laquelle  X  doit  rester  com- 
pris pour  que  n  soit  réel,  c'est-à-dire  pour  qu'il  y  ait  réfraction. 
Pour  une  valeur  de  X  inférieure  à  A^,  il  y  a  réflexion  totale  sous  toutes 
les  incidences  :  n^  et  X^  sont  donc  les  éléments  caractéristiques  du 
rayon  au  delà  duquel  il  n'y  a  plus  de  réfraction  possible. 

Pour  la  plupart  des  substances  dont  on  a  étudié  la  dispersion,  \ 
est  une  quantité  très-petite  par  rapport  à  la  longueur  d'ondulation 
des  rayons  visibles.  La  dissolution  de  phosphore  dans  le  sulfure  de 
carbone,  étudiée  par  MM.  Dale  et  Gladstone  ^^^  fait  seule  exception. 
La  valeur  de  X^  qui  s'y  rapporte  est  supérieure  à  la  valeur  de  X  que 
M.  Ësselbach  attribue  a  la  raie  R  du  spectre  ultra-violet. 

On  voit  enfin  que  ^  est  une  limite  au-dessous  de  laquelle  ne 

peuvent  descendre  les  valeurs  de  n,  quelque  grand  que  soit  X.  Le 
spectre  visible  ou  invisible  d'une  substance  quelconque  est  donc  li- 
mité des  deux  parts  par  les  rayons  dont  les  déviations  correspondent 

aux  indices  n^  et  —f=^  . 

La  formule  de  M.  Gristoiïel  s'accorde  d'une  manière  assez  satis- 
faisante avec  rexpériencc  ;  elle  donne  cependant  des  résultats  moins 
exacts  que  la  formule  de  Cauchy  à  trois  termes  ^^K 

^'^  Ann,  dechim,  eidephys,,  (3),  LVIU,  ia5. 

(')  M.  Rodteiibacher,  dans  Touvrage  intitulé  :  Da$  Dynamiden  System,  qui  a  paru  en 
1 8r>7  à  Mannbeim,  propose,  en  se  laissant  guider  par  des  vues  théoriques  particulières, 
de  représenter  les  phénomènes  de  dispersion  par  la  formule  à  trois  constantes 

L'expérience  s'est  montrée  moins  favorable  à  cette  formule  qu'à  celles  de  Cauchy  et  de 
M.  CristofTel,  dont  elle  difière  par  Taddilion  d'nn  terme  proportionnel  au  carré  de  la  lon- 
gueur d'ondulation. 

M.  Briot,  dans  son  Essai  sur  la  théorie  mathématique  de  la  lumière,  attribue  les  phéno- 
mènes de  dispersion  à  l'action  exercée  sur  l'élher  par  les  molécules  pondérables. 

11  remarque  que  cette  influence  peul  se  manifeslerde  deux  manières,  soit  en  modifiant 
le  mouvement  vibraioire  de  l'éther,  soit  en  changeant,  avant  la  vibration,  la  distribution 
de  i'étber  dans  le  milieu  et  en  introduisant  dans  cette  distribution  des  inégalités  pério- 
diques. Ces  deux  hypothèses  ont  élé  soumises  par  M.  Briot  à  l'épreuve  du  calcul.  Il  a  trouvé 
que  l'action  directe  des  molécules  pondérables  sur  l'éther  en  vibration  introduit  dans  Tei- 
pression  de  la  vitesse  de  propagation  un  terme  proportionnel  au  carré  de  la  longueur 
d'onde,  ce  qui  est  contraire  à  l'expérience. 

Si  loii  tient  complo  uniquement  des  inégalités  périodiques  produites  dans  In  distribution 


BIBLIOGRAPHIE,  37 


BIBLIOGRAPHIE. 


THEORIE  DE  LA  DISPERSION. 

17/16.        EoLEs,  Nova  theoria  lucis  et  colorum,  Opuscula  varii  argumentiy  \, 

317. 

iSaa.  Faesnel,  Second  suppiëment  au  pi'cmier  Mémoire  sur  la  double  ré- 
fraction. Œuvres  complètes,  t.  II. 

1837.        Rl'dberg,  Ueber  die  Dispersion  des  Lichles,  Poffg.  Ann.,  IX,  hS^,  — 

Ann,  de  chim.  etde phys,,  (9),  XXXVI,  /iSq. 

i8a8.        BiGEON,  Note  sur  In  dispersion  de  la  lumière,  Ann.  de  chim,  et  de 

phys.,  (a),  XXXVII,  ûio. 

i83o.        Challis,  An  Atlempt  to  Explain  Tbeoretically  the  différent  Refrangi- 

bility  of  the  Rays  of  Ligbt,  according  to  the  Hypothesis  of  Un- 
dulations,  Phil.  Mag.,  (a),  VIII,  169. 

i83o-35.  Cadchy,  Mémoire  sur  la  dispersion  de  la  lumière,  Nouv.  Exerc.  de 

tnathém.,  Prague.  i835.  (Les  deux  premiers  paragraphes  ont 
paru  en  i83o  à  Paris.) 

i83i.        AiRY,  Mathematical  Tracts,  p.  a 85. 

i83S-38.  Baden  Powbll,  Researches  toward  Establisbing  a  Theory  of  the  Dis- 
persion of  Ligbt,  Phtl,  Trans.,  i835,  p.  aûg;  i836,  p.  17; 
1837,  P*  *9î  *838,  p.  67.  —  Inst.,  II,  lao,  aao;  III,  179, 
35o;V,  la/i;  VI,  it5,a68. 

1 835-38.  Baden  Powell,  On  Cauchy's  Theory  of  the  Dispersion  of  Ligbt.  Phtl. 

Mag.,  (3),  VI,  vm,  X,  XL 

1836-37.  Baden  Powell,  On  the  Formulée  for  the  Dispersion  of  Ligbt,  PhiL 

Af^.,(3),  vm,ix,  X. 

i836.        Cauchy,  Sur  la  dispersion  de  la  lumière,  C.  R.,  II,  18a,  307. 
i836.        TovEY,  On  the  Theory  of  the  Dispersion  of  Ligbt,  Phil.  Mag.,  (3), 

vm,  7. 

de  Téther  par  la  présence  des  molécules  pondérables ,  on  arrive  à  une  formule  analogue  à 
celle  de  Gauchy, 

De  plus,  M.  Briot,  en  égalant  à  zéro  le  terme  qui  indiquerait  Texislence  de  la  dispersion 
dans  le  vide,  obtient  une  condition  d^où  il  résulte  que  les  molécules  d^éther  se  repoussent 
en  raiflOD  inverse  de  la  sixième  puissance  de  la  distance,  loi  à  laquelle  il  était  déjà  arri\c 
daos  ses  recherches  sur  la  double  réfraction. 

De  même,  en  égalant  à  zéro  le  terme  proportionnel  au  carré  de  la  longueur  d'ondulation 
qui  représente  Tinfluence  directe  des  molécules  pondérables  sur  le  mouvemenl  vibratoiro 
de  l'éther,  terme  qui,  d'après  rcxpérience,  doit  avoir  une  valeur  insensible,  il  arrive  a  <-o 
résultat  remarquable  que  la  force  qui  s'oxcrcf  entre  les  molécules  pondérables  et  Télbor 
varie  en  raison  inverse  dn  carré  des  distances.  (  1-..) 
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LEÇONS 

SUR  LA  POLARISATION  CHROMATIQUE 


I. 

LOIS  EXPÉRIMENTALES  DE  LA  POLARISATION  CHROMATIQUE 

ET  PRINCIPES  DE  LA  THÉORIE. 

173.   Découverte  de  1»  potorlsatloo  eliromatlque  par 

—  Les  phénomènes  de  la  polarisation  chromatique  ont  été 
découverts  par  Arago  en  1811,  et  communiqués  par  lui  à  l'Aca- 
démie des  sciences  le  1 1  août  de  la  même  année  ^^\ 

Dans  l'expérience  qui  donna  lieu  à  cette  découverte,  Arago  re- 
gardait le  ciel,  par  un  temps  serein,  à  travers  un  prisme  de  spath 
d'Islande  :  ayant  par  hasard  placé  une  lame  de  mica  en  avant  de 
ce  prisme,  il  vit  les  deux  images  de  la  lame  se  teindre  de  couleurs 
très-vives.  Gomme  il  avait  déjà  eu  occasion  de  remarquer  que  la  lu- 
mière bleue  du  ciel  est  ordinairement  polarisée,  et  qu'il  n'obtint 
aucun  effet  avec  la  lumière  diiïuse  des  nuées,  il  fut  naturellement 
conduit  à  attribuer  les  colorations  qu'il  avait  observées  à  la  polari- 
sation de  la  lumière  incidente.  Il  réussit  en  effet  à  reproduire  ces 
colorations  en  faisant  tomber  sur  la  lame  de  mica  des  rayons  de  lu- 
mière polarisés  par  un  procédé  quelconque. 

^')  Mémoire  sur  une  modification  remarquable  qu'éprouvent  les  rayons  lumineux  dans 
leur  passage  à  travers  certains  corps.  (Mém.  de  la  prem.  cUune  de  Vlnti.,  XII,  98.  — 
CEuvreM  complète»,  t.  \,  p.  36.) 
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La  meilleure  manière  de  répéter  cette  expérience  fondamentale 
consiste  à  faire  tomber  un  faisceau  de  lumière  polarisée  sur  un  ana- 
lyseur biréfringent  disposé  de  façon  à  éteindre  complètement  Tune 
des  deux  images  :  si  alors  on  interpose  sur  le  trajet  du  rayon  pola- 
risé avant  son  entrée  dans  l'analyseur  une  lame  mince  cristallisée, 
on  voit  rimage  qui  était  éteinte  reparaître  en  se  colorant  ;  l'autre 
image  se  colore  aussi,  et,  si  les  deux  images  empiètent  l'une  sur 
l'autre,  la  partie  commune  est  toujours  blanche,  ce  qui  prouve  que 
leurs  teintes  sont  complémentaires.  La  réapparition  de  l'image 
éteinte  et  sa  coloration  semblent  indiquer  que  pour  certaines  cou- 
leurs la  lame  cristallisée  détruit  la  polarisation  des  rayons  incidents; 
de  là  le  nom  de  dépolarisation  donné  au  phénomène  par  Arago. 

En  faisant  varier  les  conditions  de  l'expérience,  Arago  constata 
les  faits  suivants,  consignés  dans  plusieuf's  mémoires  lus  à  l'Aca- 
démie des  sciences  dans  le  courant  de  l'année  1819  ^*^  : 

1°  Pour  que  les  colorations  se  montrent,  il  est  indispensable  que 
la  lumière  soit  pohirisée  avant  son  passage  dans  la  lame  cristallisée; 
la  lumière  naturelle  ne  produit  aucun  effet  :  on  peut  du  reste  em- 
ployer indifféremment  un  polariseur  quelconque,  soit  un  prisme 
biréfringent,  soit  un  miroir  convenablement  incliné,  soit  une  pile 
de  glaces. 

â''  Toute  lame  mince  biréfrigente  peut  donner  naissance  aux 
colorations,  mais  elles  n'apparaissent  pas,  du  moins  en  général, 
lorsque  la  lame  est  formée  d'un  corps  uniréfringent.  Arago  conser- 
vait quelques  doutes  sur  l'inefficacité  des  corps  uniréfringents,  car 
il  avait  vu  les  couleurs  se  produire  avec  une  plaque  de  ilint-glass. 
Cette  anomalie  apparente  s'explique  aujourd'hui  par  les  phénomènes 
de  la  double  réfraction  accidentelle. 

3**  Il  nest  pas  nécessaire  que  l'analyseur  sur  lequel  les  rayons 
sont  reçus  au  sortir  de  la  lame  soit  un  prisme  biréfringent  :  on  peut 
employer  tout  aussi  bien  un  miroir  convenablemenl  incliné,  une 
pile  de  glaces,  en  un  mot  un  appareil  quelconque  exerçant  une 
action  polarisante. 


t'^   Mômoiros  sur  pliisiiMirs  Dniivraux  ph^'iinmènos  d'opliquo  (OEiivrcK  rnmplèles  y  1.  X, 
p.  «5,  9K). 
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4°  Lorsque  l'analyseur  est  biréfringent,  li's  deux  images  sont 
laujours  teintes  de  couleurs  complémentaires. 

5*  Les  colorations  de  ces  deux  images  varient  lorsqu'on  fait  varier 
riaclinaison  de  la  lame  cristallisée  par  rappuri  aux  rayons  incidents. 
6*  Lorsqu'on  fait  tourner  la  lame  cristallisée  dans  son  plan,  on 
trouve  certaines  positions  pour  lesquelles  les  deux  images  sont 
blanches  :  on  arrive  au  même  résultat  en  laissant  la  lame  immobile 
d  en  faisant  tourner  la  section  principale  de  l'analyseur.  Pour  cer- 
taines positions  de  cette  section  principale  par  rapport  au  plan  pri- 
Diitir  de  poliirisation ,  l'une  des  deux  images  incolores  peut  s'éteindre, 
(V  qui  annonce  que  la  dépolarisation  est  nulle. 

7°  Les  teintes  des  images  dépendent  de  l'épaisseur  de  la  lame 
el  aussi  de  la  direction  suivant  laquelle  elle  a  élé  taillée  dans  le 
cristal.  Lorsque  la  lame  a  atteint  une  certaine  épaisseur,  les  colora- 
tions disparaissent  :  elles  ne  se  montrent  pas  non  plus  avec  des 
lames  extrêmement  minces. 

Ce  dernier  résultat  frappa  vivement  Arago  et  l'amena  à  penser 
«joe  les  corps  biréfringents  sont  constitués  par  un  assemblage  de 
lioieJles  unîréfrîngenles.  séparées  par  des  intenalles  vides  ou  rem- 
plis d'air,  et  à  assimiler  le  phénomène  de  la  production  des  couleui*» 
par  les  lames  cristallisées  aux  anneaux  colorés  des  plaques  minces, 
l'tudiés  par  Newton. 

On  voit,  en  résumiî,  que  Iniis  conditions  sont  nécessaires  pour 
l'apparition  des  couleurs  : 

i'  La  polarisation  de  la  lumière  incidente: 
a"  L'interposition  d'une  lame  mince  biréfringente  sur  le  trajet  de 
rclte  lumière  ; 

3'  L'action  d'un  analyseur  sur  la  lumière  au  sortir  de  la  lame. 
Nous  pouvons  remarquer  dès  à  présent  qu'il  n'est  pas  indispen- 
sable que  le  polariseur  et  l'analyseur  qui  agissent  sur  la  lumièrn 
avant  et  après  son  passage  dans  la  lame  cristallisée  soient  des  appa- 
reils capables  do  polariser  complètement  la  lumière  incidenle\  il 
s.ufEl  qu'ils  agissent  d'une  manière  différente  sur  deux  rayons  pola- 
risés dans  des  plans  roclangiilaires:  mais,  plus  la  polarisation  ii'- 
«iiltanl  de  l'action  du  polariî^nur  ou  de  l'analyseur  est  inciimplèle, 
plu-i  le^  leinles  de>  imagf";  snni  lavées  (\c  hiani-. 
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En  se  servant  d'une  iame  de  quartz  taillée  perpendiculairemenl 
à  l'axe,  Arago  observa  des  phénomènes  particuliers  qui  le  condui- 
sirent à  la  découverte  de  la  polarisation  rotatoire.  Nous  laisserons  de 
,  côté,  pour  le  moment,  ces  phénomènes,  et  nous  supposerons,  dans 
tout  ce  qui  va  suivre,  que  les  lames  cristallisées  sur  lesquelles 
tombe  la  lumière  polarisée  ne  soient  pas  taillées  dans  du  quartz  ou 
dans  un  cristal  présentant  des  propriétés  analogues. 

1 7 A.  liOls  expérimeotalcM  établies  par  Blot.  —  Les  phé- 
nomènes de  la  polarisation  chromatique  furent  étudiés  avec  le  plus 
grand  soin,  immédiatement  après  la  publication  de  la  découverte 
d'Arago,  par  Biot,  qui  réussit  à  en  établir  les  lois  expérimentales  au 
moyen  d'un  grand  nombre  de  recherches,  pendant  les  années  181  a, 
1 8 1 3  et  1 8 1 4 ,  et  qui  essaya  d'en  donner  une  explication  dans  l'hy- 
pothèse de  l'émission  ^^K 

Nous  allons  faire  connaître  les  lois  trouvées  par  Biot  et  auxquelles 
toute  théorie  de  la  polarisation  chromatique  doit  satisfaire. 

1**  Constance  des  couleurs.  —  Lorsqu'on  fait  tomber  normalement 
sur  une  lame  cristallisée  et  biréfringente  un  faisceau  de  lumière 
polarisée  et  qu'on  soumet  la  lumière,  au  sortir  de  la  lame,  à  l'action 
d'un  analyseur  biréfringent,  on  obtient  deux  images  teintes  de  cou- 
leurs complémentaires.  Pour  une  même  lame,  quelles  que  soient 
les  positions  de  la  section  principale  de  la  lame  mince  et  de  celle 
de  l'analyseur  par  rapport  au  plan  de  polarisation  primitif,  les 
teintes  des  deux  images  restent  toujours  les  mêmes;  lorsqu'on  fait 
tourner  la  lame  cristallisée  ou  l'analyseur,  ces  teintes  ne  font  que 
varier  d'intensité  en  se  lavant  plus  ou  moins  de  blanc  et  s'échanger 
l'une  contre  l'autre  en  passant  par  le  blanc,  sans  qu'il  apparaisse 
jamais  de  nouvelles  teintes.  Ainsi,  si  l'une  des  images  est  rouge  et 
l'autre  verte,  on  ne  verra  jamais  que  du  rouge  et  du  vert;  mais 
chacune  des  images  pourra  être  rouge  ou  verte  suivant  la  position 
de  la  lame  mince  et  de  l'analyseur,  et  le  passage  de  l'une  des 

<'^  Mém,  de  lapt'em.  cloêse  de  T/n*/.,  1.  XII,  p.  i35;  t.  XllI,  i" partie,  p.  i;  a*  partie, 
p.  1 ,  3 1 .  —  Mém,  de  VAcad.  des  se. ,  t.  III ,  p.  177.  —  Mém,  d'ArcueilflU ,  1 3a. —  Hecher- 
rhes  expéinmentalex  et  mathématiques  xur  Irx  mouvements  des  molécules  de  la  lumihe  autour 
de  leurs  centres  de  gravité ,  Paris,  1 81  'i. 
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teintes  à  l'autre  s'effectuera  par  l'intermédiaire  du  blanc.  (Cette  loi 
nest  vraie  que  pour  les  cristaux  qui  ne  sont  pas  doués  d'un  pou- 
voir rotatoire  ;  ainsi  elle  ne  serait  pas  applicable  à  une  lame  de 
({uartz  perpendiculaire  à  l'axe.) 

3"*  Images  incolores.  —  Les  deux  images  sont  incolores  lorsque  la 
section  principale  de  la  lame  mince  est  parallèle  ou  perpendiculaire 
au  plan  de  polarisation  primitif,  et  aussi  lorsque  la  section  princi- 
pale de  l'analyseur  est  parallèle  ou  perpendiculaire  à  celle  de  la 
lame  mince. 

Il  existe  donc  en  général  quatre  positions  de  la  lame  mince  et  de 
l'analyseur  par  rapport  au  plan  de  polarisation  primitif  pour  les- 
quelles les  deux  images  ne  sont  pas  colorées.  Si  la  section  princi- 
)ale  de  l'analyseur  est  parallèle  ou  perpeudiculsdre  au  plan  de  po- 
arisation  primitif,  ces  quatre  positions  se  réduisent  à  deux;  dans 
chacune  de  ces  deux  positions  l'une  des  images  disparaît  et  l'image 
unique  qui  subsiste  est  blanche. 

Si,  la  section  principale  de  la  lame  mince  étant  parallèle  ou  per- 
pendiculaire au  plan  de  polarisation  primitif,  la  section  principale 
de  l'analyseur  fait  un  angle  de  &5  degrés  avec  ce  même  plan,  les 
deux  images  blanches  ont  même  intensité. 

3*  Influence  de  l'épaisseur.  —  Si  l'on  fait  varier  l'épaisseur  de  la 
lame  cristallisée,  sans  changer  ni  la  direction  suivant  laquelle  la 
lame  est  taillée  dans  le  cristal ,  ni  les  positions  de  l'analyseur  et  de 
la  section  principale  de  la  lame  par  rapport  au  plan  de  polarisation 
primitif,  les  teintes  des  deux  images  se  modifient  suivant  les  mêmes 
lois  que  celles  des  anneaux  colorés  de  Newton,  c'est-à-dire  que  les 
«épaisseurs  des  lames  cristallisées  qui  donnent  naissance  aux  diffé- 
rentes teintes  sont  proportionnelles  à  celles  des  lames  d'air  qui  pro- 
duisent les  mêmes  teintes  par  réflexion  ou  par  transmission. 

Si  la  section  principale  de  l'analyseur  fait  un  angle  de  90  degrés 
avec  le  plan  de  polarisation  primitif,  et  la  section  principale  de  la 
lame  cristallisée  un  angle  de  &5  degrés  avec  le  même  plan ,  les  teintes 
de  l'image  ordinaire  correspondent  aux  couleurs  des  anneaux  vus 
par  transmission,  et  celles  de  l'image  extraordinaire  aux  couleurs 
des  anneaux  vus  par  réflexion. 

Il  osl  à  remarquer  d'ailleurs  que  l'épaisseur  de  la  lame  cristal- 
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lisëc  qui  donne  une  certaine  teinte  est  toujours  beaucoup  plus 
considérable  que  celle  de  la  lame  d'air  qui  produirait  la  même 
teinte  :  pour  le  mica,  le  rapport  des  deux  épaisseurs  est  celui  de 
l^lio  h  i;  pour  le  spath  d'Islande ,  celui  de  1 3  à  i  ;  en  général ,  ce  rap- 
port est  d'autant  plus  grand  que  la  lame  est  moins  biréfringente. 

Le  premier  procédé  dont  fit  usage  Biot  pour  étudier  Tinfluence 
de  l'épaisseur  est  assez  singulier,  en  ce  que  la  lame  cristallisée 
sert  à  la  fois  de  polariseur  et  de  lame  mince.  Il  plaçait  sur  un  drap 
noir  un  grand  nombre  de  lamelles  de  mica  d'épaisseurs  différentes 
et  faisait  tomber  sur  ces  lamelles  un  faisceau  de  rayons  solaires  sous 
une  incidence  égale  à  l'angle  de  polarisation  totale  :  il  observait  à 
l'aide  d'un  analyseur  biréfringent  la  lumière  réfléchie  par  les  lames 
et  obtenait  ainsi  des  images  colorées. 

Dans  cette  expérience,  les  rayons  incidents,  en  pénétrant  dàMM 
lame  cristallisée,  se  polarisent  en  partie  dans  un  plan  perpettdiM^ 
laire  au  plan  d'incidence.  A  la  seconde  surface  de  la  lame  les  raybtt 
ainsi  polarisés  ne  peuvent  être  réfléchis,  puisque  l'angle  d'incidence 
est  égal  à  l'angle  de  polarisation  totale;  mais  les  rayons  qui  ont 
échappé  à  la  polarisation  par  réfraction  se  réfléchissent  sur  cette  sur- 
face en  se  polarisant  totalement  dans  le  plan  d'incidence,  traver- 
sent la  lame  cristallisée  à  l'état  de  rayons  polarisés  et  émergent  à 
la  pn^mière  surface  :  ce  sont  ces  rayons  qui,  soumis  à  Faction  de 
l'analyseur,  donnent  les  images  colorées.  Quant  aux  rayons  qui  ont 
été  réfléchis  à  la  première  surface  de  la  lame,  ils  sont  totalement 
polarisés  dans  le  plan  d'incidence  et  on  peut  les  éliminer  complète- 
ment en  disposant  la  section  principale  de  l'analyseur  parallèlement 
au  plan  d'incidence  ot  en  n'observant  que  l'image  extraordinaire  : 
d'ailleurs  ces  rayons  ne  sont  jamais  colorés  ot,  dans  tous  les  cas,  ils 
ne  peuvent  que  laver  de  blanc  les  teintes  des  images  sans  en  chan- 
ger la  nature. 

L'avantage  de  celte  méthode  est  de  placer  dans  le  champ  visuel 
un  grand  nombre  de  lames  d'épaisseurs  différentes  et  de  faciliter 
ainsi  la  comparaison  des  teintes  qu'elles  produisent  avec  celles  des 
anneaux  de  Newton.  Pour  faire  celte  comparaison  d'une  manière 
exacte,  il  faut  que  les  plus  minces  parmi  les  lames  aient  des  épais- 
seurs sudisaninient  petites  pour  donner  les  couleurs  des  premiers 
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anneaux.   Dans   les  L-i))^ri onces  <Ii'  Biol,   les  i'-|misseurs  (Icn  binuK                  1 
liaient  inesun'es  au  sph^roraètre.                                                                             1 

Au  lieu  dVmplovor  un  j;rancl  nombre  de  lames  d'épaisseurs  dilTé- 
renles,  il  suliil  d'avoir  une  lame  unique  dVpaisseur  régulièromenl 
variable.   Le  moyen  le  plus   simple  («lur  se  procurer  une  pareille 
lame  consisle  à  lailler  dans  le  crislol  un  prisme  rectangulaire  eL  à 
diviser  ce  prisme  en  deux  prismes  triangulaires  à  l'aide  d'un  pian 
passant  par  deux  arêtes  opposées.  Si  ces  deux  prismes  triangulaires 
ABC,  DEF  (fig.  i)  sont  montés  sur  deux  supports  indépendanis  et 
peuvent  yli.sspr  l'un  sur  l'autre,  ils  Torment,  en  se  superposant,  une 

lame  dont  l'épaisseur  e>.t  ronsliuilo  dans  loulc  son  étendue,  ol,  en                 J 
faisant  mouvoir  les  deux  prismes,  on  peut  à  volonté  augmenter  ou               1 
diminuer  l'épaisseur  de  cette  partie  commune  (fig.  ^).  Comme  il               1 
Taul  toujours  conserver  un  certain  cliamp,  il  est  impossible,  quand 
on  se  sert  de  ce  procédé,  de  donner  à  la  lame  une  épaisseur  extrê- 
mement petite,  même  lorsque  te  biseau  formé  par  cliacun  des  prismes 
est  Irts-aigu. 

Si  l'épaisseur  de  la  lame  cristallisée  dépasse  une  certaine  limite, 

ane  lame  épaisse  transforme  le  faisceau  de  lumière  polarisée  qui  la 
traverse  en  deux  faisceaux  polarisés  l'un  dans  te  plan  de  la  section 
principale  et  l'autre  dans  un  plan  perpendiculaire.  Si  l'épaisseur  de 
la  lame  n'est  pas  assez  considérable  pour  séparer  entièrement  ces 
deux  faisceaux  polarisés  à  angle  droit,  ils  offriront  dans  leur  pnrlie 
mmmune.  en  supposant  leurs  intensités  égales,  c'est-à-dire  la  sec- 
lion  principale  de  la  lame  cristallisée  faisant  un  angle  de  kh  degrés 
avec  le  plan  de  polarisalion  primitif,  des  propriétés  aii,ilogiie«  ii  ceU»                A 
de  la  lumière  iinliitelle.  et  celle  p,irli<'    iiiuue  •loiineia  daTtdHfl^^B^fl 
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lyseur  deux  images  blanches  de  même  intensité  :  tout  se  passera 
donc  dans  ce  cas  comme  si  la  lame  dépolarisait  entièrement  la  lu- 
mière incidente.  Ces  phénomènes  ont  fait  croire  à  Biot  que  le  mode 
d'action  des  lames  cristallisées  épaisses  sur  la  lumière  polarisée  dif- 
fère essentiellement  de  celui  des  lames  minces. 

L'épaisseur  qu'on  doit  donner  à  ia  lame  pour  faire  disparaître  les 
colorations  est  d'ailleurs  d'autimt  moins  considérable  que  la  lame 
est  plus  biréfringente. 

4"  Injluence  de  Vinclinaison.  —  Lorsqu'on  incline  la  lame  cris- 
tallisée sur  la  direction  des  rayons  incidents,  les  teintes  des  images 
se  modifient,  et  l'ciTet  équivaut  suivant  les  cas  à  une  augmentation 
ou  à  une  diminution  d'épaisseur.  Si ,  par  exemple ,  la  lame  est  à  un 
axe  et  taillée  parallèlement  à  l'axe  et  qu'on  la  fasse  tourner  autour 
de  l'axe  en  augmentant  progressivement  son  inclinaison  par  rapport 
aux  rayons  incidents ,  les  teintes  montent,  c'est-à-dire  correspondent 
à  des  anneaux  d'un  ordre  de  plus  en  plus  élevé ,  comme  si  l'épais- 
seur  de  la  lame  allait  en  augmentant.  Si  l'on  fait  tourner  cette  lame 
autour  d'une  droite  perpendiculaire  à  l'axe,  les  teintes  descendent 
à  mesure  que  l'inclinaison  augmente. 

5^  Injluence  de  la  direction  suivant  laquelle  la  lame  est  taillée.  — 
L'épaisseur  restant  constante  ainsi  que  toutes  les  autres  conditions  de 
l'expérience,  les  teintes  des  images  dépendent  de  la  direction  sui- 
vant laquelle  la  lame  a  été  taillée  dans  le  cristal.  S'il  s'agit  d'un  cristal 
à  un  axe,  les  teintes  sont  d'autant  moins  élevées,  c'est-à-dire  corres- 
pondent à  dos  anneaux  d'autant  plus  rapprochés  du  centre,  que  la 
lame  se  rapproche  plus  d'être  perpendiculaire  à  l'axe.  Lorsque  la 
lame  est  exactement  perpendiculaire  à  Taxe,  les  couleurs  dispa- 
raissent complètement.  On  sait,  en  effet,  qu'un  cristal  à  un  axe  se 
comporte,  vis-à-vis  des  rayons  qui  le  traversent  dans  la  direction  de 
l'axe,  comme  un  corps  uniréfringcnt. 

6**  Superposition  de  deux  lames  cristallisées,  —  Si  l'on  superpose 
deux  lames  cristallisées  de  même  nature,  dont  les  sections  principales 
sont  parallèles  ou  perpendiculaires  Tune  à  l'autre,  elles  agissent  sur 
la  lumière  polarisée  comme  une  lame  unique  ayant  pour  épaisseur 
la  somme  des  épaisseurs  des  deux  lames,  si  leurs  sections  princi- 
pales sont  parallèles;  la  différence  de  ces  épaisseurs,  si  les  sections 
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principales  sont  perpendiculaires  Tune  à  l'autre.  Dans  ce  dernier 
cas,  on  peut  obtenir  des  couleurs  avec  des  lames  qui  sont  trop 
épaisses  pour  en  donner  lorsqu'elles  agissent  isolément,  pourvu 
que  la  différence  d'épaisseur  des  deux  lames  soit  suilisamment 
petite,  ce  qui  montre  bien  que,  contrairement  à  l'opinion  de  Biot, 
il  n'y  a  aucune  différence  spécifique  entre  les  modes  d'action  dos 
lames  épaisses  et  des  lames  minces  sur  la  lumière  polarisée. 

Si  les  deux  lames  sont  de  nature  différente,  il  y  a  deux  cas  à  dis- 
tinguer :  lorsque  les  cristaux  dans  lesquels  les  lames  ont  été  taillées 
sont  de  même  signe,  c'est-à-dire  tous  deux  attractifs  ou  tous  deux 
répulsifs,  les  choses  se  passent  comme  avec  deux  lames  de  même 
nature:  si  au  contraire  ces  cristaux  sont  de  signes  différents,  c'est-H- 
dire  l'un  attractif  et  l'autre  répulsif,  les  deux  lames  agissent  par  la 
diff!érencede  leurs  épaisseurs,  quand  leurs  sections  principales  sont 
parallèles;  par  la  somme  de  ces  épaisseurs,  qnand  ces  sections  prin- 
cipales sont  croisées. 

175.  lP«torl«»tion  et  dépol»riSAtion  p»r  les  lAines 
mimées  ertatallieées.  —  De  ce  fait  que  les  teintes  des  images 
dans  l'analyseur  varient  suivant  les  mêmes  lois  que  les  couleurs  des 
anneaux  de  Newton ,  lorsqu'on  augmente  progressivement  l'épaisseur 
de  la  lame  cristallisée ,  Biot  déduisit  des  conséquences  importantes 
relativement  à  l'état  de  polarisation  ou  de  dépolarisation  de  la  lu- 
mière au  sortir  de  la  lame.  Supposons  en  effet  que  la  section  prin- 
cipale de  l'analyseur  fasse  avec  le  plan  de  polarisation  primitif  un 
angle  de  90  degrés,  et  que  la  section  principale  de  la  lame  mince 
fasse  avec  le  même  plan  un  angle  de  &5  degrés  :  les  teintes  de 
l'image  ordinaire  correspondent  alors  aux  couleurs  des  anneaux 
transmis,  et  celles  de  l'image  extraordinaire  aux  couleurs  des  an- 
neaux réfléchis.  Il  est  évident,  d'ailleurs,  que  lorsqu'une  couleur 
présente  dans  ces  conditions  son  maximum  d'éclat  dans  l'image 
extraordinaire  et  manque  dans  l'image  ordinaire,  c'est  que  les 
rayons  de  cette  couleur  sont  polarisés  dans  le  plan  primitif;  lors- 
qu'au contraire  une  couleur  présente  son  maximum  d'éclat  dans 
l'image  ordinaire  et  manque  dans  l'image  extraordinaire,  c'est  que 
les  rayons  de  cette  couleur  sont  polarisés  perpendiculairement  au 
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plan  primitif;  enfin,  si  une  couleur  offre  la  même  intensité  dans  les 
deux  images,  les  rayons  de  cette  couleur  sont  entièrement  dépola- 
risës  par  leur  passage  à  travers  la  lame.  Les  couleurs  de  l'image  ex- 
traordinaire variant  comme  celles  des  anneaux  réfléchis,  on  voit  que, 
toutes  les  fois  que  l'épaisseur  de  la  lame  sera  un  .multiple  entier 
d'une  certaine  épaisseur  e  qui  varie  suivant  la  couleur,  les  rayons 
d'une  couleur  déterminée  seront  polarisés  dans  le  plan  primitif; 
de  même ,  les  teintes  de  l'image  ordinaire  variant  comme  celles  des 
anneaux  transmis ,  les  rayons  de  cette  couleur  seront  polarisés  per- 
pendiculairement au  plan  primitif  toutes  les  fois  que  l'épaisseur  de 

la  lame  sera  un  multiple  impair  de  ~;  enfin,  quand  cette  épaisseur 

sera  un  multiple  impair  de  -  >  la  couleur  considérée  aura  la  même 

intensité  dans  les  deux  images,  et,  par  suite,  les  rayons  de  cette  cou- 
leur seront  complètement  dépolarisés. 

Biot  fut  ainsi  conduit  à  vérifier  directement,  en  opérant  avec  de 
la  lumière  homogène,  l'existence  de  ces  alternatives  de  polarisation 
et  de  dépolarisation,  et  alors  les  résultats  prirent  une  grande  netteté.^ 
Pour  énoncer  ces  résultats  dans  toute  leur  généralité,  supposons 
que  la  section  principale  de  la  lame  cristallisée  fasse  avec  le  plan 
de  polarisation  primitif  un  angle  quelconque,  et  désignons  cet  angle 
par  t;  en  faisant  varier  l'épaisseur  de  la  lame  on  arrive  alors  aux 
conclusions  suivantes  : 

i"*  11  existe  une  série  d'épaisseurs  pour  lesquelles  la  lumière  ho- 
mogène au  sortir  de  la  lame  est  totalement  polarisée  dans  le  plan 
primitif,  et  ces  épaisseurs  sont  toutes  des  multiples  entiers  d'une 
même  épaisseur  e,  qui  dépend  de  la  couleur  de  la  lumière  et  (jui 
va  en  diminuant  à  mesure  que  la  réfrangibilité  augmente. 

2°  Lorsque  l'épaisseur  de  la  lame  est  un  multiple  impair  de-» 

la  lumière  émergente  est  encore  totalement  polarisée,  mais  cette 
fois  dans  un  plan  symétrique  du  plan  de  polarisation  primitif  par 
rapport  à  la  section  principale  de  la  lame,  ou,  comme  on  dit  pour 
abréger,  dans  l'azimut  3i. 

3°  Lorsque  l'épaisseur  de  la  lame  est  égale  à  un  multiple  impair 

de  y>  et  que  de  plus  la  section  principale  de  la  lame  est  à  A  5  do- 
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grés  du  plan  de  polarisation  primitif,  la  lumière  au  sortir  de  la 
lame  ne  semble  conserver  aucune  trace  de  polarisation;  car  dans 
Fanalyseur  elle  donne  toujours  deux  images  de  même  intensité, 
quelle  que  soit  l'orientation  de  la  section  principale  de  cet  analyseur. 
Ce  n'est  cependant  pas  de  la  lumière  naturelle,  car,  d'après  ce  que 
nous  avons  dit  sur  l'effet  produit  par  la  superposition  de  deux  lames, 
il  suffira  de  faire  passer  cette  lumière  à  travers  une  seconde  lame 

d'épaisseur  égale  à  7 pour  la  polariser  totalement,  soit  dans  le  plan 

primitif,  soit  dans  l'azimut  ai,  ce  qui  n'aurait  pas  lieu  si  l'on  faisait 
tomber  sur  cette  seconde  lame  de  la  lumière  naturelle.  Aussi  Biot 
a-t-il  donné  à  la  lumière  ainsi  modifiée  un  nom  spécial,  celui  de 
lumière  totalement  dépolarisée. 

4*  Lorsque  l'épaisseur  de  la  lame  n'est  pas  un  multiple  entier 

de  T»  ou  lorsque,  cette  épaisseur  étant  un  multiple  impair  de  -»  la 

section  principale  de  la  lame  n'est  pas  à  45  degrés  du  plan  primitif 
de  polarisation ,  la  lumière  au  sortir  de  la  lame  se  comporte  dans 
un  analyseur  comme  de  la  lumière  partiellement  polarisée,  c'est-à- 
dire  donne  deux  images  dont  les  intensités  sont  inégales,  mais  ne 
peuvent  dans  aucun  cas  se  réduire  à  zéro.  Ce  n'est  cependant  pas 
de  la  lumière  partiellement  polarisée ,  car,  si  on  fait  passer  cette 
lumière  au  sortir  de  la  première  lame  à  travers  une  seconde  lame 
dont  l'épaisseur  ajoutée  à  celle  de  la  première  donne  une  somme 

égale  à  un  multiple  pair  ou  impair  de  -•>  elle  se  transforme  en  lu- 
mière totalement  polarisée,  ce  qui  n'arriverait  pas  si  on  faisait 
tomber  sur  la  seconde  lame  de  la  lumière  partiellement  polarisée. 
Biot  l'appelait  lumière  partiellement  dépolarisée. 

Biot,  ayant  remarqué  que  les  alternatives  de  polarisation  et  de 
dépolarisation  disparaissent  lorsque  l'épaisseur  de  la  lame  est  un  peu 
considérable,  fut  confirmé  dans  l'idée  que  les  lames  épaisses  n'agis- 
sent pas  sur  la  lumière  polarisée  de  la  même  manière  que  les  lames 
minces.  Il  y  a  là,  comme  nous  le  verrons  plus  loin,  une  erreur 
qu'il  faut  attribuer  à  ce  que  la  lumière  dont  il  se  servait  était  loin 
d'être  complètement  homogène,  erreur  du  même  genre  que  celle 
qui  a  fait  croire  à  Fresnel  qu'il  ne  peut  y  avoir  interférence  entre 

li. 
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deux  rayons  dès  que  la  différence  de  marche  s'élève  à  quelques  cen- 
taines de  longueurs  d'ondulation. 


176.  Théorie   ae   la  polarisation  moMle.   —   Dans  la 

théorie  de  l'émission  on  est  obligé  d'admettre,  pour  expliquer  les 
phénomènes  de  polarisation,  que  les  molécules  lumineuses  sont  des 
polyèdres  symétriques  autour  d'un  axe  qui  est  l'axe  de  polarisation; 
que  dans  un  rayon  de  lumière  naturelle  les  axes  des  molécules  suc- 
'cessives  sont  orientés  de  toutes  les  manières  possibles,  mais  toujours 
perpendiculairement  à  la  direction  des  rayons,  et  que  dans  un  rayon 
{totalement  polarisé  ces  axes  sont  au  contraire  tous  orientés  dans  le 
même  plan. 

Pour  rendre  compte  des  [diénomènes  de  la  polarisation  chroma- 
tique, Biot  imagina  l'hypothèse  connue  sous  le  nom  de  théorie  de  la 
pêlarisalion  mobile.  Il  suppose  que ,  lorsqu'un  rayon  de  lumière 
polarisée  pénètre  dans  un  cristal  biréfringent,  les  axes  des  molé- 
cules, avant  de  s'orienter  d'une  manière  fixe  dans  le  plan  de  la  sec- 
tion principale  et  dans  un  plan  perpendiculaire,  commencent  par 
affecter  un  mouvement  oscillatoire  entre  leur  position  initiale  et 
une  position  symétrique  par  rapport  à  la  position  définitive.  Ainsi, 
en  comptant  les  azimuts  à  partir  du  plan  de  polarisation  primitif 
et  en  désignant  par  t  l'angle  que  fait  ce  plan  avec  la  section  princi- 
pale du  cristal,  les  molécules  du  rayon  ordinaire  oscilleraient  entre 
l'azimut  zéro  et  l'azimut  at,  les  molécules  du  rayon  extraordinaire 
onlre  les  azimuts  zéro  et  180"—  91. 

Si  l'on  prend  pour  plan  de  figure  (fig.  3 ,  p.  6 1)  un  plan  perpen- 
diculaire à  la  direction  du  rayon,  et  si  PP'  et  SS'sont  les  traces  sur 
10  plan  du  plan  de  polarisation  primitif  et  de  la  section  principale 
de  la  lame,  QQ'  une  droite  symétrique  de  PP'  par  rapport  à  SS',  les 
lues  des  molécules  ordinaires  oscilleraient,  suivant  la  théorie  de 
Hiol,  dans  l'angle  POQ,  et  ceux  des  molécules  extraordinaires  dans 
l'angle^  I^OQ'.  Biot  admet  de  plus  que  la  période  des  oscillations 
reHle  constante  pour  les  molécules  d'une  même  couleur  et  change 
d'une  couleur  h  l'autre,  et  qu'il  une  certaine  profondeur  ces  oscilla- 
tiouK  s'arrêtent  et  font  place  à  une  répartition  des  axes  de  polarisa- 
tion entre  deux  plans  perpendiculaires  l'un  à  l'antre. 
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Pour  expliquer  à  l'aide  de  cette  théorie  les  alternatives  de  polari- 
sation et  de  dépolarisation,  Biot  remarque  que,  si  l'épaisseur  de  la 
lame  est  telle  que  les  axes  de  polarisation  exécutent,  pendant  le 
temps  que  met  le  rayon  a  traverser  cette  lame,  un  nombre  entier 
d'oscillations,  les  axes  de  toutes  les  molécules  sont  dirigés  dans  le 
plan  PP',  et  par  suite  le  rayon  est  polarisé  dans  le  plan  primitif. 
Si  l'épaisseur  correspond  à  un  nombre  impair  de  demi -oscilla- 
lions,  tous  les  axes  de  polarisation  sont  dirigés  dans  le  plan  QQ',  et 
le  rayon  émergent  est  polarisé  dans  l'azimut  ât.  Si  l'épaisseur  cor- 
respond à  un  nombre  impair  de  quarts  d'oscillation,  les  axes  sont 
dirigés  les  uns  dans  le  plan  de  la  section  principale ,  les  autres  dans 
le  plan  perpendiculaire;  si  de  plus  l'angle  t  est  égal  à  65  degrés,  les 
molécules  se  répartissent  également  entre  le  rayon  ordinaire  et  le 
rayon  extraordinaire,  et  il  est  facile  de  voir  que  la  lumière,  au  sortir 
du  cristal,  doit  alors  se  compoiler  dans  un  analyseur  comme  de  la 
lumière  naturelle.  Pour  toute  autre  épaisseur,  les  axes  de  polarisa- 
tion sont,  au  sortir  de  la  lame,  répartis  entre  deux  plans  formant 
avec  le  plan  de  polarisation  primitif  des  angles  qui  sont  entre  eux 
dans  le  rapport  de  ta  ^o^  —  i,  et  la  lumière  ainsi  constituée  doit 
présenter,  lorsqu'elle  est  soumise  à  l'action  de  l'analyseur,  les  mêmes 
propriétés  que  la  lumière  partiellement  polarisée.  Quant  à  la  colo- 
ration des  images  lorscpi'on  opère  avec  la  lumière  blanche,  elle  ne 
présente  aucune  difficulté  :  la  période  des  oscillations  n'étant  pas  la 
même  pour  les  rayons  des  différentes  couleurs  simples ,  ces  rayons 
se  trouvent,  au  sortir  de  la  lame,  dans  des  états  différents  de  pola- 
risation; les  intensités  de  ces  rayons  dans  chacune  des  images  que 
donne  l'analyseur  ne  doivent  donc  pas,  en  général,  êlre  proportion- 
nelles à  ce  qu'elles  sont  dans  la  lumière  blanche,  d'où  la  coloration 
des  images. 

Le  principal  défaut  de  cette  théorie,  outre  la  complexité  des  hy- 
pothèses qu'elle  nécessite,  est  de  ne  pas  montrer  comment  se  fait 
la  transition  entre  l'état  oscillatoire  et  l'état  fixe,  et  pourquoi  les 
oscillations,  au  lieu  de  diminuer  graduellement  d'amplitude  lorsque 
l'épaisseur  de  la  lame  augmente,  conservent  une  amplitude  constante 
jusqu'à  une  certaine  limite ,  pour  s'arrêter  ensuite  brusquem 
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177.  Idée»  théoriques  de  Yoiinff.  —  Young  est  le  premier 
qui  ait  cherché  à  expliquer  les  phénomènes  de  la  polarisation 
chromatique  dans  le  système  des  ondulations  et  à  les  rattacher  aux 
lois  générales  de  l'interférence  ^^l  En  comparant  les  résultats  nu- 
mériques obtenus  par  Biot  avec  les  épaisseurs  des  lames  d'air  qui 
transmettent  les  anneaux  des  différents  ordres,  il  fit  cette  remarque 
capitale ,  que  l'épaisseur  d'une  lame  cristallisée  et  l'épaisseur  d'une 
iame  d*air  qui  transmettent  la  même  couleur  dans  les  expériences 
de  polarisation  chromatique  et  dans  l'expérience  des  anneaux  de 
Newton  sont  précisément  telles,  que  la  différence  des  durées  de 
propagation  du  rayon  ordinaire  et  du  rayon  extraordinaire  dans  la 
lame  cristallisée  soit  égale  à  la  différence  des  durées  de  propagation 
du  rayon  transrais  directement  par  la  lame  d'air  et  du  rayon  transmis 
après  deux  réflexions  intérieures.  Cette  remarque  montre  immédia- 
tement pourquoi  les  épaisseurs  des  lames  cristallisées  sont  beaucoup 
plus  considérables  que  celles  des  lames  d'air  qui  donnent  les  mêmes 
teintes,  et  aussi  pourquoi  l'épaisseur  de  la  lame  qui  donne  une  cer- 
taine teinte  est  d'autant  plus  grande  que  cette  lame  est  moins  biré- 
fringente. Young  fut  ainsi  conduit  à  attribuer  les  phénomènes 
observés  par  Arago  et  par  Biot  à  l'interférence  du  rayon  ordinaire  et 
du  rayon  extraordinaire  qui  prennent  naissance  dans  la  lame  cristal- 
\m^c  :  ces  rayons,  lorsque  la  lame  est  mince,  suivent,  il  est  vrai,  des 
^'luMuins  A  peu  près  identiques;  mais,  comme  ils  ont  des  vitesses  diffé- 
rvulos»  ils  présentent  au  sortir  de  la  lame  une  différence  de  phase 
viMl  doit  les  rendre  capables  d'interférer  si  les  lois  ordinaires  des 
M^I^'Ki^i'tMiccs  sont  applicables  à  deux  rayons  polarisés  dans  des  plans 
vUHk^hMils;  do  plus,  cette  différence  de  phase  étant  variable  avec  la 
wH^Hir^  loH  conditions  d'interférence  doivent  aussi  changer  d'une 
\a»m(vmi'  à  r«ntre,  ce  qui  permet  de  rendre  compte,  jusqu'à  un  cer- 
iiMM  km\\\ ,  do  la  coloration  des  images  dans  l'analyseur. 

il  HMMonnit  bien  des  choses,  et  Young  le  reconnaît  lui-même,  à 
vv'iU'  ((sH^M'tdituilion  pour  constituer  une  véritable  théorie.  Pourquoi 
vit\^V  ^t  ^vVo^^Airo  nu  développement  des  couleurs,  dans  ce  mode 
I^MiHièiHH^  dNulorféronce,  que  les  deux  rayons  fussent  issus  d'un 
i^vv^^  vWh\  ihAiHh^  oI  non  d'un  rayon  naturel?  Pourquoi  les  cou- 
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leurs  n'apparaissaient-elles  qu'à  la  condition  d'une  seconde  action 
polarisante  consécutive  au  passage  de  la  lumière  dans  la  lame?  Et 
lorsque  cette  action  polarisante  était  le  résultat  d'une  double  réfrac- 
tion, pourquoi  apparaissait-il  dans  les  deux  faisceaux  ainsi  engendrés 
des  couleurs  complémentaires?  A  ces  diverses  questions  le  principe 
des  interférences,  tel  que  Young  l'avait  conçu  et  démontré,  n'appor- 
tait aucune  réponse. 

178.  Découverte  de  1»  véritable  théorie  p»r  Fresnel. 

—  Fresnel,  comme  Young,  avait  reconnu  à  la  fois  qu'une  analogie 
remarquable  existait  entre  les  lois  des  couleurs  produites  par  l'in- 
terférence et  les  lois  de  la  coloration  des  lames  cristallisées  dans  la 
lumière  polarisée,  et  que  cette  analogie  n'était  pas  une  explication 
suffisante  du  second  de  ces  phénomènes.  Mais  il  chercha  immédia- 
tement la  raison  de  cette  insuffisance,  en  examinant  si  la  polarisation 
de  la  lumière  ne  modifiait  pas  profondément  les  lois  ordinaires  de 
l'interférence.  Nous  avons  fait  connaître  (112)  les  lois  des  interfé- 
rences des  rayons  polarisés  telles  qu'elles  résullent  des  expériences 
de  Fresnel  et  d'Arago;  il  nous  reste  à  montrer  comment  ces  lois 
peuvent  servir  à  expliquer  les  principales  particularités  que  présen- 
tent les  phénomènes  de  la  polarisation  chromatique.  Le  rayon  ordi- 
naire et  le  rayon  extraordinaire,  au  sortir  de  la  lame  cristallisée,  sont 
polarisés  à  angle  droit;  ils  ne  peuvent  donc  interférer  qu'après  avoir 
été  ramenés  à  un  même  plan  de  polarisation  :  de  là  la  nécessité  de 
les  soumettre  à  l'action  d'un  analyseur  pour  faire  apparaître  les 
couleurs.  De  plus,  deux  rayons  d'abord  polarisés  à  angle  droit  et 
ensuite  ramenés  au  même  plan  de  polarisation  ne  peuvent  inter- 
férer que  s'ils  proviennent  d'un  même  rayon  polarisé,  ce  qui  explique 
pourquoi  les  couleurs  ne  se  montrent  pas  lorsque  la  lumière  qui 
tombe  sur  la  lame  cristallisée  n'est  pas  polarisée.  Enfin ,  la  dernière 
des  lois  établies  par  Fresnel  et  Arago  indique  que,  lorsque  deux 
rayons  provenant  d'un  même  rayon  polarisé  sont  d'abord  polarisés 
à  angle  droit,  puis  ramenés  au  même  plan  de  polarisation,  il  faut, 
pour  établir  les  conditions  d'interférence ,  considérer  simplement  la 
différence  des  chemins  parcourus,  ou  ajouter  à  celte  différence  une 
demi-longueur  d'ondulation,  suivant  que  le  plan  do  polarisation 
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définitif  est  parallèle  ou  perpendiculaire  au  plan  primitif,  ce  qui 
permet  de  rendre  compte  de  la  complémentarité  des  deux  images 
lorsque  l'analyseur  est  biréfringent. 

Fresnel  ne  se  borna  pas  à  ce  premier  aperçu  :  le  principe  des 
vibrations  transversales,  auquel  le  conduisit  l'étude  des  interférences 
des  rayons  polarisés,  le  mit  en  état  de  calculer  les  effets  résultant 
de  la  superposition  de  deux  rayons  polarisés  à  angle  droit  et  pré- 
sentant l'un  par  rapport  à  l'autre  une  certaine  différence  de  marche. 
H  put  ainsi  expliquer  non-seulement  les  phénomènes  de  coloration 
(]ui  se  produisent  dans  l'analyseur,  mais  encore  les  alternatives  de 
polarisation  et  de  dépolarisatipn  observées  par  Biot,  et  montrer  çpe 
ces  alternatives  proviennent  dans  tous  les  cas  de  la  combinaison  de 
deux  rayons  polarisés,  l'un  dans  la  section  principale  de  la  lame, 
l'autre  dans  un  plan  perpendiculaire,  et  n'indiquent  nullement, 
comme  le  croyait  Biot,  une  différence  spécifique  entre  l'actioii  des 
lames  minces  et  celle  des  lames  épaisses  sur  la  lumière  polarisée. 
Les  phénomènes  qui  se  produisent  lorsque  la  lumière  polarisée 
subit  une  ou  plusieurs  réflexions  totales,  phénomènes  tout  à  fait  ana- 
logues à  ceux  qui  résultent  du  passage  de  cette  lumière  dans  une  lame 
cristallisée,  lui  fournirent  bientôt  une  confirmation  éclatante  de  sa 
théorie,  et  l'amenèrent  à  considérer  la  forme  des  vibrations  sur  le 
rayon  provenant  de  la  superposition  de  deux  rayons  polarisés  à 
angle  droit  :  il  reconnut  ainsi  l'existence  de  deux  espèces  de  pola- 
risations différentes  de  la  polarisation  ordinaire  et  caractérisées  par 
la  forme  circulaire  ou  elliptique  des  vibrations,  conception  qui 
s'applique  aux  phénomènes  de  la  polarisation  chromatique  et  permet 
d'en  simplifier  singulièrement  la  théorie  ^'^ 

179.  Expérience  des  rhomboèdres  eroiséo.  —  Pour  faire 
l'effet  produit  par  une  lame  cristallisée  sur  la  lumière  po- 
m  dépend  que  de  la  différence  de  marche  que  cette  lame 

4e  FreiDel  sar  Texplication  des  couleurs  des  lames  cristallisées  sont  iodi- 

ini  dans  son  Mémoire  sur  Tinfliience  réciproque  des  rayons  pola- 

,  1 1 9  p*  1  &7 )  «  qui  date  d'octobre  1 8 1 6.  Elles  ont  été  développées 

h  Hôte  sur  le  calcul  des  teintes  que  la  polarisation  développe  dans 

f^auiêehiw.  et  de  phys.,  (a),  XVI!,  loa,  167,  3ia;  —  Œuvrpx 
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fait  nattre  entre  le  rayon  ordinaire  et  le  rayon  extraordinaire ,  et 
nullement  d'une  action  spéciale  exercée  par  les  lames  minces, 
comme  le  supposait  Biot,  Fresnel  imagina  l'expérience  des  rhom- 
boèdres croisés.  Il  fit  scier  par  le  milieu  un  rhomboèdre  de  spath 
d'Islande ,  de  manière  à  obtenir  deux  rhomboèdres  de  même  épais- 
seur qu'il  plaça  l'un  devant  l'autre  de  façon  que  leurs  sections  prin- 
cipales fussent  perpendiculaires.  Il  fit  tomber  sur  ce  système  un 
faisceau  de  lumière  polarisée  dans  un  plan  incliné  à  &5  degrés  sur 
les  sections  principales  des  deux  rhomboèdres,  et  reçut  la  lumière 
au  sortir  des  rhomboèdres  sur  un  analyseur  muni  d'une  loupe.  Il 
aperçut  alors  des  franges  très-brillantes  perpendiculaires  à  la  droite 
qui  joint  les  deux  images  du  point  lumineux.  Ces  franges  ne  peu- 
vent provenir  que  des  interférences  des  rayons  qui  sont  polarisés  à 
angle  droit  au  sortir  des  rhomboèdres  et  ramenés  au  même  plan 
de  polarisation  par  l'analyseur,  rayons  qui  présentent  toujours  une 
très-faible  différence  de  marche,  puisque  les  deux  rhomboèdres 
ont  même  épaisseur  et  que  les  rayons  ordinaires  dans  l'un  devien- 
nent extraordinaires  dans  l'autre  ^^^ 

Cette  expérience  prouve  que  les  lames  épaisses  peuvent  produire 
des  effets  analogues  à  ceux  des  lames  minces ,  pourvu  que  la  diffé- 
rence de  marche  des  rayons  interférents  soit  suffisamment  petite, 
et  que  la  disparition  des  phénomènes  caractéristiques  de  la  polari- 
sation chromatique  lorsque  la  lame  cristallisée  a  une  certaine  épais- 
seur est  due  non  pas  à  une  différence  spécifique  entre  l'action  des 
lames  épaisses  et  celle  des  lames  minces,  mais  à  la  cause  qui  fait 
disparaître  les  franges  d'interférence  à  une  certaine  distance  de  la 
frange  centrale  et  les  anneaux  d'un  ordre  élevé,  c'est-à-dire  au  dé- 
faut d'homogénéité  de  la  lumière. 

180.   Expériences  ae  IUJII.  Flmemi  et  F«ueault.  —  MM.  Fi- 

zeau  et  Foucault,  en  employant  la  méthode  qui  leur  avait  permis  de 
montrer  la  possibilité  de  faire  interférer  deux  rayons  présentant  une 
grande  différence  de  marche,  ont  pu  prouver  directement  que,  lors- 
qu'un faisceau  de  lumière  polarisée  a  traversé  une  lame  cristallisée 

^*'  Mémoire  sur  rinfliience   réciproque  dw?  rayons  polarisés  (Œuvre»  compl^tet  de 
Fresnel,  1. 1,  p.  /4a6). 
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épaisse,  la  partie  commune  aux  deux  faisceaux  polarisés  à  angle 
droit  qui  sortent  de  la  lame  n'est  pas,  comme  pourrait  le  faire  sup- 
poser la  manière  dont  elle  se  comporte  dans  un  analyseur  biréfrin- 
gent ordinaire,  de  la  lumière  naturelle  ou  de  la  lumière  partielle- 
ment polarisée  ;  mais  que  chaque  rayon  simple  se  modifie  en 
traversant  la  lame  suivant  les  mêmes  lois  que  si  la  lame  était  assez 
mince  pour  donner  des  couleurs  ^'^ 

Dans  ces  expériences,  un  faisceau  de  rayons  solaires  parallèles 
entre  eux  et  totalement  polarisés  traversait  une  lame  cristallisée 
trop  épaisse  pour  donner  des  couleurs  et  était  reçu  ensuite  sur  un 
prisme  de  Nicol.  Le  faisceau  extraordinaire  que  laissait  passer  cet 
analyseur  tombait  sur  une  fente  étroite  derrière  laquelle  un  prisme 
et  une  lentille  étaient  disposés  de  façon  à  donner  un  spectre  très- 
pur.  Lorsque  la  section  principale  du  Nicol  est  parallèle  au  plan 
de  polarisation  primitif,  on  distingue  dans  le  spectre  un  grand 
nombre  de  bandes  noires  équidistantes,  et  entre  ces  bandes  l'inten- 
sité varie  d'une  manière  régulière;  ces  bandes  correspondent  à  des 
rayons  qui  manquent  dans  l'image  extraordinaire  fournie  par  le 
Nicol ,  et  qui  sont  par  conséquent  polarisés  dans  le  plan  primitif.  Si 
la  section  principale  du  Nicol  est  orientée  dans  l'azimut  at,  c'est-à- 
dire  placée  dans  une  position  symétrique  du  plan  de  polarisation 
primitif  par  rapport  à  la  section  principale  de  la  lame,  on  aperçoit 
encore  un  système  de  bandes  noires  qui  n'ont  plus  les  mêmes  posi- 
tions que  précédemment,  ce  qui  annonce  que  les  rayons  correspon- 
dant aux  positions  que  ces  bandes  occupent  dans  le  spectre  sont  po- 
larisés dans  l'azimut  ât.  Pour  toute  autre  position  de  l'analyseur, 
il  n'y  a  plus  de  bandes  complètement  noires,  mais  simplement  des 
minima  d'intensité,  d'oii  Ton  doit  conclure  que  les  azimuts  zéro  et  ai 
sont  les  seuls  dans  lesquels  les  rayons  puissent  être  complètement 
polarisés.  Enfin,  lorsque  l'angle  i  est  égal  à  45  degrés,  certaines 
teintes  conservent  une  intensité  constante  pendant  la  rotation  de 
l'analyseur,  ce  qui  indique  l'existence  d'une  série  de  rayons  com- 
plètement dépolarisés  :  les  couleurs  de  ces  rayons  sont  intermédiaires 
entre  celles  des  rayons  polarisés  dans  le  plan  primitif  et  celles  des 
rayons  polarisés  dans  l'azimut  ai. 

f'^  Ann.  dechim.eldej>hy$..  (3),  XXVI,  i3^;  XXX.  i 'i6. 
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Ces  expériences  montrent  quelle  est  la  véritable  constitution  d'un 
faisceau  provenant  de  la  superposition  de  faisceaux  polarisés  à  angle 
droit,  issus  d'un  même  faisceau  primitivement  polarisé,  et  qui  pré- 
sentent l'un  par  rapport  à  l'autre  une  grande  différence  de  marche. 
Un  tel  faisceau  offre  dans  un  analyseur  ordinaire  les  propriétés  de  la 
lumière  naturelle  si  les  deux  faisceaux  superposés  ont  même  inten- 
sité, celles  de  la  lumière  partiellement  polarisée  si  les  intensités  de 
ces  deux  faisceaux  sont  inégales.  En  réalité,  dans  le  faisceau  ainsi 
constitué,  chaque  lumière  homogène  a  un  état  de  polarisation  déter- 
miné; mais,  cet  état  variant  très-rapidement  avec  la  longueur  d'onde 
à  cause  de  la  grande  différence  de  marche,  les  polarisations  les 
plus  diverses  appartiennent  à  des  rayons  que  Tœil  est  incapable  de 
distinguer,  et,  tant  qu'on  laisse  le  faisceau  indécomposé,  les  pro- 
priétés de  la  lumière  naturelle  ou  de  la  lumière  partiellement  pola- 
risée sont  très-suffisamment  imitées.  C'est  ce  (jui  arrive  en  parti- 
culier lorsqu'un  faisceau  de  lumière  polarisée  traverse  une  lame 
cristallisée  épaisse. 


11. 

FOKIIK  DES  HBK\TIO>S  SIK  L>  RATO.X 

POLARISÉ  AFRKS  Sii>  PASSA^^E  D\>S  l>£  LA«E  BIRÉFRIlIGran. 
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ISI.  VmwmMmmkmmm  de  é^mn   njn 
dr«it  et  présesUmi  «ne  dilTéreBee  de  BBarshe.  —  SuppOMMS 

qu'un  rayon  jKjIjirist'  toiulie  norautlement  sur  une  lame  cristallisée;  si 
iu  iauH*  «.'st  à  un  axe,  re  raton  se  dt'composera  en  deux  rayons  dont 
Tuii  eM  ordinaire  et  [Kilarisé  dan^  le  [dan  de  la  section  principale, 
tandis  que  faulre  e^t  e\traordinaiiv  et  polarisé  dans  un  plan  qui  est 
toujours  sen>iblement  |jeq>endirulain*  à  celui  de  la  section  princi- 
pale ^  1  ii  ):  si  la  laïue  est  à  deux  axe>,  il  n'y  a  plus,  à  proprement 
iftarler,  de  rayon  ordinaire  :  nou^  continuerons  cependant,  |>our  sim- 
pliiier  le  lan^jajje.  à  a|ip(*ler  rayon  ordinaire  celui  qui  se  rapproche 
le  plus  de  suivre  la  loi  de  Descarti's.  ri  section  principale  le  plan 
dans  lequel  ce  rayon  est  polarisé.  Comme,  dans  les  cristaux  à  deux 
axes«  les  plans  de  polarisation  des  deux  rayons  réfractés  sont  tou- 
jours sensiblement  piTpendiculaires  (  130).  nous  pourrons  dire  en- 
ivrv  que  le  ra\on  polari>é.  en  pénétrant  dans  la  lame,  se  divise  en 
Jeux  rauwis  |H>lari>és  Tun  dans  le  plan  de  la  section  principale, 
: lutn*  dans  un  plan  perpendiculaire. 

IVâiis  tous  les  cas,  le  rayon  polarisi*  en  traveoant  la  lame  cristal- 

U!*«  >^  dixise  donc  en  deux  ra\ons  polarisés  à  anpie  droit:  ces  deux 

^niMiiifr,  si  la  lame  est  peu  épaisse,  ne  se  séparent  j>.is  d'une  façon 

^«toJhif  ^î  n*>tent  superposés  à  IVmerjjence:  mais,  ayant  traversé 

fe  «nu  xxw  dt*s  utesses  différentes,  ils  j»résentent  une  différence 

»  wanibf  ttï\nH^rtionm»lle   à    IVpaisseur  dt»   la   lame.  Il  s'ensuit 

«fr.  <«r  M  TAx\^i  r^^sullant  Ao  la  superposition  de  ces  deux  rayons 

I  «nÀf  dnùl,  la  xibcation  nV>t  plus  en  j;énéral  recliligne, 

iiK^  formes  varialdes  «pie  nous  allons  maintenant  nous 

lOMftd^'  lil'Uiv  (li);.  «M  un  plan  perpendiculaire  au 
^  T'  >S  W^  (rares  >ur  w  plan  du  plan  primitif  de 
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polan'satîon  el  de  ta  section  principale  do  la  lame  cristallist^e ,  HH' 
et  BR'  deux  droites  respective- 
ment perpendiculaires  à  PP'  et 
à  SS',  et  désignons  par  i  l'an- 
gle que  Fait  la  section  princi- 
pale de  la  laoïc  cristallisée  avec 
le  plan  primitif  de  polarisation , 
en  convenant  de  compter  cet 
angle  positivement  à  gauche  du 
pian  de  polarisation.  Au  mo- 
ment où  le  rayon  incident  pé- 
nètre dans  la  lame,  les  vibra- 
lions  s'effectuent  parallèiement 
à  la  droite  HH',  et  en  repré- 
sentant par  o'  la  distance  de  la  molécule  vibrante  it  sa  position 
<i'équilibre ,  on  a.  l'origine  du  temps  étant  convenablement  choisie. 


Si  nous  appelons  f  et  n  les  composantes  de  ce  mouvement  qui 

sont  respectivement  l'une  parallèle  et  l'autre  perpendiculaire  à  la" 

section  principale  de  la  lame ,  c'est-à-dire  les  projections  de  <t  sur  ' 

SS'  et  sur  RR',  nous  aurons 

c  ...  ( 

ç  =  nsmi  sm  3nTp< 


acosrsmsn-.-r 


Les  vibrations  parallèles  à  SS'  correspondent  au  rayon  extraordi- 
naire, celles  qui  sont  parallèles  à  RR'  correspondent  au  rayon  ordi- 
naire. L'incidence  étant  normale,  les  deux  réflexions  qui  s'opèrent 
sur  les  deux  faces  de  la  lame  modifient  sensiblement  dans  la  même 
proportion  les  amplitudes  des  mouvements  vibratoires  sur  les  deux 
rayons  réfractés;  an  sortir  de  la  lame,  ces  amplitudes  peuvent  donc 
être  représentées  respectivement  par  asintet  par  dcosi.  Soient  0 
et  E  les  épaisseurs  de  deux  lames  d'air  telles,  que  le  rayon  ordinaire 
et  le  rayon  extraordinaire  emploient  m-spectivement  pour  traverser 
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ces  lames  d'air  des  temps  égaux  à  ceux  qui  leur  sont  nécessaires 
pour  traverser  la  lame  cristallisée  :  nous  aurons  au  point  d'émer- 
gence, pour  le  déplacement  d'une  molécule  vibrante  sur  le  rayon 
extraordinaire, 

ç  =  asmt  sm37r(  =;  —  j- 1> 

X  étant  la  longueur  d'ondulation  dans  l'air;  et  de  même,  pour  le  dé- 
placement d'une  molécule  vibrante  sur  le  rayon  ordinaire, 

I?  =  a  COS  t  sm  97r  (  rp  —  y  1  • 

Ces  équations  se  rapportent  au  point  d'émergence;   mais  elles 
peuvent  convenir  à  un  point  quelconque  situé  sur  le  rayon  émergent 

à  une  distance  D  de  la  lame  ;  il  suflit  pour  cela  de  déplacer  l'ori- 

DT  D 

gine  du  temps  d'un  intervalle  égal  à  -y  ou  à  y>  V  étant  la  vitesse 

de  propagation  de  la  lumière  dans  l'air.  En  ajoutant  et  en  retran- 
chant, dans  la  valeur  de  ^,  la  quantité  y  sous  le  signe  sin^  nous 

aurons  définitivement,  pour  les  composantes  du  mouvement  vibra- 
toire parallèle  et  du  mouvement  vibratoire  perpendiculaire  à  la  sec- 
tion principale  de  la  lame  sur  le  rayon  émergent, 

l  ç=fl  smt  sm  «iTT  (  ,j,  —  y  H — 5r~)' 

il)  \  .  .         ft      0\ 

I  »;  =  a  cost  sm  27r  (  ^  —  yj- 

C«â  sous  cette  forme  que  nous  discuterons  ces  équations. 

IM    PélM'A^^^*'''  rectillsne   du   rayon  émerseiit.    — 

le  mouvement  vibratoire  soit  rectiligne  sur  le  rayon  émer- 

Aue  le  rapport  ^  ait  une  valeur  indépendante  de  t. 

est  satisfaite,  quelle  que  soit  l'épaisseur  de  la  lame , 

"^ijÊgii  à  léro  ou  à  90  degrés,  car  dans  le  premier  cas 

,  Çiv  0,  et  dans  le  second  cas  on  a  constamment 

10(8006  la  section  principale  de  la  lame  est  pa- 

-^iggjbo^àite  au  plan   primitif  de  polarisation,  le 
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rayon  émergent  est  polarisé  rectiiignement  dans  ce  plan  primitif, 
quelle  que  soit  l'épaisseur  de  la  lame. 

Si  l'angle  i  n'est  pas  égal  à  zéro  ou  à  90  degrés,  pour  que  le 

rapport^  soit  indépendant  de  t,  il  faut  que  Ton  ait,  en  désignant 

par  k  une  constante , 

ft       O  ,  0-E\ 

sin.7r(^-^  +  -y-) 

sm  fkir  [?y  —  y  j 
d'oîi 

ft      0\  0-E  ,  /t       0\    .  0-E 

SmQTT  I  ^  —  y  1  COSQTT — t h  COS  QW  (  rp  —  y  J  SIH  ÎITT  — r — 

=  /rsîn97r  f  ^— yj> 

équation  qui  ne  peut  être  satisfaite  pour  toutes  les  valeurs  de  / 

qu'autant  que  Ton  a 

0-E 
siiifin — > —  =  0 


CMl 


0-E  =  n-, 

2 

n  étant  un  nombre  entier  quelconque. 

Si  n  est  pair,  cos  aw  — y—  est  égal  à  +  1  :  on  a  alors 

|  =  cott; 

les  vibrations  se  font  donc  dans  ce  cas  suivant  HH',  et  le  rayon  émer- 
gent est  polarisé  dans  le  plan  primitif. 

Si  n  est  impair,  cos  qtt  —y —  est  égal  h  —  i  ;  on  a  alors 

-=— cott; 

les  vibrations  se  font  donc  dans  ce  cas  suivant  une  droite  KK'  symé- 
trique de  HH'  par  rapport  à  RR',  et  le  rayon  est  polarisé  dans  un 
plan  QQ'  symétrique  de  PP'  par  rapport  à  SS',  ou,  comme  on  dit, 
dans  l'azimut  ât. 


6*  POLARISATION  r.HROMATIOUE. 

On  voit  donc  que  le  rayon  émergent  est  polarise  rectilignement 
toutes  les  fois  que  l'épaisseur  de  la  lame  est  telle  qu'elle  introduit 
entre  le  rayon  ordinaire  et  le  rayon  eïtraordinaire  une  diffA-ence 
de  marche  égale  à  un  multiple  entier  de  --  :  suivant  que  ce  multiple 
est  pair  ou  impair,  le  rayon  est  polarisé  dans  le  plan  primitif  oi 
dans  l'azimut  ai. 

183.   PolwrlWiUan  •Irentalre  ou  d«p«l^pfMrtl«B   f  ■ 

pléte.  —  Supposons  que  l'angle  i  formé  par  le  plan  de  poIarÏHtion 
primitif  avec  la  section  principale  de  la  lame  soit  égal  k  iS^egrà. 
et  que  l'épaisseur  de  la  lame  soit  un  multiple  impair  de  .cdb  ni 
introduit  entre  le  rayon  ordinaire  et  le  rayon  i  iliiiiiiiliinni jiiii 
différence  de  marrtie  d'un  quart  de  longueur  d'ondnlatioii,  iMm- 
dire  que  l'on  ait  Ij-' 


Il  vient  alors 


-\/^ 


-?)• 


La  trajectoire  décrite  par  la  molécule  vibranle  est  clone  du 
cas  de  forme  circulaire,  et  il  est  facile  de  voir,  en  faisant  vu 
dans  les  expressions  qui  représentent  5  et  it,  que  celle  trajecteîn 
ruiaire  est  parcounie  par  la  molécule  vibrante  d'une  façon  i 
et  toujours  dans  le  même  sens.  Les  rayons  sur  Iftsquets  les  vibra 
ont  ainsi  une  forme  circulaire  sont  dits  polariiég  rlrciilaîremeat, 
genre  de  mpdiScation  qu'ils  ont  subi  se  nomme  h  polnrinition  e 
/(lire  :  c'e-H  ce  queBiot  appelait  la  dépolarisation  totale. 

Il  s'agit  maintenant  de  préciser  le  sens  dans  lequel  s'accompliuent 
les  vibrations  circulaires.  Il  est  nécessaire  k  cet  effet  de  faire  une 
convention  sur  le  sens  dans  lequel  doit  être  compté  l'ange  i;  nous 
supposerons  dans  tout  ce  qui  va  suivre  que  l'angle  i  est  compté  n  parbr 


"RS  DES  VIBRATIONS,  65 

',  de  droite  à  gauche,  pour  un  ohêer- 
ilnrisntlon  cirrutaire  peut  sr>  produire 
Il  plan  de  polarlsalron  primilif  pnr 
\f  i\f-  In  lame,  positions  dt^Hnies  pai- 
'  r;ingle  I.  Quand  l'angle  t  est  ^gal  à 
•III  principale  SS'  de  la  lame  verticale, 
partie  supérieure  à  gauche 
If'ur  qui  reçoit  le  rayon,  comme  cela 
contraire,  on  a  i=  —  45",  les  deux 


I  Mcupcronl  [es  positions  qu'indique  la  figure  5,  c'est-à-dire 
'  "î  section  prinripalc  SS'  est  verticale.  le  plan  de  polarisation 
sera  dans  sa  partie  sup<^rieurc  » 
droite  de  la  verlirale  pour  un  ob- 
servateur qui  reçoit  le  rayon.  Ceci 
posé,  prenons  d'abord  l'angle  r 
égal  à  +  45°,  et  supposons  la 
lame  cristallisée  répulsive  ou  né- 
gative ;  0  —  E  sera  alors  positif 
et  l'on  devra  prendre  dans  la  va- 
leur de  Ç  le  signe  +  où  le  signe 
—  suivant  que  n  sera  pair  ou  im- 
''"■  "■  pair.  On  voit  facilement  que  dans 

ceess,  «i  M  est  pair,  les  molécules  vibrantes  décriront  leurs  circoiH 
férenceg  dans  le  sens  ABGD  (lig.  G),  et  paraîtront  par  conséquent 
w  mouvoir  de  droite  à  gauche  pour  un  observateur  couché  sur  le 
VuDiT,  VI.  —  Optique,  II.  .'i 
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ra\oii,  avant  l<.'»  pieds  tournés  dn  roté  d'où  vient  le  ravon  et  re- 
(gardant  ia  inoU^rule  vibrante  :  c'est  ce  qu'on  exprime  en  disant 
que  ia  lumière  est  polarisée  circulairement  de  droite  à  gauche;  si  au 
contraire  n  est  impair,  l^s  molécules  se  meuvent  dans  le  sens  DCBA 
et  la  lumière  est  dite  alors  polariMée  circulairement  de  gauche  à  dmti. 
Si,  fanf^le  f  étant  toujours  égal  à  -^  !ih\  ia  lame  est  attractive  (ou 
positive),  0  -  E  est  négatif  et  il  faut  prendre  dans  la  valeur  de  ^le 
signe  +  ou  le  signe  —  suivant  que  n  est  impair  ou  pair.  Dans  ce  cas, 
la  lumièn^  est  polarisée  circulairement  de  gauclie  à  droite  lorsque  n 
est  pair,  de  droite  h  g;iucho  lorsque  w  est  impair.  Enfin  tous  ces  ré- 
sultats sont  renversés  lorsque  l'angle  i*,  au  lieu  d*étre  égal  à  -|-i5', 
devient  égal  à  -  45*. 

Il  y  a  donc  deux  espèces  de  polarisations  circulaires,  et  les  con- 
ditions dans  lcsc]uelles  on  les  obtient  peuvent  se  résumer  dans  le 
tableau  suivant,  oii  m  désigne  un  nombre  entier  quelconque  : 

;  0  -   K  —  (fim  4-  I)  -  •  Polarisation  cirrulaire  de  droite  A  gauche. 
Lame  répulsive./  } 

I   0  —  K  =  Cwn  —  I  )  -  • =—  de  gauche  a  droite. 

!()  —  E  =  (  /i»i  -f  I  )  -  '  de  gauche  à  droite. 
} 
0_E=(/iwi  —  i)     •  de  droite  à  gauAe.  " 

(  0  —  Ec=(AfR-4-i)-*  Polarisation  circulaire  de  gauche  A  droite. 
Lame  n^pulsivc./  ^ 

(  0  — E=(Awi— i)  -•  de  droite  à  gauche. 

4 


A 


/  0  —  E  =  (6wn-i)--  — de  droite  A  gandie. 

Urne  attractive.)  ^* 

(  0 -E  =  ('i»i  — i) -•  -de  gauche  à  droite. 


^AVuniiquî  introduit  entre  le  rayon  ordinaire  et  le  rayon  extraor- 
'■*>^  «M  différence  dcmarcbo  d'un  quart  de  longueur  d'ondula- 
^•t'H^\Tfi  la  moins  épaisse  parmi  toutes  celles  qui  peuvent 
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produire  la  polarisation  circulaire,  est  dc^signée  ordinairement  sous 
le  nom  de  lame  d'un  quart  d'onde. 

184i.  Propriétés  de  la  liimiére  polarisée  elreulalre- 
■ient.  —  Les  propriétés  caractéristiques  de  la  lumière  polarisée 
circuiairement  sont  au  nombre  de  deux  : 

i"*  Dans  un  analyseur  biréfringent,  la  lumière  polarisée  circuiai- 
rement donne  toujours  deux  images  de  même  intensité,  quelle  que 
soit  l'orientation  de  la  section  principale  de  cet  analyseur. 

9*  La  lumière  polarisée  circuiairement,  en  traversant  une  lame 
d'un  quart  d'onde,  se  transforme  en  lumière  polarisée  rectiJigne- 
meni. 

La  première  de  ces  propriétés  pourrait  faire  confondre  la  lumière 
polarisée  circuiairement  avec  la  lumière  naturelle;  mais  la  seconde 
propriété  fournit  le  moyen  de  distinguer  ces  deux  espèces  de  lumière, 
car  la  lumière  naturelle,  en  traversant  une  lame  biréfringente  d'une 
épaisseur  quelconque,  ne  donne  jamais  que  de  la  lumière  naturelle 
tant  que  les  deux  rayons  réfractés  restent  superposés  h  l'émergence. 

Pour  rendre  compte  des  propriétés  de  la  lumière  polarisée  cir- 
cuiairement, nous  remarquerons  d'abord  que,  si  les  vibrations  sont 
circulaires,  les  composantes  du  mouvement  vibratoire  suivant  deux 
axes  rectangulaires  pris  arbitrairement  peuvent  toujours  être  repré- 
sentées par  les  équations 

I$:=±acos37rFp, 
.     t  ^ 
>;  =  flsm37r  j, 

dans  la  première  desquelles  on  doit  prendre  le  signe  +  ou  le  signe 
-  suivant  que  la  lumière  est  polarisée  de  droite  à  gauche  ou  de 
gauche  à  droite. 

Ces  équations  montrent  qu'un  rayon  polarisé  circuiairement  peut 
être  considéré  comme  provenant  de  la  superposition  de  deux  rayons 
polarisés  rectilignement  à  angle  droit,  d'intensités  égales,  et  présen- 
tant l'un  par  rapport  à  l'autre  une  différence  de  phase  égale  à  un 
quart  d'ondulation. 

Si  un  i*ayon  polarisé  circuiairement  tombe  normalement  sur  un 

5 . 


^ 

t 
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aniiKs^ur  biréfringent,  on  peut  toujours  supposer  la  section  princi- 
pale de  cet  analyseur  parallèle  à  l'axe  sur  lequel  la  projection  du 
mouvement  vibratoire  est  égale  à  Ç,  puisque  la  direction  de  cet  axe 
est  arbitraire.  I^es  vibrations  du  rayon  ordinaire  sont  alors  repré- 
sentées par  ly.  celles  du  rayon  extraordinaire  par  Ç,  et  Ton  voit  que 
ces  deux  rayons  ont  toujours  même  intensité,  quelle  que  soit  l'orien- 
tation de  l'analyseur,  résultat  qui  pouvait  du  reste  se  déduire  im- 
médiatement de  la  symétrie  parfaite  des  vibrations  circulaires  par 
rapport  à  un  plan  quelconque  mené  par  le  rayon. 

Occupons-nous  maintenant  de  l'efiet  produit  sur  la  lumière  po- 
larisée circulairement  par  son  passage  à  travers  une  lame  d'un  quart 
d'onde.  Les  composantes  du  mouvement  vibratoire  parallèlement  et 
perpendiculairement  à  la  section  principale  de  cette  lame  sont  re- 
présentées au  moment  oii  le  rayon  pénètre  dans  la  lame  par  les 
équations  (9).  A  l'émergence,  si  on  suppose  que  C  désigne  la  com- 
posante parallèle  à  la  section  principale,  et  si  on  conserve  aux  let- 
tres 0  et  E  la  même  signification  que  plus  haut,  ces  composantes 
deviennent 

C=:h.,ros..7r^;p-^+-^--j^ 
})  =^isin  lîT  I  ;j;  —  ^  i  ; 


coninio  KM 


0      K^^7' 

I 


on  a 


/     o^ 


~P<I  Sin  •ÎTT  l  'T  ~"  ^  i 


tfoù  l'on  tiiv 


:     V. 


IjT  rayon,  nn  Mortir  di*  In  Innie  diin  quart  d'onde,  est  donc  pola- 
narf  rwtilignonionl  <lans  nn  plan  faisant  un  angle  de  /i5  degrés  avec 
V»  wttion  principali^  de  la  lame. 

Si  Von  ronvionl  de  roni|»ti»r  h»s  angles  positivement  de  droite  à 

\)kuurlir  di»  la  pieelion  prinripah*  de  la  lame,  on  obtient  fa- 

Wr^ulluU  rnnIennN  dann  le  tableau  snivant,  ou  1  désigne 


\ 


FORMES  DES  VIBRATIONS.  Oî) 

Tangte  formé  par  le  plan  de  polarisation  du  rayon  émergent  avec 
la  section  principale  de  la  lame  d'un  quart  d'onde  : 


,    ..       {  Polarisation  circulaire  de  droite  à  gauche. . 

Lame  répulsive. .  j  ^           u    a  j    •» 

*^  (   de  gauche  a  droite. . 

1             âi     à-       (  Polarisation  circulaire  de  droite  à  gauche.  . 

Lame  attractive .  {  .          .     .  i    . 

( de  gauche  a  droite .  . 


=  -/i5'. 


Ces  résultats  concordent  entièrement  avec  ceux  que  nous  avons 
trouvés  en  nous  occupant  de  la  transformation  de  la  polarisation 
rectiligne  en  polarisation  circulaire;  l'ordre  des  phénomènes  est 
seul  interverti. 

On  voit,  par  ce  qui  précède,  que  l'action  d'une  lame  d'un  quart 
d*onde  permet  non-seulement  de  reconnaître  la  lumière  polarisée 
circulairement,  mais  encore  de  déterminer  le  sens  de  la  polarisa- 
tion. 

185.   Polarisation   elliptique    ou    dépolarlsatlon   par- 
tielle. —  Supposons  que  l'on  ait  encore 

mais  que  l'angle  t  soit  quelconque  :  il  viendra  alors,  pour  les  compo- 
santes du  mouvement  vibratoire  qui  sur  le  rayon  émergent  sont 
respectivement  l'une  parallèle  et  l'autre  perpendiculaire  à  la  section 
principale  de  la  lame, 

$=±a  sint  cos27r  (^  —  -^U 

f  t      0\ 
rj  =(i  cost  sm  27rl  ^  —  -y  1  i 

d'où  l'on  tire 

siirt      cos  f 

Les  vibrations  sont  donc  dans  ce  cas  elliptiques,  ce  qu'on  exprime 
en  disant  que  la  lumière  est  polarisée  elliptiquement  :  la  polarisation 
elliptique  est  ce  que  Biot  appelait  la  dépolarisation  partielle.  Dans 
l'hypothèse  actuelle ,  c'est-à-dire  lorsque  l'épaisseur  de  la  lame  est 
un  multiple  imnair  de  celle  de  la  lame  d'un  c|uart  d'onde,  les  axer 
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(le  l'ellipse  de  vibration  sont  diriges  l'un  parallèlement,  l'autre  per- 
pendiculairement à  la  section  principale  de  la  lame.  On  voit,  de 
plus,  que  les  longueurs  de  ces  axes  sont  respectivement  proportion- 
nelles à  si n  t  et  à  cos  t. 

Il  y  a  deux  espèces  de  polarisations  elliptiques  analogues  aux  deui 
espèces  de  polarisations  circulaires,  et  l'on  convient  encore  de  dire 
que  la  lumière  est  polarisée  elliptiquement  de  droite  è  gauche  ou  de 
gauche  à  droite  suivant  que,  pour  un  observateur  couché  sur  le 
rayon ,  ayant  les  pieds  du  côté  d'où  vient  le  rayon  et  regardant  la 
molécule  vibrante,  le  mouvement  paraîtrait  s'effectuer  dans  l'un  ou 
l'autre  sens.  En  partant  de  cette  définition  on  arrive  aisément  aux 
résultats  réunis  dans  le  tableau  suivant,  oi!i  l'angle  t  est  toujours 
supposé  compté  positivement  de  droite  à  gauche  à  partir  de  la  sec- 
tion principale  de  la  lame ,  et  oi!i  m  désigne  un  nombre  entier  quel- 
conque. 


t  COMPRIS  BKTRE  0  BTIT. 


Lame  répulsive. 


0-E=--(4m 


1  )  -  •    Polarisation  elliptique  de  droite  à  gauche. 


(   0-E  =  (/im-i)y 

4 


Lame  attractive. 


îva    I 


()-E  =  (4m 


/  ()_E  =  (ft»i- 


de  gauche  à  droite, 
de  gaudie  à  droite, 
de  droite  à  gauche. 


I  COMPRIS  BMTRB  IT  et  S*. 


Lame  répulsive. 


0 


'   0     E- 


Lame  atlraclivo.  ' 

(o 


E 

E  = 
E 
E 


(ânt- 

(6m 
{hm 


1  )  -  •    Polarisation  elliptique  de  gauche  à  droite. 


de  droite  à  gauche, 
de  droite  à  gauche, 
de  gauche  à  droite. 


Passons  maintenant  au  cas  général,  c'est-à-dire  supposons  l'épais- 
seur de  la  lame  quelconque.  Au  point  d'émergence,  les  composantes 
du  mouvement  vibratoire  parallèlement  et  perpendiculairement  à  la 
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section  principale  de  la  laine  sont  représentées  par  les  équations  (i) 
qui ,  étant  développées ,  donnent 

t      0\  0-E 


ç  =  asinisina7r  [j  —  y  1  cosaTr 


X 


//       0\    .         O-E 
+  flsin  icosan-l  q;  —  y  j  smaTT  — ^— - 

t      O 


rj  =  a  cos  t  sin  97r  (  Mp  —  y  1  • 

Si  Ton  lire  de  ces  équations  les  valeurs  de  sin  an  (  rj,  —  y  )  et  de 
cossTr  (j  —  t)  ^^  qu'on  ajoute  ces  valeurs  après  les  avoir  élevées 
au  carré  de  façon  à  éliminer  t,  il  vient 

/i:        .  0-E\' 

,  (  ç  cos  I  —  >;  8in  I  cos  aw — ^ — 1 


d'où 


(3) 


a*co8*i~^        ,       1     •  ,     •  1      0-E  ^  ' 

a'  cos  I  sin  i  sm  27r  — c — 


Q Y, 

^  cos^  t +n*  sin^  t  —  9  Çi;  sin  t  cost  cos  qtt  — : — 


==  a^  sin^  t  cos^t  sm^  fàn     <  ■  ■ 


équation  d'une  ellipse  rapportée  à  son  centre. 

La  forme  la  plus  générale  que  puisse  affecter  la  trajectoire  d'une 
molécule  vibrante  sur  un  rayon  résultant  de  la  superposition  de 
deux  rayons  polarisés  à  angle  droit  est  donc  une  ellipse  dont  les  axes 
sont  dirigés  d'une  manière  quelconque.  L'équation  (3)  montre  que 

c'est  seulement  dans  le  cas  où  l'on  a  0  —  E  =  (911+ 1  )  -  que  les  axes 

de  l'ellipse  sont  l'un  parallèle,  l'autre  perpendiculaire  à  la  section 
principale  de  la  lame. 

On  peut,  à  l'aide  des  équations  ( i ) ,  détermine^  le  sens  dans  lequel 
l'ellipse  de  vibration  est  parcourue ,  et  l'on  arrive  ainsi  aux  résultats 
résumés  dans  le  tableau  suivant,  où  m  désigne  un  nombre  entier 
quelconque. 
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i  coupais  niTiK  o  et  x. 

0  -  E compris enlre =im-el(ïm  +  t)- •  I  Polarisalion  elliptique 

3  a    (     de  droite  a  gaoche. 

0-E (am4-  i)-et(!im  +  a)-.  j  Pof«ris.tioQ  elliptiq.» 

3  3    (     de  gauche  a  droite. 

am  -  et  (  sm  +  1)  - .     Poj«ri»alion  elUplique 

3  3    (     de  gaoebe  a  droile. 

0-E (a,«  +  i)-et(.m  +  »)^.     P"î";«^e'Bptiq» 

a  a    (     de  droite  a  gaudie. 


Lame 
répulsive . 


Lame 
attractive . 


0-E 


t  COMPBIS  ENTRB  IT  BT  S«. 


l  0-Ecompris entre am- et(am^  i)- .  j  P«J»"«^«°fÏP^q»« 

Lame     i  a  a    (     de  gauche  a  droite. 

rëpulaive.)  ^    x^   ,  /       .  -\^    (  PoUriaatioii  elliptiaue 

l   0  —  E (  am  +  i)  -  et  (am  -m)  -  •  J      ,  ™ ..    ,  «upmw 

a  a    (     de  droite  à  gaacbe. 

/   0-E am^et(amH-i)^-.     P«j«'i«îî*>°«"iP«^ 

Lame     j  a  a    (     de  droite  a  gaoebe. 

att«cUye..     ^_^ H-  O^et (a».  + a)^.  j  ^^*^^  f^V^ 

a  a    (     de  gauche  a  droite. 

186.   Propriétés  de  to  Imnlére  polarisée  ellipticiueiMeiif. 

—  Les  propriétés  caractéristiques  de  la  lumière  polarisée  ellipti- 
quement sont  au  nombre  de  deux  : 

i"*  Dans  un  analyseur  biréfringent,  la  lumière  polarisée  ellipti- 
quement donne  deux  images  dont  les  intensités  sont  en  général  iné- 
gales, mais  dont  aucune  ne  disparait  complètement,  quelle  que  soit 
Toricntation  de  la  section  principale  de  l'analyseur. 

9^  La  lumière  polarisée  elliptiquement,  en  traversant  une  lame 
d'un  quart  d'onde  dont  la  section  principale  est  parallèle  à  l'un  des 
axes  de  l'ellipse  de  vibration,  se  transforme  en  lumière  polarisée  rec- 
tili(;nement. 

La  première  de  ces  propriétés  pourrait  faire  confondre  la  lumière 
poiarisée  elliptiquement  avec  la  lumière  partiellement  polarisée; 
mais  lu  seconde  propriété  fournit  un  moyen  de  distinguer  ces  deux 
eHpLC(»s  de  lumière,  car  la  lumière  partiellement  polarisée,  en  tra- 
versant une  lame  biréfringente  d'une  épaisseur  quelconque,  ne 
donne  jamais  (|ue  de  la  lumière  partiellement  polarisée. 

I  our  rendre  compte  des  |)ropriétés  que  présente  un  rayon  pola- 
riHû  elliptiquement,  il  suffit  de  remarquer  que,  sur  un  rayon  de  cette 
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nature,  les  composantes  du  tiiouvemenl  vibratoire  qui  sont  respec- 
tivement parallèles  aux  deux  axes  de  l'ellipse  de  vibration  peuvent 
toujours  être  représentées  par  des  équations  de  la  forme 

iÇ=±rt  COS  271  rT.' 
I  i;=  6  Sm  âTTrpf 

où  les  quantités  a  et  6  sont  égales  aux  longueurs  des  demi-axes  de 
Tellipse  de  vibration,  et  où  l'on  doit  prendre  dans  la  valeur  de  ^  le 
signe  +  ou  le  signe  —  suivant  que  la  lumière  est  polarisée  de  droite 
à  gauche  ou  de  gauche  à  droite. 

Ces  équations  montrent  qu'un  rayon  polarisé  elliptiquement  peut 
toujours  être  considéré  comme  résultant  de  la  superposition  de  deux 
rayons  polarisés  rectilignement  à  angle  droit,  d'intensités  inégales, 
et  présentant  l'un  par  rapport  à  l'autre  une  différence  de  marche 
égale  à  un  quart  de  longueur  d'ondulation. 

Supposons  qu'un  rayon  polarisé  elliptiquement  soit  reçu  sur  un 
analyseur  biréfringent  dont  la  section  principale  fasse  un  angle  s 
avec  celui  des  axes  de  l'ellipse  sur  lequel  la  projection  du  mouvement 
vibratoire  est  désignée  par  $;  le  mouvement  vibratoire  est  alors  re- 
présenté sur  le  rayon  ordinaire  par 

^sins  +  ricoss 
ou 

a  sm  5  cos  2îr  ^  +  6 cos s  sm  fàn  ^^ 

w 

et  sur  le  rayon  extraordinaire  par 

^coss  —  fjsins 
ou 

a  cos  s  cos  an  ^Y  —  b  sin  ssinan  »,  • 

En  appelant  c^  l'intensité  de  l'image  ordinaire,  e^  celle  de  l'image 
extraordinaire ,  il  vient 

(o--  -  à^  sin*^  s  +  b^  cos^  s , 
e^  =  à^  cos^  s-^b^  sin'^  s. 
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Si  Ton  a  a<::^b,  ces  expressions  peuvent  être  mises  sous  la  forme 

On  voit  ainsi  que  l'intensité  de  chacune  des  deux  images  varie 
entre  un  minimum  égal  à  a^  et  un  maximum  égal  à  b^,  et  ne  peut  ja- 
mais devenir  nulle  quelle  que  soit  la  valeur  de  s. 

L'intensité  de  l'image  ordinaire  est  maximum  quand  on  a  «  =  o, 
c'est-à-dire  lorsque  la  section  principale  de  l'analyseur  est  paral- 
lèle au  grand  axe  de  l'ellipse  de  vibration.  L'intensité  de  l'image 
extraordinaire  est  au  contraire  maximum  quand  on  a  «  =  go*, 
c'est-à-dire  quand  la  section  principale  de  l'analyseur  est  parallèle 
au  petit  axe  de  l'ellipse.  Enfin  les  deux  images  ont  même  intensité 
quand  «=45%  c'est-à-dire  quand  la  section  principale  de  l'ana- 
lyseur est  inclinée  à  A5  degrés  sur  chacun  des  axes  de  l'ellipse  de 
vibration.  Les  variations  d'intensité  des  images  que  fournit  dans 
un  analyseur  biréfringent  un  rayon  polarisé  elliptiquement  peuvent 
donc  servir  à  déterminer  les  directions  des  axes  de  l'ellipse  de  vi- 
bration. 

Supposons  maintenant  qu'on  fasse  traverser  à  un  rayon  de  lu- 
mière polarisé  elliptiquement  une  lame  d'un  quart  d'onde  dont  la 
section  principale  est  parallèle  à  l'un  des  axes  de  l'ellipse  de  vibra- 
tion. Pour  fixer  les  idées,  admettons  que  cette  lame  soit  répulsive  et 
sa  section  principale  parallèle  au  petit  axe  de  l'ellipse,  c'est-à-dire 
à  la  droite  sur  laquelle  la  projection  du  mouvement  vibratoire  est 
représentée  par  $;  si  de  plus  le  rayon  est  polarisé  de  droite  à  gauche, 
les  équations  du  mouvement  vibratoire  au  moment  où  le  rayon  pé- 
nètre dans  la  lame  sont 

ç  =  «  cosaTinn^ 

k  •       ^ 

>7  =  0  sm  27r  ?p- 

En  désignant  par  0  l'épaisseur  de  la  lame  d'air  qui  serait  tra- 
versée par  la  lumière  pendant  un  temps  égal  à  celui  qu'emploie  le 
rayon  ordinaire  pour  traverser  la  lame  d'un  quart  d'onde,  ces  équa- 
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lions  deviennent  au  point  d'émergence 

t      O 


§=  — a  sinaw  (  x~~  x  y 

ri=^  0  sm  97r  I  ^  —  y  I  » 


d'où 

La  lumière  émergente  est  donc  polarisée  rectilignement,  et  son 
plan  de  polarisation  fait  avec  la  section  principale  de  la  lame  un 

angle  dont  la  tangente  est  égale  à+r-  Si  la  section  principale  de 

la  lame  est  parallèle  au  grand  axe  de  l'ellipse  de  vibration ,  la  lu- 
mière émergente  est  encore  polarisée  rectiiignement,  et  son  plan 
de  polarisation  fait  dans  ce  cas  avec  la  section  principale  de  la 

lame  un  angle  dont  la  tangente  est  égale  à  +  -  * 

La  valeur  absolue  de  la  tangente  de  l'angle  formé  par  le  plan  de 
polarisation  de  la  lumière  émergente  avec  la  section  principale  de 

la  lame  est  toujours  égale  è  t  lorsque  la  section  principale  de  la  lame 

est  parallèle  au  petit  axe  de  l'ellipse  de  vibration  >  et  à  -  quand  cette 

section  principale  est  parallèle  au  grand  axe  de  l'ellipse;  mais  le 
signe  de  cette  tangente  dépend  du  sens  dans  lequel  la  lumière  est 
polarisée  elliptiquement,,  et  aussi  de  la  nature  de  la  lame,  comme  le 
montre  le  tableau  suivant,  où  les  angles  sont  supposés  comptés  de 
droite  à  gauche  pour  l'observateur  qui  reçoit  le  rayon,  et  à  partir 
de  la  section  principale  de  la  lame. 

TARGBim  DB  1*ANGLB  DU  PLAN 
^^  DK  POLARISATION  ATIC  LA  8BCTI0> 

■frmjin  OD  «iaiiiTE.  p.ikcipiu  m  l»  uua 

D'Cm  QDART  D*01«DI. 

a 
Section  principale  de  la  i  Polarisation  elliptique  de  droite  à  gauche  +  r 

lame  parallèle  au  petit! 

axe  de  Tellipee |  de  ^^^^  à  droite  —  j 

Section  principale  de  la(   Polarisation  elliptique  de  droite  à  gauche   -|-- 

lame  parallèle  au  grandi  , 

axe  de  l'ellipse |   He  gauche  à  droite 

n 
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L\1IB 
ATTRACTIVU  OU  POSITIVE. 


TANGBNTB  DE  L*4]I6U  K  PLU 
DE  POLABISATIOH  AVEC  L4  Il3iil 
PBIRCVAU  DE  U  LAU 
D«UR  QOàBT  D*Oini. 


Section  principale  de  lai    Polarisation  elliptique  de  droite  à  gauche  — y 
lame  parallèle  au  petit < 
axe  de  l'ellipse (     de  gauche  à  droite  +  ? 

Section  principale  de  la(   Polarisation  elliplique  de  droite  à  gauche 

lame  parallèle  au  grand  <  , 

axe  de  Tellipse. (    de  gauche  à  droite  +  - 

L'action  d'une  iame  d'un  quart  d'onde  sur  la  lumière  polarisée 
elliptiquement  peut  donc  servir  à  calculer  le  rapport  des  axes  de 
l'ellipse  de  vibration  et  à  déterminer  le  sens  dans  lequel  cette  ellipse 
est  parcourue. 


187.  Complémeiit  à  la  description  ûmm  eiKpéridiMS  de 
mm.  Fizeau  et  Foucault.  —  Nous  pouvons  maintenant  compléter 
la  description  des  expériences  exécutées  par  MM.  Fizeau  et  Foucault 
pour  démontrer  que  les  lames  épaisses  et  les  lames  minces  agissent 
identiquement  de  la  même  manière  sur  la  lumière  polarisée.  Sup- 
posons que  dans  ces  expériences  la  section  principale  du  Niçol  qui 
sert  d'analyseur  soit  parallèle  au  plan  primitif  de  polarisation,  et 
que  la  section  principale  de  la  lame  cristallisée  fasse  avec  ce  plan 
un  angle  de  ^  5  degrés.  Les  bandes  noires  qui  apparaissent  dans  le 
spectre  de  l'image  extraordinaire  correspondent  alors  aux  rayons 
polarisés  dans  le  plan  primitif,  c'est-à-dire  pour  lesquels  la  diffé- 
rence de  marche  0  —  E  est  égale  à  un  nombre  pair  de  demi-longueurs 
d'ondulation  ;  les  maxima  d'intensité  qui  se  trouvent  entre  ces  bandes 
proviennent  des  rayons  qui  sont  polarisés  perpendiculairement  au 
plan  primitif,  c'est-à-dire  pour  lesquels  la  diff^érence  de  marche  0  —  E 
«&I  égale  à  un  nombre  impair  de  demi-longueurs  d'ondulation.  Enfin 
les  points  intermédiaires  entre  les  maxima  et  les  bandes  noires  cor- 
Rspondent  à  dos  rayons  pour  lesquels  la  diff^érence  de  marche  0  —  E 
^^  ^S^  ài  un  nombre  impair  de  quarts  de  longueur  d'ondulation  et 
par  conséquent  être  polarisés  circulairement.  Comme  le 

t«  eu  croissant  du  ronge  au  violet,  on  doit,  en  partant 
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d'une  bande  noire  et  en  s'avanrant  vers  Textrcîmitc^  la  plus  réfran- 
gible  du  spectre,  trouver  en  premier  lieu,  et  avant  le  maximum  le 
plus  voisin,  un  rayon  polarisé  circulairement  de  droite  à  gauche 
si  la  lame  cristallisée  est  répulsive,  de  gauche  à  droite  si  cette 
lame  est  attractive,  puis,  entre  le  maximum  et  la  bande  noire  sui~ 
vante,  un  rayon  polarisé  circulairement  en  sens  contraire.  Chaque 
bande  noire  doit  donc  être  placée  entre  deux  rayons  polarisés  circu- 
lairement en  sens  contraire,  et  celui  de  ces  deux  rayons  qui  se 
trouve  entre  la  bande  noire  et  l'extrémité  la  plus  réfrangible  du 
spectre  doit  être  polarisé  de  droite  à  gauche  si  la  lame  est  répul- 
sive ,  de  gauche  à  droite  si  elle  est  attractive. 

Pour  s'assurer  de  l'existence  de  ces  rayons  polarisés  circulaire- 
ment ,  il  suffit  de  placer  sur  le  trajet  des  rayons  au  sortir  de  la  lame 
cristallisée  une  lame  d'un  quart  d'onde  dont  la  section  principale 
fasse  un  angle  de  45  degrés  avec  celle  de  l'analyseur:  les  rayons  qui 
étaient  polarisés  circulairement  sont  alors  transformés  en  rayons  po- 
larisés rectilignement,  et  réciproquement,  et  l'on  voit  dans  le  spectre 
les  bandes  noires  se  déplacer  d'une  quantité  égale  au  quart  de  la 
distance  qui  sépare  deux  bandes  consécutives,  et  dans  un  sens  qu'il 
est  toujours  facile  d'assigner  à  l'avance. 

MM.  Fizeau  et  Foucault  ont  constaté  également  que  les  rayons 
dont  Jes  teintes  sont  intermédiaires  entre  celles  des  rayons  polarisés 
rectilignement  et  celles  des  rayons  polarisés  circulairement  possè- 
dent la  polarisation  elliptique. 


III. 

CONSTITUTION  DE  LA  LUMIÈRE  NATURELLE  ET  DE  LA  LUMIÈRE 

PARTIELLEMENT  POLARISÉE»»». 

188.  Emplieatloii  dc«  propriété»  de  la  luaiière  — Imtjlk? 
•u  partiellement  polarisée  au  moyen  de  la  ■ngecaolon  ra- 
pide ou  de  la  simultanéité  de  vibrations  dilfférentea»  —  La 

forme  la  plus  générale  que  puisse  affecter  la  vibration  d'une  molé- 
cule d'éther  est,  comme  nous  l'avons  vu  précédenunent  (45),  l'el- 
lipse; cependant,  ni  la  lumière  polarisée  elliptiquement,  ni  la  lu- 
mière polarisée  circulairement  ou  rectilignement,  ne  reproduisent  les 
propriétés  de  la  lumière  naturelle  ou  de  la  lumière  partiellement 
polarisée  :  il  y  a  donc  lieu  de  rechercher  quelle  est  la  constitution 
de  ces  deux  dernières  espèces  de  lumière. 

La  manière  la  plus  simple  de  rendre  compte  des  phénomènes  que 
présente  un  rayon  naturel  ou  un  rayon  partiellement  polarisé  con- 
siste à  admettre,  comme  Fresnel  l'a  proposé  pour  la  première  fois, 
qu'en  un  point  donné  d'un  tel  rayon  la  forme  et  l'orientation  de 
l'ellipse  décrite  par  la  molécule  vibrante  et  la  phase  de  la  vibration 
subissent  des  variations  très-fréquemment  répétées,  l'intensité  et  la 
période  des  vibrations  demeurant  seules  constantes.  On  conçoit 
alors  que,  si  le  rayon  est  reçu  sur  un  analyseur  biréfringent ,  l'intensité 
de  chaque  image  est  variable  d'un  instant  à  l'autre,  mais  paratt,  à 
cause  de  la  rapidité  avec  laquelle  s'accomplissent  ces  variations, 
conserver  une  valeur  uniforme  qui,  suivant  la  manière  dont  s'eflfec- 
tuent  les  changements  que  subissent  les  vibrations,  peut  être  dépen- 
dante ou  indépendante  de  Torientation  de  l'analyseur,  mais  qui  dans 
aucun  cas  ne  peut  se  réduire  à  zéro.  De  plus,  un  rayon  ainsi  consti- 
tué doit  évidemment  conserver  ces  propriétés  en  traversant  une  lame 
cristallisée  assez  mince  pour  ne  pas  séparer  les  deux  rayons  issus  de 

t'^  Pour  plus  de  développements,  voyez,  dans  le  lome  I"des  OEutres  de  Verdit  y  le  Mé- 
moire intitulé  :  Etude  sur  la  constitution  de  la  lumière  non  polarisée  et  de  la  lumière  par- 
tiellement polarisée.  On  peut  considier  aussi  le  mémoire  de  Stokes  :  On  the  Composition 
and  Résolution  of  Polarized  Liglit  from  difl«»renl  Sourcrs  {Candtr.  Tron».,  IX  ,  399). 
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la  double  réfraclioii.  Le  rayon  sera  d'ailleurs  naturel  ou  partielle- 
ment polarisé  suivant  que  les  différentes  polarisations  qui  se  succè- 
dent rapidement  en  un  point  de  ce  rayon  se  compenseront  exacte- 
ment ou  bien  d'une  manière  incomplète. 

Nous  avons  déjà  eu  occasion,  lorsqu'il  s'est  agi  d'expliquer  la 
non-interférence  des  rayons  émanés  de  deux  sources  physiquement 
distinctes  (28),  de  parler  de  ces  changements  rapides  qui  survien- 
nent dans  l'état  vibratoire  d'une  source  lumineuse  et  d'en  indiquer 
les  causes. 

Un  point  important,  c'est  que  les  propriétés  de  la  lumière  natu- 
relle, de  m^me  que  l'impossibilité  de  faire  interférer  des  rayons  pro- 
venant de  deux  sources  distinctes,  s'expliquent  tout  aussi  bien  par 
la  coexistence  de  vibrations  diverses  dans  un  espace  très-resserré  que 
par  leur  succession  dans  un  temps  très-court.  Soit,  par  exemple, 
un  gaz  incandescent  qui,  comme  on  sait,  émet  toujours  et  dans 
toutes  les  directions  do  la  lumière  polarisée  :  à  un  instant  donné, 
une  des  molécules  du  gaz  émet  des  vibrations  polarisées  d'une  ma- 
nière déterminée,  mais  une  molécule  voisine  émet  des  vibrations 
polarisées  d'une  autre  manière,  et,  à  chaque  instant,  il  y  a  com- 
pensation exacte  entre  les  polarisations  diverses  sur  une  très-petite 
étendue  de  la  flamme;  en  sorte  que,  si  l'on  regarde  celte  flamme 
avec  un  analyseur  biréfringent,  l'intensité  lumineuse  est  réellement 
variable  d'un  point  à  l'autre  dans  chaque  image  à  l'instant  consi- 
déré, mais  que  ces  variations,  insensibles  à  cause  de  leur  grand 
nombre,  donnent  l'apparence  d'une  intensité   uniforme  indépen- 
dante de  l'orientation  de  l'analyseur.  La  durée  de  l'incandescence 
pourrait  donc  se  réduire  indéfiniment  sans  que  la  lumière  émise 
offrit  des  traces  sensibles  de  polarisation.  Cette  considération  est 
peut-être  nécessaire  pour  expliquer  dans  certains  cas  l'absence  de 
polarisation  de  la  lumière  électrique.  En  efl*et,  il  n'y  a  rien  d'im- 
possible à  ce  que  la  durée  de  certaines  étincelles  descende  à  un  dix- 
millionième  de  seconde;  les  expériences  de  MM.  Fizeau  et  Foucault 
permettent  d'ailleurs  de  supposer  que  le  mouvement  vibratoire  d'un 
de  leurs  points  ne  subisse  pas  de  perturbations  pondant  la  duroo 
d'un  million  de  vibrations.  Dans  ces  conditions,  le  nombre  des  alter- 
natives de  vibrations  que  pourrait  offrir  la  lumière  serait  au  pins 
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(le  60  pour  une  longueur  d'onde  «^{jale  h  o"",ooo5,  puisque  pour 
relte  longueur  d'onde  le  nombre  des  vibrations  est  d'environ  600  tril- 
lions  par  seconde.  Il  serait  bien  difficile  qu'un  aussi  petit  nombre 
d'alternatives  suffit  à  compenser  les  unes  par  les  autres  les  diverses 
polarisations,  et  il  semblerait,  si  on  n'avait  égard  aux  considéra- 
tions que  nous  venons  d'indiquer,  que  la  lumière  de  rélincelle  dût 
offrir  des  traces  de  polarisation. 

Ainsi  on  doit  prendre  également  en  considération  la  succession 
et  la  coexistence  des  vibrations  diversement  polarisées,  pour  rendre 
compte  des  propriétés  de  la  lumière  naturelle  ou  partiellement 
polarisée,  mais  il  n'est  pas  nécessaire  de  traiter  à  part  des  effets  de 
ces  deux  causes,  car  tout  ce  qu'on  peut  dire  de  l'une  peut  se  répéter 
de  l'autre.  Nous  nous  bornerons  donc ,  conformément  à  l'usage 
général,  à  considérer  les  effets  d'une  succession  rapide  de  rayons 
diversement  polarisés,  et  nous  sous-entendrons  toujours  l'effet  iden- 
tique de  leur  juxtaposition  dans  un  espace  très-resserré. 

189.  Condltloiui  aumquellc*  doit  Mitisfiiipe  «i  systénie 
de  vlbimtlons  pour  constituer  de  la  lumière  uoturelle.  — 

La  lumière  naturelle  est  caractérisée  par  deux  propriétés  essen- 
tielles : 

1**  Lorsqu'un  rayon  de  lumière  naturelle  rencontre  sous  l'inci- 
dence normale  un  cristal  biréfringent,  il  se  divise  en  deux  rayons 
dont  les  intensités  sont  indépendantes  de  l'orientation  du  cristal  ^^K 

a**  Un  rayon  de  lumière  naturelle  conserve  cette  première  pro- 
priété après  son  passage  à  travers  une  lame  cristalline  à  faces  paral- 
lèles, trop  peu  épaisse  pour  séparer  l'un  de  l'autre  les  deux  rayons 
issus  de  la  double  réfraction,  et  assez  faiblement  biréfringente  pour 
ne  pas  établir  de  différence  sensible  entr^  leurs  intensités. 

Le  système  des  vibrations  diverses  et  diversement  orientées  dont 
la  succession  rapide  constitue  la  lumière  naturelle  doit  donc  satis- 
faire à  deux  conditions  :  il  faut  d'abord  que,  si  l'on  projette  h  chaque 

"^  On  dit  lo  plus  souvent  que  ces  deux  rayons  sont  égaux  on  intensité ,  mais  cela  n'est 
pas  théoriquement  vrai,  et,  mémo  dans  les  corps  fortement  biréfringents,  la  difTërcncc 
peut  élre  rendue  sensiMc  n  rex|)<'Tienrc.  Voyez  à  ce  sujet  les  rechercln'S  pholomélriqurs 
de  M.  Wilde,  Ann.  de  chim.  ot  th phyn,,  (3),  KXÏX  ,  •.î'iS. 
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inslaDt  la  mok'cule  vibi-Hiit<;  sur  un  plan  iiiPni'  par  lu  dirpcllon  du 
rayon,  la  couiposantt;  du  mouvement  vibratoire  ainsi  obtenue,  con- 
sidérée pendant  nn  temps  très-court  mais  suflisant  |iour  contenir  un 
nombre  très-grand  d'alternatives  de  vibrations,  ait  la  même  inten- 
sité moyenne,  quelle  que  soit  l'orientation  du  plan  considéré;  en 
outre,  il  est  nécessaire  que  la  m(3me  propriété  subsiste  après  qu'on 
a  soumis  le  rayon  nalurel  à  une  action  qui  n'altère  pas  le  rapport 
des  intensités  des  composantes  du  mouvement  estimées  suivant  deux 
directions  rectangulaires,  et  qui  ajoute  une  quantité  constante  à  la 
différence  de  leurs  phases.  Mous  allons  nous  proposer  de  trouver 
l'expression  analytique  de  ces  conditions  et  faire  voir  qu'il  est  pos- 
sible d'y  satisfaire. 

Soient,  dans  un  plan  perpendiculaire  à  la  direction  d'un  rayon 
lumineux  non  polarisé,  deux  axes  rectangulaires  quelconques.  L'une 
quelconque  des  vibrations  qui  se  succèdent  en  un  [wint  du  rayon  à 
de  très-courts  intervalles  pourra  être  représentée  par  deux  équations 
de  la  forme 

T  =rtsinaïrf  ™+a  ]  • 

y  =fr8in!»r  fip-!-jSj. 
nu.  en  faisant  aw  {rs.  +  aj—ip,  3Tr(;S— a)^J, 
x^asmip,  i/=tsin(ip-f  S). 

On  n'ôtera  rîen  à  la  généralité  de  ces  équations,  et  on  rendra  la 
discussion  plus  facile,  en  supposant  que  a  et  bsonl  toujours  positifs, 
pourvu  qu'on  regarde  S  comme  susceptible  de  recevoir  toutes  les 
valeurs  comprises  entre  zéro  et  aw;  les  valeurs  comprises  lintre  zéro 
et  T  répondront  dans  celle  hypothèse  à  des  vibrations  polarisées 
elliptiquement  de  gauche  à  droite,  et  les  valeurs  comprises  entre  n 
et  av  h  des  vibrations  polarisées  elliptiquement  de  droite  à  gauche. 

Suivant  deux  autres  aves  rectangulaires  menés  dans  le  même 
plan,  la  même  vibration  elliptique  aura  pour  composante 


t 


X    ^  .V  COS  ùl 


y  =  -  j;  Rinw-|  1/ ros?i'. 
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en  désignant  par  cj  l'angle  de  Taxe  des  x'  avec  l'axe  des  x  :  eo 
développant  les  valeurs  de  x  et  de  y,  il  vient 

x'  =  [a  coscj  +  b  cosS sin  w)  sin ^  +  6  sin S sin cj  cos <p, 
y  ==(— rt  sinw  +  bcosScosù))  sin^  +  isin ^cosû;  cos^. 

Si  l'on  reçoit  le  rayon  nornialenrjent  sur  un  cristal  biréfringent 
orienté  de  façon  que  les  plans  de  vibration  des  deux  rayons  aux- 
quels il  donne  naissance  soient  parallèles  aux  axes  des  x'  et  des  y', 
dont  la  direclion  est  tout  à  fait  arbitraire,  les  intensités  de  ces  deux 
rayons  seront  proportionnelles  aux  intensités  des  composantes  repré- 
sentées par  les  deux  dernières  équations,  et  par  conséqtient  égales  à 

m^  (a^  cos^  œ-^-b^  sin^  o)  4-  ^ab  cos  S  sin  gû  cos  w) 

et  à 

n^  (rt^  sin^  oû-\-b'^  cos^  w  —  2«i  cos  S  sin  eu  cos  w) , 

m  et  w  étant  deux  coefficients  très-voisins  de  l'égalité,  mais  non 
exactement  égaux.  Ces  expressions  dépendent  de  l'angle  û>,  mais 
elles  varient  d'un  instant  à  l'autre  avec  les  paramètres  a,  6,  ^,  et, 
pour  que  le  rayon  jouisse  de  la  première  propriété  de  la  lumière 
naturelle,  il  faut  et  il  suffit  que  les  valeurs  moyennes,  prises  pen- 
dant un  temps  très-court,  mais  assez  long  pour  contenir  un  nombre 
très-grand  d'alternatives,  soient  indépendantes  de  w.  Donc,  en  dési- 
gnant généralement  par  M  (z)  la  valeur  moyenne  ainsi  définie  d'une 
quantité  quelconque  z,  il  faut  et  il  suffit  que  les  expressions 

M  (a^)  cos^  w  +  M  (  i^)  sin^  «y  +  9  M  («i  cos  S)  sin  œ  cos  ûj 
et 

M  («^)  sin^wH-  M  (6^)  cos^oj—  siM  (ab  cosS)  sino^cosciy 

gardent  les  mêmes  valeurs  quel  que  soit  w,  et  par  suite  que  l'on 
ait 

M  {a^)  =  M  (62),  M  {ab  cosS)  ==  o. 

La  même  propriété  devant  subsister  encore  après  le  passage  du 
rayon  à  travers  une  lame  cristalline,  et  en  |)articulier  lorsque  la 
section  principale  de  cette  lame  est  parallèle  à  Taxe  des  jc,  il  faut  et 
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il  suffit  qu'en  appelant  e  la  difTérence  de  phase  qui  s'ajoute  dans  re 
cas  à  la  différence  S  y  c'est-à-dire  la  quantité  que  nous  avons  désignée 

précédemment  par  -iw — r— ^^  on  ait,  quel  que  soit  e, 

M  [ah  cos(J+e)]  =  o, 
d'oii 

M  [ah  cos^)  =  o,  M  (a6  sinJ)  =  o. 

Ainsi  les  trois  conditions  suivantes  caractérisent  toute  succession 
rapide  de  vibrations  jouissant  des  propriétés  par  lesquelles  on  dé- 
finit la  lumière  naturelle  : 

(  M(«2)==M(i2), 

(l)  I  M  (flft  cosJ)  =  o, 

(  M  [nh^mS)=r-  o. 

Il  n'est  pas  difficile  de  prouver  que,  si  ces  conditions  sont  satis- 
faites relativement  à  deux  axes  rectangulaires  OX  et  OY,  elles  le 
seront  aussi  par  rapport  à  deux  autres  axes  rectangulaires  OX'  et 
OY'.  Si,  en  effet,  on  représente  le  mouvement  vibratoire  décomposé 
suivant  ces  nouveaux  axes  par  les  équations 

on  doit  avoir,  d'après  ce  qui  précède, 

a'sin^  =  (a  cos6i>  +  i  cos^sinw)  sin^-|-  6sin  jsinct^cps^, 

V  sin  (^-f  ^  )  =  (—  fl  sin  (w  +  i  cos  S  cos  oj)  sin  ^  -f-  6  sin  S  cos  w  cos  ^ , 

et  par  suite,  en  vertu  des  règles  du  calcul  des  interférences, 

a'^  =-  (fi  cos^  «  +  i^  sin^  œ  +  ^ab  cos  S  sin  w  cos  o; , 

h''^  =  n^  sin^  (t)-\-h^  cos^  <w  —  ^ah  cos  S  sin  o)  cos  ù)  , 

,    ,         .  6sin(^sin6i) 

tang((p'  — (p)=-- X--     1 

"^^         ^'       fl  cos(y-h6cosa  smo; 

tang   (p'+J-(p) : . 


cosû; 
G. 
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On  déduit  de  là  par  un  calcul  facile 

a'b' cosy=  ah  cos  J ( cos^ &;  —  sin^ci»)  -  (a^-    b^)  sin6icos6i, 

a'b'  sin  S'  -=  ab  sin  ^, 

et  il  est  évident,  à  Tinspection  de  ces  formules,  que,  si  les  condi- 
tions (i)  sont  satisfaites,  on  a,  quel  que  soit  w,  c'est-à-dire  quelles 
que  soient  les  directions  des  nouveaux  axes, 

M(./*-^)--M(6'2), 

M  (^'i'cos<r)  --=  o, 
M(/i'6'sin^)^o. 

190.  Constitution  dco  systènico  de  vibrations  Ico  piiu 
•implco  qui  iiuimient  former  de  la  lumière  naturelle.  — 

Les  conditions  que  nous  venons  de  trouver  peuvent  être  satisfaites 
d'une  infinité  de  manières  qu'il  est  inutile  de  spécifier,  mais  il  est 
intéressant  de  rechercher  quelle  est  la  combinaison  de  vibrations  la 
plus  simple  qui  y  satisfasse.  Une  vibration  à  polarisation  constante 
ayant  des  propriétés  parfaitement  distinctes  de  celles  de  la  lumière 
naturelle,  il  faut  au  moins  deux  espèces  de  vibrations  diverses  al- 
ternant Tune  avec  l'autre.  Soient  Aj  ,  ij ,  Jj  et  d^ ,  ij  »  ^2  l^s  paramètres 
caractéristiques  des  deux  vibrations,  t  la  durée  pour  laquelle  on 
prend  la  moyenne  des  expressions  a^,  i^,  ab  cos  S  et  ab  sin^,  m^  et  m^ 
les  fractions  de  cette  durée  qui  appartiennent  aux  deux  modes  de 
vibrations;  on  aura 

M  [a^]  —  n^a\  -\-  m^o^^ 

M  (ah  cosJ)  -  m^n^h^  cos^i  +  m2^2^2^os^2» 
M  [nh  sin<î)  --  m^a^h^  sin<î,  -^-m.^a^h^  sin  ^2' 

<>t  iMir  suite,  si  la  succession  alternante  de  ces  rayons  possède  les 
propriétés  de  la  lumière  naturelle, 

î  Wj n\  +  m^ a\  --■  m,  h\  ^m^h\, 
»  '  •   f?ii//j  A,  cos <Jj  -\r  m^a.^h<^  cos ^2  ^    <^  1 

f  m^n^  Aj  sin  <Jj  ^-  m^n.yh^  sin  S^-  0. 
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On  déduit  immédiatement  de  ces  deux  dernières  équations 

lang<îi  =  tangua - 
c'est-à-dire 

$1=--  $2  OU  ^1  ==  W  +  ^2» 

La  première  hypothèse  conduit  immédiatement  à 

et,  comme  les  quantités  m^,  m.^,  aj,  a^,  ii,  b^  sont  positives,  d'après 
ce  que  nous  avons  supposé  plus  haut,  cette  relation  ne  peut  être  sa^ 
tisfaite  qu'autant  que  l'on  a 

ou 

62  =  o ,  «1  =  0, 

ce  qui  montre  que  les  deux  rayons  doivent  être  polarisés  à  angle 
droit  l'un  sur  l'autre,  et  que  leurs  intensités  doivent  être  en  raison 
inverse  de  leurs  durées.  La  seconde  hypothèse  indique  que  les  deux 
vibrations  doivent  être  polarisées  elliptiquement  en  sens  contraires 
et  donne  de  plus  la  condition 

m^ «1 6|  ^=  m2â2  ^2  î 

en  la  combinant  avec  la  première  des  équations  (a),  on  trouve  faci- 
lement 

d'où 

mjij  =  ni2al, 
et  par  suite 

miflj  =  m26i. 

Les  équations  des  deux  rayons  dont  l'alternance  peut  constituer 
de  la  lumière  naturelle  sont  donc 

Xy  =  flj  sin  (p,  ^2-=  il  1/^  sin(p, 

y  y  =-  il  sin  {(p  -h  e^i),  y,  =-  -  (z,  y/^  sin((p  +  ^1). 

11  est  évident  que  les  deux  vibrations  ainsi  définies  sont  polarisées 
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elliptiquement  en  sens  contraires,  quelles  s'exécutent  suivant  des 
ellipses  semblables,  mais  tellement  orientées  que  le  grand  axe  de 
l'une  coïncide  avec  le  petit  axe  de  l'autre,  et  que  leurs  intensités 
sont  en  raison  inverse  de  leurs  durées  relatives.  Cette  solution  com- 
prend comme  cas  particulier  la  précédente,  car  deux  vibrations  rec- 
tilignes  perpendiculaires  l'une  à  l'autre  peuvent  être  regardées 
conrnie  deux  ellipses  semblables  placées  de  manière  que  le  grand 
axe  de  l'une  coïncide  avec  le  petit  axe  de  l'autre  :  en  outre,  comme 
dans  des  vibrations  rectilignes  il  n'y  a  rien  d'analogue  aux  deux  sens 
de  la  polarisation  elliptique,  on  peut  toujours  les  assimiler  à  deux 
vibrations  elliptiques  de  polarisations  opposées. 

En  ayant  égard  à  cette  remarque  on  peut  énoncer  comme  il  suit 
le  résultat  des  calculs  précédents  : 

La  lumière  naturelle  peut  résulter  de  l'alternance  de  deux  espèces 
de  vibrations  elliptiques  seulement,  pourvu  : 

1**  Que  les  intensités  de  ces  vibrations  soient  en  raison  inverse 
de  leurs  durées; 

û"  Que  l'une  des  vibrations  puisse  ôtre  considérée  comme  dérivée 
de  l'autre  par  une  rotation  de  90  degrés  et  par  une  réduction  des 
axes  dans  un  rapport  déterminé; 

3**  Que  les  deux  polarisations  elliptiques  soient  d'espèces  contraires. 

M.  Stokes  a  proposé  d'appeler  rayons  contrairement  polarisés  deux 
ravons  polarisés  eHi])tiquement  qui  satisfont  aux  deux  dernières 
conditions.  En  adoptant  cette  définition  on  peut  dire  que  le  moyen 
le  plus  simple  d'obtenir  de  la  lumière  naturelle  consiste  à  faire  al- 
tanier  Tun  avec  l'autre  deux  rayons  contrairement  polarisés,  les 
de  leurs  alternatives  étant  inversement  proportionnelles  à 
ilensités.  Un  nombre  quelconque  de  couples  de  rayons  con- 
il  polarisés  satisfaisant  à  ces  conditions  est  encore  une  solu- 
«iifnUème. 

!li  fti'mcit  qu'on  vient  de  démontrer  donne  une  infinité  de 

ifttMKSiitucr  de  la  lumière  naturelle;  mais  il  y  en  a  encore 

fflllt'  sur  lesquelles  nous  présenterons  quelques  re- 

2^Hit4  un  système  de  ;>      1  vibnilions  reclilignes, 
\a^  système  salislera   toujours  h  Tune  dos 
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conditions  caractéristiques  de  la  lumière  naturelle,  puisque,  S  ne 
pouvant  être  égal  qu'à  zéro  ou  à  tt,  on  aura  nécessairement 

M  (ai  sin^)  =  o. 

Désignons  maintenant  par  A,  B,  C  les  valeurs  des  trois  expres- 
sions M  (a^),  M  (6^),  M  (ai  cosS),  c'est-à-dire  faisons 

m,aî  +  m2ai4-...-rm^_,fl^^,  =  A, 

±miaibi±m<^a.2b^±  .  .  .  ±m^_i  a^^^  i^^i  =  G; 

pour  que  le  système  jouisse  des  propriétés  de  la  lumière  naturelle , 
il  suffira  d'ajouter  à  ce  groupe  une  p*^^  vibration  définie  par  les 
paramètres  (^p^b^,  m^  et  satisfaisant  aux  conditions 

mpa^  +  A  =  mpiJ  +  B, 

p  p  p  ^  ' 

ce  qui  a  lieu  si  m^  a^,  m^  b^  sont  respectivement  les  racines  positives 
des  équations 

z2  +  (A-  B)z-C2==o, 

.2_(A-B)%-C2  =  o, 

et  si  l'on  fait  S^  o  ou  S  =  7r  suivant  que  C  est  positif  ou  négatif. 
11  V  a  donc  une  infinité  de  manières  de  constituer  de  la  lumière  na- 
turelle  avec  des  vibrations  rectilignes,  sans  qu'il  soit  nécessaire  que 
ces  vibrations  se  répartissent  en  groupes  de  rayons  contrairement 
polarisés. 

Un  calcul  tout  à  fait  semblable  montrerait  qu'il  y  a  aussi  une 
infinité  de  manières  de  constituer  de  la  lumière  naturelle  avec  des 
vibrations  elliptiques  d'une  forme  déterminée,  et  a  fortiori  ayec  des 
vibrations  elliptiques  de  formes  diverses.  Il  est  toujours  nécessaire 
que  dans  ces  divers  systèmes  les  deux  espèces  opposées  de  vibrations 
elliptiques  existent  simultanément,  car  avec  des  vibrations  elliptiques 
d'une  seule  espèce  on  pourra  satisfaire  aux  conditions 

M  (,|2)  _  M  (ft2  j  .  M  (ab  cos  ^)  -  0  , 

mais  non  à  la  condition 

i\I(r/tsin^)-- o, 
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ab smS  étant  toujours  positif  ou  toujours  négatif  suivant  que,  tétant 
compris  entre  zéro  et  tt  ou  entre  tt  et  dtt,  les  vibrations  sont  pola- 
risées de  gauche  à  droite  ou  de  droite  à  gauche. 

191.  Imitation  des  propriétés  de  la  lumière  notiirelle  à 
l'aide  de  la  rotation  d'un  rayon  polarisé.  —  L'impossibilité 
d'obtenir  de  la  lumière  naturelle  avec  des  vibrations  elliptiques  d'une 
seule  espèce  fournit  l'explication  des  résultats  obtenus  par  M.  Dove 
dans  ses  expériences  sur  la  rotation  des  rayons  polarisés  ^^K  Si  l'on 
fait  tourner  rapidement  un  prisme  de  Nicol  sur  lequel  arrive  de  la 
lumière  naturelle,  le  faisceau  émergent  a  toutes  les  propriétés  de  la 
lumière  naturelle;  mais  si  l'on  fait  tourner  avec  la  même  vitesse  et 
dans  le  même  sens  que  le  prisme  de  Nicol  une  lame  de  mica,  le 
faisceau  émergent,  formé  de  vibrations  elliptiques  identiques  diri- 
gées dans  tous  les  azimuts,  produit  les  mêmes  phénomènes  de  po- 
larisation chromatique  qu'un  faisceau  polarisé  circulairemént.  Pour 
obtenir  de  la  lumière  naturelle,  il  aurait  fallu  laisser  le  prisme  de 
Nicol  immobile  et  faire  tourner  la  lame  de  mica,  ce  qui  aurait 
changé  le  sens  de  la  polarisation  elliptique  à  chaque  demi- révolu- 
tion. 

Au  point  de  vue  d'une  théorie  tout  à  fait  rigoureuse,  ces  expé- 
riences de  M.  Dove  sont  plutôt  une  imitation  des  propriétés  de  la 
lumière  naturelle  qu'une  reproduction  exacte  de  sa  constitution.  Un 
rayon  polarisé  dont  le  plan  de  rotation  tourne  avec  une  vitesse  uni- 
forme doit  être,  ainsi  que  l'a  fait  remarquer  M.  Airy^^^  considéré 
comme  étant  réellement  la  superposition  de  deux  rayons  polarisés 
circulairemént  en  sens  contraires,  dont  les  périodes  de  vibration  ne 
sont  pas  les  mêmes.  Soient  en  effet 

les  équations  d'une  vibration  recliligne  qui  fait  avec  l'axe  dos  x  un 
angle  w;  si  l'on  suppose  que  cj  varie  proportionnellement  au  temps, 

^'^  P<*gg'  ^nn.,  LXXI,  97. 

^''  Undulatory  Theory  ofLight,  ail.  1 85  (3'  édition j. 


x  =  acosck)Sin*i7r 
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en  sorte  que  GJ  =  (x+vt,  on  aura 

x^ncos(|Lt  +  i;f)sin97r  (q^  +  *]  ' 
y  -=  /ï sin  (fût 4-  vt)  sin  qtt  (?f  +  «)  ' 
et,  par  une  transformation  connue, 

y=— -cosl  (■Y+»')  ^  +  2wa+|ùt  +-COS    f-rp — v)  t-\- ana-  (jl 

Ces  deux  dernières  équations  représenlent  évidemment  la  combinai- 
son de  deux  vibrations  circulaires  de  périodes  différentes  définies 
par  les  deux  groupes  d'équations 

0?,  =-sin  I  f-rpr+  ^]  t  +  aira  +  fiU 


et 


X.2  =  -  sm    {-j  —  ^j  t+  9 wa  -  -  /!z 
a        \  fiit        \ 

y2  =  -  COS  H^-êjT  ~  V  j  f  +  9  TT  a  -    il 


Les  mêmes  remarques  s*appliquent  aux  deux  composantes  d'une 
vibration  elliptique  et,  par  suite,  à  la  vibration  ellipticjue  ello-môrae. 

Mais,  dans  toute  expérience  du  genre  de  celle  de  M.  Dovo,  la  dé- 
composition d'un  faisceau  polarisé  tournant  en  deux  faisceaux  de 
périodes  diverses,  et,  par  conséquent,  différemment  réfrangibles  et 
différemment  colorés,  est  absolument  inappréciable.  Les  nombres 

de  vibrations  de  ces  deux  faisceaux  sont  représentés  par  7^-\ et 

Ty 1  c'est-à*dire,  si  l'on  suppose  que  le  prisme  de  Nicol  fasse 

1000  révolutions  par  seconde,  sont  entre  eux  comme  6oo  billions 
plus  Tunité  et  6oo  billions  moins  Tunilé,  pour  une  longueur  d'ondr» 
égale  à  o'"'",ooo5.  H  n'y  a  aucim  moyen  d'établir  entre  de  pareils 
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rayons  une  séparalion  sensible.  Une  vitesse  d'un  million  de  tours 
par  seconde  serait  encore  très-éloignée  d'être  suffisante. 

192.  Incompatibilité  dc«  dtanseaieBts  coBtinva  émmM 
les  iribimtions  avec  l'IioiiioséBéité  de  la  iuBBière«  —  Les 

développements  précédents  conduisent  à  une  conséquence  curieuse. 
(|ue  M.  Airy  a  sommairement  indiquée  sans  la  démontrer  en  détail, 
c'est  que  les  changements  qu'éprouvent  dans  la  lumière  naturelle  la 
forme  et  rorienlation  des  ellipses  de  vibration  ne  peuvent  être  sup- 
posés continus  si  la  lumière  est  absolument  homogène.  Tout  chan- 
gement continu  d'une  vibration  elliptique  consiste  en  effet  en  une 
série  de  rotations  infmiment  petites  des  axes  de  l'ellipse,  accom- 
pagnées d'altérations  infiniment  petites  simultanées  du  rapport  des 
grandeurs  de  ces  axes,  et  chacune  de  ces  altérations  elles-mêmes 
peut  être  censée  résulter  de  la  combinaison  de  mouvements  vibra- 
toires de  périodes  différentes.  L'homogénéité  absolue  de  la  lumière 
n'est  donc  coni|)atible  qu'avec  des  changements  tout  à  fait  brusques 
et  discontinus  :  une  homogénéité  sensiblement  équivalente  à  l'homo- 
généité absolue  exigerait  des  changements  continus  très-lents  par 
rapport  aux  vibrations  de  la  lumière,  mais  des  changements  conti- 
nus qui  s'accomplissent  avec  une  vitesse  comparable  à  celle  du 
mouvement  vibratoire  résulteraient  en  réalité  de  la  superposition  de 
rayons  différemment  réfrangiblcs  en  même  temps  que  différemment 
polarisés. 

193.  C^eiuititutieii  de  la  lumière  partiellemeiit  pola- 

^^^f  Lorsque  les  conditions  caractéristiques  de  la  lumière  na- 

IntUe  ne  sont  pas  satisfaites,  on  a,  en  prenant  pour  axes  deux 

rectangulaires  quelconques  dans  un  plan  perpendiculaire  au 

M(rticosJ)=^  (], 
M(abs\nS)      D, 

mk  ï, 0,  D  ayant  des  valeurs  quelconques,  et  la  lu- 
rtiellemcnt  ifolaritve. 
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Si  Ton  désigne  par  A',  B',  C,  D'  les  valeurs  que  prennent  res- 
pectivement les  expressions  M(a^),  M (6^),  M(a6cos^),  M(a6sinJ) 
lorsqu'on  passe  du  système  donné  d'axes  rectangulaires  à  un  autre 
système  défini  par  l'angle  cj  compris  entre  l'axe  des  x'  et  l'axe  des  x, 
on  aura,  en  vertu  des  calculs  développés  plus  haut, 

A'  =  Acos'^«4-Bsin^(i;—  âCsin&^cosâi, 
B'=  Asin^û)  H-Bcos^w—  2Gsin6i;cos&), 
C'  =  G(cos^cy  — sin^(y)--(A  — B)sin(i;cos(i;, 

Si  le  système  des  vibrations  traverse  une  lame  cristalline  biréfrin- 
gente, on  peut  toujours  supposer  la  section  principale  de  cette  lame 
parallèle  à  l'axe  desx'  dont  la  direction  est  arbitraire;  le  passage  à 
travers  la  lame  n'altère  pas  les  valeurs  des  coefficients  A'  et  B',  mais 
la  différence  de  phase  (^ devient  égale  à  J+e>  et,  si  l'on  désigne  par 
C*  et  D'  les  nouvelles  valeurs  de  M  (abcosS)  et  de  M  (^(fcsin^),  on  a 

C"=  C'cose  —  Dsine, 
D"-=C'sine+Dcose. 

Les  changements  que  peut  subir  un  système  de  vibrations  par 
suite  d'une  réflexion  ou  d'une  réfraction  simple  ou  double  se  tra- 
duisent toujours,  soit  par  une  variation  dans  le  rapport  des  grandeurs 
des  deux  composantes  du  mouvement  vibratoire  parallèles  à  deux 
axes  rectangulaires,  soit  par  .une  altération  de  la  différence  de  phase 
de  ces  deux  composantes.  On  voit  donc  que,  si  les  valeurs  des  coeffi- 
cients A,  B,  G,  D  sont  connues  pour  un  système  de  vibrations, 
toutes  les  modifications  que  pourra  éprouver  ce  système  par  réflexion , 
réfraction,  double  réfraction  sont  entièrement  déterminées,  et  deux 
systèmes  pour  lesquels  ces  coefficients  ont  les  mêmes  valeurs  jouis- 
sent de  propriétés  tellement  identiques  qu'aucun  des  phénomènes 
que  nous  venons  d'énumércr  ne  permettra  de  les  distinguer. 

Les  valeurs  des  coefficients  A ,  B,  G,  D  étant  données  par  raj)por( 
à  deux  axes  quelconques,  on  peut  toujours  trouver  deux  valeurs  de  w, 
différant  entre  elles  de  cjo  dejjrés,  (elles  que  G'--  o  :  il  sullil  pour 
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cela  de  résoudre  l'équation 

tang^û.;^-— T7-  langw  — i  =  o. 

Donc,  quelle  que  soit  la  constitution  d'un  système  de  vibrations, 
on  pourra  toujours  trouver  deux  axes  rectangulaires  tels,  que,  par 
rapport  à  ces  axes,  la  quantité  M  (ab  cosS)  soit  nulle  :  c*est  évidem- 
ment pour  ces  axes  que  les  coefficients  M  (a^)  et  M  (i^)  ont  leurs  va- 
leurs maximum  et  minimum.  Si  l'on  désigne  par  Oj?i  et  par  Oy^  les 
axes  pour  lesquels  G  est  nul,  par  Aj  et  B]  les  valeurs  que  prennent 
respectivement  M(fl^)  et  M(i^)  lorsqu'on  rapporte  le  mouvement  vi- 
bratoire à  ces  axes,  enfin  par  w,  l'angle  formé  par  l'axe  Oarj  avec 
l'axe  Ox,  il  vient 

A,  =-  A  cos^û»!  +  B  sin^û»! , 

B,  -   A  sin^w,  +  Bcos^û»,. 

Supposons  que  les  quantités  A,  et  B^  soient  inégales;  on  appelle 
alors  plan  de  polarisation  partielle  le  plan  qui  passe  par  le  rayon  el 
par  Taxe  OiC,  ou  par  l'axe  Oyj ,  suivant  que  l'on  a  Ai  <  Bj  ou 
A,>Bi. 

Si  les  quantités  A,  et  Bi  sont  égales,  il  en  résulte  que  A  est  égal 
à  B,  quelle  que  soit  la  direction  des  axes,  et,  par  suite,  que  le  coef- 
ficient G  est  toujours  nul.  Il  est  donc  impossible  que  l'on  ait  par 
rapport  à  deux  axes  quelconques 

M(a^)    -M  (62) 

sans  avoir  en  même  temps 

M  {abcosS)-=  0. 

Gherchons  maintenant  ce  qui  se  produit  lorsque,  Aj  et  Bj  ayant 
des  valeurs  différentes,  la  lumière  partiellement  polarisée  tombe  sur 
un  analyseur  biréfringent  dont  la  section  principale  fait  avec  le 
plan  de  polarisation  |)arlielle  un  angle  égal  à  0,  On  aura  dans  ce  cas 
pour  l'intensiti'  de  l'image  ordinaire 

A^sin^Ô  j  B.ros^ô, 
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et  pour  celle  de  l'image  extraordinaire 

Aicos^ô  +  Bisin^e. 

Les  intensités  de  ces  deux  images  dépendent  de  l'orientation  de 
l'analyseur  :  l'intensité  de  l'image  ordinaire  est  minimum  quand 
6=  90^  c'est-à-dire  quand  la  section  principale  de  l'analyseur  est 
perpendiculaire  au  plan  de  polarisation  partielle,  et  ce  minimum  est 
égal  à  Bj  ;  l'intensité  de  l'image  extraordinaire  est  minimum  quand 
ô=o,  c'est-à-dire  quand  la  section  principale  de  l'analyseur  est 
parallèle  au  plan  de  polarisation  partielle,  et  ce  minimum  est  égal 
à  Aj.  Aucune  de  ces  intensités  minima  ne  peut  être  nulle,  à  moins 
que  l'on  n'ait  Aj=-  o  ou  Bi  =  o,  c'est-à-dire  à  moins  que  toutes  les 
vibrations  du  système  ne  soient  reclilignes  et  contenues  dans  un 
même  plan. 

Si  l'on  a  A= B  et  par  suite  Aj  =-  Bi ,  les  intensités  des  deux  images 
dans  l'analyseur  sont  indépendantes  de  l'orienlation  ;  C  est  alors  nul, 
quelle  que  soit  la  direction  des  axes.  Cependant  si,  en  même  temps 
que  l'on  a  A  =  B,  D  n'est  pas  nul,  le  système  de  vibrations  ne  cons- 
titue pas  de  la  lumière  naturelle.  Si,  en  effet,  on  fait  traverser  à 
ces  vibrations  une  lame  cristalline,  S  devient  égal  à  S-\-s;  C  cesse 
en  général  d'être  nul,  et  par  suite  l'égalité  entre  les  quantités  Ai  et 
Bi  ne  subsiste  pas,  de  sorte  qu'après  son  passage  à  travers  une  lame 
cristalline  cette  lumière  donne,  sauf  pour  certaines  valeurs  parti- 
culières de  l'épaisseur  de  la  lame,  deux  images  d'intensités  variables 
dans  un  analyseur  biréfringent.  Si,  au  contraire,  la  lumière  est  na- 
turelle, D  est  toujours  nul,  et  par  suite,  après  le  passage  de  la 
lumière  à  travers  une  lame  cristallisée  d'une  épaisseur  quelconque , 
C  reste  nul  et  l'égalité  entre  les  quantités  Aj  et  Bj  subsiste  toujours, 
d'où  il  résulte  que  la  lumière  naturelle  conserve  après  son  passage 
à  travers  la  lame  la  propriété  de  donner  dans  l'analyseur  deux 
images  d'intensités  constantes.  Comme  nous  le  verrons  plus  loin, 
lorscpie  A  =  B  sans  que  D  soit  nul,  la  lumière  peut  être  considérée 
comme  résultant  de  l'addition  d'une  certaine  quantité  de  lumière 
polacisée  circulairement  à  de  la  lumière  naturelle. 
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19 A.  Classiflratioii  des  différentes  espéees  de  taBùérc 

partiellentent  polarisée.  —  Une  seule  question  nous  reste  en- 
core à  examiner,  celle  de  savoir  si  les  divers  systèmes  de  vibrations 
caractérisais  par  des  valeurs  diverses  des  coefficients  A,  B,  C,  D 
peuvent  se  répartir  en  un  pelit  nombre  de  groupes,  présentant 
chacun  un  ensemble  de  propriétés  communes,  ou  s'il  faut  se  borner, 
dans  chaque  cas  particulier,  à  déterminer,  par  une  application  des 
méthodes  précédentes,  les  propriétés  des  divers  systèmes  qu'on  ren- 
contrera. 

Il  faut  remarquer  d*abord  qu'à  tout  système  de  valeurs  numé- 
riques des  coefficients  A,  B,  C,  D  ne  répond  pas  nécessairement  un 
système  possible  de  vibrations  diversement  polarisées.  Il  est  bien 
évident,  par  exemple,  que  les  coefficients  C  et  D  ne  sauraient  être 
tous  deux  très-grands  par  rapport  aux  coefficients  A  et  B.  Il  est 
même  facile  de  démontrer  qu'on  a  nécessairement,  dans  tout  sys- 
tème réel  de  vibrations, 

AB-(C2  +  D2)>o. 

Kn  effet,  si  l'on  reprend  les  notations  précédentes  (189),  on  a 

AB  =  (mi«^4-wi2a2H )  (mi^f -f  mji^H ), 

C^+D^  =  (miai6iCOsJi  +  m2fl2^2COs^2H )^ 

+  (wîjfliii  sin^i  +  m2a2  b^s'm  S^-] )^ 

el  on  groupe  aisément  les  termes  de  ces  deux  expressions  de  manière 
à  leur  donner  la  forme  suivante  : 

C4-I>*-=nrfrt*f i][+  wljrt^ft^ _| f- Wim2</,^2*i  *2C0s {S^  —  ^2)  +'  *  • 

+m^m^apb^a^bpCOSi(Sp  —  S^)+'" 

H  ^m  wsulte  que  AB  —  (0^+  I>^)  «^  réduit  à  une  somme  de 
è^b  forme 

n.m,[oihi  +  a^bj^a^b^a^b^cos{S^-S^)]. 
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Or  chacun  de  ces  termes  est  évidemment  plus  grand  que 

p    1  \  p  1       1  pj  ^ 

c'est-à-dire  qu'une  quantité  qui  est  toujours  nulle  ou  positive. 

AB  —  (C^  +  D^)  est  donc  nécessairement  nul  ou  positif.  Si  d'abord 
on  suppose  AB  — (C^-f-D^)  égal  à  zéro,  le  système  est  équivalent 
à  une  vibration  unique,  invariable  de  forme,  de  grandeur  et  de 
position;  car  en  faisant 

a«  =  A,  b^==B, 

tang^=  TT» 

on  a 

ab  sin<î=  i/ÂB  -=£=--=  0. 

Si  AB  est  plus  grand  que  C^  +  D^,  il  y  a  une  infinité  de  systèmes 
satisfaisant  aux  conditions 

M(a2)  =  A,       M(i2)==B,      M(aicos^)=^C,      M(fl/;sin^)-^D. 

En  effet,  AB  étant  plus  grand  que  C^+  D^,  on  peut  trouver  une 
infinité  de  groupes  de  nombres  A'  et  B'  tels  que  Ton  ait 

A'<cA,         B'<:B,         A'B'  =  C2  +  D2. 

Les  nombres  A',  B',  C,  D  peuvent  être  considérés  comme  caracté- 
ristiques d'une  vibration  elliptique  déterminée,  et  si  Ion  suppose 
que  cette  vibration  alterne  avec  un  système  de  vibrations  qui  satis- 
fait aux  conditions 

M(a2)  =  A-A',         M(62)  =  B-B', 
M  {ab  cosS)  =  o ,  M  [ab  s'mS)  =  o , 

on  aura  obtenu  un  des  systèmes  caractérisés  par  les  valeurs  données 
de  A,B,  C,  D. 

Parmi  les  systèmes  en  nombre  infini  qui  jouissent  tous  des  mêmes 
propriétés,  il  en  est  un  qui,  par  sa  simplicité,  offre  un  intm^t  par- 
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ticulier  :  c'e^l  le  système  pour  lequel  A  — A'=-B  —  B',  et  qui,  pv 
conséquent,  peut  être  représenté  par  un  faisceau  de  lumière  nata- 
relle  et  par  un  faisceau  de  lumière  elliptique.  Ces  deux  faiscean 
sont  l'un  et  Tautre  entièrement  déterminés.  En  appelant  H  la  valeur 
commune  de  A—  A'  et  de  B  — B',  on  a  en  effet 

iA-HmB  -H|  =  (?4-D^ 

d'où 


H 


\-4-B 


-ÎV*.^-  B)*-t-ii((:*+D«). 


(^es  valeurs  sont  toutes  deux  réelles  et  positives;  mais  la  plus  grande 
étant  supérieure  à  A  et  à  B,  la  plus  petite  répond  seule  à  la  ques- 
tion, de  sorte  que 


A  +  B      I 


H=-^-5V\A--Bf+4(C^-^D^). 

Le  double  de  cette  expression  est  l'intensité  du  faisceau  de  lu- 
mière naturelle  qui  peut  être  censé  entrer  dans  la  constitution  du 
faisceau  que  Ton  considère  :  cette  intensité  n'est  nulle  que  dans  le 
cas  où  l'on  a 

Les  éléments  du  faisceau  elliptique  (|u'il  faut  y  joindre  sont  d'ail- 
leurs 

A-B  .    1 


A^^  B-H=^-^'4^0A-  By^4-/i(G«+D^), 

cos  d  =^ ^  sin  0=^    ■  ' 

La  polarisation  elliptique  de  ce  faisceau  se  change  en  polarisation 
recliligne  si  Ton  a  D  =  o,  en  polarisation  circulaire  si  l'on  a  A=B 
et  par  suite  C==o.  Ainsi  tout  faisceau  lumineux  homogène  peut 
être  regardé  comme  constitué  par  des  proportions  déterminées  de 
lumière  naturelle  et  de  lumière  polarisée  à  vibrations  rectilignes, 
circulaires  ou  ollipti(|ues.  On  peut  dire  que  tout  faisceau  lumineux 
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est  naturel ,  polarisé  ou  partiellement  polarisé.  Les  caractères  de  la 
polarisation  complète  et  de  l'absence  de  toute  polarisation  sont 
connus  ;  ceux  des  divers  genres  de  polarisation  partielle  sont  main- 
tenant faciles  à  apercevoir  : 

1*  Si  un  faisceau  lumineux  peut  être  censé  formé  d'un  faisceau 
naturel  et  d'un  faisceau  polarisé  rectilignement,  les  deux  faisceaux 
dans  lesquels  il  se  partage  lorsqu'il  rencontre  sous  l'incidence  nor- 
male un  cristal  biréfringent  ont  des  intensités  variables  avec  l'orien- 
tation du  cristal  ;  l'intensité  de  chaque  faisceau  polarisé  est  maximum 
lorsque  son  plan  de  vibration  est  parallèle  au  plan  de  vibration  du 
faisceau  polarisé  qui,  dans  le  faisceau  incident,  se  superpose  à  la 
lumière  naturelle,  et  minimum  lorsqu'il  lui  est  perpendiculaire.  Le 
passage  du  faisceau  à  travers  une  lame  cristalline  dont  la  section 
principale  est  parallèle  ou  perpendiculaire  au  plan  de  polarisation 
partielle  ne  modiGe  pas  les  propriétés  de  ce  faisceau;  mais,  si  la 
section  principale  de  la  lame  a  toute  autre  direction,  la  lumière  po- 
larisée rectilignement  se  trouve  transformée  en  lumière  circulaire 
ou  elliptique  et  les  propriétés  du  faisceau  sont  changées.  C'est  à  un 
pareil  faisceau  qu'on  applique  ordinairement  d'une  manière  exclu- 
sive l'expression  de  faisceau  partiellement  polarisé.  On  pourrait  lui 
substituer  celle  de  faisceau  en  partie  polarisé  rectilignement. 

â*"  Si  le  faisceau  lumineux  peut  être  censé  formé  de  lumière  po- 
larisée circulairement  et  de  lumière  naturelle,  les  intensités  des 
deux  faisceaux  dans  lesquels  il  est  divisé  par  un  analyseur  biréfrin- 
gent sont  indépendantes  de  l'orientation ,  comme  dans  le  cas  de  la 
lumière  naturelle  ou  de  la  lumière  circulaire,  mais  le  passage  à 
travers  une  lame  d'un  quart  d'onde  transforme  ce  faisceau  en  un 
faisceau  en  partie  polarisé  rectib'gnement,  tandis  que  l'action  de 
cette  même  lame  ne  modiGe  pas  la  lumière  naturelle  et  transforme 
la  lumière  circulaire  en  lumière  qui  est  en  totalité  polarisée  recti- 
lignement. 

3*  Si  le  faisceau  peut  être  censé  formé  de  lumière  polarisée 
elliptiquement  et  de  lumière  naturelle,  les  intensités  des  faisceaux 
dans  lesquels  il  est  divisé  par  un  analyseur  biréfringent  varient  avec 
l'orientation  sans  jamais  s'annuler,  comme  dans  le  cas  de  la  polari- 
sation rectiligne  partielle  ou  de  la  polarisation  elliptique  totale.  Mais 

VcB»CT,  Vï.  —  Optique,  lï.  7 
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le  passage  à  travers  une  lame  d'un  quart  d'onde  dont  la  section 
principale  est  parallèle  à  l'un  des  axes  de  l'ellipse  change  la  pola- 
risation elliptique  partielle  en  polarisation  rectiligne  partielle, 
tandis  que  dans  les  mêmes  circonstances  la  polarisation  elliptique 
totale  est  changée  en  polarisation  rectiligne  totale  ;  la  polarisation 
rectiligne  partielle,  si  la  section  principale  de  la  lame  d'un  quart 
d'onde  fait  un  angle  de  45  degrés  avec  le  plan  de  polarisation  par- 
tielle, se  change  en  polarisation  circulaire  partielle,  ce  qui  n'a 
pas  lieu  dans  les  mêmes  conditions  pour  la  polarisation  elliptique 
partielle. 


IV. 

POLARISATION  CHROMATIQUE  DE  LA  LUMIÈRE  PARALLÈLE. 

Nous  allons  dous  proposer  de  rendre  compte  des  colorations  qui 
se  produisent  lorsqu'un  faisceau  polarisé  de  lumière  blanche  est 
reçu  sur  un  analyseur  aptes  avoir  traversé  une  lame  cristallisée  biré- 
fringente. Nous  supposerons  d'abord  que  les  rayons  qui  tombent  sur 
la  lame  cristallisée  sont  parallèles;  dans  ce  cas,  tous  les  rayons  tra- 
versent la  lame  cristallisée  dans  la  même  direction  et  sous  la  même 
épaisseur;  chacune  des  images  que  donne  l'analyseur  doit  donc  pré- 
senter alors  une  teinte  uniforme  en  tous  ses  points.  Nous  nous  occu- 
perons en  premier  Heu  du  cas  oii  les  rayons  parallèles  sont  normaux 
à  la  lame  cristallisée.  Comme  cette  lame  est  toujours  supposée  assez 
mince  pour  ne  pas  séparer  les  deux  rayons  réfractés  auxquels  donne 
naissance  chacun  des  rayons  incidents,  ces  deux  rayons  réfractés 
coDlinoent  à  suivre  le  même  chemin  au  sortir  de  la  lame ,  et  la  diffé- 
rence de  marche  qu'ils  présentent  résulte  uniquement  dans  ce  cas 
de  ce  qu'ils  ont  traversé  la  lame  avec  des  vitesses  inégales. 

\.  LumÙB  hOBHALB  À  LA  LIHE  CniSTiLLII^B. 

1 95.  Coloration  dm  Imagea  dan*  l'MBaljraMir.  —  Prenons 
pour  plan  de  figure  (ilg.  7)  un 
plan  perpendiculaire  à  la  direc- 
tion des  rayons  incidents;  con- 
sidérons en  particulier  un  de  ces 
rayons ,  et  soient  PP'  la  trace  sur 
le  plan  de  la  figure  du  plan  pri- 
mitif de  polarisation  de  ce  rayon, 
11'  celle  de  la  section  principale 
de  la  lame  cristallisée,  5S'  celle 
de  la  section  principale  de  l'ana- 
lyseur; désignons  par  i  et  par  > 
les  angles  que  font  avec  le  plan 

primitif  de  polarisation  les  sections  principales  de  la  lame  cris- 

lalliséc  et  de  rnnalvs<>i(r. 
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Représentons  par  sin  air  ^  Tun  des  mouvements  vibratoires  simples 

dont  la  superposition  constitue  la  lumière  blanche  sur  le  rayon  inci- 
dent, ce  qui  revient  à  prendre  pour  unité  l'intensité  de  ce  mouve- 
ment vibratoire,  qui  est  dirigé  perpendiculairement  à  PP';  en  pé- 
nétrant dans  la  lame  cristallisée,  ce  mouvement  se  décompose  en 
deux  autres  dont  l'un ,  dirigé  perpendiculairement  à  II',  est  repré- 
senté par 

.  .         t 

COSt  Sm  QTTnp^ 

et  constitue  le  rayon  ordinaire,  tandis  que  Tautre,  parallèle  h  IV  et 

représenté  par 

...         t 
—  sintsin'jTT;»» 

constitue  le  rayon  extraordinaire. 

Si  Ton  désigne,  comme  nous  l'avons  fait  précédemment,  par  0  et 
E  les  épaisseurs  de  deux  lames  d'air  telles,  que  le  rayon  ordinaire 
et  le  rayon  extraordinaire  emploient  respectivement  pour  traverser 
ces  lames  d'air  des  temps  égaux  à  ceux  qui  leur  sont  nécessaires 
pour  traverser  la  lame  cristalline,  le  mouvement  vibratoire  au  sortir 
de  la  lame  cristallisée  a  pour  expression  sur  le  rayon  ordinaire 

.  .         t 
cosismaTTr-jn» 

et  sur  le  rayon  extraordinaire 

...         /«    .  0-E\ 
—  sin  t  sm  97r  [7^  H -r—  1  • 

Dans  la  figure  7,  OL  représente  le  mouvement  vibratoire  sur  le 
rayon  ordinaire,  et  OK  le  mouvement  sur  le  rayon  extraordinaire; 
si  l'on  projette  ces  deux  longueurs  sur  SS'  et  sur  une  droite  perpen- 
diculaire à  SS',  on  voit  que  le  mouvement  qui  s'effectue  perpendi- 
culairement à  SS',  c'est-à-dire  le  mouvement  vibratoire  du  rayon 
ordinaire  dans  l'analyseur,  est  représenté  par  OF+OG,  c'est-à-dire 
par 

sin  »  sin  ('  —  J«)  sin  qtt  Lp  H r— j  +  cos t' cos  (t  —  s)  sin  qtt ^» 
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et  que  le  mouvement  qui  s'effectue  parallèlement  à  SS'  et  qui  cons- 
titue le  rayon  extraordinaire  dans  Tanalyseur  est  représenté  par 
OM  —  ON ,  c'est-à-dire  par 

rpH >~)"l"  cost  sin(/  — «)sinaw^' 

On  a  donc,  pour  les  intensités  c^  et  e^  du  rayon  ordinaire  et  du 
rayon  extraordinaire  au  sortir  de  l'analyseur, 

û^  =  sin  ^t  sin  *^  (t  —  «)+  cosVcos^  (i  —  s) 

0  —  E 
-f-  9  sint  cost  sin(ï  — «)  cos(i  —  s)  coshtt — 5—1 

e^  =  cos*^ i  sin^  (t  —  «)  +  sin^i  cos^  (*  —  s) 

Q  —  Y] 

—  Q  sini  costsin(t  — «)  cos  (*—  a)  cosa^r — r—^- 

En  remplaçant  cos  aw — r—  par  1—2  sin^w  — j— 1  ces  expressions 
se  simplifient  et  deviennent 

ûr  =  cos''«  —  smQt  sina  (1  —  «)sm-7r — ^ — » 

n    F 
c*  =  sm^«  +  sin2tsm2  (1  — «jsm^Tr— 5— • 

Les  valeurs  de  o^  et  de  e^  sont  fonctions  de  la  longueur  d'ondu- 
lation X,  car  en  premier  lieu  X  entre  explicitement  dans  le  second 
terme  de  chacune  de  ces  valeurs,  et  de  plus  la  différence  de 
marche  0  —  E  dépend  elle-même  de  X.  Les  intensités  des  différentes 
couleurs  simples  dans  chacune  des  images  fournies  par  l'analyseur 
ne  sont  pas  en  général  proportionnelles  à  ce  que  sont  ces  intensités 
dans  la  lumière  blanche,  et  par  suite  chacune  de  ces  images  est 
colorée. 

Après  avoir  ainsi  expliqué  le  fait  général  de  la  coloration  des 
images  dans  l'analyseur,  il  nous  reste  à  rendre  compte  des  diffé- 
rentes particularités  que  présente  le  phénomène.  Remarquons 
d'abord  que  l'on  a  toujours 

il  en  résulte  que  pour  chaque  couleur  simple  la  somme  des  inten- 
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sites  du  rayon  ordinaire  et  du  rayon  extraordinaire  est  égale  à 
celle  du  rayon  incident,  et  par  suite  qu'en  superposant  les  deox 
images,  que  donne  l'analyseur  on  reproduit  du  blanc;  ces  deux 
images  offrent  donc  toujours  des  teintes  complémentaires. 

Les  colorations  des  images  ne  dépendent  que  du  second  terme 
des  expressions  de  ù?  et  de  e^,  car  les  premiers  termes  sont  indé- 
pendants ^de  X.  Or,  si  Ton  fait  varier  les  angles. t  et  %,  ces  seconds 
termes  varient,  mais  en  conservant  toujours  des  valeurs  proportion- 
nelles à  leurs  valeurs  primitives  pour  les  différentes  couleurs  simples: 
chaque  image  conserve  donc  toujours  la  même  teinte,  du  moins 
tant  que  le  second  terme  de  l'expression  de  l'intensité  de  cette  image 
garde  le  même  signe.  Lorsque,  par  suite  de  la  variation  des  angles  t 
et  z,  le  signe  de  ce  second  terme  change,  l'image  prend  une  teinte 
complémentaire  de  celle  qu'elle  avait  auparavant;  chacune  des 
images  ne  peut  donc  présenter  que  deux  teintes  qui  sont  complé- 
mentaires l'une  de  l'autre. 

Lorsque  le  second  terme  des  expressions  de  ùP'  et  de  e^  est  nul 
pour  toutes  les  valeurs  de  A,  c'est-à-dire  lorsqu'on  a 


sms!  sms 


(î  —  «)  =  o. 


les  valeurs  de  w*^  et  de  e^  deviennent  indépendantes  de  X,  et  par  suite 
les  deux  images  sont  incolores.  Pour  qu'il  en  soit  ainsi,  il  faut  que 
l'on  ait 

sinQî  =-  G 
ou 

sina(t  — «)  =  0, 

<«  ^ui  montre  que  les  deux  images  sont  incolores  lorsque  la  section 
MNicipale  de  la  lame  cristailLsée  est  parallèle  ou  perpendiculaire  au 
ijk  polarisation  primitif,  et  lorsque  la  section  principale  de 
if  est  parallèle  ou  perpendiculaire  à  la  section  principale 
cristallisée.  Il  était  facile  de  prévoir  ces  résultats  :  en 
\t  premier  cas,  la  lame  cristallisée  ne  donne  qu'un  rayon 
le  second  cas,  il  y  a  bien  deux  rayons  réfractés,  mais 
^«Miges  de  l'analyseur  ne  provient  que  d'un  seul  de  ces 


»-  »• 
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Si  Ton  a  9=  o  ou  «  =  90"",  c'est-à-dire  si  la  section  principale  de 
l'analyseur  est  parallèle  ou  perpendiculaire  au  plan  de  polarisation 
primitif,  les  quatre  positions  pour  lesquelles  on  obtient  dans  le  cas 
général  des  images  incolores  se  réduisent  à  deux,  et,  dans  chacune 
de  ces  deux  positions ,  l'intensité  de  l'une  des  images  est  nulle. 

On  voit  de  plus  que ,  pour  chacune  des  images  de  l'analyseur,  le 
passage  d'une  teinte  à  la  teinte  complémentaire  a  lieu  lorsque  le 
produit  sinst  sin 9(1  —  9)  s'annule;  ce  passage  s'effectue  donc  par 
l'intermédiaire  du  blanc. 

La  coloration  des  images,  dépendant  uniquement  du  second 
terme  des  expressions  de  (^  et  de  e^,  est  maximum  en  même  temps 
que  le  produit  sinat  sina  (i  — «).  Pour  une  même  valeur  de  t,  le 
maximum  de  coloration  a  donc  lieu  lorsqu'on  a  a(t  —  «)  =  90"  ou 
t  — «=45%  c'est-à-dire  lorsque  les  sections  principales  de  la  lame 
mince  et  de  l'analyseur  forment  entre  elles  un  angle  de  /i  5  degrés. 
Le  maximum  de  coloration  aura  le  plus  grand  éclat  possible  si,  en 
même  temps  que  t  —  «=  45%  on  a  at  =  90*  ou  t  =  45%  c'est-à-dire 
si  le  plan  de  polarisation  primitif  fait  un  angle  de  45  degrés  avec  la 
section  principale  de  l'analyseur. 

La  disparition  des  teintes  colorées  quand  la  lumière  incidente  est 
naturelle  se  conçoit  sans  difficulté.  En  effet,  d'après  ce  que  nous 
avons  vu  précédemment  (189),  un  rayon  de  lumière  naturelle,  après 
son  passage  à  travers  une  lame  cristalline  biréfringente  assez  mince 
pour  ne  pas  séparer  l'un  de  l'autre  les  deux  rayons  isssus  de  la 
double  réfraction ,  conserve  la  propriété  de  donner  dans  un  analyseur 
biréfringent  deux  images  d'intensités  sensiblement  égales;  il  est  évi- 
dent que  ces  images  seront  blanches  lorsque  la  lumière  incidente 
est  blanche  elle-même,  puisque  dans  chacune  de  ces  images  l'in- 
tensité de  chaque  lumière  simple  sera  égale  à  la  moitié  de  ce  qu'elle 
est  dans  la  lumière  incidente. 

La  disparition  des  couleurs  lorsque  la  lame  cristallisée  est  un  peu 
épaisse  est  due  à  la  cause  qui  fait  disparaître  les  phénomènes  d'in- 
terférence dans  la  lumière  non  homogène,  dès  que  la  différence  de 
marche  des  rayons  interférents  est  égale  à  un  nombre  un  peu  grand 
de  longueurs  d'ondulation.  Considérons  en  effet  une  lumière  simple 
dont  la  longueur  d'ondulation  est  X:  si  le  produit  sinatsina  (»  — «) 
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est  positif,  rintensité  de  cette  couleur  est  minimuni  dans  l'image 
ordinaire   et  maximum  dans  l'image  extraordinaire,   lorsqu'on  a 

0  —  E  =  (aii  +  i)-;  cette  intensité  est  au  contraire  maximum  dans 
l'image  ordinaire  et  minimum  dans  Timage  extraordinaire,  lors- 
qu'on a  0— E=9n-;sile  produit  sinsisin  3(1  — «)  est  négatif,  ces 

conditions  sont  renversées.  La  différence  de  marche  0  —  E  dépend 
en  réalité  de  la  longueur  d'ondulation;  mais  si,  comme  cela  arrive 
dans  la  plupart  des  cristaux  biréfringents  connus,  la  dispersion  est 
très-faible  par  rapport  à  la  double  réfraction,  on  peut  sans  erreur 
sensible  supposer  0  —  E  indépendant  de  A  et  poser 

0-E  =  me, 

m  étant  une  constante  et  e  l'épaisseur  de  la  lame  cristallisée. 

Si  cette  lame  est  épaisse  et  si,  pour  une  certaine  valeur  de  A, 
on  a 

0-E=an-, 

le  nombre  ;{  aura  une  valeur  considérable,  et  par  suite,  pour  une 
longueur  d'ondulation  X  très-peu  différente  de  X,  on  aura 

0-E=(9n  +  i)^- 

Donc,  lorsque  la  lame  est  épaisse,  il  suffit  d'une  très-petite  varia- 
tion dans  la  longueur  d'ondulation  pour  que,  dans  chacune  des 
images,  l'intensité  passe  du  maximum  au  minimum,  ou  réciproque- 
ment; d'où  il  résulte,  comme  nous  l'avons  vu  à  propos  des  interfé- 
rences, que  ces  images  doivent  paraître  blanches.  Mais,  si  on  analyse 
la  lumière  d'une  de  ces  images  par  le  procédé  de  MM.  Fizeau  et 
Foucault,  on  obtiendra  un  spectre  sillonné  par  une  série  de  bandes 
parallèles. 
DuB  l'expérience  des  anneaux  colorés  de  Newton,  l'épaisseur  e 
d'air  pour  laquelle  la  couleur  dont  la  longueur  d'ondu- 
À  présente  un  maximum  doit  satisfaire  h  la  relation 

9(>-      (9W4     1)- 
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lorsque  les  anneaux  sont  vus  par  réflexion ,  et  à  la  relation 

>. 

lorsque  ces  anneaux  sont  vus  par  transmission.  Donc,  lorsque  la 
dispersion  est  négligeable  par  rapport  à  la  double  réfraction  et 
que  par  conséquent  0  — E  est  proportionnel  à  l'épaisseur  de  la 
lame  cristallisée,  les  épaisseurs  de  la  lame  cristallisée  pour  les- 
quelles une  certaine  couleur  présente  un  maximum  d'intensité  dans 
l'image  ordinaire  sont  proportionnelles  aux  épaisseurs  de  la  lame 
d'air  qui,  dans  l'expérience  des  anneaux  de  Newton,  donnent  à 
cette  couleur  son  maximum  d'intensité  par  transmission  si  le  pro- 
duit sinst  sina  («  — «)  est  positif,  et  par  réflexion  si  ce  produit  est 
négatif.  Le  même  raisonnement  étant  applicable  à  l'image  extraor- 
dinaire, on  voit  que,  si  l'on  fait  varier  l'épaisseur  de  la  lame  cris- 
tallisée, les  teintes  des  deux  images  dans  la  lumière  blanche  se 
modifient  suivant  les  mêmes  lois  que  celles  des  anneaux  colorés  de 
Newton,  c'est-a-dire  que  les  épaisseurs  de  la  lame  cristallisée  qui 
donnent  naissance  aux  difl*érentes  teintes  sont  proportionnelles  à 
celles  des  lames  d'air  qui  produisent  les  mêmes  teintes  par  réflexion 
ou  par  transmission.  Si  le  produit  sin3isinâ(t  — «)  est  positif,  les 
teintes  de  l'image  ordinaire  correspondent  aux  couleurs  des  anneaux 
vus  par  transmission,  et  celles  de  l'image  extraordinaire  aux  cou- 
leurs des  anneaux  vus  par  réflexion  :  c'est  l'inverse  si  le  produit 
sinatsin  a  (t-— »)  est  négatif. 

En  supposant  le  produit  sinat  sina(t  —  s)  positif,  il  faut,  pour 
que  la  teinte  de  l'image  ordinaire  dans  Tanalyseur  et  la  teinte  trans- 
mise par  une  lame  d'air  soient  identiques,  que  l'on  ait,  pour  l'épais- 
seur e  de  cette  lame  d'air. 


ae 


=  0-E. 


On  retrouve  ainsi  la  loi  posée  par  Young,  que  nous  avons  énoncée 
plus  haut  (177)  et  qui  est  devenue  le  point  de  départ  de  la  théorie 
de  la  polarisation  chromatique  telle  que  nous  venons  de  l'exposer. 
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196.  Aetl^B  d*me  Itumm  «rUitelltee  ép^twe  mmœ  Ui  hH 
nilère  potorlaée.  —  Lorsqu'un  rayon  polarisé  traverse  une  lame 
cristalline  épaisse,  il  ne  produit,  conune  nous  l'avons  vu,  aucune 
coloration  dans  l'analyseur,  mais,  suivant  la  valeur  de  l'angle  t,  ce 
rayon  présente  au  sortir  de  la  lame  les  propriétés  d'un  rayon  de  lu- 
mière naturelle  ou  celles  d'un  rayon  partiellement  polarisé. 

Lorsque  la  lame  cristallisée  est  épaisse ,  le  facteur  sin*  w  — j— 

prend  dans  une  région  très-restreinte  du  spectre  toutes  les  valeurs 
comprises  entre  zéro  et  i  ;  on  peut  donc  sans  erreur  sensible  ad- 
mettre que,  pour  cette  région  du  spectre,  ce  facteur  a  une  valeur 

constante  égale  à  sa  valeur  moyenne,  c'est-à-dire  à  -;  le  même  rai- 
sonnement pouvant  s'appliquer  à  toutes  les  régions  du  spectre,  le 
facteur  sin^^r     >      peut  être  supposé  égal  à  -  lorsqu'il  s'agira  de 

déterminer  les  intensités  c^  eie^  des  images  ordinaire  et  extraordi- 
naire. Les  expressions  de  ces  intensités  deviennent  par  conséquent 

cr^ _,  cQg2  g sin  ai  sin  q  (t  —  «) , 

e^  =  sin^«  +  -  sin  ai  sin  a  (  i  —  «). 
Si  l'angle  t  est  égal  à  /(5  degrés,  on  a 

û^=  cos*  8 cos  a«  =  -  > 

'2  a 

^  ==  sin^«  +  -  cos  a«=  -  • 

a  a 

Les  intensités  des  deux  images  sont  donc  dans  ce  cas  indépen- 
dantes de  l'angle  s  et  égales  chacune  à  la  moitié  de  l'intensitë  du 
rtyon  incident.  Les  rayons  qui  émergent  de  la  lame  crktdlisée 
joaissent  par  suite,  lorsque  l'angle  t  est  égal  à  65  degrés,  de  cette 
ynipriété  fondamentale  de  la  lumière  naturelle ,  de  donner  dans  un 
wÂ|Mir  deux  images  dont  les  intensités  sont  indépendantes  de 
de  la  section  principale  de  l'analyseur.  Pour  distinguer 
auud  produite  de  la  lumière  naturelle,  il  faut  avoir  re- 
4«L  procédé  qui  permette  de  résoudre  la  lumière  blanche  en 
^  comme  dans  la  méthode  de  MM.  Fizeau  et  Foucault. 
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Lorsque  l'angle  t  est  différent  de  &&  degrés,  les  expressions  de  a^ 
et  de  8*  peuvent  être  mises  sous  la  forme 

ti?  =  coi^  icoB*  {i—t)  +  sm^iàt?  [i  —  t), 
^  =c08'i8in'{i  — »)  +  8in'ico8*(i  — <). 

On  voit  que  les  înteDsités  des  deui  images  varient  avec  l'ange  t 
et  ne  peuvent  jamais  s'annuler,  d'oii  il  résulte  que  les  rayons,  en 
sortant  de  la  lame  cristallisée ,  présentent  les  propriétés  de  la  lumière 
partiellement  polarisée.  Le  plan  de  polarisation  partielle  est  d'ail- 
leurs parallèle  ou  perpendiculaire  k  la  section  principale  de  la  lame 
cristallisée,  suivant  que  l'on  a  cos'i>-sin't  ou  sin"!  >cos^i, 
c'est-à-dire  suivant  que  l'angle  t  est  inférieur  ou  supérieur  à  A5  de- 
grés. Le  faisceau  qui  tombe  sur  l'analyseur  peut  être  considéré 
comme  formé  d'une  proportion  égale  h  cos'ï  — sin^t  de  lumière  po- 
larisée et  d'une  proportion  égaie  à  a  sin^  i  de  lumière  naturelle.  On 
a  donc  ainsi  un  procédé  qui  permet  d'obtenir  de  la  lumière  partiel- 
lement polarisée  de  composition  connue,  et  on  peut  s'en  servir  pour 
graduer  les  polarimètres. 

1 97.  8upcpp»Bltl«n  4e  deux  laivra  «rlstalUves.  —  Nous 
allons  examiner  maintenant  le  cas  où  la  lumière  polarisée  traverse 
successivement  deux  lames  cris- 
tallines biréfringentes  avant  d'ê- 
tre reçue  sur  l'analyseur.  Dési- 
gnons par  I  l'angle  que  fait  avec 
le  plan  primitif  de  polarisation 
la  section  principale  de  l'analy- 
seur, par  I  l'angie  que  fait  avec 
ce  même  plan  de  polarisation 
la  section  principale  de  la  pre- 
mière lame ,  et  enfin  par  a  l'an- 
gle que  font  entre  elles  les  sec- 
*'  '  lionsprincipalesdesdeuxlanies. 

Dans  la  figure  8,  dont  le  plan  est  supposé  perpendiculaire  à  la  di- 
rection (lu  rayon  incident,  PP'  est  la  trace  du  pian  primitif  de  po- 
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larisation,  il'  et  JJ'  sont  les  traces  des  sections  principales  de  la 
première  et  de  la  seconde  lame,  SS'  celle  de  la  section  principale 
de  l'analyseur. 

Au  sortir  de  la  première  lame,  le  mouvement  vibratoire  du  rayon 
ordinaire ,  qui  s'effectue  suivant  la  droite  Ot  perpendiculaire  à  01 ,  est 
représenté  par 


(      O 

costsmair 


et  le  mouvement  vibratoire  du  rayon  extraordinaire,  qui  s'effectue 
suivant  01,  est  représenté  par 


—  smtsmsTT 


Si  l'on  désigne  par  0'  et  E'  les  quantités  qui  pour  la  seconde 
lame  ont  la  même  signification  que  les  quantités  0  et  E  pour  la 
première  lame,  on  voit  qu'au  sortir  de  la  seconde  lame  le  mouve- 
ment vibratoire  du  rayon  ordinaire,  qui  s'effectue  suivant  la  droite 0/ 
perpendiculaire  à  OJ ,  est  représenté  par 

/t      0-fO'\        .        ...         (i      E-4-0'\ 
cosicosasmaTrl^ r — 1  — smasintsmair  (  rp r~j' 

et  que  le  mouvement  vibratoire  du  rayon  extraordinaire,  qui  s'ef- 
fectue suivant  OJ,  est  représenté  par 

(t      Eh-E'\    ,         .   .         .          (t      Oh-E'\ 
smi  cosfl  smaTT  (  », ^— 1  +cosi  sma  sin  qtt  I^ 5r~J* 

Enfin,  dans  l'analyseur,  le  mouvement  vibratoire  du  rayon  ordinaire, 
qui  s'effectue  suivant  la  droite  0*  perpendiculaire  à  OS,  est  repré- 
senté par 

cos  t  cos  a  cos  (a  -f- 1  —  s)  sm  3^^  (  nn jr—  ) 

...            ,        •       \  •         / 1      E-4-0'\ 
-  smismacos(fl  +  i  — 5)sm27r  (  Y T") 

I     •    .            .     /                \    .          f  t      E4-E  \ 
+  smt  cosasm  (a+i  — «)  smsTr  [7^ r— 1 

+  costsina  sm(/ï4-i   -«)  sinQTr  f  ,j, T^J- 
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On  déduit  de  là  pour  l'intensité  oi^  du  rayon  ordinaire  l'expression 
suivante  : 

Oh-0' 


ûi^==  |costcosacos(a+t  — «)cos  fait — v 


E-4-0' 

—  sint  sina  cos(a+t  — «)cos37r — y— 

F-+-F' 
+  sint  cosa  sin  (a+t  — «)cos27r — r— 

1  •     •  •      /       I     •  \  O-hE'12 

+  cost  sma  sm(a  +  i  — «jcosQTT — j— 

+    cosi  cosa  cos  (a  +  t  — «)  sinsTr — r — 

.    .  /        .       V   .         E-4-0' 

—  sint  sina  cos  (a  +  t  —  sjsinQit — j — 

+  sint  cosa  sin  (^a  +  i-  <)sin27r  '  ^ 
-j-cost  sina  sm  (a+t  — «jsmaTr — ^—    . 

Des  transformations  faciles  donnent 

Q p 

ûi^  =  cos^«  +  sin3i  sinaa  cos2(a  +  t  — «)  sin^w — j- — 

O'— E' 

—  cosst  sinaa  sina  (a  +  t  — «)  sin'ir — ^— ^ 

A       •       /      ,    •        \    •  O    v) — E-f-O — E 

—  sinat  cos^a  sin3(a  +  t  — «j  sin^ir v 

+  sin  3t  sin^  a  sm  a  (a  + 1  —  «j  sm^w j^ • 

L'intensité  e^  du  rayon  extraordinaire  étant  toujours  complémen- 
taire de  celle  du  rayon  ordinaire»  on  a 

«^  +  e*  =  1 
et 

«*  =  sin'  8  —  sin  at  sin  aa  cos  a  (a  +t  —  «)  sin'  v     . 

-h  cos  at  sin  aa  sin  a  (a  + 1  —  «)  sin'  v  — r— 

,     •      •      o      •      /     ,    •        \    •  o     O— E-fO— E' 
+  smat  cos^a  sina(a  +  t  — «)  siu'tt ^ 

•  •  9      •       /      ,    •        \    •  O     O — E  — (O' — E') 
—  sm  at  sin'  a  sin  a  (  a  + 1  —  «  )  sin'  tt ^ • 
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Ces  expressions  montrent  qu'en  générai  les  teintes  des  images 
que  donne  l'analyseur  changent  lorsqu'on  fait  varier  l'un  des  angles 
t,  a  ou  8,  c'est-à-dire  lorsqu'on  fait  tourner  l'analyseur  ou  l'une  des 
deux  lames  cristallisées  ;  les  nouvelles  valeurs  que  prend  pour  les 
différentes  couleurs  simples  la  somme  des  termes  qui ,  dans  l'expres- 
sion de  l'intensité,  dépendent  de  la  longueur  d'ondulation,  ne  sont 
plus  en  effet  proportionnelles  aux  valeurs  primitives  de  cette  somme 
pour  les  mêmes  couleurs,  ainsi  que  cela  avait  lieu  dans  le  cas  d'une 
lame  unique.  On  voit  donc  qu'en  général  le  système  formé  par  deux 
lames  cristallines  superposées  n'équivaut  pas  à  une  lame  unique. 

Si  les  sections  principales  des  deux  lames  sont  parallèles,  on  a 

fl  =  0, 

et  les  expressions  précédentes  deviennent 

<kr=^  cos^s  —  smat  sm  9(1  — «)  sm-'ir ^r » 

9        •  •>     ,     •       •  •       /•       \   •  9     O— E-i-0 — E^ 
e^  ==  sm-**  +  sm  at  sm  9  (t  —  «)  sm'  tt j 

Si  les  section  principales  des  deux  lames  sont  perpendiculaires,  on  a 


2 


et 


9           9          .      .  .       ,.        \    •  o    O  — E— {0'— E'i 
w''=  cos-**—  smat  sm»j  (1  -  s)  sm-'Tr ^ 1 


e^  =-  sxn^s  +  sin  21  sin  9(1  —  «)  sin^Tr 


X 
O-E-(O'-E') 


On  voit  que  le  système  des  deux  lames  équivaut  à  une  lame 
unique  toutes  les  fois  que  les  sections  principales  des  deux  lames 
sont  parallèles  ou  perpendiculaires.  Si  les  deux  sections  principales 
sont  parallèles,  l'addition  de  la  seconde  lame  équivaut  à  une  aug- 
mentation ou  à  une  diminution  d'épaisseur  suivant  que  les  deux 
lames  sont  de  même  signe,  c'est-à-dire  toutes  deux  attractives  ou 
toutes  deux  répulsives,  ou  de  signes  contraires,  c'est-à-dire  l'une 
attractive  et  l'autre  répulsive  ;  si  les  deux  sections  principales  sont 
perpendiculaires,  l'addition  do  la  serondo  lame  équivaut  à  une  di- 
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ninution  d'épaisseur  lorsque  les  deux  lames  sont  de  même  signe, 
st  à  une  augmentation  d'épaisseur  lorsque  les  deux  lames  sont  de 
ngnes  contraires. 

De  ce  qui  précède  résulte  un  moyen  simple  pour  reconnaître  si 
on  cristal  est  attractif  ou  répulsif,  il  suflSt  de  tailler  une  lame  de  ce 
cristal ,  d'observer  les  teintes  que  donne  cette  lame  dans  la  lumière 
polarisée  et  de  lui  superposer  une  lame  d'un  cristal  dont  le  signe 
est  connu,  de  façon  que  les  sections  principales  des  deux  lames 
soient  parallèles;  si  les  nouvelles  teintes  que  présentent  alors  les 
images  de  Tanalyseur  sont  plus  élevées  dans  l'échelle  des  couleurs 
de  Newton  que  les  premières,  les  deux. lames  sont  de  même  signe; 
si,  au  contraire,  les  teintes  se  sont  abaissées,  les  lames  sont  de 
signes  contraires. 

Lorsque  les  sections  principales  des  deux  lames  sont  parallèles 
ou  perpendiculaires ,  les  phénomènes  sont  indépendants  de  l'ordre 
de  superposition  des  deux  lames.  Mais  il  n'en  est  plus  de  même 
dans  le  cas  général;  car,  si  l'on  intervertit  l'ordre  des  deux  lames, 
il  faut  remplacer  dans  les  formules  t  par  a  + 1  et  a  par  —  a,  ce  qui 
change  les  valeurs  de  ^  et  de  e^,  à  moins  que  a  ne  soit  égal  à  zéro 
ou  à  90  degrés. 

B.  —  Lumière  oblique  à  la  lame  cristallisée. 

198.  CMIcul  de  la  difléreiiee  de  marelie.  —  La  théorie  à 
l'aide  de  laquelle  nous  avons  expliqué  la  coloration  des  images  dans 
le  cas  de  l'incidence  normale  s'applique  également  au  cas  de  l'inci- 
dence oblique,  les  rayons  qui  tombent  sur  la  lame  cristallisée  étant 
toujours  supposés  parallèles.  La  seule  difficulté  qui  se  présente 
lorsque  les  rayons  sont  obliques  par  rapport  à  la  lame  cristallisée 
consiste  à  calculer  la  quantité  que  nous  avons  désignée  par  0  —  E. 
Cette  quantité  n'est  autre  que  la  différence  de  marche  rapportée  à 
l'air  du  rayon  ordinaire  et  du  rayon  extraordinaire  qui,  au  sortir  de 
la  lame,  se  propagent  suivant  la  même  droite.  Dans  le  cas  de  l'inci- 
dence oblique,  cette  différence  de  marche  ne  provient  pas  unique- 
ment de  ce  que  les  deux  rayons  se  sont  propagés  dans  la  lame  cris- 
tallisée suivant  des  chemins  différents  et  avec  des  vitesses  différentes; 
elle  dépend  aussi  de  la  différence  des  chemins  parcourus  dans  l'air 
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iiviiiil  IViitrée  dans  la  lame.  Suivant  une  droite  RT  (Gg.  9)  parelUle 
It  iii  direction  des  rayons  incidenls,  se  propagent  eD  effet  deui  rayons 
provenant  l'un  du  rayon  ré- 
fracté ordinaire  IR.  l'aoln  du 
rayon  réfracté  eitraoriitiire 
I  l'H;  ces  deux  rajroiu  tifMk 
I  correspondent  enx-iiiéiM:aiu 
I  deux  rayons  incident!  Sl.rtiSI'. 
Si  du  point  J'  on  «hiwwriiie 
perpendiculaire  l'K  nr  H.  n 
l'on  prend  pour  unité  U  vilenr 
de  ia  lumière  dans  Tair  et  n  Ton 
désigne  par  v  et  v'  la  vitesse  du  rayon  ordinaire  suivant  IH  et  U  vi- 
lesse  du  ravon  eitraordinaire  suivant  l'R,  on  aura  pour  la  diffé- 
roncp  de  marche  rapporli'e  ù  l'air  des  deux  rayons  qui  so  propaf^nt 
suivant  RT 

Le  proccMé  le  plus  simple  pour  calculer  cette  difWrence  de  marclip 
cuusist-;  à  substituer  i^  la  consid<;ralion  des  rayons  celle  des  ondes 
pianos.  An  faisceau  de  rayons  pnrallèles  qui  tombe  sur  la  lame  cor- 
respond iino  ondu  plane  pcrpetidimlalro  à  la  direction  de  ces  rayoni<: 
c(!ttc  onde  donne  naissance  à  deux  ondes  réfractées,  l'une  ordinaire, 
l'ftutrn  extraordinaire;  à  l'émergence,  ces  deux  ondes  réfractées 
produisent  deux  ondes  planes,  toutes  deux  perpendiculaires  h  la 
rlirorlion  des  rayons  émergents.  La  différence  de  marche  des  deux 
ondes  émergentes  qui  proviennent  d'une  même  onde  incidente  est 
évidemment  égale  à  la  différence  de  marche  des  deux  rayons  émai^ 
gents  qui  se  propagent  suivant  la  même  droite,  c'est-à-dire  k  la 
quantité  que  nous  avons  désignée  par  0  —  E.  Soient  SI  (fig.  to)ua 
rayon  incident  et  IM  l'onde  incidente  passani  par  le  point  I;  au 
bout  de  l'unité  de  temps,  l'onde  incidente  occupe  la  position  NT, 
l'onde  réfrarlée  ordinaire  la  position  PT,  et  l'onde  réfractée  extraor- 
dinaire la  position  QT.  La  construction  de  Huy};hens  montre  que 
ces  trois  ondes  se  ronpont  suivant  une  m(?me  droite  passant  par  le 
point  T  cl  comprise  dans  la  face  d'incidence:  si  donc  on  abaisse  du 
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point  1  trois  pei^eDdiculaires  sur  ces  trois  ondes,  ces  trois  perpen- 
dicalaîres  lA ,  IB ,  IC  seront  comprises  dans  le  niÂine  pian.  lA  re- 
présente la  vitesse  de  pro- 
pagation de  la  lumière  dans 
l'air,  IB  la  vitesse  de  pro- 
pagation normale  de  l'onde 
ordinaire  dans  le  cristal ,  vi- 
tesse que  nous  désignerons 
par  u,  et  IC  la  vitesse  de 
propagation  normale  de 
l'onde  extraordinaire,  vi- 
tesse que  nous  désignerons 
par  u'.  En  appelant  1  l'angle 
d'incidence,  R  et  R'  les  angles  que  font  avec  la  normale  à  la  face 
d'incidence  les  normales  IB  et  IG  menées  à  l'onde  ordinaire  et  îk 
l'onde  extraordinaire,  on  a 


IT-nii-T 


.  .  (  sin  B  ^  U  sîn  1 , 

^  '  I  fiin  R'  =  u'  sin  1- 

En  s'appuyant  suc  ces  dernières  relations,  il  est  facile  de  calculer 
la  différence  de  marche  0  — E.  Considérons  le  point  I  (6g.  1 1) 
comme  l'origine  de  deux  ondes 
planes,  l'une  ordinaire,  l'autre 
extraordinaire,  et  soient  IF  et  lE 
les  normales  menées  à  ces  ondes 
par  le  point  I.  La  différence  des 
temps  qu'emploient  cesdeui  ondes 
planes  partant  simullanùment  du 
.  point  I  pour  atteindre  la  position 
EH  est  égale  à 

La  vitesse  de  propagation  dans  l'air  étant  prise  pour  unil<^,  retle 
VuKT,  VI.  —  Opli<]uc,  II.  s 
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différence  n  est  autre  que  la  différence  de  marche  rapportée  à  Tair, 
c'est-à-dire  la  quantité  que  nous  avons  désignée  par  0  —  E.  Menons 
la  droite  IN  normale  à  la  face  d'incidence,  et  du  point  N,  où  cette 
droite  rencontre  la  face  d'émergence,  abaissons  deux  perpendicu- 
laires NL  et  NK  sur  lE  et  IF  et  une  perpendiculaire  N6  sur  le  pro- 
longement du  rayon  émergent  ER  :  nous  aurons 

U  U 

En  considérant  l'onde  EH  comme  une  onde  incidente  et  en  dési- 
gnant par  M  le  point  où  la  droite  FH  prolongée  rencontre  NG,  on 
voit  que  Ton  a 

-r  =  EG=^FH  +  FM, 

u 

U 

car  les  droites  NL,  NK  et  NG  ne  sont  autres  que  les  traces  sur  le 
plan  de  la  figure  de  l'onde  incidente  et  des  deux  ondes  réfractées 
qui  passent  simultanément  par  le  point  N.  En  tenant  compte  des 
relations  que  nous  venons  d'obtenir,  l'expression  de  la  différence  de 
marche  se  réduit  à 

n        u 
En  désignant  par  e  l'épaisseur  de  la  lame,  on  a  donc 

ou,  en  remplaçant  u  et  u'  par  leurs  valeurs  tirées  des  équations  (i). 
(a)  0  -E^^esinl(cotR-cotR'). 

Dans  cette  cx[)ression  I  est  Tangle  d'incidence,  R  et  R'  senties 
angles  que  fait  la  normale  à  la  face  d'incidence  avec  les  normales  à 
l'onde  ordinaire  et  à  l'onde  extraordinaire. 

1 .  Cbistavx  a  uk  axe. 

199.  ExpreMiion  générale  de  Im  différeiice  de  iMarelie 
dans  les  eristaux  m  un  axe.  —  Nous  allons  appliquer  en  premier 
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lieu  les  formules  ijuc  nous  venons  d'obtenir  au  calcul  de  la  diffé- 
rence de  marche  dans  les  cristaux  à  un  axe.  Dans  ces  cristaux  l'é- 
quation de  la  surface  de  l'onde  est 

(j^  +  yS  +  ,i„6s)[a'j^-(-A»(y»-i-z')-a*6>]  =  o. 

lia  viteKse  de  l'onde  ordinaire  est  conslanle  et  égale  h  b;  on  a 
donc 

sinR=--6sinl. 

L'équation  de  la  surface  d'élasticité  ou  surface  des  vitesses  nor- 
males (125)  montre  d'ailleurs  que,  si  l'on  désigne  par  u'  la  vitesse 
de  propagation  normale  de  Tonde  extraordinaire  et  par  6  l'angle  que 
la  normale  à  cette  onde  fait  avec  l'uxe  du  cristal ,  on  a 

u"=.fl3-(Mï-è*)rosïO. 

Soient  (lig.  i  9)  IN  la  normaleà  la  face  d'incidence,  lA  la  direction 
de  l'axe  du  cristal,  lE  la  noraiale  à  Tonde  extraordinaire;  appelons  S 
l'angle  NIA,  c'est-à-dire  l'angle  que  fait  la  nor- 
male à  la  face  d'incidence  avec  Taxe ,  et  a  l'angle 
des  deux  plans  NIE  et  NIA,  c'est-à-dire  l'angle 
des  deux  plans  menés  par  la  normale  à  la  face 
d'incidence  qui  contiennent  Tun  la  direction  de 
l'axe,  l'autre  la  normale  k  Tonde  extraordinaire; 
une  formule  connue  de  trigonométrie  sphériquc 
donnera 


isR' 


nR'c 


En  résumé,  les  équations  qui  servent  à  cal- 
culer la  différence  de  marche  dans  le  cas  des  cristaux  à  un  axe  sont 
donc 

/  0— E  =  csinl(cotR-rotR'), 

\  sinR  =  6sinl. 
(3)  '  sinR'  =  H  sinl, 

cos  6  ■=■-  cas  S  cos  R'  +  sin  J  sin  R'  .mis  w. 
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Entre  ces  cinq  équations  on  peut  éliminer  les  quatre  quantités 
R,  R',  v!  et  6  de  façon  à  obtenir  0  —  E  en  fonction  des  quantités 
e ,  I ,  ^  et  &». 

200.  I«aiiie  peiv^iiiliculalre  à  Taxe.  —  Nous  allons  exami- 
ner successivement  un  certain  nombre  de  cas  particuliers,  et  en  pre- 
mier lieu  celui  où  la  lame  est  perpendiculaire  à  Taxe.  On  a  alors 
<^=  0  ;  de  plus,  comme,  dans  le  cas  des  cristaux  à  un  axe,  la  normale 
à  Tonde  extraordinaire  est  toujours  comprise  dans  le  plan  d'inci- 
dence, et  que  ce  plan  d'incidence  contient  Taxe  lorsque  la  lame  est 
perpendiculaire  à  Taxe,  l'angle  ùj  est  nul. 

On  a  par  conséquent,  d'après  les  équations  (3), 


d'où 


et 


d'où 


cos  0  =  cos  R', 
Ô  =  R', 

u'i  =  aî-(a2~i^)cos^R'  =  *^\ 


.  ,o,  6'sinM 

sm'n  =- -~ — .,>  .  ..^ 


,-(fl«-fe»)8inM 


et 


6sinl 


On  a  d'ailleurs 


asinl 


il  vient  par  suite 

0  -  E  -^  ( v^i  -  62  sinM  -  v/i  -  it^  sinM  )  • 

On  voit  que  la  différence  de  marche  est  positive  ou  négative  sui- 
vant que  l'on  a  b<^a  ou  h^a,  c'est-à-dire  suivant  que  le  cristal 
est  répulsif  ou  attractif. 

Si  Ton  met  l'expression  de  la  différence  de  marche  sous  la  forme 

^      w , e (g^  — ?;*)sin*l 

^  y  ï  —  h^  sin  l  -+-  y  1  —  rt  sin  1 
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on  voit  que  cette  différence  de  marche  croit  en  valeur  absolue  avec 
Tangle  d'incidence  et  qu'elle  est  nulle  lorsque  la  lumière  incidente 
est  normale  à  la  lame. 

201.  I^mie  parallèle  à  l'axe.  —  Lorsque  la  lame  est  paral- 
lèle à  l'axe,  il  peut  se  présenter  trois  cas,  suivant  que  le  plan  d'inci- 
dence contient  l'axe,  ou  est  perpendiculaire  à  Taxe,  ou  occupe  une 
position  quelconque. 

1**  Flan  d'incidence  contenant  Faxe.  Lorsque  le  plan  d'incidence  est 
une  section  principale,  c'est-à-dire  contient  l'axe,  on  a 

d  =  -  »      &»  =  (). 

a 

Il  vient  alors,  d'après  les  équations  (3), 

cos  6  =  sin  R', 


d'où 


u'«  =  a^-(a«-6^)sin^R'  =  ^. 

•  on/  /i*sin*I 

1  -+-(0'  — 6')8m*i 


et 


cotR'^V^jZ?™ 
asinl 


En  substituant  cette  valeur  dans  l'expression  de  la  différence  de 
marche,  on  a 


0-E  =  ev/i-i2sinM(i-^) 


On  voit  que  la  différence  de  marche  est  positive  ou  négative  suivant 
que  le  cristal  est  répulsif  ou  attractif,  et  qu'elle  décroît  en  valeur 
absolue  lorsque  l'angle  d'incidence  augmente.  Il  résulte  de  là  que, 
si  une  lame  parallèle  à  l'axe  reçoit  d'abord  normalement  la  lumière 
incidente  et  si  on  fait  tourner  cette  lame  autour  d'une  perpendicu- 
laire à  l'axe,  l'accroissement  de  Tinclinaison  de  la  lame  sur  la  direc- 
tion des  rayons  incidents  équivaut  à  une  diminution  d'épaisseur  et 
fait  descendre  les  teintes  des  images. 

Q*  Plan  d^incidence  perpendiculaire  à  l'axe.  Lorsque  le  plan  d'inci- 
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dence  est  perpendiculaire  a  l'axe,  on  a 


et  par  suite 


f.        TT  TT 

3  3 


COS  ô  =  O  ,  ô  ==  - 


sin  n  =/isinl,        coin  =^^ -t—s — » 


On  déduit  de  là 

'  '  rtsml 

et  enfin 

0  -  E  =  ^  (fl V^  -  6-^  sinM  -  6v/'i  -  ^''  sin'O- 

Cette  expression  est  positive  ou  négative  suivant  que  le  cristal  est 
répulsif  ou  attractif.  En  la  mettant  sous  la  forme 

"^  a  V  i  —  ft*  sin*  1  -*-  6  y  i  —  a*  sin*  1 

on  voit  qu'elle  croît  en  valeur  absolue  à  mesure  que  Tangle  d'inci- 
dence augmente.  Il  résulte  de  là  que,  si  une  lame  parallèle  à  l'aie 
reçoit  d'abord  normalement  la  lumière  incidente  et  si  on  fait  tourner 
cette  lame  autour  d'une  parallèle  à  l'axe,  l'accroissement  de  l'incli- 
naison de  la  lame  sur  la  direction  des  rayons  incidents  équivaut  à 
une  augmentation  d'épaisseur  et  fait  monter  les  teintes  des  images. 
Ainsi  se  trouve  démontrée  la  loi  établie  expérimentalement  par  Biot 
et  qui  consiste  en  ce  que  l'inclinaison  de  la  lame  élève  ou  abaisse  la 
teinte  suivant  qu'elle  se  fait  autour  d'un  axe  parallèle  ou  perpendi- 
culaire à  l'axe  du  cristal. 

3°  Plan  d'incidence  quelconque.  Lorsque  le  plan  d'incidence  occu|)e 
une  position  quelconque,  S  est  encore  égal  à  90  degrés,  mais  w 
a  une  valeur  quelconque.  On  a  alors 

cosô==sinR'  coscj, 
^  /  sur  1 


d'où 


•  o  u'  a*sinM 

I  -»-  (rt*  —  ft^)  siii*  I  ces*  (1) 


„,      \  1-+ (//^— //'jsinM  cos^w     rt^'siiiM 
cot  n  =-- ' — ï 
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et 

01:,         r\/i  — 6*8in*I      v  1  —  (û*  sin*  û)-h 6*  cos*  gû)  sin*  il 
-^=«L^ — 5 â J- 

On  ne  peut  dire  d'une  façon  générale  comment  varie  cette  expres- 
sion avec  Tangle  d'incidence  l.  Si  on  égale  à  zéro  la  dérivée  par 
rapport  à  I  de  la  valeur  trouvée  pour  la  différence  de  marche,  il 

vient 

.  r a^8in*&>-f-6*cos*&> b  n 

sin  l  cos I  [^ v/i-(a«sin*(W4-6'cos*û;)sinM      v/i-t^sinMJ  ^  ^• 

On  voit  par  là  que,  pour  une  valeur  donnée  de  gj,  il  existe  tou- 
jours une  valeur  de  l'angle  d'incidence,  différente  de  zéro  et  de 
90  degrés,  telle,  que  de  petites  variations  de  part  et  d'autre  de 
cette  valeur  ne  produisent  que  des  changements  insensibles  dans 
les  teintes  des  images. 

Si  l'angle  d'incidence  est  peu  considérable ,  on  peut  évaluer,  par 
approximation,  les  radicaux  contenus  dans  l'expression  de  la  diffé- 
rence démarche,  et  il  vient  alors 

0-E  =  ^ïa-b  +  ^sinH[b{a^sm^ùj  +  h^cos^cj)^ab^]j 

=  à[«-i  +  ^[(«^-ft^)sin^6.  +  i^-aft]] 
a—  h  r     .  68in*I 

=  8 


[i+^^[{n  +  b)sin^œ-b]'j 


=.-^  e 


ab 
a—  6  r     .  ftsin*! 


— r-    t  H [a  sitro)  —  b  cos^w)    • 

Si  donc  on  a 

tang2(w  =  -, 

les  teintes  des  images  sont  indépendantes  de  l'angle  d'incidence, 
pourvu  que  cet  angle  soit  suffisamment  petit. 

202.  I^mie  iiiieleoii^pie.  —  Dans  le  cas  le  plus  général,  la 
lame  a  une  direction  quelconque  et  les  formules  (3)  ne  se  simpli- 
fient pas  :  on  a  donc 

sin^R'  =  sinM  [a^  -  {a'      b^)  (cos^cosR'+  sin^sinR'  cosw)^], 
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d'où  on  tire 

»  •  oi  r  «      (a*  — 6*)(cos^cotR'+8in^cosû>)'l 

i-t-col  R  L  i-t-cot'R  J 

et 

cot«  R'  sin*  I  (fl«  sin«  J+  4^  cos»^) 

—  Q  colR'sin'l  (fl*  — i*)sînJcos^co8û> 

+  sin^I  [à^  —  {a^  —  ft*)  sin^^cos^w]  —  i  =  o. 

Cette  équation  donne  deux  valeurs  pour  cot  R'  sin  I  ;  il  est  facile 
de  voir  que  ces  deux  valeurs  sont  réelles  et  de  signes  contraires.  Le 
terme  tout  connu  est  en  effet  toujours  négatif,  du  moins  tant  que  le 
milieu  extérieur  est  moins  réfringent  que  le  cristal;  car  si  b<Zn, 
on  a 

a^  —  (a^—  ft*)  sin*^  cos'ûi  <  «*<  i  r 


et,  si  b'^a,  on  a 

le  facteur  qui  multiplie  sin^  I  étant  dans  tous  les  cas  inférieur  a 
l'unité,  le  terme  to«t  connu  est  négatif. 

Les  angles  R'  et  I  étant  tous  deux  plus  petits  que  90  degréi,  la 
valeur  de  cot  R'  sin  I  dok  être  positive ,  d'où  il  résulte  qu^en  résolvant 
l'équation  du  second  degré  on  doit  prendre  le  radical  avec  le 
signe  +. 

La  valeur  de  cot  R'sin  I  se  trouve  ainsi  déterminée;  on  a  d'ailleurs 
toujours 


cot  Rsinl=^^ ^ ; 


substituant  ces  valeurs  dans  la  première  des  formules  (3),  on  a 
ion  de  la  différence  de  marche  0  —  E  en  fonction  des  angles 

2.    GbISTÂCX  à  deux  ÂXB8. 

lUles  sénéralcM.  —  Dans  les  cristaux  à  deux  axes, 

ut:  3iV  ait  pas  de  rayon  ordinaire ,  l'expression  de  la  diffé- 

umAt  est  la  même  que  pour  les  cristaux  à  un  axe,  et 

il  R'  et  R'^  les  angles  que  font  les  normales  aux 
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deux  ondes  réfractées  avec  la  normale  à  la  lame, 
(i)  0-E  =  «(colR'sinl-cotR'8inI). 

Les  vitesses  u'  et  u'  doivent  encore  satisfaire  aux  relations 

(a)  sinR'==tt'sinl, 

(3)  sinR^^u'^sinl; 

mais  dans  les  cristaux  à  deux  axes  les  deux  vitesses  ti'  et  u'  ne  sont 
plus  définies  par  des  conditions  distinctes;  ce  sont  les  racines  d'une 
même  équation  qui  est»  comme  nous  l'avons  vu  dans  la  théorie  de 
la  double  réfraction  (125), 

/,.  cos'Z    ,  cos*m      cos*n 

(V  Ji^T^  +  ïï^^p  +  ^^p^o, 

l,m,n  désignant  les  angles  que  fait  la  normale  à  Tonde  réfractée 
avec  les  axes  d'élasticité  du  milieu. 

En  remplaçant  dans  les  équations  (3)  et  (3)  u'  et  u"  par  les  va- 
leurs déterminées  pour  u  à  laide  de  l'équation  (/i),  on  aura  les 
angles  R'  et  R^  et  par  suite  l'équation  (1)  permettra  de  trouver  l'ex- 
pression de  la  différence  de  marche  en  fonction  de  l'angle  d'inci- 
dence I  et  des  angles  l,  m,  n.  Ces  angles  l,  m,  n  peuvent  être 
exprimés  eux-mêmes  en  fonction  des  angles  qui  définissent  la 
position  de  la  face  réfringente  et  du  plan  d'incidence  par  rapport 
aux  axes  d'élasticité,  c'est-à-dire  des  données  particulières  de  la 
question.  Nous  ne  ferons  pas  le  calcul  pour  le  cas  général,  ce  qui 
n'offrirait  aucun  intérêt;  nous  nous  bornerons  à  examiner  un  certain 
nombre  de  cas  particuliers  remarquables.  Nous  supposerons  toujours 
que  l'on  a  a  >  b  >  c,  c'estr-à-dire  que  l'axe  des  x  est  l'axe  de  plus 
grande  élasticité ,  l'axe  des  y  l'axe  de  moyenne  élasticité ,  et  l'axe 
des  z  l'axe  de  plus  petite  élasticité  ;  nous  admettrons  de  plus  que 
les  trois  quantités  a,  b,  e  sont  inférieures  à  l'unité,  c'est-à-dire  que 
le  milieu  extérieur  est  moins  réfringent  que  le  cristal. 

20â.  I^mie  perpendiculaire  m  Taxe  de  plue  petite  élaa- 

tieité«  —  Supposons  la  lame  perpendiculaire  à  l'axe  de  plus  petite 
élasticité,  c'est-à-dire  à  l'axe  des  z,  et  soient  alors  6  l'angle  du  plan 
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d'incidence,  plan  (|ui  contient  toujours  la  normale  à  l'onde  réfractée, 
avec  le  plan  des  xz,  c'est-à-dire 
avec  le  plan  qui  contient  l'aie  de 
plus  grande  el  l'aie  de  plus  petite 
élasticité,  et  R  l'angle  que  forme  la 
normale  à  l'onde  réfractée  avec  l'aie 
des  z.  La  figure  i3,  oiî  OQ  re- 
présente la  trace  du  plan  d'inci- 
I  dence  sur  le  plan  des  xy,  montre 
Fig.  .ï.  que  Ton  a 

cos/=cos  ROiT^sinRcostf,       cosm=co8R0y  =  sinRsinô, 
cosn=cosR, 


V/n-cot'U 


cosm-^"— =^ 


sin9 


V 1  -1-  col'  U 


col  H 


[»eul(Mre  mise  sous  la  forme 


sin  I  \/ 1  +  col'  K 
Eli  rcmplaçiint  dans  l'équation  (A)  u,  l,  m,  n  par  ces  valeurs,  il 


L ' n 

sin'  I  (  i+col'H,.'     sin'J  (  i+col'lt)  L 


'(6'+r')cQ5'9+[ii*+t.'')sin*tf+i(i*+6'')C0l'n"l 
i+col*H  j 

ftV'cos'C+aVsin'fl  +  rt'fc'col'R 

+ TTStMi -•>■ 

d'où,  en  ordonnant  par  rapport  à  cotR, 

0=  4»  sin*  1  col> Il  +  sin' l cot'K  |sin' I  (a' J'+  iV'cos'S 

J-a'c'sin'fl)-(«'+4»)] 
l-»in'I(J'c'cos'8+n=c'sin'9) 
-sill>l[(t'+r')tos'6  +  (n'  +  e')sin'9]+  i  ~o. 
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En  remarquant  que  l'on  a 

««ft«  +  i*(;*cos»fl  +  fl«c»sin«e  =  a-tl^  (sin^Ô  +  cos^9) 

+6Vcos''Ô  +  nVsin*Ô 
=-  fl2  (Aî  +  c2)  sin*Ô  +  /;2  (««4-  c^)  cos«  6, 

on  a  définitivement 

[a'6»cot»RsinM 

)  4-cot'Rsin»!  fsinM[a«(A2+c!')sin»Ô-t-A«(a''+c2)co8''e]-(rtî+6*)î 
^'''    j  +sin*l  (6^00820+ «Vsin^ô) 

'  -  sin»  I  [{b^+c')  cos2  Ô  +  (/i«  +  «r»)  sin'  Ô]  + 1  =  o . 

Cette  équation,  résolue  par  rapport  à  cot'Rsin*I,  a  deux  racines 
qui,  nous  allons  le  démontrer,  sont  réelles  et  positives. 

La  quantité  placée  sous  le  radical  dans  l'expression  des  racines 
de  l'équation  (5)  est  en  effet  égale  à 

|sinM  [fl»(62  +  c»)  sin^e  +  A»  («*  +  c»)  cos»^]  -  (a«+  *«)(" 

-  lia'b^  \  1  -  sin»  I  [(6«+c*)  cos^Ô  +  (««  +  c*)  sin"  6] 

+  sin*I(ft«c2cos«Ô  +  a2c»sin«Ô)| , 

ou,  en  ordonnant  par  rapport  à  sini ,  à 

sin»  I  { [«î  (62  +  c")  sm»Ô  -|-  6*  («'  +  c«)  cos*^]» 

-  /ia«6«(6V  cos^Ô  +  «2  c^sin^e)  j 

-  asin^  I  { («2  +  6")  [A2  («^  +  c^)  cos^  9  +  a^  [b^  +  c')  sin»Ô] 

-  aa^b^  [(b^  +  c»)  cos^ô  +  («^  +  c*)  sin^Ô] \ 

+  (a'^+h^f-lin^b^. 

Le  coefficient  de  sin*  I  dans  cette  expression  est  égal  à 

6»(«2-cS)îcos4Ô+rt»(62-c2)«sin»Ô4-art262(fl2-c«)(6«-c2)sin«Ôcos>Ô, 

c'est-à-dire  à 

[62  („2  _  ci)  cos»  e  +  a^  (A*  -  c»)  sin«  Of  : 

le  coefficient  de  sin*  I  peut  être  mis  sous  la  forme 

(rt»-  6î)[6»(«2-    (-2)  cos^^?  -«'(/.«   -f^lsin^ôl. 
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ou  sous  celle-ci  : 

enfin  le  terme  tout  connu  est  égal  à 

La  quantité  placée  sous  le  radical  peut  donc  être  mise  sous  la  forme 

jaî-6s__sinq[iî(^î_^)cos2e+a«(ft»-c2)8in«fl]}« 

+  lxa\a^  -  }fi)  (ft»  -  ^)  sin«e  sinM , 

expression  essentiellement  positive  :  ce  qui  prouve  que  les  deux  ra- 
cines de  l'équation  (5)  sont  toujours  réelles. 

Le  terme  tout  connu  du  premier  membre  de  Téquation  (5)  est 
positif,  car  on  a 

1  -  sin^I  [(6^  +  c')  cos^e  +  (a«  +  (?) sin^ô] 
+  sin*  I  (V  <?  cos'^  e  H-  a  V  sin^  6) 
=  (i  -(?sin2l)[i  -sin2I(62cos2fl  +  a2sin*e)] 
=  (i  -  c^sin^I)  { 1  -  sin^I  [a'-  (ri^-  i^)  cos^ 6]\ , 

et  la  quantité  a^  —  (a^  —  6*^)  cos^  B  est  plus  petite  que  a^,  et  par  con- 
séquent plus  petite  que  l'unité.  Il  résulte  de  là  que  les  deux  racines 
de  l'équation  (5)  sont  de  même  signe. 

Enfin  le  coefficient  de  cot^Rsin^I  est  négatif,  car  il  peut  être  mis 
sous  la  forme 

_  j  ^2  _^  t<i  _  sin2 1  [«2(^2  +  ^2)  sin2  g  +  ^2  (^2  +  ^2)  ^^^^  gj  j  . 

or  on  a 

«2  (ft2  _^  ç2)  gin2  g  <-  „2  (^2  _^  ^2)  ^{^^Q^ 

b^  {a"  +  ê)  cos^  B  <  d^  (a^  + 1>^)  cos^  B , 
et  par  suite 

a2_^/,2  _  sin2  I  [a2  (t2+  ^2)  sin2e  + t2(a2  _^ç2)  cos2gj 

(a2+t2)(t-a2sin2l)>o. 


Les  racines  de  l'équation  (5)  sont  donc  toutes  deux  positives.  En 
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extrayant  la  racine  carrée  de  chacune  des  racines  et  en  prenant  le 
radical  avec  le  signe  +,  on  aura  pour  cotRsinI  deux  valeurs  qui, 
mises  à  la  place  de  cotR'sinI  et  de  cotR'^sinl  dans  l'équation  (i  ),  ser- 
viront à  calculer  la  différence  de  marche  0  — E  en  fonction  des 
angles  I  et  6. 

La  différence  de  marche  est  nulle  lorsque  les  deux  racines  de 
l'équation  (5)  sont  égales,  c'est-à-diré  lorsque  la  quantité  placée 
sous  le  radical  est  elle-même  égale  à  zéro.  Or,  pour  qu'il  en  soit 
ainsi ,  il  faut  que  l'on  ait 

{^î _  i2  _  sin^  I  [62  («2-  c2)  cos^g  +  a3(i2_  çO)  sin2g]  j2 
+  /ifl2  (^2  _  J2) (i2  _  ^j  sin^e sin^  I  =  o. 

Cette  condition  ne  peut  être  remplie  qu'autant  que  l'on  a 

sin6  =  o; 

le  premier  membre  de  l'équation  précédente  se  réduit  alors  à 
il  est  par  suite  nécessaire  que  l'on  ait  en  même  temps 


d'oà  Ton  déduit 


sm^i  =Trn — r, 


sm^n  =  -, — i 


Il  existe  donc  deux  directions  situées  dans  le  plan  perpendiculaire 
à  Taxe  de  moyenne  élasticité  et  telles  que,  lorsqu'une  onde  réfractée 
est  perpendiculaire  à  l'une  de  ces  directions,  la  seconde  onde  ré- 
fractée se  confond  avec  la  première.  Ces  directions  ne  sont  autres 
que  celles  que  nous  avons  appris  à  connaître  dans  la  théorie  de  la 
double  réfraction  sous  le  nom  d'axes  de  réfraction  conique  intérieure, 
et  nous  retrouvons  ici,  par  une  autre  voie,  ce  théorème  déjà  dé- 
montré précédemment  (155),  que,  lorsqu'il  y  a  réfraction  conique, 
le?  rayons  qui  constituent  à  l'intérieur  du  cristal  le  faisceau  conique, 
rayons  qui  correspondent  à  une  même  onde  réfractée,  ne  présentent 
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à  rëmergence  aucune  différence  de  marche,  pourvu  que  la  face 
d'émergence  soit  parallèle  à  la  face  d'incidence. 

L'angle  R  a  toujours  une  valeur  réelle,  mais  il  nen  est  pas  de 

même  de  l'angle  I  :  lorsque  la  quantité  ^i.  ,_  4.  est  supérieure  à 

l'unité,  il  faut  en  conclure  qu'il  n'existe  aucune  valeur  de  l'angle 
d'incidence  pour  laquelle  l'onde  réfractée  peut  devenir  perpendicu- 
laire à  l'un  des  axes  de  réfraction  conique  intérieure. 

Nous  allons  maintenant  examiner  quelques  cas  particuliers  dans 
lesquels  l'expression  de  la  différence  de  marche  se  simplifie  notable- 
ment. Supposons  d'abord  que  l'angle  6  soit  nul,  c'est-à-dire  que  le 
plan  d'incidence  se  confonde  avec  le  plan  des  xz,  plan  que  nous  re- 
garderons comme  la  section  principale  du  cristal.  On  a  alors,  en 
désignant  par  R'  et  R"  les  deux  racines  de  l'équation  (5), 


cotR^inl=V^iZpiiD, 

0 


rnfR^«;nT_V/'-<^'sinM 

a 

La  première  expression  est  identique  à  celle  que  nous  avons 
trouvée  ])our  le  rayon  ordinaire  dans  les  cristaux  à  un  axe  ;  elle  cor- 
rospond  à  un  rayon  qui  se  réfracte  en  suivant  la  loi  de  Descartes 

avec  un  indice  égal  à  r  •  Ce  rayon  étant  perpendiculaire  à  l'axe  de 

moyenne  élasticité,  ses  vibrations  sont  parallèles  à  cet  axe  et  par 
suite  perpendiculaires  à  la  section  principale  :  on  a  donc  toute  espère 
de  raisons  de  U'  considérer  comme  un  rayon  ordinaire. 

lA'xprossion  de  ia  différence  de  marche  est  dans  le  cas  actuel 


0-    E.=  e  [ j^ -y^ j; 

lorsque  Tincidence  est  normale,  elle  se  réduit  à 

0     E..=.G-i). 

Cette  dernière  formule  est  identique  à  celle  que  nous  avons  trouvée 
pour  une  lame  h  un  a\c  UiilUo   parallèlemonl   à   Taxe.  De   plus, 
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comme  a  est  plus  grand  que  b,  la  valeur  de  0  —  E  est  positive,  ce 
qui  prouve  qu'un  cristal  à  deux  axes  taillé  perpendiculairement  à 
l'axe  de  plus  petite  élasticité  se  comporte,  pour  de  petites  valeurs  de 
l'angle  d'incidence,  comme  un  cristal  à  un  axe  répulsif  lorsque  le 
plan  d'incidence  est  perpendiculaire  à  l'axe  de  moyenne  élasticité. 

Lorsque  l'angle  d'incidence  augmente ,  la  valeur  de  la  différence 
de  marche  commence  par  décroître;  elle  s'annule  pour  une  valeur 
de  l'angle  d'incidence  donnée  par  la  relation 

si  l'incidence  continue  à  croître  au  delà  de  cette  valeur  en  la  suppo- 
sant réelle,  la  différence  de  marche  change  de  signe  et  croît  en 
valeur  absolue.  Une  lame  perpendiculaire  à  l'axe  de  plus  petite 
élasticité  se  comporte  donc,  lorsque  le  plan  d'incidence  contient  l'axe 
de  plus  grande  et  l'axe  de  plus  petite  élasticité,  comme  un  cristal 
répulsif,  tant  que  l'angle  d'incidence  a  une  valeur  inférieure  à  celle 
qui  correspond  à  l'axe  optique,  et  comme  un  cristal  attractif  lorsque 
l'angle  d'incidence  dépasse  cette  valeur. 

Supposons  maintenant  que  l'angle  6  soit  égal  à  go  degrés,  c'est- 
à-dire  que  le  plan  d'incidence  soit  perpendiculaire  à  la  section  prin- 
cipale et  se  confonde  avec  le  plan  des  yz  :  on  a  alors 


cot 


n.  .    T       v/i  —  c*sin*  I 
n  sm  1  = g y 

cot  n  sm  l  = 


La  dernière  expression  correspond  à  un  rayon  qui  suit  la  loi  de 
Descartes  avec  un  indice  égal  à  -•  Quant  à  la  valeur  de  la  diffé- 
rence de  marche,  elle  est  dans  ce  cas 


^      „          /v/i  —  c*sinM      y/i— fl*sinM\ 
()_E_e(^. b â r 

et  se  réduit,  lorsque  rincidonce  est  normale,  à 
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Cette  dernière  valeur  est  positive  et  montre  que  le  cristal  se  com- 
porte dans  le  voisinage  de  l'incidence  normale  comme  un  cristal  ré- 
pulsif. D'ailleurs,  en  mettant  l'expression  de  la  différence  de  marche 
sous  la  forme 

0-E  =  ~        fl'-feVfl'(ft*-c')8inM 

"^  «S  a  v/^TT^sînM -+- 6  v/^=â^Mn^  * 

on  voit  qu'elle  reste  toujours  positive  et  qu  elle  crott  avec  l'angle 
d'incidence.  Donc  une  lame  taillée  perpendiculairement  h  Taxe  de 
plus  petite  élasticité  se  comporte  pour  toutes  les  incidences  comme 
un  cristal  répulsif,  si  le  plan  d'incidence  contient  l'axe  de  moyenne 
et  l'axe  de  plus  petite  élasticité. 

205.  liante  peripendiculAlre  m  r»me  4e  pUêb  ffrandie  ébMi- 
tielté.  —  Il  n'est  nullement  nécessaire  de  recommencer  les  calculs 
pour  le  cas  où  la  lame  est  perpendiculaire  à  l'axe  de  plus  grande 
élasticité  :  il  sutlit  de  changer,  dans  les  formules  relatives  au  cas  où 
la  lame  est  perpendiculaire  à  l'axe  de  plus  petite  élasticité,  a  enr 
et  c  en  a.  On  retrouve  ainsi  deux  directions  pour  lesquelles  la  diffé- 
rence de  marche  est  nulle ,  directions  qui  ne  sont  autres  que  celles 
des  axes  optiques  |)récédemment  déterminés. 

Si  l'angle  6  est  nul ,  c'est-à-dire  si  le  plan  d'incidence  contient 
l'axe  de  plus  grande  et  de  plus  petite  élasticité,  on  a 


r\      T?         /v/i  — A*sin*I      \/i  —  a*8inM\ 
0-E  =  e(^ b c j' 

expression  qui  se  réduit,  lorsque  l'incidence  est  normale,  à 

Celte  dernière  valeur  étant  négative,  on  voit  qu'une  lame  taillée 
perpendiculairement  à  l'axe  de  plus  grande  élasticité  se  comporte, 
lorsque  le  plan  d'incidence  contient  l'axe  de  plus  grande  et  l'axe  de 
plus  petite  élasticité,  comme  un  cristal  attractif  tant  que  l'angle 
d'incidence  a  une  valeur  inférieure  à  celle  qui  correspond  à  la  direc- 
tion de  l'axe  optique,  et  comme  un  cristal  répulsif  si  l'angle  d'inci- 
dence est  supérieur  à  cette  valeur. 


LUMIÈRE  PARALLÈLE.  139 

Si  0  est  égala  90  degrés,  c'est-à-dire  si  le  plan  d'incidence  con- 
fient Taxe  de  moyenne  et  l'axe  de  plus  grande  élasticité,  on  a 

/%      «         /\/i— a*sin*I      \/i  — c*sin*l\ 
0_E  =  e^>^ g Y _ j. 

cette  expression  est  négative  lorsque  l'incidence  est  normale,  et  crott 
en  valeur  absolue  avec  l'angle  I  tout  en  restant  négative.  Donc  une 
lame  taillée  perpendiculairement  à  Taxe  de  plus  grande  élasticité  se 
comporte  toujours  comme  un  cristal  attractif  lorsque  le  plan  d'inci- 
dence contient  l'axe  de  moyenne  et  l'axe  de  plus  grande  élasticité. 


206.  l4Mne  perpendiculaire  k  l'ame  4e  moyeitiie  éiaeti- 

—  Les  formules  se  déduisent  de  celles  qui  sont  relatives  au  .  % 

cas  où  la  lame  est  perpendiculaire  à  l'axe  de  plus  petite  élasticité,  en 
changeant  i  en  c  et  c  en  b.  II  n'existe  pas  dans  ce  cas  de  direction     ^^  ^ 
analogue  à  celle  des  axes  optiques,  car  l'équation  qui  donne  les  direc- 
tions pour  lesquelles  la  différence  de  marche  est  nulle  prend  la  forme 


inI  =  sinR  =  Y/^3^ 


csm 

et,  le  second  membre  étant  supérieur  h  l'unité,  l'angle  R  est  imagi- 
naire. 

Lorsque  l'angle  0  est  égal  à  zéro,  c'est-à-dire  lorsque  le  plan  d'in- 
cidence contient  l'axe  d^  moyenne  et  l'axe  de  plus  grande  élasticité, 
on  a 

expression  qui  pour  l'incidence  normale  se  réduit  à 

O-E-.(i-i) 

et  prend,  par  conséquent,  une  valeur  positive.  On  ne  peut  rien  dire 
de  général  sur  la  manière  dont  varie  la  différence  de  marche  lorsque 
l'angle  d'incidence  augmente. 

Si  l'angle  6  est  égal  è  90  degrés,  c'est-à-dire  si  le  plan  d'incidence 
contient  l'axe  de  moyenne  et  l'axe  de  plus  petite  élasticité,  on  a 

r.      r^         /v/i  — 6'sinM      \/i  — a'sin'A 
0-E  =  e[^- ^ j, 

VfKDiT,  VI.  —  Optique,  II.  9 
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exprç'sioa  f^ni  pour  i'inrirteniTf*  aornâi»^  ?e  rçtioit  -Krcar^  i 

0-E=î      -- ■ 


sans  qa'on  puiâ9<  dire  d'à  ne  raron  z**a»*rai»î  -!:}ai£ii*Mi:  •*!:•*  Tari»»  aï« 
1  angle  dln«'idençe. 

On  voit  «ju'an  ':ri."rt»l  À  *i^nx  a\e>  taili»*  L)«?rp«n«ii«"aiairem^nt  à 
Taxe  de  movenne  •fiastitrit.*  <**  •romnort^  an  tObsina-D^  d»*  finddeiKe 
normale  comme  un  criftai  r^pukif.  Pour  les  indd*'ni!e?^  «^  fiiffêmt 
notablement  de  l'incidenre  normal^,  i^  rristal  ?e  «'iimporte  tantM 
comme  un  cri<tai  altraotif.  UnL^'-t  «'omme  un  ^.n<al  repubit*.  sans 
<\iim\  puisse  rien  affirmer  d»i  ç*^nénl  ^  <•<»  *«]<»{. 
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207.    PalBriHcttp«B  à  telntea  pIntPH  d'Arago  et  île  m.  P^ 

—  Arago,  presque  iginiédiatciiieril  apr^s  la  di^i'ouverle  Hps 

pliénomènes  de  la  polarisation  chroma liqiie.  songea  h  en  tirer  parti 

pour  reconnaître  la  présence  de  la  luniièrp  polarisée.  Lr*  polariscope 

VArago  se  compose  d'une  plaque  mince  de  mica  ou  de  sulfate  de 

Icfaaus  disposée  en  avant  d'un  analyseur.  La  lame  et  l'analyseur  son) 

îisujetlis  dans  un  lube,  et  en  avant  de  la  lame  se  trouvent  deux 

I diaphragmes  qui  ne  laissent  passer  qu'un  faisceau  lumineux  oylin- 

(  «Irique.  Pour  peu  que  la  lumière  qui  tombe  sur  la  lame  soit  po!a- 

•"isëe,  les  deux  images  de  l'analyseur  se  colorent  de  teintes  complé- 

•Hentaires,  et   en  faisant    tourner  l'analyseur   on  peut  trouver  la 

position  ))our  laquelle  les  colorations  présentent  leur  maximum  d'in- 

lensité. 

M.  Pétrina  n  imaginé  un  appareil  désigné  sous  le  nom  de  katéi- 
dopolariscope  '''  et  qui  se  compose  d'un  kaléidoscope  dans  lequel  on 
place  des  fragments  de  gy])sc  ou  de  mica  d'épaisseurs  différentes.  On 
regarde  dans  ce  ka^'idoscope  à  travers  un  analyseur,  et.  si  la  lumière 
incidente  est  polarisée,  les  lames  cristallines  prennent  des  teintes 
Variées.  Le  contraste  des  teintes  que  présentent  les  différentes  lames 
rend  cet  insirument  plus  sensible  que  le  polariscope  ordinaire. 

:208.   CompensAteiir  à  fpanBes  colorée*  de  IH,  Babinet. 

—  Le  compensateur  de  M.  Babinet  permet  de  reconnaître  la  présence 
lie  la  lumière  polarisée  par  la  production  de  (ranges  colorées  qui 
npparaissent  m^me  lorsque  les  rayons  sont  parallèles.  Cet  instru- 
ment est  beaucoup  plus  sensible  que  les  polariscopes  à  teintes  plates 
dont  nous  venons  de  parler.  Il  se  compose  de  deux  prismes  droits 
égaux,  taillés  dans  un  cristal  de  quartz:  ces  prismes  ont  pour  base 
deux  triangles  rectangle!?  Ir''s--il longés  \R<i  e(  BCD  l  fig.  lij.  el 
■  Pflgjr.  .i»».,\LIV,236. 
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sonl  nccolés  par  leurs  faces  Hypoténuses,  de  manière  à  consliluer 
un  prisme  droit  a  base  rectangulaire.  Les  faces  latérales  du  prisme 
qui  passent  par  AB  et  par  CD  contienoeat 
l'axe ,  mais  dans  la  première  AB  est  paral- 
lèle à  t'axe,  tandis  que  dans  la  seconde 
CD  est  perpendiculaire  à  Taxe;  d'oiï  il 
résulte  que,  par  rapport  aux  rayons  qui 
tombent  sur  la  face  AB,  les  sections  prio- 
cipales  des  deux  prismes  triangulaires 
dont  se  compose  le  compensateur  sont 
rectan^laires.  Si  donc  on  fait  arriver  sur 
■''«■■'■  la  face  AB  un  rayon  polarisé,  ce  rayon 

se  décompose  en  deux  rayons  dont  chacun  traverse  l'un  des  prismes 
triangulaires  à  l'état  de  rayon  ordinaire,  et  l'autre  h  l'état  de  rayon 
extraordinaire. 

Un  rayon  tel  que  MN,  qui  tombe  au  milieu  du  compensateur,  tra- 
verse les  deux  prismes  triangulaires  sous  des  épaisseurs  égales;  par 
suite,  chacun  des  rayons  dans  lesquels  il  se  décompose  parcourt  des 
chemins  égaux  à  l'état  de  rayon  ordinaire  et  à  l'état  de  rayon  extra- 
ordinaire, d'ofi  il  résulte  que  la  polarisation  du  rayon  HN  n'est  pas 
altérée  par  son  passage  à  travers  le  compensateur.  Mais  il  n'en  est 
plus  de  même  pour  les  rayons  qui  tombent  de  part  et  d'autre  de 
MN.  Considérons,  par  exemple ,  le  rayon  PQ,  qui  traverse  le  prisme 
ABC  sous  une  épaisseur  égale  à  e  et  le  prisme  BCD  sous  une  épais- 
seur égale  à  e';  les  deux  composantes  de  ce  rayon  suivant  les  deux 
sections  principales  du  compensateur  présenteront  au  sortir  du 
compensateur  une  différence  de  marche  égale  à  celle  que  produirait 
une  lame  de  quartz  ayant  une  épaisseur  égale  à  «  —  e'  et  dont  la 
section  principale  serait  parallèle  à  celle  du  prisme  que  le  rayon 
traverse  sous  la  plus  grande  épaisseur. 

Supposons,  pour  fixer  les  idées,  qu'on  fasse  tomber  sur  la  face  AB 
du  compensateur  un  faisceau  de  rayons  parallèles  dont  le  plan  de 
polarisation  fasse  un  angle  de  Ù5  degrés  avec  chacune  des  sections 
principales  du  compensateur.  Chaque  rayon  émergent  sera  alors 
composé  de  deux  rayons  polarisés  à  angle  droit,  égaux  en  intensité 
et  présentant  une  certaine  différence  de  marche.  Cette  différence 
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de  marche  est  nulle  pour  le  rayon  MN,  et  sa  valeur  absolue  croit, 
pour  les  rayons  situés  de  part  et  d*autre  de  MN,  proportionnelle- 
ment à  la  distance  qui  sépare  ces  rayons  de  MN. 

Tous  les  rayons  pour  lesquels  la  différence  d'épaisseur  des  deux 
prismes  introduit  une  difiérence  de  marche  égale  à  un  multiple  im- 

pair  de  -  entre  les  deux  composantes  sont  polarisés  perpendiculaire- 
ment au  plan  primitif;  tous  les  rayons  pour  lesquels  cette  différence 
de  marche  est  égale  à  un  multiple  pair  de  -  sont  polarisés  parallè- 
lement au  plan  primitif.  Si  donc  on  reçoit  le  faisceau  émergent  sur 
un  analyseur  dont  la  section  principale  est  parallèle  au  plan  primitif, 
on  verra  dans  l'image  extraordinaire  une  bande  noire  correspondant 
au  rayon  central  MN;  de  part  et  d'autre  de  cette  bande  noire  seront 
deux  franges  blanches,  puis  viendront  de  chaque  côté  des  franges 
colorées  si  la  lumière  est  blanche,  des  franges  alternativement  bril- 
lantes et  obscures  si  l'on  opère  avec  la  lumière  homogène.  L'image 
ordinaire  présente  au  contraire  une  frange  centrale  blanche  bordée 
de  deux  franges  noires. 

L'apparition  des  franges  indique  la  présence  de  la  lumière  po- 
larisée; pour  déterminer  la  position  du  plan  de  polarisation,  il  suffit 
de  faire  tourner  l'analyseur  jusqu'à  ce  que  la  frange  centrale  de 
l'image  extraordinaire  soit  aussi  noire  que  possible;  la  section  prin- 
cipale de  Fanalyseur  est  alors  parallèle  au  plan  de  polarisation. 

209.  AfpipliMiiloii  4u  compenMiteur  4e  H*  BaMnet  k 
VéÊmêm  4e  1»  potorisation  elUiptique.  —  M.  Jamin  a  appliqué 
le  compensateur  de  M.  Babinet  à  l'étude  de  la  polarisation  ellip- 
tique et  à  la  mesure  des  constantes  qui  caractérisent  un  rayon  po- 
larisé elliptiquement  ^'^  Un  rayon  polarisé  elliptiquement  peut  tou- 
jours être  regardé  comme  formé  de  deux  rayons  polarisés  à  angle 
droit  et  présentant  une  certaine  différence  de  marche.  Si  donc  on  fait 
tomber  sur  le  compensateur  un  rayon  polarisé  elliptiquement,  les 
deux  composantes  de  ce  rayon,  suivant  les  deux  sections  principales 
du  compensateur,  présenteront  déjà  une  certaine  différence  de  marche 
avant  l'entrée  du  rayon  dans  le  compensateur,  d'où  il  résulte  que, 

t')  Ann.  dechim.  HiUphyn,,  (3),  XIX,  396;  XXIX,  a63. 
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dans  les  images  données  par  l'analyseur,  les  franges  seront  déplacées  1; 
latéralement  et  ne  seront  plus  symétriques  par  rapport  à  celle  qui 
correspond  au  rayon  central  MN. 

On  peut  disposer  l'appareil  de  façon  à  pouvoir  mesurer  la  diffé- 
rence de  marche  entre  les  deux  composantes.  A  cet  effet,  le  compen- 
sateur est  monté  dans  une  bonnette  sur  laquelle  l'un  des  prismes 
de  quartz  est  fixé,  tandis  que  l'autre  peut  recevoir  un  mouvement 
très-lent  à  l'aide  d'une  vis  niicrométrique.  Un  61  très-fin  permet  de 
déterminer  la  position  des  franges.  On  fait  d'abord  tomber  sur  le 
compensateur  un  faisceau   de  lumière  polarisée  rectilignement  à 
&5  degrés  des  sections  principales  du  compensateur,  et  on  reçoit  le 
faisceau  émergent  sur  un  analyseur  dont  la  section  principale  esl 
parallèle  au  plan  primitif  de  polarisation.  La  frange  noire  centrale 
dans  l'image  extraordinaire  correspond  alors  au  rayon  central  MN; 
on  fait  coïncider  le  fil  avec  cette  frange,  puis  on  tourne  la  vis  de 
façon  à  amener  sous  le  fil  la  frange  qui  correspond  à  une  différence 

de  marche  égale  à  ~-  Soit  L  la  quantité  dont  il  a  fallu  déplacer  le 

prisme  mobile;  un  déplacement  L  correspondant  à  une  différence 

de  marche  égale  à  -  ^  un  déplacement  quelconque  /  correspondra  à 

une  différence  de  marche  égale  h  -r  • 

Ceci  posé,  il  est  facile  de  comprendre  comment  on  peut  appli- 
quer le  compensateur  à  l'étude  de  la  lumière  elliptique.  On  com- 
mence par  faire  tourner  l'analyseur  jusqu'à  ce  que  la  frange  centrale 
de  l'image  extraordinaire  soit  aussi  noire  que  possible.  Soit  alors  OC 
la  direction  de  la  section  principale  de  l'analyseur  :  le  rayon  qui 
correspond  à  la  frange  noire  centrale  a  été  décomposé  en  deux 
rayons  polarisés  suivant  les  deux  scclions  principales  du  compensa- 
teur et  présentant  une  certaine  différence  de  marche  S;  cette  diffé- 
rence de  marche  a  été  détruite  par  le  compensateur,  et  la  polarisation 
rectiligne  a  été  rétablie  de  façon  que  la  vibration  soit  parallèle  à  OC. 
Pour  connaître  la  différence  de  marche  des  deux  composantes  du 
rayon  elliptique,  il  suflit  de  mesurer  la  différence  de  marche  que 
produit  le  compensateur  au  |)oint  correspondant  à  la  frange  noire 
centrale,  |)nisqu'elle  est  c|[alc  cl  contraire  h  la  précédente.  A  cet 
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effet,  on  ramène,  à  l'aide  de  la  vis  micrométrique,  la  fran^jCr  noire 
80US  le  fil;  si  te  déplacement  est  égal  à  L  la  différence  de  marche 

cherchée  sera,  d  après  ce  que  nous  venons  de  voir,  -y-  • 

Quant  au  rapport  des  amplitudes  des  deux  composantes  du  rayon 
elliptique,  il  est  égal  à  la  tangente  de  l'angle  que  fait  la  section 
principale  de  l'analyseur  avec  une  des  sections  principales  du  com- 
pensateur. On  peut  donc,  à  l'aide  du  compensateur,  déterminer  la 
différence  de  marche  des  deux  composantes  d'un  rayon  elliptique 
suivant  deux  directions  rectangulaires  quelconques,  et  le  rapport 
des  amplitudes  de  ces  composantes. 

Si  les  sections  principales  du  compensateur  sont  parallèles 
aux  axes  de  la  vibration  elliptique,  la  différence  de  marche  des 

deux  composantes  parallèles  à  ces  sections  est  égale  à  t  *  Il  résulte 

de  là  que,  si  à  l'aide  de  la  vis  micrométrique  on  déplace  l'un  des 

prisnies  du  compensateur  d'une  quantité  égale  à  -i  de  façon  que 

le  compensateur,  dans  la  partie  qui  est  en  regard  du  fil ,  produise 

une  différence  de  marche  égale  à  -i  il  suffira,  pour  déterminer  les 

directions  des  axes  de  la  vibration  elliptique,  de  faire  tourner  le  com- 
pensateur jusqu'à  ce  que  la  frange  obscure  qui  occupe  le  milieu  de 
l'image  extraordinaire  coïncide  avec  le  fil.  Les  sections  principales 
du  compensateur  sont  alors  parallèles  aux  axes  de  la  vibration  ellip- 
tique. Pour  déterminer  le  rapport  de  ces  axes,  on  fait  tourner  l'ana- 
lyseur sans  toucher  au  compensateur,  jusqu'à  ce  que  la  frange  placée 
sous  le  fil  soit  aussi  noire  que  possible.  La  tangente  de  l'angle  que 
fait  la  section  principale  de  l'analyseur  avec  l'une  des  sections  prin- 
cipales du  compensateur  est  alors  égale  au  rapport  des  axes  de  la  vi- 
bration elliptique.  Ce  procédé  offre  beaucoup  plus  de  précision  que 
celui  qui  consiste  dans  l'emploi  d'une  lame  d'un  quart  d'onde  (186). 

âlO.  P«kiri0C«ipe  m  telnteii  mi-parités  de  Brawais.  — 

xM.  Bravais  a  construit  un  polariscope  qui  permet  de  distinguer  fa- 
cilement la  lumitTe  polarisée  rectilignement  de  la  lumitTc  polarisée 
elliptiquement^'-.  Cet  appareil  est  formé  d'une  laine  de  mica  ou  <l(' 

t*î   Amt.  <ie  rhim.  fit  tlp  phyn. ,  (  H  ) ,  X LUI .  i  -uj. 
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sulfate  de  chaux  d'une  épaisseur  telle  qu'elle  produit  dans  la  In- 
uiîère  jaune  une  différence  de  marche  égale  à  t  entre  le  rayon  ordi- 
naire et  le  rayon  extraordinaire.  Si,  au  sortir  de  la  lame,  on  reçoit 
la  lumière  sur  un  analyseur  dont  la  section  principale  eri  parallèle 
au  plan  primitir  de  polarisation,  les  rayons  jaunes  manquent  dam 
l'image  extraordinaire,  qui  présente  alors  une  teinte  particulière 
qu'on  désigne  sous  te  nom  dé  teinte  wuibh,  parce  que  le  moindre 
changement  dans  l'épaisseur  de  ta  lameou  dans  la  polarisation  des 
rayons  incidents  suffit  pour  faire  varier  cette  teinte  d'une  manière 
très-appréciable.  Supposons,  pour  plus  de  simplicité,  que  la  lame 
soit  du  sulfate  de  chaux  :  elle  doit  alors  être  taillée  parallUemeot  à 
l'axe.  On  la  coupe  en  deux  par  une  section  AB  (fig.  tS)  et  Toa  re- 
tourne l'une  des  moitiés  face  pour  &ce, 
de  façon  que  les  sections  prineipides 
des  deux  moitiés  de  la  lame  soÎMit  i 
angle  droit.  Si  la  lame  est  i  dèoK  ues, 
.si  c'est  par  exemple  du  mica,  efle  doit 
âtre  taillée  parallèlement  i  rtme  des 
sections  principales  du  cristal,  et  Ton 
peut  considérer  l'un  des  n\es  contenus  dans  cette  section  principale 
comme  jouant  le  même  rôle  que  l'axe  unique  dans  la  lame  de  sulfate 
de  chaux. 

Supposons  qu'au  sortir  de  la  double  lame  la  lumière  soït  reçue 
sur  un  analyseur  dont  la  section  principale  est  parallèle  à  la  bissec- 
trice des  axes  des  deux  moitiés  de  la  lame.  Si  la  lumière  qui  tombe 
sur  la  lame  est  polarisée  rectiligneincot,  chacune  des  images  de 
l'analyseur  est  en  général  composée  de  deux  moitiés  teintes  de 
couleurs  différentes;  mais  en  faisant  tourner  simultanément  l'analy- 
seur et  la  lame,  de  façon  que  la  section  principale  de  l'analyseur 
rvNln  piirnllèlc  à  la  bissectrice  des  axes  des  deux  moitiés  de  la  lame, 
il  ent  toujours  possible  de  trouver  une  position  dans  laquelle  chacune 
d»'H  iiuiigos  de  l'analyseur  présente  une  teinte  uniforme  qui  est  la 
li'iiilt!  sensible  pour  l'image  extraordinaire.  Cette  position  est  celle 
où  la  KiK-lioii  principale  de  l'analyseur  est  parallèle  au  plan  primitif 
d(!  pdlitrisiilion.  Il  n'en  est  plus  de  mi^mc  lorsque  la  lumière  est  po- 
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larisée  elliptiquement;  car  alors  les  deux  composiintcs  du  rayon 
suivant  les  deux  sections  principales  de  la  lame  présentent  une 
certaine  différence  de  phase,  et  par  suite  les  deux  moitiés  de  l'image 
extraordinaire,  quelle  que  soit  l'orientation  de  l'analyseur  et  de  la 
lame,  présentent  toujours  deux  teintes  différentes  qui  sont  l'une  au- 
dessQS,  l'autre  au-dessous  de  la  teinte  sensible.  On  peut  ainsi  re- 
connaître une  très-faible  polarisation  elliptique. 

Pour  mesurer  la  différence  de  marche  des  deux  composantes  du 
rayon  elliptique.  Bravais  dispose  en  avant  de  la  double  lame  un 
système  formé  de  deux  compensateurs  de  Babinet  croisés  de  façon 
que  si,  dans  le  premier  compensateur,  le  grand  côté  AB  (fig.  16) 
de  la  base  du  prisme  antérieur  est  pa- 
rallèle à  l'axe,  dans  le  second  compen- 
sateur le  grand  côté  A'B'  du  prisme  an- 
térieur soit  perpendiculaire  à  l'axe.  Si 
les  parties  centrales  des  deux  compen- 
sateurs, MN  et  M'N',  se  correspondent 
exactement,  l'effet  produit  par  le  sys- 
tème des  deux  compensateurs  est  nul. 
Mais  si  on  déplace  l'un  des  compensa- 
teurs par  rapport  à  l'autre,  le  système 
équivaut  dans  la  partie  commune  k  une  lame  de  quartu  d'une  épais- 
seur constante  et  proportionnelle  au  déplacement. 

On  peut,  d'après  ce  que  nous  venons  de  voir,  en  déplaçant  l'un 
des  compensateurs  d'une  quantité  convenable,  détruire  la  polarisa- 
tion elliptique  et  ramener  la  lumière  à  la  polarisation  recliligne ,  ce 
qu'on  reconnaîtra  à  ce  que,  la  section  principale  de  l'analyseur  étant 
parallèle  à  la  bissectrice  des  axes  de  la  double  lame,  les  images  de 
l'analyseur  présentent  des  colorations  uniformes  et  l'image  extraor- 
dinaire possède  la  teinte  sensible.  On  peut  calculer  la  différence  de 
marche  des  composantes  du  rayon  elliptique  suivant  les  deux  sec- 
tions principales  de  la  double  lame  d'après  le  déplacement  du  com- 
pensateur; il  suffit  pour  cela  d'avoir  déterminé  préalablement  la 
grandeur  du  déplacement  qui  correspond  à  une  différence  de  marche 
égale  à  -  ■  Les  deux  composantes  du  rayon  elliptique  sont  d'ailleurs 
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toujours  de  iix^me  intensité,  puisque  la  section  principale  de  Tanaly- 
seur  fait  des  angles  égaux  avec  les  deux  composantes. 

Lorsqu'on  opère  avec  la  lumière  blanche,  le  procédé  de  Bravais 
est  au  moins  aussi  précis  que  celui  de  M.  Jamin.  Mais,  lorsqu'on 
veut  opérer  avec  la  lumière  homogène,  la  méthode  de  Bravais  est 
inapplicable  et  l'appareil  de  M.  Jamin  permet  seul  de  déterminer 
les  états  de  polarisation  des  diverses  couleurs^  états  qui  sont  souvent 
fort  différents. 


VI. 

POLARISATION  CHROMATIQUE  DANS  LA  LUMIÈRE  CONVERGENTE 

OU  DIVERGENTE. 

211.  Historique.  —  La  découverte  des  phénomènes  que  pré- 
sentent les  lames  cristallisées  dans  la  lumière  convergente  ou  diver- 
gente a  donné  lieu  à  de  vives  contestations;  ces  phénomènes  ont  été 
observés  de  t8i3  à  1816  par  plusieurs  physiciens;  mais,  comme 
à  cette  époque  les  relations  entre  les  savants  des  différents  pays  de 
l'Europe  étaient  fort  irrégulières,  il  est  dillicile  de  fixer  la  part  qui 
appartient  à  chacun. 

Brewster  observa  dès  1 8i3  les  anneaux  que  donnent  certains  cris- 
taux à  un  axe  taillés  perpendiculairement  à  l'axe,  tels  que  le  béryl, 
l'émeraude,  le  rubis ^^^;  Wollaston  aperçut  ces  anneaux  en  181 4  en 
se  servant  de  lames  de  spath;  Biot  et  Seebeck  les  virent  de  leur  côté 
en  1 8 1 5,  sans  qu'aucun  de  ces  savants  paraisse  avoir  eu  connaissance 
des  travaux  des  autres.  La  théorie  complète  des  phénomènes  que 
présentent  les  cristaux  à  un  axe  taillés  perpendiculairement  à  Taxe 
a  été  exposée  par  M.  Airy  dans  un  Mémoire  publié  en  i83o  ^*^K 

Les  colorations  que  donnent  dans  la  lumière  convergente  les  cris- 
taux à  un  axe  taillés  parallèlement  à  l'axe  ont  été  étudiées  expéri- 
mentalement par  Jean  Mûller,  cpii  en  a  donné  l'explication  théo- 
rique ^^K 

Enfin  la  découverte  des  anneaux  de  forme  compliquée  <|ui  appa- 
raissent lorsqu'on  fait  tomber  un  faisceau  convergent  de  lumière  po- 
larisée sur  une  lamtî  cristallisée  à  deux  axes  est  due  à  Brewster  et 
remonte  à  l'année  if^ili^^K 

(')   Trealise  on  ^ew  Philogophical  Instrument  ^  p.  336  et  stiiv. 

^-)  On  the  Nature  of  the  Light  in  tke  Iwo  Rays  produced  by  llic  Double  Réfraction  of 
Quartz  {Cambr.  Trans.,  IV,  79,  198). 

^'^  Erklàning  (1er  isochromaiiscben  Curven  welche  einaxige  paraliel  mit  der  Axe 
gcschnittene  Knstalle  im  homof^enen  polarisirten  Lîchte  zeigen  {Pogfr,  Atni,,  XXX 111, 
a83;XXXV,95). 

^^^  On  the  AlForlions  of  LigliJ  TrHnsrailted  llnougli  Cry8l<)llizc«l  Hodics  (Phil.  Trnnx., 
181 '1,  p.  iKT)). 
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Fig.  17. 


212.  Fiaee  m  f  ■  lallai  ■.  —  Le  procédé  le  plus  simple  p< 
observer  les  phénomènes  de  la  polarisation  chromatique  dans  la 
mière  convergente  ou  divergente  consiste  à  se  servir  de  la  pinc 
tounnalines.  Ce  petit  appareil  ((ig.  17),  imaginé  par  M.  Biot, 
compose  de  deux  plaques  de  tourmaline  A  et  B ,  taillées] 
ralièlement  à  Taie  et  pouvant  tourner  dans  deux  annea 
ces  deux  anneaux  sont  fixés  aux  deux  extrémités  d'un  ] 
sort  en  forme  de  pince.  Si  Ton  place  les  deux  tourmali 
de  façon  que  leurs  axes  soient  croisés,  comme  chaci 
d'elles  ne  laisse  passer  que  les  rayons  extraordinaires < 
lumière  incidente  se  trouve  presque  complètement  éteif 
et,  en  regardant  à  travers  le  système  des  deux  tourmaliii 
on  ne  distingue  rien.  Mais,  si  l'on  vient  à  placer  entre 
deux  tourmalines  une  lame  cristallisée  biréfringente, 
aperçoit  des  dessins  colorés  qui  changent  de  forme  s 
vant  la  direction  dans  laquelle  on  regarde  et  qui  parj 
sent  se  projeter,  soit  sur  le  ciel,  soit  sur  les  parois  de  la  cham 
où  l'on  observe.  Ces  dessins  ne  peuvent  être  vus  nettement  que  j 
les  personnes  dont  les  yeux  sont  susceptibles  de  s'accommoder  pi 
les  objets  placés  à  une  distance  infinie,  ou  en  d'autres  termes  pi 
des  rayons  parallèles;  les  myopes,  dont  les  yeux  ne  jouissent 
de  cette  faculté,  doivent  les  armer  d'un  verre  divergent  convenal 
ment  choisi. 

Il  est  facile  de  se  rendre  compte  de  ce  qui  se  passe  dans  cette 
pérlence.  La  première  tourmaline  sert  évidemment  de  polariseui 
la  seconde  d'analyseur.  L'œil  reçoit  d'ailleurs  une  infinité  de  k 
ceaux  de  directions  différentes,  composés  chacun  de  rayons  parallc 
entre  eux.  Considérons  en  particulier  l'un  de  ces  faisceaux  : 
rayons  qui  le  composent,  polarisés  par  leur  passage  à  travers  la  p 
mière  tourmaline,  traversent  tous  la  lame  cristallisée  dans  la  mé 
direction  et  sous  la  même  épaisseur;  en  sortant  de  la  seconde  to 
malinc.  qui  ne  laisse  passer  qu'un  seul  faisceau  réfracté,  ils  sont  t 
leints  (le  la  même  couleur,  et  le  faisceau  émergent  possède  une 
teiisilé  qu'on   peut  calculer  à  l'aide  des  formules  que  nous  avi 
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données  pour  le  cas  de  Tincidence  oblique.  Si  tous  les  rayons  paral- 
lèles qui  forment  ce  faisceau  émergent  viennent  concourir  en  un 
point  de  la  rétine,  ils  arrivent  au  point  de  concours  sans  acquérir 
aucune  différence  de  marche  (25);  l'intensité  de  ce  point  de  con- 
cours est  donc  égale  à  la  somme  des  intensités  des  rayons  qui  com- 
posent le  faisceau,  et  sa  couleur  est  celle  qui  correspond  à  la  di- 
rection suivant  laquelle  le  faisceau  a  traversé  la  lame  cristalline.  Si 
l'on  considère  un  second  faisceau  ayant  une  direction  différente  de 
celle  du  premier,  on  peut  répéter  le  même  raisonnement  et  l'on  voit 
que  le  point  de  concours  des  rayons  qui  forment  ce  faisceau  sera 
en  général  teint  d'une  autre  couleur  que  le  point  de  concours  des 
rayons  du  premier  faisceau.  Si  la  lame  reçoit  un  grand  nombre  de 
faisceaux  présentant  des  directions  différentes,  les  points  de  concours 
de  ces  faisceaux  formeront  des  dessins  colorés  sur  la  rétine,  et  l'œil 
sera  affecté  comme  si  un  pareil  dessin  était  placé  à  une  très-grande 
distance.  Les  intensités  des  différents  points  de  concours,  en  suppo- 
sant que  tous  les  faisceaux  incidents  aient  des  intensités  égales,  sont 
proportionnelles  h  celles  qui  correspondent  aux  différentes  directions 
suivant  lesquelles  les  faisceaux  traversent  la  lame  cristallisée. 

Les  phénomènes  dont  nous  venons  de  parler  sont  dits  produits 
par  la  lumière  convergente  ou  par  la  lumière  divergente.  Ces  deux 
dénominations  proviennent  de  ce  qu'on  considère  tantôt  les  faisceaux 
incidents  qui  convergent  vers  la  lame  cristallisée,  tantôt  les  faisceaux 
qui,  au  sortir  de  cette  lame,  divergent  dans  différentes  directions. 

Au  lieu  d'observer  directement  les  phénomènes,  on  peut  les  pro- 
jeter sur  un  tableau  ou  les  regarder  à  la  loupe;  mais,  dans  tous  les 
cas,  les  choses  doivent  être  disposées  de  telle  façon  que  les  rayons 
qui  traversent  parallèlement  la  lame  cristallisée  aillent  converger  en 
un  même  point  de  la  rétine  ou  du  tableau.  Il  est  clair  d'ailleurs 
que,  si  le  polariseur  n'est  pas  une  tourmaline  et  laisse  passer  deux 
faisceaux  réfractés,  les  rayons  de  chacun  de  ces  faisceaux  devront 
converger  en  un  même  point  de  la  rétine  ou  du  tableau.  Ces  condi- 
tions sont  réalisées  dans  plusieurs  appareils  que  nous  allons  décrire 
maintenant. 

213.  Appareil  de  Soleil.  Le  plus  ancien  des  appareils  desti- 
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nés  à  l'observation  des  phénomènes  âe  polarisation  cliromatifim' 
dans  la  lumière  convergente  est  celui  de  Soleil,  qui  se  prête  à  la  in<^- 
sure  de  l'angle  des  axes  optiques.  Dans  cet  appareil  (iig.  18)  les 
rayons  solaires  sont  reçus  sur  un  miroir  en 
verre  noir  qui  fait  avec  l'axe  de  l'appareil  un 
.-iDfjle  de  SB'sS',  de  façon  que  les  rayons  ré' 
fl<5chis  dans  la  direction  de  cet  axe  eoioit 
entièrement  polarisés  dans  le  plaa  d'inci- 
dence. Chaque  point  du  miroir  peut  être  re- 
gardé comme  l'origine  d'un  cAne  de  rayons 
réfléchis  dont  l'ouverture  est  égale  au  demi- 
diamètre  apparent  du  soleil.  Ces  rayons  sont 
reçus  sur  une  première  lentille  A,  dite  len- 
tille collective  ou  lentille  d'illumination,  qui 
donne  en  C,  daD.s  son  plan  focal  principal, 
une  image  très-petite  du  soleil.  La  lame  cris- 
tallisée est  placée  en  D.  un  peu  au  delà  de 
l'image  réelle  C.  Chaque  point  de  cette  image 
C  est  le  sommet  d'un  cône  de  rayons  ;  mats  si 
on  considi'Tc  parmi  tous  ces  rayons  ceux  qui 
sont  parallèles  à  une  certaine  direction,  on 
voit  qu'ils  traversent  la  iame  cristallisée  sous 
la  même  épaisseur  et  dans  la  même  direction . 
et  qu'ils  se  trouvent  tous,  par  conséquent,  au 
sortir  de  cette  lame,  dans  le  môme  étal  de  polarisation.  A  une  cer- 
taine distance  de  la  lame  D  se  trouve  une  seconde  lentille  B  qui  fait 
converger  en  un  même  point  les  rayons  qui  ont  traversé  parallè- 
lement la  lame  D.  11  se  formera  donc  dans  le  plan  focal  principal 
de  cette  lentille  B  une  image  dont  cliaquc  point  correspond  à  un 
faisceau  de  rayons  qui  ont  traversé  parallèlement  la  lame  cristal- 
lisée, les  directions  de  ces  faisceaux  étant  dilTérenles  pour  les  diffé- 
rents points  de  cette  image.  Dans  le  plan  focal  principal  de  la  len- 
tille B  se  trouve  un  micromètre  K  placé  à  l'orilicc  d'un  tube  R;  le 
même  tube  porte  une  troisième  lentille  E  qui  sert  de  loupe  et  avec 
laquelle  on  observe  l'image  qui  se  produit  en  K;  crtic  lentille  E 
peut  s'éloigner  ou  so  rapprocher  du  micromètre. 
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Enfin  une  tourmaline  T,  placée  entre  la  loupe  Ë  et  l'œil  de  l'obser- 
valeur,  fait  fonction  d'analyseur.  11  est  indifférent  que  l'analyseur  soit 
placé  ainsi  entre  la  loupe  et  l'œil,  ou  immédiatement  après  la  lame 
cristallisée;  car,  le  passage  des  rayons  à  travers  les  lentilles  ne  leur 
communiquant  aucune  différence  de  marche,  on  observe  toujours  les 
mêmes  apparences  que  si  le  dessin  coloré  se  formait  réellement  dans 
le  plan  du  micromètre  K. 

Etant  données  les  coordonnées  x  et  y  d'un  point  situé  dans  le 
plan  du  micromètre,  il  est  facile  de  calculer  l'angle  d'incidence  1 
»ous  lequel  les  rayons  parallèles  qui  vont  converger  en  ce  point  tra- 
versent la  lame  cristallisée,  et  l'angle  w  que  le  plan  d'incidence  de  ces 
rayons  fait  avec  la  section  principale  de  la  lame.  Prenons  en  effet 
pour  origine  le  point  où  l'axe  de  l'appareil  rencontre  le  plan  du  mi- 
cromètre, ot  pour  axe  des  x  une  droite  située  dans  ce  plan  et  paral- 
lèle à  la  section  principale  de  la  lame.  Nous  aurons,  en  désignant 
par  d  la  distance  de  la  lentille  B  au  plan  du  micromètre, 

lanRl  =  v__^, 

tang  0)  =  '^' 

Les  angles  l  ei  oj  étant  connus,  on  peut  calculer,  k  Taide  des  for- 
mules données  précédemment  pour  le  cas  de  l'incidence  oblique,  la 
coloration  que  doit  présenter  le  point  considéré. 

21  A.  Appareil  de  proJecMoii  de  M.  DuIhmmi.  —  L'appareil 
de  M.  Dubosq  (fig.  19)  est  destiné  à  la  projection  des  phénomènes. 
Une  grande  lentille  A,  d*un  décimètre  de  diamètre,  reçoit  la  lumière 
solaire  réfléchie  par  un  héliostat.  Les  rayons  qui  traversent  cette 
lentille  vont  former  en  a  une  image  très-petite  du  soleil;  mais,  avant 
d'arriver  en  /i,  ils  sont  polarisés  par  un  prisme  de  Nicol  ou  de  Fou- 
cault placé  en  N.  La  lame  cristalline  est  placée  en  L,  à  une  petite 
distance  du  plan  focal  principal  de  la  lentille  A,  de  façon  ù  recevoir 
tous  les  faisceaux  divergents  de  lumière  qu'on  peut  considérer  comme 
émanant  des  différents  points  de  l'image  a.  Au  delà  de  la  lame,  en  B, 
se  trouve  une  seconde  lentille  qui  fait  converger  en  un  même  point 
tous  les  rayons  qui  ont  traversé  parallèlement  la  lame  cristallisée; 
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il  se  forme  aintii  une  seconde  image  en  a',  dans  le  plao  focal  princi- 
pal de  la  lentille  B ,  et  chaque  point  de  cette  image  correspond  à  un 
faisceau  de  rayons  qui  ont  traversé  la  lame  dans  une  direction  dé- 


terminée. Un  second  |irisnii>  de  NicoJ  nii  di'  Fuucault  i\',  plnr*}  soit 
entre  la  lentille  lî  et  l'image  a',  soit  au  delà  de  cette  image.  »erl 
d'analyseur.  Enfin  une  troisième  lentille  C  de  très-court  foyer,  ph- 
r6c  à  une  distance  de  l'image  a'  un  peu  plus  grande  que  »a  tlîittance 
focale  |irincipale,  donne  sur  un  tableau  une  image  Irès-aniplïG^C  dtt 
pliénoin^ne  qui  se  prnduil  riVlleinent  en  a'  si  l'analyseur  est  entre  «' 
el  la  lenlille  B,  ou  d'un  phi^nomèiic  virtuel  si  r<-)nalvseur  ckI  au  deh'i 
de  a',  ce  qui  est  complt^lement  indiiïérent. 

Il  faut  remarquer  que  ce  n'est  pas  en  n\  mais  an  foyer  cta^ngaé 
de  l'image  a  que  le  faisceau  ri^fraclé  par  la  lentille  B  présente  les 
plus  petites  dimensions  transversales.  Pour  que  les  cipériences  aient 
un  certain  éclat,  il  faut  opi'rer  avec  une  lumière  intense,  à  cause  de 
l'nmplifîculion  de  l'image.  La  lumière  solaire  peut  être  remplacée 
par  la  lumière  (électrique;  tes  charbons  doivent  dors  se  trouver  nu 
foyer  principal  d'une  première  lentille  qui  donne  un  faisceau  de 
rayons  à  peu  près  paraBèles. 

215.  nicr»B«*pe  polarlwiMt  d'Amld.  —  Le  microsco|>e 
polarisant  d'Amici'"  permet  d'étudier  les  phénomènes  produits  par 
les  lames  cristallisées  qu'on  ne  peut  obtenir  qu'en  très-petits  frag- 
ments ,  el  de  constater  les  changements  de  structure  que  présente 
une  même  lame  en  des  points  très-rapprochés.  Cet  instrument  a 
rendu  de  grands  services  à  la  minéralogie;  il  a  servi  aux  expériences 
«)  A)»>.<b<'iùi.fid*pJby*.,(3},XII,ti4. 
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de  M.  Gniîlicht  les  plus  complètes  et  les  plus  précises  qui  aient  été 
kiiea  sur  les  caractères  optiques  des  minéraux. 

Le  nucmscope  d'Amici  (fig.  ao)  ae  compose  d'un  polariseur,  d'an 
ifitène  de  lentûles  destinées  à  éclairer  fortement  ta  lame  cnstsJlùée , 
d'un  second  système  de  lentilles  des- 
tinées à  faire  convei^r  en  un  même 
point  les  rayons  qui  traversent  paral- 
lèlement la  lame,  enfin  d'un  micros- 
cope qui  amplifie  l'image  ainsi  for- 
mée et  d'un  analyseur  qui  la  colore. 
Le  polariseur  consiste  en  une  lame 
de  verre  M  inclinée  de  35°35'  sur 
l'axe  de  l'instrument  ;  la  lumière  so- 
laire est  renvoyée  sur  ceUe  lame  à 
l'aide  d'un  miroir  étamé  M'.  Deux 
lentilles  A  et  B,  dont  la  première  a 
quelques  centimètres  de  dislance  fo- 
cale tandis  que  la  seconde  est  è  foyer 
très-court,  font  converger  très-forte- 
ment .les  rayons  solaires.  Ce  système 
constitue  ce  qu'on  appelle  l'éclaire- 
ment  de  Dujardïn.  La  lame  cristal- 
Fig.  -o.  line  est  placée  en  L  un  peu  au  delà  du 

plan  focal  principal  du  système  formé  par  les  lentilles  A  et  B;  cette 
lame  se  trouve  ainsi  fortement  éclairée  par  des  faisceaux  de  rayons 
parallèles  qui  forment  enlre  eux  des  angles  considérables.  Une  troi- 
sième lentÛle  C  fait  converger  en  un  même  point  chacun  des  fais- 
ceaux de  rayons  parallèles;  il  se  forme  ainsi  une  image  réelle  dans  le 
plan  focal  principal  de  cette  lentille.  C'est  cette  image  réelle  qu'on 
observe  avec  le  microscope  Ë  muni  d'un  analyseur  N  placé  entre 
focnlaire  et  l'œil.  Le  cercle  oculaire  de  la  loupe  doit  être  assez 
daigné  de  cette  loupe  pour  qu'on  puisse  interposer  un  spath  servant 
d'analyseur. 
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H.  —  l^lKSOMkNRS  DES  CRISTAUX  A  ON  AXR. 


âl6.  MA^mcm    liiCQlores   et   lii;ac» 

Nous  allons  exposer  maintenant  la  théorie  des  phénomènes  que  pré- 
sentent les  lames  cristallisées  dans  la  lumière  convergente  ou  diver- 
gente. Nous  considérerons  toujours  Tirnage  réeHe  formée  dans  le 
plan  focal  principal  de  la  lentille  qui  fait  converger  en  an  même 
point  les  rayons  qui  ont  traversé  la  lame  cristalline  suivant  des  direc- 
tions parallèles.  Le  centre  de  cette  image  correspond  au  point  où 
convergent  les  rayons  qui  traversent  normalement  la  lame;  si  Fou 
prend  ce  point  pour  orifpne  et  deux  droites  quelconques  poar  axes 
des  coordonnées,  les  coordonnées  x  et  y  du  point  où  convergent  les 
rayons  qui  tombent  sur  la  lame  sous  une  incidence  égale  h  I  satis- 
font, comme  nous  l'avons  vu,  à  la  relation 

tangI  =  V^/r!, 

J  étant  la  distance  focale  principale  de  la  lentille.  Il  résulte  de  là 
que  les  points  de  concours  des  différents  faisceaux  qui  traversent  hi 
iaiu(*  sous  une  même  incidence  l  sont  situés  sur  une  circonférence 
avant  pour  centre  le  point  de  concours  des  rayons  normaux. 

L'analyseur  donne  une  ou  deux  images  colorées  de  l'image  réelle 
dont  nous  venons  do  parler,  suivant  que  cet  analyseur  est  une  tour- 
maline ou  un  spath.  Les  centre  de  chacune  de  ces  images  colorées 
correspond  encore  au  point  de  concours  des  rayons  normaux,  et  les 
points  qui  dans  chacune  de  ces  images  correspondent  aux  rayons 
qui  ont  traversé  la  lame  sous  une  incidence  égale  à  I  sont  situés 
sur  une  circonférence  ayant  pour  centre  le  point  cjui  correspond  aux 
rayons  normaux  et  dont  le  rayon  est  proportionnel  à  tangl. 

L'intensité  de  la  lumière  simple  dont  la  longueur  d'ondulation 
est  X  est  donnée  en  un  [>oint  quelconque  de  l'image  ordinaire  par 

la  formule 

()  — E 

Cl)--   cos'*^*  — sin  2t  sin  q(«  —  «)  sin'-^Ti-  y   » 


et  en  un  point  do  l'image  extraordinaire  par  la  formule 

0-E 

A 


S-  =-  sin^^  -r  sin  3/  sin  9  (?  —  «)  sin-^w 
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Dans  ces  formules  (195)  t  et  s  représentent  les  an^es  qtie  font 
avec  le  plan  primitif  de  polarisation  la  section  principale  de  la  lame 
mince  et  la  section  principale  de  l'analyseur.  Quant  à  la  différence 
de  marche  0  — E,  elle  pourra  s'exprimer  à  l'aide  des  formules  que 
nous  avons  données  pour  le  cas  de  l'incidence  oblique  en  fonction 
de  l'angle  d'incidence  I  et  de  l'angle  que  le  plan  d'incidence  forme 
avec  la  section  principale  de  la  lame  :  ces  deux  angles  sont  eux- 
mêmes  des  fonctions  des  coordonnées  du  point  considéré,  de  sorte 
qu'en  définitive,  dans  chaque  image,  l'intensité  que  présente  en  un 
point  une  lumière  simple  correspondant  à  une  longueur  d'ondulation 
donnée  pourra  se  calculer  en  fonction  des  coordonnées  de  ce  point. 

Avant  d'examiner  les  différents  cas  particuliers  qui  peuvent  se 
présenter,  il  est  utile  de  faire  quelques  remarques  générales  appli- 
cables à  tous  les  cas. 

Si  l'on  a 

(t)  sin9?==o 

ou 

(a)  sinQ(t  —  , <?)  =  ©, 

les  seconds  termes  des  expressions  qui  représentent  les  intensités 
efaif?  s'annulent  pour  les  rayons  de  toutes  les  couleurs.  Pour  les 
points  où  l'une  de  ces  relations  est  satisfaite,  les  intensités  des  dif- 
férentes lumières  simples  sont  donc  proportionnelles  à  ce  qu'elles 
sont  dans  la  lumière  incidente,  et  par  suite  ces  points  forment  des 
lignn  incolores. 
Si  l'on  a 

(3)  sin^TT— v--  =  o, 

les  rayons  dont  la  longueur  d'ondulation  est  X  présenteront,  si  le 
produit  sinst  sinâ(t  — «)  est  positif,  un  maximum  d'intensité  dans 
l'image  ordinaire  et  un  minimum  d'intensité  dans  l'image  extraordi- 
naire, et,  si  le  produit  sinat  sina  («  — »)  est  négatif,  un  minimum 
d'intensité  dans  l'image  ordinaire  et  un  maximum  dans  l'image 
extraordinaire. 

L'équation  (3)  détermine  donc  une  série  de  lignes  dites  isochro- 
maiiques  :  chacune   de    ces  lignes  présente  approximativement  la 
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■ont  placées  les  courbes  isochroiaatïques.  La  difTércoce  de  marche 
0 — E  ne  dépendant,  dans  le  cas  actuel,  que  de  l'angle  d'incidence  I, 
ces  courbes  isochromatiques  sont  évidemment  des  cercles  concen> 
triques  ayant  pour  centre  le  point  oà  se  croisent  les  branches  des 
deox  croiï.  Si  parmi  les  huit  segments  déterminés  par  les  deux  croix 
on  en  considère  quatre  non  adjacents,  on  voit  que  chaque  cercle 
isoehromatique  présentera  une  certaine  teinte  dans  ces  quatre  seg- 
ments et  la  teinte  complémentaire  dans  les  quatre  autres. 

Lorsqu'on  a  «  =  o  ou  a  =  g  o°,  c'est-à-dire  lorsque  la  section  prio- 
àpale  de  l'analyseur  est  parallèle  ou  perpendiculaire  au  plan  pri- 
mitif de  polarisation,  les  deux  relations  (i)  et  (a)  se  réduisent  à  une 
Beole.  Il  n'y  a  plus  alors  qu'une  seule  croix,  et  chaque  cercle  iso- 
chromatique  consenre  la  même  teinte  sur  tout  son  contoar.  Si  «  =  o, 
c'est-à-dire  si  la  section  principale  de  l'analyseur  est  parallèle  au 
plan  primitif,  la  croix  est  blanche  dans  l'image  ordinaire  et  noire 


dans  rimage  extraordinaire;  si  an  contraire  ■'=^0'',  c'est-à-diro 
si  la  section  principale  de  l'analyseur  est  perpendiculaire  au  plan 
primitif,  la  croix  est  noire  dans  l'image  ordinaire  et  blanche  dans 
l'image  extraordinaire.  Ces  apparences  sont  représentées  dans  la 
figure  91. 

Les  lignes  isochromatiques  correspondant,  pour  les  rayons  dont 
la  longueur  d'ondulation  est  X,  à  un  maximum  d'intensité  dans 
fimt^e  ordinaire  et  à  un  minimum  dans  l'image  extraordinaire  sont 
données,  dans  le  cas  où  le  produit  sinai  sin9(t  — «)  est  positif,  par 
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l'équation 


sin^  is  —V—  =  0 , 

et,  dans  le  cas  où  ce  produit  est  négatif,  par  Téquation 

•  2    O-E 

SIU^TT  -  Y^=  l' 

Les  lignes  isochromatiques  correspondant  à  un  minimum  dm- 
tensité  dans  l'image  ordinaire  et  à  un  maximum  dans  l'image  extraor- 
dinaire sont  au  contraire  représentées  par  la  seconde  de  ces  équa- 
fions  si  le  produit  sinst  sins(t  — <)  est  positif,  et  par  la  première 
si  ce  produit  est  négatif. 

L'équation  générale  des  lignes  isochromatiques  est  donc 

k  étant  un  nombre  entier;  d'ailleurs,  la  lame  étant  perpendiculaire 
H  IW,  on  a  (200) 

r(^(|iiHtion  des  rourbes  isorliromatiques  peut  donc  s'écrire 

kb\ 


\J\  -    /^»sinM-\/i  -a-^sinM  = 


ae 


Par  lu  raisoji  générale  qui  fait  disparaître  les  phénomènes  d'in- 
terférence dans  la  lumière  blanche  lorsque  la  différence  de  marche 
est  égale  «\  un  nombre  un  pcii  considérable  de  demi -longueurs 
d'ondulation,  les  seules  lignes  isochroraatiques  visibles  sont  celles 
qui  correspondent  à  de  petites  valeurs  de  A*  et  par  suite  à  de  petites 
valeurs  de  l'angle  I.  Pour  toutes  les  lignes  isochromatiques  visibles, 
on  pest  donc  développer  les  deux  radicaux  qui  entrent  dans  le  pre- 
m^  meoibre  de  l'équation  précédente,  en  se  bornant  à  prendre 
1^  ft#ffw  prffimers  termes  de  chaque  développement.  L'équation  dos 
i^tfi^mfMtiques  devient  alors 
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L'angle  I  étant  très-petit,  son  sinus  est  approximativement  égal  à 
sa  tangente;  on  peut  par  conséquent  poser 


et  l'équation  des  lignes  isochromatiques  prend  définitivement  la 
forme 

Les  diamètres  des  cercles  isochromatiques  sont  donc  proportion- 
nels à  la  distance  qui  sépare  le  pian  où  se  forme  l'image  du  centre 

optique  de  la  lentille;  leurs  carrés  sont  en  raison  inverse  de  Té- 

h 
paisseuF  de  la  lame,  proportionnels  à  la  quantité    ,  _  , <  et  à  la 

longueur  d'ondulation  X.  Mais  il  faut  remarquer  que  ces  lois  ne 
sont  applicables  qu'aux  cercles  peu  éloignés  du  centre  du  phéno- 
mène; les  deux  dernières  ne  sont  du  reste  jamais  rigoureusement 

vraies ,  caria  quantité ~i^7X5  dépend  elle-même  de  la  longueur  d'on- 
dulation. 

Dans  l'image  ordinaire ,  les  diamètres  des  anneaux  brillants  sont 
proportionnels  à  la  suite  des  nombres  pairs,  et  ceux  des  anneaux 
obscurs  à  la  suite  des  nombres  impairs,  si  le  produit  sin  ât  sin î)  (t  —  «) 
est  positif;  c'est  l'inverse  si  ce  produit  est  négatif.  Ces  résultats  sont 
renversés  pour  l'image  extraordinaire.  Il  résnltc  de  là  que,  si5=  o, 
le  produit  sinat  sinQ  (*  — «)  étant  toujours  positif,  les  couleurs  de 
l'image  ordinaire  se  succèdent  dans  le  même  ordre  que  celles  des 
anneaux  transmis  de  Newton,  tandis  que  celles  de  l'image  extraor- 
dinaire sont  analogues  aux  couleurs  des  anneaux  réfléchis.  Si 
«=90%  le  produit  sinat  sina(t  —  s)  est  toujours  négatif,  et,  par 
suite,  l'image  ordinaire  présente  les  couleurs  des  anneaux  réfléchis 
et  l'image  extraordinaire  celles  des  anneaux  transmis.  Lorsque 
l'angle  5  n'est  égal  ni  à  zéro  ni  à  90  degrés,  il  y  a  deux  croix  inco- 
lores qui  divisent  chacune  des  images  en  huit  segments.  Dans  les 
segments  de  l'image  ordinaire  où  le  produit  èiinaî  sina  (t  — *)  est 
positif,  les  couleurs  se  succèdent  comme  dans  les  anneaux  transmis, 
et,  dans  les  segments  où  ce  produit  est  négatif,  elles  suivent  le  même 
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ordre  que  dans  les  anneaux  réfléchis;  c'est  l'inverse  dans  l'image 
extraordinaire. 


218.  SiqperpMrtttoB  de  «eu 
rake«  —  Lorsqu'on  superpose  deux  lames  perpendiculaires  à  l'axe, 
les  sections  principales  de  ces  deux  lames  peuvent  toujours  être  re- 
gardées comme  se  confondant  l'une  avec  l'autre.  On  a  donc,  comme 
nous  l'avons  vu  précédemment  (197), 

A        A  ••     /•      \.aO— E-+-(y — E' 

ûT  =  cos*«— smatsma(t  — #)  sm'^r j » 

r  ==  sm*#  -H  sm  ai  sin  a  (t  —  «)  sm'^r ^ 

Il  résulte  de  là  que  les  croix  incolores  seront  placées  de  la  même 
façon  que  dans  le  cas  d'une  lame  unique.  L'équation  générale  des 
courbes  isochromatiques  sera 

0.-E  +  0'~E'  =  -, 

a 

d'oii  Ton  tire,  en  désignant  par  e'  l'épaisseur  de  la  seconde  lame, 
par  a'  et  V  les  demi-axes  de  la  nappe  ellipsoïdale  de  la  surface  de 
l'onde  dans  cette  lame , 

,.+f   h^ 

Si  \()s  deux  lames  sont  de  même  signe ,  les  quantités  a^  —  b^  et 

a  ^      h''^  sont  aussi  de  même  signe,  et,  par  suite,  les  anneaux  que 

loiiiu^nt  les  lames  superposées  sont  toujours  plus  étroits  que  ceux 

lui  Mout  donnés  par  l'une  des  lames.  L'effet  produit  par  la  superpo- 

Mlioii  d<^  diHix  lames  de  même  signe  est  donc  toujours  un  rétrécis- 

M'imnil  (loH  anneaux. 

Si  Itni  doux  lames  sont  de  signes  contraires,  les  anneaux  fournis 

kmv  vH^llo  do»  deux  lames  pour  laquelle  la  quantité  ^  (a^  —  b^)  a  la 
»4w^  K*'*^*^^'*^  valour  absolue  s'élargissent  lorsqu'on  lui   superpose 

Ou  ihhU  dt^iluiro  de  ces  remarques  un  moyen  très-simple  de  dé- 
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irminer  le  signe  d'un  cristal  à  un  axe.  Il  suffit  d'avoir  une  lame  de 
$  cristal  taillée  perpendiculairement  à  Taxe,  et  de  la  superposer  à 
ae  lame  également  perpendiculaire  à  l'axe  d'un  cristal  dont  le 
gne  est  connu.  Il  faut  avoir  soin,  pour  écarter  toute  chance  d'er-; 
mr,  d'observer  en  premier  lieu  les  anneaux  fournis  par  celle  des 

SOI  lames  pour  laquelle  la  quantité    ,_  ,,  a  la  plus  grande  valeur 

isolue ,  c'est-à-dire  par  celle  qui  donne  les  anneaux  les  plus  étroits, 
n  lui  superpose  la  seconde  lame,  et,  si  les  anneaux  se  rétrécissent, 
1  en  conclut  que  les  deux  lames  sont  de  même  signe;  si,  au  con- 
aire,  les  anneaux  s'élargissent,  les  lames  sont  de  signes  contraires, 
our  plus  de  sûreté ,  il  convient  de  ne  s'appuyer  que  sur  les  expé- 
ences  qui  produisent  un  élargissement  des  anneaux. 
Gomme  lame  répulsive,  on  peut  employer  le  spath  d'Islande,  la 
•urmaline  ou  le  béryl  ;  le  spath  a  l'inconvénient  de  donner  des  an- 
saux  très-étroits ,  à  moins  que  la  lame  ne  soit  excessivement  mince , 
ur  c'est  un  des  cristaux  où  la  différence  entre  l'indice  ordinaire  et 
indice  extraordinaire  a  la  plus  grande  valeur.  Gomme  lame  attrac- 
ve  on  se  sert  ordinairement  du  zircon  ou  du  sulfate  de  potasse. 

219.  liame  parallèle  à  raiie.  — i  Lorsque  la  lame  est  parai- 
le  à  Taxe,  les  images  données  par  l'analyseur  ne  présentent  plus 
e  lignes  incolores;  dans  ce  cas,  en  effet,  les  angles  t  et  s  ont  la 
iéme  valeur  pour  tous  les  rayons  quel  que  soit  l'angle  I  :  si  donc 
n  a 

sin  at  =  G 

1 

sin2(i— #)==o, 

est-à-dire  si  la  section  principale  de  la  lame  est  parallèle  ou  per- 
mdiculaire  au  plan  primitif  de  polarisation,  ou  encore  si  la  section 
încipale  de  l'analyseur  est  parallèle  ou  perpendiculaire  à  celle  de 

lame,  le  terme  qui,  dans  l'expression  des  intensités  des  deux 
lages  fournies  par  l'analyseur,  contient  la  longueur  d'ondulation 
t  nul  pour  tous  les  rayons,  et,  par  suite,  les  images  ne  présentent 
icune  trace  de  coloration. 

Les  conditions  les  plus  favorables  pour  la  production  des  colora- 


15&  POLARISATION  CHROMATIQUE. 

tions  sont  évidemment  remplies  lorsqu'on  a  simultanément  <  =  7  ^^ 

«  =  G    OU  «  =  -  • 

a 

En  tenant  compte  de  la  valeur  trouvée  précédenunent  pour  la  dif- 
férence de  marche  0  —  E  dans  le  cas  d'une  lame  parallèle  à  l'aie 
(201),  on  voit  que  l'équation  des  courbes  isochromatiques  est 


y/i  — y  sin*  1      y/ 1  —  (fl*sin*ai-h  ^  cos'ftr)  sin'  i  _  k\ 
b  a  ac  * 

Les  phénomènes  visibles  correspondant  toujours  à  de  petites  va- 
leurs de  l'angle  I ,  on  peut  développer  les  radicaux  en  ne  conservanl 
que  les  deux  premiers  termes,  et  l'équation  précédente  devient 

1 sin'I       i  —  {o'sin*û>+5'cos*û>)8in*I      , . 

a a  ^    '         kX_ 

b  a  ae  ' 

d'où 

g— 6      (a*5in'ûi-h6*cos*fiii  — flft)sin*I fcX 

ab  aa  ae  ' 

fl  — 6      b \a(a—  ^)sin*&>  — fe (a  —  fe)cos*6i] sin'I  _  frX 
ab  att6  as  ' 

et  enfin 

(i)  i+-(asin^û>— 6cos*û>)sin^l== r  —  • 

\  /  a  \  /  a  —  0  ae 

Si  l'on  prend  pour  axe  des  x  une  droite  parallèle  à  la  section 
principale  de  la  lame,  on  a,  comme  nous  l'avons  vu  précédemment, 


d'où 


tangl  =  ^--3--  1 


V 

smcii^  jvJ — I' 


''*'*^  =  rf-tang-J 


L'angle  I  étant  toujours  très-petit,  on  peut  remplacer  sa  tangente 
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|>ar  sou  sinus,  et  il  vient 

sinwsini  =  1^  cosû)sinI=^W- 

a  a 

En  substituant  ces  valeurs  dans  l'équation  des  lignes  isochroma- 
tiques,  elle  prend  la  forme 

Les  lignes  isochromaliques  sont  donc  des  hyperboles  ayant  pour 
aies  deux  droites,  Tune  parallèle,  Tautre  perpendiculaire  à  Taxe  du 
crislal ,  et  pour  asymptotes  deux  droites  représentées  par  l'équation 


=±V/:- 


Si  k  est  négatif,  ou  si  k  a  une  valeur  positive  peu  considérable, 
le  second  membre  de  l'équation  (a)  est  négatif,  et,  par  suite,  l'axe 
réel  des  bypeii)oles  est  parallèle  h  l'axe  du  cristal.  Si  k  a  une  valeur 
positive  supérieure  à  celle  qui  annule  le  second  membre  de  l'équa- 
lion(i),  ce  second  membre  est  positif  et  l'axe  des  hyperboles  iso- 
chromatiques est  perpendiculaire  à  l'axe  du  cristal. 

D'ailleurs ,  l'équation 

ab    kX 


a— h  as 


— ■  —  1  =-  0 


n  étant  pas  en  général  satisfaite  par  une  valeur  entière  de  k^  les 
^ymptotes  ne  font  pas  partie  du  système  des  courbes  isochromati- 
(|ae$,  sauf  dans  des  cas  très-particuliers. 

L'équation  (i)  montre  que,  lorsque  sin^l  est  très-petit,  comme 
cela  arrive  pour  la  partie  visible  du  phénomène,  k  doit  représenter 
Qfl  nombre  assez  grand,  à  moins  que  e  ou  /i  — 6  ne  soit  très-petit. 
IloDc,  si  la  lame  n'est  pas  es^cessivement  mince  ou  très-peu  biréfrin- 
gente, les  courbes  isocbromatiques  qui  forment  la  partie  visible  du 
phénomène  correspondent  à  une  valeur  assez  grande  de  ^;  il  est  fa- 
cile de  conclure  de  là  que ,  dans  les  points  où  une  certaine  couleur 
présente  son  maximum  d'intensité,  il  y  a  minimum  d'intensité  pour 
uoe  couleur  très- voisine,  et  que,  par  suite,  les  colorations  ne  sont 
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• 

pas  sensibles  dans  la  lumière  blanche.  Aussi,  pour  distinguer  les 
hypeii)oles  isochromatiques  que  donne  une  lame  parallMe  à  faie, 
est-il  nécessaire  d'employer  une  lumière  monochromatique  comme 
celle  de  l'alcool  salé,  à  moins  que  la  lame  ne  soit  extrêmement 
mince. 


220.  PrMèilé  de  H.  Omiltoli  pMV  MtonMteer  le  lOgmt 
d'an  erietol  m  im  ame.  —  M.  Grailich  s'est  servi  des  franges  hy- 
perboliques que  donne  une  lame  parsdièle  à  i'axe  pour  déterminer 
le  signe  d'un  cristal  à  un  axe  au  moyen  d'une  seule  lame  auxiliaire 
dont  le  signe  est  connu.  A  cet  effet,  en  avant  de  ia  lame  à  essayer B, 
qui  est  taillée  parallèlement  à  l'axe,  on  dispose  une  lame  A  perpen- 
diculaire à  l'axe ,  dont  le*  signe  est  connu ,  et  dans  laquelle  la  diffé- 
rence entre  les  indices  des  deux  rayons  est  très-petite.  Si  les  deux 
lames  sont  parallèles,  les  rayons  tombent  sur  la  première  luob  funs 
une  incidence  très-voisine  de  l'incidence  normale;  ils  D*ao||^piit 
donc  dans  cette  lame  qu'une  différence  de  marche  trà9-pfl||||;^  et 
l'aspect  des  hyperboles  que  donne  la  seconde  lame  nW  PiMilP'^ 
blement  changé^  /  _  \  ^  ; 

Supposons  les  deux  lames  de  même  signe.  Si  l'on  fidt  tof||n|r  h 
lame  A  autour  d'un  axe  perpendiculaire  à  la  section  prinri|t^M|ilii 
seconde  lame,  les  sections  principales  des  deux  lames  oohMdnit 
sensiblement ,  du  moins  pour  les  rayons  qui  ne  s'écartent  pat  Imii- 
coup  de  Taxe  du  faisceau  divergent;  les  rayons  qui  sont  oréiadres 
dans  la  première  lame  restent  donc  ordinaires  dans  la  seoMidâi  et 
les  rayons  qui  sont  extraordinaires  dans  la  première  lame  resMil  ex- 
traordinaires dans  la  seconde.  Il  résulte  de  là  que  la  différéBoe  de 
marche  augmente  à  mesure  qu'on  fait  tourner  la  lame  A;  parfloite, 
les  hyperboles  se  rétrécissent  ou  n'apparaissent  pas  si  elles  étaient 
déjà  invisibles. 

Si  au  contraire  on  fait  tourner  la  lame  A  autour  d'un  axe  paral- 
lèle à  la  section  principale  de  la  lame  B ,  les  sections  principales  des 
deux  lames  sont  perpendiculaires;  les  rayons  qui  sont  ordinaires 
dans  la  lame  A  deviennent  extraordinaires  dans  la  lame  B  ;  la  rota- 
tion de  la  lame  A  produit  donc  dans  ce  cas  une  diminution  dans  ia 
différence  de  marche,  et  par  suite  un  élargissement  des  hyperboles: 
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on  peut  ainsi  faire  apparaître  les  hyperboles,  si  elles  étaient  primiti- 
vement invisibles. 

Les  résultats  sont  renversés  si  les  deux  lames  sont  de  signes  con- 
iraires.  Il  convient  de  n'ajouter  foi  qu'aux  expériences  qui  produisent 
un  élargissement  des  hypeiboles,  et  Ton  voit  que  les  deux  lames 
sont  de  même  signe  ou  de  signes  contraires  suivant  que  cet  élar- 
gissement est  produit  par  une  rotation  autour  d'un  axe  parallèle  à 
la  section  principale  de  la  lame  h  essayer  ou  autour  d'un  axe  pei^ 
pendiculaire  à  cette  section  principale. 


,221.  rwmmééé  de  II.  H.  ««lell  pMir  rc< 

bwM  «mt  p»ndlti«  »  l'Axe.  —  M.  Henri  Soleil  a  imaginé  un  pro- 
cédé très-ingénieux  pour  reconnaître  si  une  lame  est  rigoureusement 
parallèle  à  l'axe,  ce  qu'il  importe  de  vérifier  aussi  exactement  que 
possible  lorsqu'il  s'agit  de  construire 
un  compensateur  de  Babinet  ou  un  ap- 
pareil analogue. 

On  commence  par  s'assurer,  à  l'aide 
des  procédés  ordinaires,  que  les  deux 
faces  de  la  lame  à  essayer  sont  rigou- 
reusement parallèles.  On  place  ensuite 
cette  lame  dans  l'appareil  de  Nôrrem- 
berg.  Cet  appareil  est  représenté  dans 
la  figure  93.  Le  faisceau  incident  formé 
de  rayons  parallèles  est  reçu  sur  une 
glace  AB  qui  fait  avec  la  verticale  un 
angle  égal  è  l'angle  de  polarisation  com- 
plète. Le  faisceau  e^  réfléchi  vertica- 
lement, de  haut  en  bas;  il  rencontre 
une  lentille  E  qui  le  fait  converger  en 
son  foyer  principal  0.  Ce  foyer  prin- 
cipal se  trouve  sur  un  miroir  horizontal 
'''  *  '  CD  ;  sur  ce  miroir  est  posée  une  lame 

de  mica  d'un  quart  d'onde  ctJ,  et  au-dessus  de  cette  lame  de  mica 
la  lame  h  essayer  ai.  Le  faisceau,  au  sortir  de  ta  lentille  E,  traverse 
les  lames  a6  et  cd,  se  réfléchit  sur  le  miroir  CD  sans  éprouver  d'alté- 
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ration  notable  dans  sa  polarisation ,  traverse  de  noaveaa  les  b 
c(l  et  ab,  puis  la  lentille  E.  Au  sortir  de  la  lentille  E  les  ra; 
redeviennent  parallèles;  ils  traversent  la  glace  AB  sans  que 
polarisation  soit  sensiblement  changée;  ils  sont  ensuite  reçus 
un  analyseur  iV  placé  dans  un  tube  cylindrique  vertical.  La  I 
de  mica  doit  être  placée  de  façon  que  sa  section  principale  I 
un  angle  de  /i5  degrés  avec  celle  de  la  lame  à  essayer. 

Le  faisceau  incident ,  en  traversant  la  lame  ah,  se  divise  en 
ondes^  Tune  ordinaire ,  polarisée  dans  le  plan  de  la  section  princ 
de  ab;  l'autre  extraordinaire,  polarisée  perpendiculairement 
plan,  (^ihacune  de  ces  deux  ondes  traverse  deux  fois  la  lam 
mira;  comme  cette  lame  est  d'un  (juart  d'onde  et  que  sa  section  | 
cipale  fait  un  angle  de  45  dejjrés  avec  celle  de  la  lame  mince,  1 
produit  est  le  m/^me  que  si  les  rayons  traversaient  une  lame  de 
d'épaisseur  double;  le  plan  de  polarisation  de  chacune  de  ces  c 
tourne  donc  de  90  degrés,  et,  lorsqu'elles  traversent  de  neuves 
lamof?^,  fonde  (|ui  était  d'abord  extraordinaire  devient  ordinaii 
récipro({uement.  Si  la  lame  est  rigoureusement  parallèle  à  f  ax< 
deux  ondes,  au  sortir  de  la  lame  nb,  sont  polarisées  à  angle  dr 
no  présentent  aucune  différence  de  marche,  chacune  d'elles  1 
|)arrouru  des  chemins  identiques  dans  la  lame  ab,  à  l'état  d* 
ordinaire  et  à  l'état  d'onde  extraordinaire.  Il  n*y  aura  done  au 
♦  trace  de  coloration  dans  l'analyseur. 

j  Supposons  au  contraire  que  la  lame  ab  soit  inclinée  sur  Y 

^  désignons  par  0  et  E  les  chemins  équivalant  h  ceux  qui  sont 

courus  dans  la  lame  ab  par  Tonde  ordinaire  et  par  l'onde  extra 
naire,  lorsque  les  rayons  traversent  pour  la  première  fois  cette  i 
par  0'  et  E'  les  chemins  équivalant  à  ceux  qui  sont  parcourus 
In  lame  ab  |)ar  l'onde  ordinaire  et  par  Tonde  extraordinaire,  loi 
les  rayons  traversent  pour  la  seconde  fois  cette  lame  après  1 
réfléchis  sur  le  miroir  (II).  Les  deux  ondes  correspondant  aux  n 
qui  ont  travtTsé  deux  fois  la  lame  ab  présentent  une  différent 
marche  égale  à  0  +  E'  —  (O'+E).  Les  chemins  0'  et  0  sont  évit 
ment  égaux;  mais  il  n'en  est  pas  de  même  des  chemins  E  ( 
lorsijue  la  lann»  n'est  pas  parallèle  à  Taxe.  Si  en  effet  S  repréi 
Tangle  que  fornu»  la  normale  à  la  lame  avec  Taxe,  on  a,  d'apri 
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formules  données  précédemment, 

(a*— 6*)8in^cos^cosû)sin  I-*-\/M 


E  =  ecotR'»inI=« 


a*sin'^-t-6*co8*^ 


La  quantité  M  placée  sous  le  radical  ne  contient  sin  S  et  cos  S 
qu'au  carré.  Pour  calculer  E',  il  faut  tenir  compte  de  ce  que  les  rayons 
trayersent  la  lame  en  sens  contraire ,  et  par  conséquent  remplacer  S 
par  ir  ~  J,  ce  qui  ne  change  pas  la  valeur  de  M.  On  a  donc 

ç,,        —  (a'  — 6')sin^cos^cx)Sû)sinI-4-v^ 

fl*sin*^-h6*cos*^ 

La  différence  de  marche  des  deux  ondes  que  reçoit  l'analyseur 
est  égale  à  E  —  E',  c'est-à-dire  à 

ae(a'  — &')sin  jcos^cos&)sinI 

^  -Il         ■  ■      ■  -■  ■  -        -^  t 

fl*  sin*  ^-1-6*  cos*  ^ 

Les  lignes  isochromatiques  s'obtiendront  en  égalant  cette  quantité 
à  une  constante,  ce  qui  revient  à  égaler  à  une  constante  cos  ù)  sin  I 

ou  2  •  L®s.  lignes  isochromatiques  sont  donc  des  droites  perpendi- 
culaires à  la  section  principale  de  la  lame  ab.  Il  résulte  de  là  qu'on 
est  averti ,  lorsque  la  lame  n'est  pas  rigoureusement  parallèle  à  l'axe, 
par  l'apparition  dans  l'analyseur  de  bandes  colorées  rectilignes  per- 
pendiculaires à  la  section  principale  de  la  lame. 

232.  iw|iMpMHi<»  de  deox  iMnes  parallèles  à  l'axe, 
de  WÊiêtÊÊm  OMitare  et  de  inéBie  épaieeeur,  demi  lee  eeetioiM 
prlMMpalee  aant  à  an^le  droit*  —  Supposons  que  l'on  super- 
pose deux  lames  appartenant  au  même  cristal ,  parallèles  à  Taxe  et 
de  même  épaisseur,  de  façon  que  leurs  sections  principales  soient  à 
angle  droit.  L*onde  qui  est  ordinaire  dans  la  première  lame  devient 
extraordinaire  dans  la  seconde,  et  réciproquement.  La  différence  de 
marche  des  deux  ondes  qui  émergent  du  système  des  deux  lames  est 
doncégaleàO-t-E'-(0'  +  E)ou,  comme  0'  =  0,  à  E'-E.  Ln 
valeur  de  E'  s'obtient  en  remplaçant  dans  celle  de  E  l'angle  ta  par 
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son  complément &>;  on  a  dooc 

E'-E  =  ^y/i-(a»co8'û.-f-A'Mn'«)ain«I 

—  i/i— {ii'8io'«+i*co8'«)8in'lj- 

Si  l'on  développe  Igs  deux  radicaux  en  négligeant  les  tennet 
dans  lesquels  sin  J  entre  à  une  puissance  supérieure  à  la  secDoile, 
ce  qui  est  permis  puisque  l'angle  I  est  toujours  très-petit,  il  vient      i 

E'  —  E  =  —  (n*— i^J  (sin'  a  —  cos'  v)  sin'  I, 

L'équation  des  courbes  isochromatiques  est 

E'-E-=— .  ! 

ou,  d'après  la  valeur  que  nous  venons  de  trouver  pour  E'  —  E, 
(a'  -  iï)  (sin«  u  -  cos'  6.)  sin»  I  -  ^  • 

En  remplaçant  siniusinl  parset  cos&isini  per^>  il  vient  défini- 
tivement 

,        ,  cP     akX 

'  a'—b'    e 

Les  couriies  îsochromatiques  sont  donc  dans  le  cas  actuel  des  hj'- 
perixiiei  équilatins  dont  les  axes  sont  dirigés  suivant  les  traces 
4a  iNlioiiB  prÎMopaies  sur  le  plan  du  tableau ,  et  les  asymptotes  sui- 
vant les  bissectrices  de  ces  traces.  Ces  asymptotes  sont  elles-mêmes 
daUgoes  îsochroniatiquus  correspondant  à  une  valeur  nulle  de  it: 
«Ltamme,  sur  cot  droites,  le  terme  qui  dans  l'expression  des  ioten- 
«b  Ac»  deiu  images  dépend  de  la  longueur  d'ondulation  est  nul, 
„,.,^    "  ^"n  wmptoleR  BOiit  toujours  incolores.  Si  la  section  principale 
niF'])!   ■     ***,»»«  e«l  parallèle  ou  perpendiculaire  au  plan  primitif  de 
lorMiuc  la  ,;  ''^■^  4e*"ï"P****  «"ï*  """^  "l^"*  1'""^  <!*«  images 
ranglc  que  loin    ■''tMl».0».TOit  que,  dans  le  cas  que  nous  venons 
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d'examiner,  les  phénomènes  sont  beaucoup  plus  simples  et  plus  ré- 
guliers que  dans  le  cas  d'une  lame  unique. 


223.  fjiie  iMliiiée  mur  Taxe  d'iuie  fiif»B  ipicMcem^pse* 

—  Si  la  lame  est  quelconque ,  en  tenant  compte  des  formules  éta- 
blies pour  le  cas  de  l'incidence  oblique  (202)  et  en  posant 

(a^  —  b^)  sin^cos^cos&y  sinI  =  M, 

l'équation  des  lignes  isochromatiques  peut  s'écrire  ..« 

2€  b  fl'sin'^  +  6'cos'J^ 

y/NP-i-ta'sin'^+fe'cos'^l  i  -[fl'-rfl*-ft')sin*^cos'&)]sinM|  ^ 

a*8in*^+6*cos*^ 

L'angle  I  est  toujours  très-petit;  donc,  si  les  quantités  a*  — 6^, 
sin  J  et  cos  S  ne  sont  pas  très-petites,  c'est-à-dire  en  excluant  le  cas 
où  la  lame  est  très-peu  biréfringente  et  celui  où  elle  est  voisine 
d'être  parallèle  ou  perpendiculaire  à  l'axe,  on  peut  négliger  les 
termes  en  sin^  I.  L'équation  des  lignes  isochromatiques  se  réduit  par 
conséquent  à 

cos  09  sin  I  «  const. 

ou  à 

j?  =  const. 

Dans  le  cas  où  la  lame  forme  avec  l'axe  un  angle  qui  di£Fère  no- 
taUemept  de  zéro  et  de  90  degrés,  les  courbes  isochromatiques  sont 
doDC  approximativement  des  droites  perpendiculaires  à  la  section 
principale  de  la  lame. 

Si  Ton  tient  compte  des  termes  en  sin^  I,  on  obtient  pour  les 
courbes  isochromatiques  des  coniques;  ces  coniques  passent  au  cercle 
lorsque  sin  S  se  rapproche  de  zéro ,  et  à  l'hyperbole  lorsque  cos  <^  se 
rapproche  de  zéro;  elles  se  confondent  sensiblement  avec  des  droites 
dans  le  voisinage  de  leurs  sommets,  lorsque  aucune  des  quantités 
sin  ^  et  cos  Qu'est  voisine  de  zéro  et  que  a*  — A^  n'est  pas  très-petit. 

VBBftR,  VI.  —  Optique ,  lî.  11 
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ordre  que  dans  les  anneaux  réfléchis;  c'est  Tinverse  dans  Timage 
extraordinaire. 


218.  Superp^sittoB  de  deux  iMMes  pegpeadiewIrtfeM  à 
rake«  —  Lorsqu'on  superpose  deux  lames  perpendiculaires  à  l'axe, 
les  sections  principales  de  ces  deux  lames  peuvent  toujours  être  re- 
gardées comme  se  confondant  l'une  avec  l'autre.  On  a  donc,  comme 
nous  l'avons  vu  précédemment  (197), 

«           .               ..      /.       \'«0 — E-+-(y — E' 
ai3  =  cos'<— smdtsmd(t  — #)  sm'^r  — ' — j^ » 

o        .  o         •      .  .      /.        \   •  •     O — E+O — E 
r  =  sm*#  -H  sm  at  sm  a  (  t  —  s)  sur  tr j^ 

Il  résulte  de  là  que  les  croix  incolores  seront  placées  de  la  même 
façon  que  dans  le  cas  d'une  lame  unique.  L'équation  générale  des 
courbes  isochromatiques  sera 

d'où  l'on  tire,  en  désignant  par  e'  l'épaisseur  de  la  seconde  lame, 
par  a!  et  V  les  demi-axes  de  la  nappe  ellipsoïdale  de  la  surface  de 
l'onde  dans  cette  lame , 

^  +  y  =-; 7 

Si  les  deux  lames  sont  de  mémo  signe,  les  quantités  a^  —  h^  et 
a'^  _  y^  gOD^  ausgî  j^  même  signe,  et,  par  suite,  les  anneaux  que 
donnent  les  lames  superposées  sont  toujours  plus  étroits  que  ceux 
qui  sont  donnés  par  Tune  des  lames.  L'effet  produit  par  la  superpo- 
sition de  deux  lames  de  même  signe  est  donc  toujours  un  rétrécis- 
sement des  anneaux. 

Si  les  deux  lames  sont  de  signes  contraires,  les  anneaux  fournis 

par  celle  des  deux  lames  pour  laquelle  la  quantité  t  (a^  -  ft^)  a  la 

plus  grande  valeur  absolue  s'élargissent  lorsqu'on  lui  superpose 
l'autre  lame. 

On  [)eut  déduire  de  ces  remarques  un  moyen  très-simple  de  dé- 
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lions  principales  des  deux  lames.  Lorsqu'on  fait  tomber  sur  eé  sys- 
tèaie  itlî  faisceau  divergent  de  lumière  polarisée,  on  aperçoit  une 
série  de  franges  rectilignes  et  colorées  qui  sont  parallèles  à  la  bîs- 
seietrice  desseetions  principales  des  deux  lames. 

Il  n'est  donc  pas  exact  de  dire,  comme  on  le  fait  quelquefois,  que 
les  franges  sont  parallèles  au  plan  primitif  de  polarisation;  ce  qui 
est  vrai,  c'est  que  la  sensibilité  de  ce  polariscope  augmente  à  mesure 
que  ce  plan  se  rapproche  d'être  parallèle  à  la  direction  des  franges. 

Le  polariscope  de  Savart  est  un  des  plus  simples  et  en  même 
temps  un  des  plus  sensibles. 

Les  lames  de  quartz  doivent  faire  avec  l'axe  un  angle  voisin  de 
45  degi*és;  il  faut  éviter  qu'elles  se  rapprochent  d'être  perpendicu- 
laires À  l'axe,  k  cause  du  pouvoir  rotatoîre  du  quartz. 


i\i.  Langberg  a  traité  par  le  calcul  le  cas  où  l'on  superpose  deux 
lames  identiques  inclinées  sur  l'axe  d'une  façon  quelconque,  et  dont 
les  sections  principales  forment  entre  elles  un  angle  quelconque  ^^\ 
Il  n'y  a  Ih  aucune  difficulté  théorique;  c'est  un  genre  de  vérifications 
tout  à  fait  analogues  à  celles  que  Schwerd  a  exécutées  pour  les  phé- 
nomènes de  diffraction ,  et  l'expérience  a  toujours  confirmé  les  pré- 
visions de  la  théorie.  Il  est  à  remarquer  que,  dans  la  plupart  des  cas , 
le  champ  visuel  se  trouve  divisé  en  petits  compartiments  par  deux 
systèmes  de  courbes  isochromatiques  qui  se  croisent. 

G.  PH^NOMkNES  DBS  CRISTAUX  k  MDX  AXIS. 


227.  FonMoles  «éMéralMu  —  Les  formules  qui  représentait 

les  intensités  des  deux  images  dans  le  cas  des  cristaux  à  on  axe  swt 
applicables  aux  cristaux  à  deux  axes,  à  condition  que  Ton  désire 
par  I  l'angle  que  fait  avec  le  plan  primitif  de  polarisation  le  pfoii  de 
polarisation  du  rayon  qui  se  ra|)proche  le  plus  de  suivre  les  \m  4e 
la  réfraction  ordinaire.  C'est  à  ce  rayon ,  que  Ton  appelle  par  eXteiH 
sion  rayon  ordinaire,  que  correspond  l'image  dont  l'iatensîtj  est  lé- 
présentée  dans  les  formules  par  c^.  On  voit  que  dans  les  cristaux  à 
deux  axes  la  section  principale  n'est  autre  chose  que  le  plan  de  po- 

U)  Pbgg,  Anu.y  vol.  complément.,  I. 
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tions  5ont  évidemment  remplies  lorsqu'on  a  simultanément  i=j^ 
$■=0  ou  #=  -• 

a 

En  tenant  compte  de  la  valeur  trouvée  précédemment  pour  la  dif- 
férence de  marche  0  —  E  dans  le  cas  d'une  lame  parallèle  à  Taxe 
(201),  on  voit  que  l'équation  des  courbes  isochromatiques  est 


y/i— fe*sin*l  __  y/ 1  —  (g'sin'ai^-  ycos*fl»)sinM  _  kX 
h  a  ac  * 

Les  phénomènes  visibles  correspondant  toujours  à  de  petites  va- 
leurs de  l'angle  I,  on  peut  développer  les  radicaux  en  ne  conservanl 
que  les  deux  premiers  termes,  et  l'équation  précédente  devient 

1 sin'I       i  —  {o*sin*û>+5'cos*û>)8in'I      , . 

a a  ^    ^         __  kX 

b  a  ae  ' 

d'où 

a  —  b      (a*5in*ûi-h6'cos*û;  — aft)sin*I k\ 

ab  aa  ae  ' 

a  —  b      b\a(a—  ^)sin*&»  — &(/?  —  &)  cos*  ai]  sin'I      fcX 
ab  att6  ae  ' 

et  enfin 

(i)  1  +-{asiv?c0—  ftcos^û>)sin^l= r 

/  a  ^  '  a  —  0  ae 

Si  l'on  prend  pour  axe  des  x  une  droite  parallèle  à  la  section 
principale  de  la  lame,  on  a,  comme  nous  l'avons  vu  précédemment, 


d*oi' 


iangct)  —  ;-. 


V 

atangl 

X 

dtangl 


L'angle  1  étant  toujonr*^  très-petit,  on  peut  remplacer  sa  tangente 
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Iroite  OC  parallèle  à  la  ligne  moyenne.  Par  le  poïnl  C  menons  un  plao 
perpendiculaire  à  OC  et  considérons  une  droite  OM  qui  rencontre 
se  plan  en  M;  les  plans  de  polarisation  des  rayons  qui  correspondent 
k  une  onde  plane  perpendiculaire  k  OM  sont  parallèles  aux  plans 
bissecteurs  des  angles  dièdres  AMOB  et  AMOM'.  Si  l'on  suppose, 
«nnme  nous  l'avons  toujours  fait  jusqu'à  prient,  que  l'angle  d'in- 
ddence  I  ait  une  valeur  très-peu  considérable,  l'angle  MOC  sera 
Irès-petit  ;  il  en  est  de  même  d'ailleurs  de  l'angle  AQB  :  les  traces 
des  plans  bissecteurs  dont  nous  venons  de  parier  sur  le  plan  perpen- 
diculaire à  OC  se  confondent  par  suite  sensiblement. avec  les  bissec- 
Irices  des  angles  plans  AMB  et  AMM'. 

Pour  déterminer  la  direction  des  ondes  qui  donnent. lieu  aui 
l^es  incolores,  il  faut  donc  chercher  le  lieu  des  points  M  tels  qu9 
la  bissectrice  de  l'angle 
AMB  soit  parallèle  ou 
perpendiculaire  à  la  trace 
sur  le  plan  AMB  du  plan 
primitif  ou  de  la  section 
principale  de  l'analyseur. 
Prenons  le  plan  AMB  pour 
plan  de  figure ,  le  point  C 
pour  origine  et  la  trace 
du  plap  primitif  sur  le 
plan  AMB  polir  axe  des  x 
(fig.  ai).  Soient  D  et  E 
les  points  .oil  les  droites 
MA  et  MB  rencoptrent 
l'axe  des  x  :  si  la  bissec- 
rice  de  l'anfjle  AMB  ou  de  son  supplément  est  parallèle  à  l'axe 
les  X,  on  voit  immédiatement  que  les  angles  MMx  et  ME«  Eiont 
iDpplémentaires.  D'ailleurs,  en  désignant  par  x  et  y  les  coordon- 
lées  du  point  M,  par  s  et  /S  celles  du  point  A,  on  a 


lang.\IDj  = 


langMDj;^ 


tangMEx  =  Ji 
-  tangMEx, 
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il  vient 


X-  H-  a       a;  —  a 


d'où 


équation  d'une  b\  [)erbole  ayant  pour  asymptotes  les  axes  des  coor- 
données et  passant  par  les  points  A  et  B. 

On  verrait  de  même  que  les  points  M ,  pour  lesquels  la  bissectrice 
de  l'angle  AMB  est  parallèle  ou  perpendiculaire  à  la  trace  sur  le 
plan  de  la  figure  de  la  section  principale  de  l'analyseur,  se  trouvent 
6ur  une  hyperbole  passant  par  les  points  A  et  B  et  ayant  pour 
asymptotes  cette  trace  et  une  droite  perpendiculaire. 

On  voit  en  résumé  que  si,  par  un  point  quelconque  0,  on  mène 
deux  parallèles  aux  axes  optiques  OA  et  OB  et  une  parallèle  OC  à 
la  ligne  moyenne;  si,  de  plus,  on  mène  par  ce  point  des  normales  i 
toutes  les  ondes  qui  donnent  des  rayons  incolores,  les  points  où  ces 
normales  rencontrent  un  plan  perpendiculaire  à  OG  sont  situés  sur 
deux  hyperboles  passant  par  les  points  oà  les  Btes  optiques  rencon- 
trent ce  plan  et  ayant  pour  asymptotes,  Tune  la  trace  sur  ce  plan  du 
plan  primitif  et  une  perpendiculaire  à  cette  trace,  Tautre  la  trace 
de  la  section  principale  de  l'analyseur  et  une  perpendiculaire  à  cette 
trace. 

Pour  déterminer  les  lignes  incolores  réelles,  menons,  parle  centre 
optique  0'  de  la  lentille  qui  fait  converger  en  un  même  point  les 
rayons  qui  traversent  parallèlement  la  lame,  une  droite  OC  paral- 
lèle à  la  ligne  moyenne,  et  soit  C/  le  point  où  cette  droite  rencontre 
le  plan  du  tableau.  Par  le  même  point  0'  menons  deux  droites  OA' 
et  OB'  parallèles  aux  directions  apparentes  des  axes  optiques,  c'est-à- 
dire  parallèles  aux  directions  que  doit  avoir  un  rayon  dans  l'air 
pour  se  réfracter  dans  le  cristal  suivant  les  directions  des  axes 
optiques,  et  soient  A'  et  B'  les  points  où  ces  deux  droites  rencon- 
trent le  plan  du  tableau.  Les  rayons  qui  concourent  à  la  production 
du  phénomène  faisant  tous  des  angles  très-petits  avec  la  normale, 
l'indice  de  réfraction  de  ces  rayons  peut  être  regardé  comme  sensi- 
blement constant;  il  existe  donc  aussi  un  rapport  à  peu  près  cons- 
tant entre  les  angles  que  forment  avec  la  normale  à  la  lame  les  nor- 
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maleB  aux  ondes  réfractées  dans  le  cristal  qui  donnent  les  rayôite 
incolores  et  les  angles  que  forment  avec  cette  même  normale  iHs 
normales  anx  ondes  émergentes  correspondantes,  normales  qui  ne 
sont  autres  que  les  rapns  incolores  eux-mêmes.  Les  figures  inco- 
lores réelles  sont  donc  semblables  aux  figures  auxiliaires  que  nous 
avons  construites  à  Taide  des  normales  aux  ondes  réfractées. 

Ainsi  les  lignes  incolores  /consistent  en  quatre  branches  d'hyper- 
bole qui  se  croisent  deux  à  deux  aux  points  A'  et  B'  extrémités  appa- 
rentes des  axes  optiques  :  deux  de  ces  branches  ont  pour  asymptotes 
deux  droites  menées  par  le  point  C  parallèlement  et  perpendiculai- 
rement au  plan  primitif;  les  deux  autres  ont  pour  atsymptotes  deux 
droites  menées  par  le  même  point  G  parallèlement  et  perpendicu- 
lairement à  la  section  principale  de  l'analyseur.  Si  le  plan  primitif 
est  parallèle  ou  perpendiculaire  au  plan  des  axes  optiques,  deux 
de  ces  branches  d'hyperbole  se  réduisent  à  une  croix  formée  par 
deux  droites,  Tune  parallèle,  l'autre  perpendiculaire  au  plan  pri- 
mitif; si  la  section  principale  de  l'analyseur  est  parallèle  ou  per- 
pendiculaire au  plan  des  deux  axes,  il  en  est  de  même,  mais  les 
branches  de  la  croix  sont  alors  l'une  parallèle,  l'autre  perpendicu- 
laire à  la  section  principale  de  l'analyseur.  Si  la  section  principale 
de  l'analyseur  est  parallèle  ou  perpendiculaire  au  plan  primitif 
sans  qu'aucun  de  ces  deux  pians  soit  parallèle  ou  perpendiculaire  au 
plan  des  axes,  les  quatre  branches  d'hyperbole  se  réduisent  à  deux. 
Enfin  si,  en  même  temps  que  la  section  principale  de  l'analyseur 
est  parallèle  ou  perpendiculaire  au  plan  primitif,  elle  est  parallèle 
ou  perpendiculaire  au  plan  des  axes  optiques ,  le  système  des  lignes 
incolores  se  réduit  à  une  croix  unique,  blanche  dans  l'une  des  images 
et  noire  dans  l'autre. 

Remarquons  enfin  que  les  lignes  incolores  jouissent  dans  les  cris- 
taux &  deux  axes  des  mêmes  propriétés  que  dans  les  cristaux  k  un 
axe.  Si  une  ligne  incolore  résulte  de  Tannulation  d'un  seul  des 
facteurs  sinst  ou  sinQ(t  —  «),  toUte  courbe  isochromatique,  en  tra- 
versant cette  ligne  incolore,  passe  d^une  teinte  à  la  teinte  complé- 
mentaire dans  la  lumière  blanche,  et  du  minimum  au  maximum  dans 
la  lumière  simple.  Si  au  contraire  les  lignes  incolores  résultent  de 
l'annulation  simultanée  des  facteurs  sinat  et  sin9(t-  «),  c'est-à- 


'fîp»  ^  A  i^rriiia  promue  le  l'anaàiwar  «1  ji«>»MM^  o^  Mipen- 
liraïaiiT»  «Il  3iaa  smiuai.  j»  iipiB  VÊa^aamÊàuma  camÊmsi 
■tans  'miu»  .PTir  '^psutue  ^a  sëoie  reini»  à  l'i»  lapn  avie  b  InHère 
3laiira<».  -H  fans  la  jimiêp»  iuiipie<!iianiiie  <P<flfl» 

ilvefllPm  1    m  -nanmnm    m   ^  ijn  minimmw 


—  >UDQ<viiiiis  >|iie  -namn  •£»  axo 
.a  lomaii»  4  :a  .ami*.  •■*st-^i— dr»  jv^  T^xede  pin» 
in  ani^e  V'^iain  'îe  .j.i  'ifvp-os .  .it»  Mrte  '{ae  f  axe  de  pbe  petite  A»- 
niuti»  a»»  'oîm-uit»  3iiu  iv*»fr  îa  iijpii?  moyemie.  Dana  ce  caa^  H  bV  1 
pius  tie  ii<nit?s  im-niorps  lettt^menc  ileânîe»  pour  les  rayaiia  doal  les 
dinHTtiooâ  'ii^^rHic  p«Mi  -le  rpiie  «ie  la  aamiale:  en  eiEst,  Tangie  AOB 
«^tant  voiâin  i»»  t  ^0  'in^^*^  «H  T^Of^  M(>I  étant  très-petii,  I»  plans 
biî»t»i:toir5  A*^  »lii»iirw  \.WOB  et  .OfOM .  «!'«t-*-<fire  les  plane  de  po- 
larisation fin  rayon  orimairp  H  dn  rayon  «extraordinaire,  se  rappro- 
chent beaacoap  «f ^n»  fun  paraU<*le.  fantr»>  perpendieniaire  an  plan 
des  ates.  «^t  i-^nt  par  •-onsêr{a*»nt  d«*s  dinnrtions  sensiblement  cons- 
tantes p^ar  to«]s  1^  rayons  ^i  forment  de  petits  angles  avec  b 
normale.  Si  donc  l'un  d^  •-»»<  rayon?  était  polarisé  parallèlement  ou 
perp^ndin]lair*»m^nt  mi  plan  primitif  on  à  ia  <ei:tion  principale  de 
l'analvseur.  il  •*n  serait  d^  même  de  tou*  les  autres,  et  tonte  trace 
de  coloration  disparaîtrait  dans  les  images,  dn  moins  dans  le  voisi- 
nage de  ia  normale  :  rt^i  «^e  <]ui  a  lieu  lorsque  le  plan  des  aies 
optiques  est  parallèle  on  [perpendiculaire  au  plan  primitif  ou  à  la 
section  principale  de  TanaUseur. 

Les  lignes  incolores  r^^paraissont,  dans  le  cas  qui  nous  occupe,  au 
voisinage  des  axes  optiques.  Soit  en  effet  (fig.  aô)  OM  une  droite 

normale  à  une  onde  rëfiractée 

et  faisant  avec  Taxe  optique  OB 

un  angle  très-petit.  Les  plans 

de  polarisation  des  deux  rayons 

Fig.  a5.  qui  correspondent  à  cette  onde 

sont  les  plans  bissecteurs  du  dièdre  AMOB  et  de  son  supplément. 

L'angle  MAB  ('tant  très-petit  par  rapport  à  l'angle  MBA,  ces  plans 
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bissecteurs  se  confoodent  sensiblement  avec  ceux  de  l'angle  dièdre 
knaépar  le  plan  MOB  avec  le  plan  des  axes  optiques  et  dn  dièdre 
Nipplémentaïre.  Prenons  pour  plan  de  figure  (fîg.  96)  an  pian  per- 
pendicalaire  à  l'axe  optfque 
OB  :  soient  B  et  M  tes  points  où 
les  droites  OB  et  OM  rencon- 
trent ce  plan,  MS  une  parallèle 
à  la  trace,  sur  le  plan  de  la  fi- 
gure .  du  plan  des  axes  optiques. 
Les  traces,  sur  le  plan  de  ta  fi- 
gure ,  des  plans  bissecteurs  dont 
"*  '"  nous  venons  de  parier  se  con- 

liudent  sensiblement  avec  les  bissectrices  de  l'angle  SMB  et  de  son 
supplément.  Pour  que  l'onde  normale  à  OM  donne  un  rayon  inco- 
lore, il  faut  donc  que  ces  bissectrices  soient  parallèles  ou  perpen- 
Acalaires  à  la  trace ,  sur  le  plan  de  la  figure ,  du  plan  primitif  ou  de 
U  section  principale  de  l'analyrieur.  Si  la  bissectrice  de  l'angle  SMB 
est  parallèle  ou  perpendiculaire  à  la  trace  du  plan  primitif,  la  fi- 
gure montre  que  le  point  M  se  trouve  sur  une  droite  MB  faisant 
arec  ta  trace  B;e  du  pian  primitif  un  angle  supplémentaire  de  celui 
que  fait  la  trace  du  plan  primitif  avec  la  trace  du  plan  des  axes.  On 
voit  de  même  que,  si  la  bissectrice  de  l'angle  SMB  est  parallèle  ou 
perpendiculaire  h  la  section  principale  de  l'analyseur,  le  point  M  se 
trouve  sur  une  droite  MB  faisant  avec  la  trace  de  cette  section  prin- 
cipale un  angle  supplémentaire  de  celui  que  fait  la  trace  de  la  sec- 
lion  principale  avec  la  trace  du  plan  des  axes.  Si  l'on  passe,  comme 
dans  le  cas  précédent ,  de  la  figure  auxiliaire  à  la  figure  réelle  for- 
mée par  les  rayons  émergents,  on  voit  que,  lorsque  les  axes  opti- 
qaes  forment  entre  eux  un  an^e  voisin  de  180  degrés,  le  système 
des  lignes  incolores  se  réduit,  dans  le  voisinage  de  l'un  des  axés 
optiques,  &  deux  droites  passant  par  le  point  où  la  direction  appa- 
rente de  cet  axe  optique  rencontre  le  plan  du  tableau  et  dont  l'une 
est  placée  par  rapport  au  plan  primitif  comme  l'autre  l'est  par  rap- 
port h  la  section  principale  de  l'analyseur.  Ces  deux  droites  se  ré- 
duisent à  une  seule  lorsque  la  section  principale  de  l'analyseur  est 
parallèle  ou  perpendiculaire  au  plan  primitif. 
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230.  €^«rlie»  i»«glir>—atiqiM«  ûmmm  le 
•pti%M0  fai  lent  avec  to  MeraiAle  à  to 
trèe  petite»  —  Nous  allons  maintenant  nous  occuper  de  délenniner 
la  forme  des  courbes  isochromatiquefi  en  8U[^po6aot  toujours  la  lame 
perpendiculaire  à  Taxe  de  plus  petite  ëlarticitë  :  nous  conndéramis 
d'abord  le  cas  où  les  axes  optiques  forment  avec  la  UOTiula  k  ia 
lame  des  angles  très-petits;  Taxe  de  plus  petite  ëlaaticitë  ctibeide 
alors  avec  la  ligne  moyenne.  Soient  A  l'angle  que  forme  Tuii  des 
axes  optiques  avec  ia  normale  à  la  lame  et  B  l'angle  apparent  de 
cet  axe  avec  la  normale ,  c'est-à-dire  l'angle  d'incidence  du  nfon 
qui  se  réfracte  suivant  Taxe  optique  :  on  aura 

8inA  =  /;sinB, 

Si,  comme  nous  l'avons  supposé,  l'ange  A  est  petit,  la  valeur 
de  a^  —  h^  est  petite  par  rapport  à  celle  de  a*  —  c*,  et  la  lame  se 
comporte  comme  un  cristal  attractif  La  différence  de  marche  0  — E 
est  le  produit  de  l'épaisseur  e  du  cristal  par  la  différence  des  deai 
valeurs  de  cotR  sinl.  Or,  d'après  les  formules  établies  pour  le  cas 
de  l'incidence  oblique  (20Â),  on  a 

.oD    •  ^i      a'-+-6'-sinM[6Ma'-4-c«)cos*fl-+-fl*(6'H-c'!sin'e]=tli 
cot2Rsm*l  = —Al  --    — ' 

en  posant 

]P==:\a'-b^  -  sin^l  [62  (a2  -  c^) cos^ 6  +  à' {b^  -  c^jsin'ôj  j» 
+  fia' {a'  ^b^){b^  ~  c^)sïn^ 9  sin^. 

Si  l'on  suppose  que  sin  1  soit  très-petit  et  du  même  ordre  que 
sin  A,  c'est-à-dire  si  l'on  ne  considère  que  les  rayons  voisins  de  la 
normale,  on  voit  que  H^  est  de  l'ordre  de  sin*  I;  le  radical  H  et  le 
terme  en  sin^  I  sont  donc  très-petits  par  rapport  à  a^  +  i*,  et  l'on 
peut  extraire  par  approximation  la  racine  carrée  de  l'expression  qui 
représente  cot'^  R  sin^  I,  ce  qui  donne 


co 


iD    •    I  »      /    -« — lÀ        ^sinM      ,         H       \ 
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en  posant 

A  =  6J(fl«  +  c«)cos«e-faV **  +  <?')  sin»S. 

En  prenant  la  différence  des  deux  valeurs  de  cot  R  sin  I ,  on  a 

H 

cot  R'  sin  I  —  cot  R"  sln  1  =  ,    ,  -  — ----- 
réqaation  des  courbes  isochromatiques  est  donc 


ou 

n^= 


ae' 


D'ailleurs,  la  valeur  de  H^  peut  s'écrire 

H«  =  jfl2  -  62-4.8inM  [6«(fl«  -c^)  --  (?(fl2  -  62)sin^ô]}2 
-  4*2  (fl5_  j2) /^2_c2)  cos^SsinM, 

et,  en  remplaçant  a^  —  V^  par  (a^  —  c^)  sin^Â, 

H«  =  (a«  -  c^)^ }  [sin^  A  +  sin^  I  ( h''  -  c^  sin»  A  sin'  B)]^ 

-/li^cos^Ssin^IsinMj. 

En  négligeant  les  termes  d'un  ordre  supérieur  à  celui  de  sin^I, 
on  a 

H«  =  (a«-c«)a(sin*A  +  A*sinM+â62  8in«Asin2l 

-/iA^cos^ÔsinMsin^A), 

ou,  en  multipliant  le  terme  ^h^  sin^A  sin^I  par  zos^O+  sin^d, 
H«  «  (a«  -  ca)2  [sin*A  +  i*  sinM+ 3*^  (sin2  »  -  cos2  S)  sinU  sinM]. 

L'angle  B  est  celui  que  forme  le  plan  d'incidence  avec  le  plan  des 
axes  optiques  :  en  prenant  pour  axe  des  x  la  trace  du  plan  des  axes 
sur  le  plan  du  tableau ,  et  en  désignant  par  D  la  distance  du  plan 
du  tableau  au  centre  optique  de  la  lentille  qui  fait  converger  en  un 
même  point  les  rayons  qui  traversent  parallèlement  la  lame  cristal- 
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Hsëe ,  on  a 

sinl^V^Z. 

Si  Ton  représente  par  a  la  distance  du  point  où  Taxe 
cette  lentille  rencontre  le  plan  du  tableau  à  la  trace  a 
l'un  des  axes  optiques  sur  ce  plan,  on  a  -  - 

tangB  =  g, 

ou,  comme  l'angle  B  est  toujours  petit, 

sinB  =  p; 
il  vient  donc 

sin  A  =  6  sin  B  ==  TT  • 

En  substituant  les  valeurs  de  sini,  de  sinIcos9,  desinlsiotfet 
de  sinA  dans  l'expression  trouvée  plus  haut  pour  H^  elle  devient 

l'équation  des  courbes  isochromatiques  peut  donc  être  mise  sous  la 
forme 

ou  sous  celle-ci  : 

Les  courbes  isochromatiques  sont  par  suite  des  lemniscates  ayant 
pour  foyers  les  traces  apparentes  des  axes  optiques  et  pour  axes  de 
symétrie  la  trace  du  plan  des  aies  optiques  sur  le  plan  du  tableau  et 
une  perpendiculaire  à  cette  trace.  La  figure  37  montre  la  forme 
qu'aifectèht  les  coui4>e8  isochromatîqùes  dans  le  casîque  nous^venons 
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rexaminer;  ces  courbes  sont  traversées  par  des  courbes  incolores 
fui  sont  en  général,  comme  nous  l'avons  vu  plus  faaut,  de  forme 
hyperbolique.  Dans  la  Ggure  on  a 
supposé  la  section  principale  de 
l'analyseur  parallèle  ou  perpendi- 
culaire au  plan  primitif;  le  système 
des  lignes  incolores  se  réduit  alors 
à  deux  branches  d'hyperbole  pas- 
sant par  les  traces  apparentes  des 
axes  optiques,  et  chaque  Umnùeate 
conserve  une  teinte  sensiblement 
uniforme. 

W.  Herscfael  a  reconnu  le  pre- 
mier que  les  cristaux  h  deux  axes  peuvent  donner  des  anneaux  en 
forme  de  lemniscates'";  mais  la  théorie  complète  de  ces  phéno- 
mèoes  est  due  à  M.  de  Senarmont. 


33 1 .   CMu-fcea  iBseluwBMttVMS  dasB  le  mm  «A  le*  «se» 
«  I»  ii«rHa»Ie  à  I»  l»me  4m  «ntle* 

.  —  Supposons  maintenant  que  les  axes 
optiques  forment  avec  la  normale  à  la  lame  des  ao^ea  voisins 
if  90  degrés,  et  que  l'on  examine  les  phénomènes  dans  le  voi- 
noage  de  la  normale,  c'est-à-dire  que  l'angle  I  soit  toujours  très- 
petit.  Dans  ce  cas  cosA  a  une  valeur  peu  différente  de  zéro,  et 
nmme  on  a 


il  en  résulte  que  6^—  c*  est  très-petit  par  rapport  ^a'—  1^.  Dans 
feipressioD  de  H'  les  termes  qui  contiennent  le  facteur  b^—<?  mul- 
tiplié par  sin'I  sont  trèfr-petils  par  rapport  aux  autres,  d'après  ce 
qne  nons  venons  de  dire,  et  peuvent  être  supprimés  sans  erreur  sen- 
àlile  :  on  a  donc  trèa-apt)reiimativemenl 

H  =  aï-A>-6"(fl'--c'')cos»ÔBin5|. 


'  nu.  frau.,  t8*o,  p.  A5. 
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Dans  la  valeur  de  coi'  R  sin'  I  on  peot  remplacer 

a2(ftî+ci)sin«flsinM 
par 

•i/i*c*sin'fl8in'I, 
car  on  a 

a^  (i2+f2)  sin^S  sinM  =fl«  (i*  -c»)  sui<98inM  +  9é>c*  sin^fsinM, 

et  le  terme  qui  contient  A'  —  c^  est  négligeable  à  eaïue  de  la  peti- 
tesse de  ce  facteur.  En  faisant  cette  substitution  il  vient 

.,D    •  91      a*-H6*-sinM[6*;a*H-c^)cos*fl-4-aaV8in«9]=fcH 
cot'nsin^I= -iTi —^ • 

et.  en  remplaçant  H  par  sa  valeur, 

*9D/  •  5  1      fl*-aMfc'cos'S-+-r'sin*9)sinM 
cot'  n  sm^  I  ---- -rii ' 


6»  -  <^l(fc*  C08*  B  -Ki'sin'glsinM 


col2R^inM  = 


L'angle  I  étant  toujours  très-petit ,  on  peut  extraire  par  approxi- 
mation les  racines  carrées  des  seconds  membres  de  ces  deux  équa- 
tions, ce  qui  donne 

cot  R'sin  1  =^^  [rt-|  (i«cos5ô-rc«sin«ô)sinM]^ 
cot  R'sinl-;;^;  [i-^(ft^cosîô-4-/i2sin29)sinM]. 

et  pour  0  —  E  la  valeur  suivante, 
^  j„  _  h-  g  (/^2eos2 5+c^siu2fl)  —  (62  cos^  6  +  fl«  sin^  »)]  sin«  l|- 

En  prenant  pour  axe  des  x  la  trace  sur  le  plan  du  tableau  du  plan 
des  axes  optiques,  on  ])eut  remplacer  cos9sinI  pr  ^  et  sin  B  sinl 

par  w;  on  obtient  ainsi  pour  Téquation  des  courbes  isochroma- 
ti(|ues 

'xh  •  LV       ao  ^  Ir  J  a 


c 

ah 
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ou 

Comme  on  a  toujours 


cette  équation  représente  une  série  d'hyperboles  dont  les  axes  sont 
dirigés  parallMement  et  perpendiculairement  au  plan  des  axes 
optiques.  Le  second  membre  de  l'équation  pouvant  être  soit  positif, 
soit  négatif.  Taxe  réel  de  ces  hyperboles  est  tantôt  parallèle,  tantôt 
perpendiculaire  au  pian  des  axes  optiques.  Dans  le  cas  actuel  il  n'y  a 
d'ailleurs  pas  de  lignes  incolores,  ainsi  que  nous  l'avons  fait  voir 
plus  haut  (228). 

232.  €«iirlM«  UMMlir^mMiques  dan»  le  eas  mù  les  axes 
ojpti^pies  feraieiit  avee  hi  normale  à  la  lame  des  angles 
9pÊi   ne   «ont   voioino    ni   de   zéro    ni    de  Ml  degrés.  — 

11  nous  reste  maintenant  à  examiner  le  cas  où  les  angles  formés  par 
les  axes  optiques  avec  la  normale  à  la  lame  ont  des  valeurs  quel- 
conques qui  ne  sont  voisines  ni  de  zéro  ni  de  90  degrés.  Les  sim- 
plifications qui  résultaient  dans  les  deux  cas  précédents  de  ce  que 
l'une  des  quantités  sinA  ou  cosA  était  très-petite  ne  sont  alors  plus 
possibles;  nops  nous  bornerons  à  déterminer  la  forme  des  courbes 
isochromatiques  dans  le  voisinage  de  la  normale  et  dans  le  voisinage 
des  axes  optiques. 

Supposons  d'abord  qu'on  observe  les  phénomènes  qui  se  pro- 
duisent dans  le  voisinage  de  la  normale,  c'est-à-dire  que  l'angle  I 
soit  très-petit.  On  pourra  alors,  dans  l'expression  de  H^,  négliger  le 
terme  qui  contient  sin^I,  et  on  aura 

H«=(flî-  62)2_  3(^2_  42)  sinM  [62 (a«-  c^)  cos^fl 

+  a^b^^c')smH] 
+  4/iVfl'~  ft*)  (**-  c^)  sin«ô sinM. 

Aucune  des  quantités  sin  A  ou  cosA  n'estant  voisine  de  zéro,  a^—  b^ 
et  1^  —  (^  ont  des  valeurs  très-grandes  par  rapport  à  celle  de  sin*I, 
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et  on  peut  extraire  la  racine  carrée  du  second  membre  par  approii- 
mation  :  il  vient  ainsi 

H-a'-63-8inM[6»{<i>-c*)co8'9  +  a«(iï-c<)sio»«] 
+  9a*{i*— c»)8in*tf8inM 
=  a!_  ii_  gin»!  [js  (a3_  cï)  cos'»  -  «'(4*~  c«)  sin'fl]. 

En  substituant  cette  valeur  dans  Texprestion  de  col'Rsin'IiOni 

cot'  H  sm'  I  ■= ri — -  ■ 

cot*R  sin'I= ' — -; ■' 

d'où ,  en  extrayant  les  racines  carrées  des  seconds  membres  par  ap- 
proximation, 

eotR'sinI  =  5[i  -5î5^{4»co8»fl  +  c»rin*ff}], 
cotR'sinl  =J  [i  -^{c*co8"ff  +  fl'8in»tf)]  - 
La  valeur  de  la  différence  de  marcbe  est  donc 

0-E='|s-;-^'[(«-ï)-'»+(^«)-'4 

et  l'équation  des  courbes  isochromatiques,  en  remplaçant  ûalcost 
par  g  et  stn  1  sin  6  par  ^>  prend  la  forme 


«-6 -^(«6>-6,?)-^(^--a'i)-^^ 


i 


on  la  forme 

Les  couibes  isochromatiques  sont  donc  des  hyperboles  dont  lai 
axes  sont  l'un  parallèle,  l'autre  perpendiculaire  au  plan  des  axes  op- 
tiques, l'axe  réel  pouvant  avoir  l'une  ou  l'autre  de  ces  directions. 
Ces  hyperboles  ne  sont  pas  du  reste  identiques  i  cellea  du  cas  pré- 
cédent, à  moins  que  cosA  ne  soit  très-petit. 
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SupposoaA  maintenant  que'l'on  ronsidère  te  phénomène  dam  te 
voisiDBgp  de  l'axe  optftjue,  c  est-à-dire  que  l'angle  I  diflTère  peu  de  B 
et  qu'en  même  temps  l'angle  8  soit  voisin  de  zéro.  La  dliïi^rcnce  de 
inarclie  est  nulle  pour  les  rayons  qui  traversent  le  cristal  dans  la 
direcllon  de  l'un  des  axes  optiques;  donc,  quand  on  a  I  =  B  e(  ô=o, 
H  pst  nul  et  l'expression  de  cot^Rsin'I  se  réduit  à 


cot^Rsin^l 


Si  l'angle  I  dilTère  pt^u  de  H  et  qu'en  niênie  temps  6  suit  voisin  de 
1^1).  H  sera  très-petit  et  l'on  aura 


cot>RsinM  = 


,'+A'-li'(n'+r')siii'h+fi=«=lI 


l  i^lanl  aussi  une  quantité!  Irès-petite.  Comme  h  el  II  sont  très-petits 
par  rapport  aux  autres  termes,  on  peut  extraire  la  racine  carri^e  par 
approvimation ,  ce  qui  donne 

rot  R  sin  I  =  ^^  [VffS+A3-6>{nï+rî)sin'B 

+  ^'-"  1 

a\'a'+6'-6'(fl'  +  c')sm'Bj 


ffAVai»' 


-ft'i,n-  +  r')sin-H^ 


L'équation  des  courbes  isouliromatiques  s'obtient 
donc  en  égalant  H  à  une  constante. 

Pour  trouver  plus  simplement  la  valeur  de  H, 
nous  mènerons,  par  le  centre  optique  0  de  la 
lentille  qui  fait  converger  en  un  même  point 
les  rayons  traversant  parallèlement  ta  lame,  une 
droite  01  parallèle  auv  rayons  considérés  (fig.  38), 
et  nous  exprimerons  les  angles  I  et  l9  en  fonction 
de  l'angle  <p,  que  fait  le  rayon  01  avec  la  direction 
apparente  de  l'axe  OB,  et  de  l'angle  ai,  que  le  plan 
lOfif  passant  par  la  direction  des  rayons  considé- 
ra et  par  celle  de  l'axe  optique,  fait  Avec  le  plan  des  axes  optiques 
VnuEi.M.  —  Opti<iiip,  11.  i-j 
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BOC.  L'angle  lOG,  que  fait  Ol  avec  la  normale  OG,  étant  <gal  è  I, 
et  Tangle  du  plan  lOC  avec  le  plan  BOG  étant  égal  à  0,  on  a 


sîïïT      ftinoi 


ros  I  —  cos  ^  ros  B  +  sîn  (p  sîn  B  cos  «. 

L'angle  ^  étant  toujours  très-petit  lorsque  les  phénomènes  sont 
observés  dans  le.  voisinage  de  Taxe  optique,  ces  relations  peuvent 
s'écrire  sans  erreur  sensible 

^sin&>  =  sinl  sinfl, 
cos  l  =  cos  B  -h  ^  sin  B  cos  «. 

Kn  substituant  ces  valeurs  dans  l'expression  de  H-  mise  sous  In 
forme 

H2=  \a^-b^-  sinM  [b^  (o^-c^)  -  c^  («*-  A^)  sin'ô]  {« 

il  vient 

H^^   [//2 -.  ^2_-i2,^|2_ç2)sin2B+9p(fl«-  c2)9sinBcosBcos(y 

-r^{a^-b^)<p^cos^^f 
+  lift'  (//^-  Ir)  (/>^-  r^)  (p2  sin^ci;. 

(lommo  on  a 

sin^  A  -  A^  siv?  B  -=   a_  .,  1 

la  quantité  a^  -  Ir  -  6^  («^  -  r^ )  sîn«  B  est  nulle .  et ,  si  Taii  néglige  les 
terniesdans  lesquels  <p  entre  à  une  puissance  supéri^imAlt  seconde. 
l'expression  de  H-  se  réduit  à 

H-^-=  (p2  [46*  («2-  c2)2  sin^B  cos^B  cos«i# 

+  /m2(flî-i2)(A5~(?)iia»êi]. 

Supposons  qu'on  projette  les  courbes  sur  un  plan  ptrp<^dJcdhit'e 
à  l'axe  optique  OB;  prenons  pour  origine  la  trace  apparente  de  cet 
axe  sur  le  plan  du  tableau,  et  pour  axe  des  x  la  trace  du  plan  des 
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axes  optiques  sur  ce  plan.  En  désignant  par  D  la  distance  du  centre 
optique  0  de  la  lentille  au  plan  du  tableau ,  on  aura  très-approxi- 
mativemenf ,  h  cause  de  la  petitesse  de  l'angle  ^, 

D^  cos  fli>  =  .r ,  \)(p  sin  »  =  y. 

En  perlant  ce^  valeurs  dans  l'cxprossion  de  H^,  elle  devient 

En  remarquant  que  l'on  n 

.;„2R       »«'-**          .««an      h'(a'-c')-{a'-V) 
«n'  «  =  ft-  ^rrp  '        «0"  »  = V{?—?) 

et  en  égalant  la  valeur  de  —r—  à  une  constante,  on  obtient  pour 
Téquation  des  courbes  isochromatiques 

[i«  (/!'-  f«)  -  (a«~  i')]ir«+  a«(i»-.  r«)y2=  const. 

Le  coefficient  de  a^  est  positif  toutes  les  fois  queTangle  B  est  réel; 
les  courbes  isochromatiques  projetées  sur  un  plan  perpendiculaire  à 
Taxe  optique  sont  donc  des  ellipses  ayant  pour  centre  la  trace  appa- 
rente de  Taxe  optique  et  dont  les  axes  de  symétrie  sont  Tun  paral- 
lèle, l'autre  perpendiculaire  au  plan  des  axes  optiques.  Il  en  résulte 
évidemment  que,  sur  un  plan  perpendiculaire  à  la  normale,  les 
courbes  isochromatiques  sont  encore  des  ellipses  ayant  pour  centre 
la  trace  apparente  de  Taxe  optique. 


1  '2 


VIL 

APPLICATIO>  DK  LA  POLARÏS\TI()>  CHIiOMATIQUE  À  L'ÉTl  DK 
DES  CRISTAUX  À  DEUX  AXES.  -  DISPERSION  DES  AXES. 

233.  CThmiKeiiieiits  de  éHrecti^n  des  axes  •p^^ues  mwtt 
im  eouleur.  —  Les  pliénoinènes  auxquels  donne  naissance  la  po- 
larisation chromatique  dans  la  lumière  convergente  ou  divergente 
offrent  des  ressources  précieuses  pour  Tétude  des  cristaux  k  deu\ 
axes.  Les  courbes  isochromatiques  peuvent  servir  à  mesurer,  sinon 
les  valeurs  numériques  des  trois  indices  principaux  de  ces  cristaux, 
du  moins  leurs  rapports;  mais  ces  déterminations,  fort  difficiles  d'ail- 
leurs, offrent  peu  d'intérêt,  et  c'est  plus  particulièrement  pour 
étudier  les  changements  de  direction  que  subissent  les  axes  optiques 
avec  la  couleur  qu'on  a  recours  aux  phénomènes  de  la  polarisation 
chromatique. 

Dans  les  cristaux  à. un  a;xc,  Taxe  unique  est  nécessairement  le 
môipe  pour  les  riayons  de  toutes  les  couleurs;  mais^  d'^^ns  les  cris- 
taux à  deux  axes,  les  valeurs  des  trois  indices  principaux  changent 
quand  on  passe  d'une  couleur  à  l'autre,  et,  comme  les  valeurs  que 
présentent  ces  indices  pour  les  différentes  couleurs  ne  sont  pas 
en  général  proportionnelles  les  unes  aux  autres,  la  position  des 
axes  optiques  dépend  de  la  couleur.  Il  y  a  deux  cas  à  considérer, 
suivant  que  les  cristaux  ont  trois  axes  crîstallographiques  rectangu- 
laires ou  sont  h  axes  inclinés. 

23 â.  Phénomènes  des  eristauiL  à  aiLes  reetanyulnlres. 

--  Les  cristaux  h  deux  axes  qui  présentent  trois  axes  cristallogra- 
phiques  rectangulaires  entre  eux  sont  ceux  qui  appartiennent  au 
système  du  prisme  droit  à  base  rhombe.  Dans  ces  cristaux,  les  trois 
axes  de  symétrie  sont  parfaitement  définis,  et,  par  suite,  les  trois 
axes  d'élasticité  coïncident  nécessairement  avec  les  axes  cristallo- 
grnphiques.  Il  en  résulte  que,  quelles  que  soient  les  variations  des 
quantités  a,  h,  c,  les  axes  optiques  qui  correspondent  aux  différentes 
couleurs  ont  tous  une  bissectrice  commune;  mais,  comme  l'ordre 
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de  grandeur  des  quantités  aj,b,c  peut  changer  avec  la  couleur^  les 
axes  optiques  des  différentes  couleurs  peuvent  être  situés  soit  dans 
le  même  plan,  soit  dans  des  plans  rectangulairest 

Lorsque  la  dispersion  est  faible  par  rapport  à  la  double  réfrac^ 
tion»  c'est-à-^lire  lorsque  les  variations  que  subissent  les  quantités 
a,  b,  c,  quand  on  passe  d'une  couleur  à  une  autre,  sont  petite^ 
par  rapport  aux  différences  de  ces  quantités  entre  elles,  noa-seu-» 
lementles  axes  optiques  des  différentes  couleurs  ont  une  bissectrice 
commune,  mais  encore  ils  sont  tous  situés  dans  le  même  plan  :  p'est 
ce  qui  arrive ,  par  exemple ,  pour  Taragonite, 

Si  Ton  observe,  dans  ce  cas^  les  courbes  isoehroma tiques  en 
forme  de  lemniscates  que  donne  une  lame  taillée  perpendiculaire- 
ment à  Taxe  de  plus  grande  ou  de  plus  petite  élasticité,  on  remarque 
que  les  foyers  de  ces  courbes  n'occupent  pas  les  mêmes  positions 
pour  les  différentes  couleurs,  d'où  il  résulte  que  ces  courbes  se 
coupent  au  lieu  d'être  concentriques.  On  peut  reconnaître  comment 
varie  l'angle  des  axes  optiques  quand  on  passe  d'une  couleur  k  une 
autre,  en  cherchant  si  la  distance  entre  les  foyers  des  lemniscites 
va: en  augmentant  ou  en  diminuant.  On  trouve  ainsi  que,  suivait  la 
nature  du  cristal ,  l'angle  des  axes  optiques  va  en  croissant  ou  en 
décroissant  du  rouge  au  violet  :  il  existe  même  des  cristaux  où  l'angle 
des  axes  optiques  atteint  sa  valeur  maximum  pour  une  couleur  in- 
termédiaire entre  le  rouge  et  le  violet. 

Passons  maintenant  au  cas  où  la  dispersion  est  du  même  ordre 
que  la  double  réfraction ,  c'est-à-dire  où  les  variations  qu^éprouvent 
les. quantités  a,  b,  c,  quand  la  couleur  change,  sont  comparables  aux 
différences  de  ces  quantités  entre  elles;  les  axes  optiques  des  diffé- 
rentes couleurs  ont  encore  dans  ce  cas  une  bissectrice  commune, 
mais  peuvent  être  situés  dans  des  plans  rectangulaires.  11  y  a  plus  : 
si  les  axes  optiques  de  toutes  les  couleurs  sont  situés  dans  le  même 
plan  à  une  certaine  température  ^  ils  peuvent  se  trouver  dans  des 
plans  rectangulaires  à  une  autre  température,  paf  suite  des  change- 
ments que  subissent  les  quantités  a,  b,  ç  quand  la  température 
varie  :  c'est  ce  qui  a  lieu  pour  les  cristaux  de  sulfate  de  soude,  comme 
l'a  observé  Brewster  ^^K 

^•;   PhiL  Mff^. ,  (3) ,  I ,  'm  7.  —  Eflhh.  Tram. ,  Xî ,  97.3. 
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Dans  les  cristaux  de  sulfate  de  soude,  à  la  lempëntura  onUuire, 
les  axes  optiques  des  diifërentes  couleurs  sont  sîtuéi  dans  le  même 
pian,  mais  ont  des  directions  très-différentes»  d'où  il  résnhe  qiM 
dans  la  lumière  blanche  les  phénomènes  sont  extrêmement  confus. 
En  opérant  successivement  avec  de  la  lumière  homogène  de  diverses 
couleurs»  on  reconnaît  que  Tangle  des  axes  va  en  décroiasant  da 
rouge  au  violet;  les  axes  rouges  font  un  angle  asses  considérable, 
tandis  que  les  axes  violets  font  un  angle  très-petit.  Si  on  élève  ia 
température,  l'angle  des  axes  diminue  pour  toutes  les  couleurs  :  il 
en  résulte  que  les  axes  violets  se  rapprochent  de  plus  en  plus  et 
finissent  par  se  confondre;  à  ce  moment  le  mstal  se  comporte,  pour 
les  rayons  violets,  comme  s*il  était  à  un  axe,  tandis  qu'il  conserve 
les  propriétés  des  cristaux  a  deux  axes  pour  les  rayons  des  autres 
couleurs.  Si  l'on  continue  à  élever  la  température,  les  axes  violets 
se  séparent,  mais  dans  un  plan  perpendiculaire  à  celui  où  ils  étaient 
situés  d*abord  et  qui  contient  encore  les  axes  rouges  :  à  60  degrés 
l'angle  des  axes  violets  est  déjà  considérable.  Lorsque  les  axes  rouges 
et  violets  sont  ainsi  situés  dans  deux  plans  rectangulaires,  les  phé- 
nomènes sont  tellement  confus  dans  la  lumière  blanche  qu'il  est 
impossible  de  rien  distinguer. 

235.  Pliéiioméiies  des  erIsMium  à  âmes  Inellitén*  —  Dans 
les  cristaux  du  système  clinorhombique,  il  existe  un  seul  axe  cris- 
tallographique  nettement  déterminé  et  un  plan  de  symétrie  perpen- 
diculaire à  cet  axe  qui  contient  les  deux  autres  axes.  Dans  ces  cris- 
taux, il  n'y  a  donc  qu'un  seul  axe  d'élasticité  dont  ia  position  soit 
déterminée  et  qui  conserve  nécessairement  la  même  direction  pour 
toutes  les  couleurs;  les  directions  des  deux  autres  axes  d'élasticité 
peuvent  varier  avec  la  couleur  en  même  temps  que  les  quantités  a, 
l,  c,  d'où  résulte  une  complication  encore  plus  grande  que  dans  le 
cas  précédent.  Les  phénomènes  que  présentent  les  cristaux  du  sys* 
terne  clinorhonibique  peuvent  se  rapporter  à  deux  types  différents, 
celui  du  borax  et  celui  du  gypse. 

i""  Si  les  axes  optiques  d'une  certaine  couleur  ont  pour  bissectrice 
Taxe  cristallographique  qui  rst  perpendiculaire  au  plan  des  deux 
autres,  les  a\cs  de  toutes  Icî»  couleurs  auront  uécessairement,  par 
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râisoo.de  symétrie,  cette  même  droite  pour  bissectrice  ;  mais  les  pians 
de  ces  aies  pourvut  avoir  des  directions  différentes  et  être  situés 
dans  des  aximuts  quelconques  sans  être  nécessairement  perpendi- 
culaires entre  eux«  Le  borai,  ainsi  que  l'ont  observé  à  peu  près 
simultanëmènt  Herschel  ^^^  et  Nôrremberg  ^'^\  présente  ce  mode  de 
dispersion,  oîi  les  axes  des  différentes  couleurs  sont  situés  dans  des 
plans  différents  et  ont  une  bissectrice  commune. 

9°  Si  les  axes  optiques  d'une  certaine  couleur  sont  situés  dans 
le  plan  de  symétrie  qui  contient  les  deux  axes  cristallographiques 
inclinés  Tun  sur  l'autre,  les  axes  de  toutes  les  couleurs  sont  néces- 
sairement situés  dans  ce  plan  ;  mais,  comme  aucune  direction  n'est 
déterminée  dans  ce  plan ,  les  axes  optiques  des  différentes  couleurs 
peuvent  ne  pas  avoir  la  même  bissectrice.  Neumann  a  constaté  ce 
genre  de  dispersion  dans  les  cristaux  de  gypse  ^^^  ;  dans  ces  cristaux , 
les  axes  optiques  des  différentes  couleurs  sont  situés  dans  le  même 
plan ,  mais  n'ont  pas  la  même  bissectrice.  De  plus ,  si  l'on  vient  à  élever 
la  température,  on  remarqué  que  des  deux  axes  optiques  qui  cor- 
respondent à  une  certaine  couleur  l'un  se  déplace  notablement  plus 
que  l'autre,  d'où  il  faut  conclure  que  la  ligne  moyenne  relative  à 
cette  couleur  change  de  direction  quand  la  température  varie.  Ainsi 
les  axes  optiques  d*une  même  couleur  ne  sont  pas  des  lignes  physi- 
quement identiques  dans  les  cristaux  qui  se  rapportent  au  même 
type  que  le  gypse. 

Les  cristaux  du  système  triclinoédrique  ou  à  trois  axes  inclinés 
ne  présentent  plus  aucun  axe  cristallographique  nettement  déter- 
miné :  aussi  peut-on  retrouver  simultanément  dans  ces  cristaux  les 
deux  modes  de  dispersion  qui  existent  séparément  dans  le  gypse  et 
dans  le  borax,  c'est-à-dire  que  les  axes  optiques  des  différentes  cou- 
leurs sont  situés  dans  des  plans  différents  et  n'ont  pas  de  bissectrice 
commune. 

Ce  phénomène  a  été  observé  pour  la  première  fois  par  Neumann 
sur  le  scristaux  de  succinate  d'ammoniaque  ;  il  a  été  constaté  depuis , 


'•^  (lotTêip.  umthnn,  fi  phyg. ,  VI ,  77. 
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flur  un  grand  nombre  iTautrcs  cristaux  appartenant  ao  système  tri- 
rlmorhombique ,  par  MM.  Grailîch,  Lang  et  Déscloiseaux "^ 

tmim%,  ■■•«•r^Ma.  —  De  Senarmont  a  reproduit  artificiellemeot 
un  certain  nombre  des  phénomènes  que  nous  venons  de  décrire,  en 
faisant  irisUlliser  ensemble  des  cristaux  isomorphes ^*^  U  arrive 
souvent,  en  cfTel,  que  l'isomorphisme  cristallographique  n'ealratne 
pas  l'isomorphisme  optique,  et  que  dans  deux  cristaux  isomorphef 
les  plans  des  axes  optiques  sont  rectangulaires.  Le  sel'  de  Seigneltê 
et  le  tartrate  double  de  potasse  et  d'ammoniaque  sont  dans  ce  r«s; 
si  l'on  fait  cristalliiier  ensemble  ces  deux  sels,  en  augmentant  gn- 
duellement  la  proportion  du  sel  ammoniacal,  on  observe  une  série 
de  phénomènes  analogues  à  ceux  que  présente  le  sulfate  de  sonde. 
Lorsque  la  proportion  du  sel  ammoniacal  est  très-petite,  les  axet 
de  toutes  les  couleurs  sont  situés  dans  le  même  plan  et  les  aies 
rouges  font  un  angle  plus  grand  que  les  axes  violets.  A  mesura  quo 
la  proportion  du  sel  ammoniacal  augmente,  l'angle  des  axesdimiaue, 
et  en  même  temps  les  axes  rouges  se  rapprochent  des  axes  viiiltti,; 
les  axet  de  ces  deux  couleurs  finissent  par  se  confondre,  puis  Im 
axes  muges  passent  cD  dedans  des  axes  violets  et  se  confondent,  <!<' 
sorte  que  le  cristal  est  ù  un  axe  pour  les  rayons  rouf^es.  Les  axe> 
cuuges  se  séparent  ensuite,  mais  dans  un  plan  pi?rpendifulaire  h 
leur  plan  primitif,  de  fai:on  que  les  axes  violets  et  les  axas  nragc^ 
se  trouvent  dans  des  plans  rectangulaires  et  que  le  cristal  est  à  un 
axe  pour  une  couleur  inlcrmédiaire.  Enfin,  l'influence  du  sel  am- 
moniacal devenant  prédominante,  tous  les  axes  se  trouvent  t^ait 
dans  le  plan  des  axes  rouges. 

237.  Appareil  <!«  m.  Clmllldi  |Mur  la  aa^Bure  dr-  l'anigl» 

de*  •«••  «iniques.  —  11  nous  reste  à  décrire  les  instriimcnl»  * 
l'aide  desquels  on  mesure  l'angle  des  axes  optiques.  L'appareîlde 
Soleil  (212)  peut  servir  k  cet  usage,  maïs  tl  donne  des  résultai» 

'"  Urailirli,  KrjêlnllograiihUrli-ojiliifhf  i'iUrrtuekaiigm,WKn,  t858.  —  Lmg,  H'ilw. 
fl-r.,  yaai\m.  —  DMfloin.'aux.  An».  rfe.™W..  M.  alîi;  \IV,  n^. 
-'i  Am,.  d€  r-,im.  ,l  rfr ,.%...  (.1) .  XXXIll.  3fl.. 
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kis.  M.  Grailich  a  conslruit  un  appareil  i  la  fois  plus  simpie 
exact  que  celui  de  Soleil,  et  qui  permet  de  mesurer  l'angle 
»  optiques  dans  des  conditions  où  cette  détermination  est 
ble  par  la  méthode  ordinaire.  Il  arrive  souvent,  en  effet, 
la  lame  est  taillée  perpendiculairement  à  la  ligne  moyenne, 
n^e  formé  par  les  axes  avec  la  normale  est  supérieur  à 
limite  de  rélraction  :  la  direction  de  l'axe  dans  le  cristal  ne 
ond  -alors  à  aucune  incidence  réelle,  et,  tant  que  la  lame 
re  en  contact  avec  l'air,  il  est  impossible  d'apercevoir  simul- 
nt  dans  la  figure  formée  par  les  courbes  isocbromatiques  les 
vers  des  lemniscales.  Le  procédé  de  M.  Grailicb  consiste  à 
er  l'angle  apparent  des  axes  en  plaçant  la  inme  cristalline 
1  milieu  plus  réfringent  que  l'air.  Il  se  sert  A  cet  effet  d'une 
'ans|>arenlc  ou  d'un  mélange  d'alcool  cl  de  sulfure  de  carbone 
indice  de  réfraction  peut  varier  entre  i,38  et  i.yS,  limites 
■squclles  sont  compris  les  indices  de  la  plupart  des  crietauxi 
pareil  de  M.  Grailich  (lig.  s^)  .«c  compoxe  d'une  cuve  de 
u  de  métal  A ,  percée  sur  ses  parois  verticales  de  deux  ori- 
et  C  placés  l'un  en  regard  de  l'autre.  Ces  orifices  sont  munis 
de  viroles  dans  lesquelles  sont  fixés  le 
palariseur  et  l'analyseur,  qui  sont  des 
Nicol  d'une  épaisseur  très-faible.  La 
cuve  est  remplie  d'un  liquide  dont  l'in- 
dice diffère  peu  de  celui  du  cristal;  elle 
est  fermée  à  sa  partie  supérieure  par  un 
dis(]ue  circulaire  de  verre  D  qui  porte 
sur  sa  circonférence  une  division  en  de- 
grés. Ce  disque  est  traversé  en  son  centre 
par  une  tige  métallique  T  qui  porte  à 
sa  partie  inférieure  une  pince  dans  la- 
quelle on  fixe  la  lame  cristalline  :  cette 
"«■  «s-  pince  est  réunie  à  la  tige  au   moyen 

hai'uiin'e  <'l  peut  tourner  autour  d'un  axe  horizontal.  La  lame 
ne  étant  taillée  {>er|iendiculairement  à  l»  ligne  moyenne,  on 
}  dans  la  pince,  et  on  commence  par  rendre  le  plan  des  axes 
'S  horiiionlal.  A  foi  *'fFeI.  on  dispose  en  «vaut  de  l'analyseur 
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un  fil  horizontal  qu'on  observe  avec  une  loupe,  et  on  fait  tonner 
la  pince  autour  de  la  charnière  jusqu'à  ce  que  la  ligne  qui  passe 
par  les  deux  foyers  des  lèmoiscates  coïncide  arec  le  fil.  Si  les  deni 
foyers  ne  sont  pas  visibles  simaltanément,  on  peut  se  Benrir  de  II 
ligne  de  symétrie  des  courlies  qui  entourent  Tna  des  foyers.  Pour 
mesurer  l'angle  apparent  des  axes  optiques ,  on  fait  tourner  la  tige  T 
de  façon  que  les  deux  foyers  des  lemniscates  coïncident  successive- 
ment avec  un  fil  vertical  qui  croise  le  fil  horisontal  :  la  tige  porte 
une  alidade  munie  d'un  vemier  qui  se  meut  sur  la  division  du  disque 
D;  on  peut  donc  connaître  l'ange  dont  elle  a  toomé,  an^e  qui 
n'est  autre  que  l'ange  apparent  des  axes.  Connaissant  les  indices 
du  liquide  et  du  cristal,  on  peut  déduire  de  l'angle  apparent  des 
axes  leur  angle  réel. 

338.  App«r«U4l«]II.IUMhh««pOTwmeMwlMMaslM 
de*  «SCS  opUqucB  reintilii  mmoL  dUHrentca  wmmMmmirm»  — 

Lorsqu'on  emploie  l'appareil  de  Grailich  pour  déterminer  les  an^es 
des  axes  optiques  qui  correspondent  aux  différentes  couleurs,  il  font 
éclairer  la  lame  avec  de  la  lumière  homogène;  or  il  n'est  pas  facile 
de  se  procurer  des  liimiùres  homogènes  présenlaitt  les  diAirenles 


teintes  du  spectre  et  rigoureusement  définies.  M.  Kirchhoff  a  imaginé 
un  appareil  k  l'aide  duquel  on  peut  mesurer  l'angle  des  axes  opti- 
ques, en  se  servant  <Ic  la  lumière  du  spectre  solaire,  de  fagoD  que 
Icf.  raies  du  s|icctrc  roiiriiisseii!  des  points  de  repère  parfaitement 
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détermines  ^^K  L'appareil  est  placé  dans  une  chambre  noire  oh  les 
rayons  lumineux  pénètrent  par  une  fente  verticale  0  (fig^  3o).  On 
se  sert  de  la  lumière  des  nuées  ^  réfléchie  par  une  feuille  de  papier 
ou  par  un  morceau  de  porcelaine,  afin  d'éviter  le  trop  grand  ^lat 
de  la  lumière.  Les  rayons  qui  ont  traversé  la  fente  tombent  sur 
une  lentille  achromatique  A,  dont  le  foyer  principal  se  trouve  sur  la 
fente;  ces  rayons  sont  ainsi  rendus  parallèles  et  vont  tomber  sur  un 
prisme  P  dont  les  arêtes  sont  verticales.  Ce  prisme  donne  un  spectre 
pur^  dans  lequel  on  distingue  nettement  les  raies  de  Frauenhofer. 
Après  avoir  traversé  le  prisme,  les  rayons  tombent  sur  l'objectif 
d*nne  lunette  astronomique  B,  munie  dun  réticule.  En  sortant 
de  cette  lunette,  ils  rencontrent  la  lame  cristalline;  cette  lame  L  est 
fixée  verticalement  au  centre  d'un  cercle  horizontal  gradué  :  elle 
est  portée  par  une  plate-forme  qui  peut  tourner  autour  d'un  axe 
perpendiculaire  ou  plan  du  cercle  et  qui  porte  une  alidade  munie 
d  an  vernier.  A  la  suite  de  la  lame  se  trouve  une  seconde  lunette 
astronomique  C  dont  l'axe  est  sur  le  prolongement  de  celui  de  la 
lunette  B. 

On  ajuste  d'abord  les  deux  lunettes.de  façon  qu'elles  donnent 
une  image  nette  des  objets  situés  a  une  distance  infiniment  grande. 
Le  prisme  étant  enlevé,  on  place  ensuite  la  lunette  B  dans  la  direc- 
tion des  fayona  qui  sortent  de  la  lentille  A ,  et  on  fait  varier  la  dis- 
tance 4e  in  lentille  A  è  la  fente  jusqu'à  ce  que  l'image  de  la  fente 
soit  mttWÊiÊi  nettement  que  possible  dans  la  lunette  B.  On  est  cer- 
tain aln»^pM  la  fente  se  trouve  au  foyer  principal  de  la  lentille  A. 
On  èil^fltl^vuaite  la  lunette  G  sur  le  prolongement  de  la  lunette  B, 
de  lafèÂ^pw  le  réticule  de  la  lunette  B  soit  vu  distinctement  dans 
la  laaeHnG»  Les  lunettes  ainsi  réglées,  on  place  le  prisme  derrière 
la  lendB^As  ^t  mQS  changer  la  distance  des  deux  lunettes,  on  leur 
donne  uw  direction  telle  qu'elles  puissent  recevoir  une  partie  du 
faisceau  qai  sort  du  prisme.  11  se  forme  alors  un  spectre  pur  dans 
le  plan  focal  principal  de  la  lunette  B  cl  une  image  nette  de  ce 
spectre  dans  le  plan  focal  principal  de  la  lunette  G.  En  tournant  le 
prisme»  on  fait  coïncider  l'une  des  raies  du  spectre  avec  le  point  de 
croisement  des  fils  du  réticule  de  la  lunette  G.  On  dispose  ensuite 

''  ft|y,  W.,  CVltî,  56;.  —  .4ww.  ttechim.  êtdephyi.,  (3),  LtX,  48?^. 
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la  lame  cristalline  entre  les  deux  lunettes,  le  polariseur  immédia-' 
tement  après  la  fente  et  l'analyseur  eiitre  rœÛ  et  l'oculaire  de  la 
lunette  G.  L'interposition  de  la  lame  ne  change  pas  la  direction  des 
rayons»  pourvu  qu'elle  soit  à  faces  parallèles.  En  plaçant  l'analyseur 
devant  l'œil,  on  aperçoit  quatre  branches  hyperboliques  noires  qui 
vont  se  couper  deux  à  deux  aux  points  oh  aboutissent  les  directions 
apparentes  des  axes  optiques.  On  fait  tourner  la  lame  de  façon  que 
ces  deux  points  coïncident  successivement  avec  le  point  de  croise- 
ment des  fils  du  réticule,  et  l'on  a  l'angle  apparent  des  axes  optiques 
relatif  à  la  raie  du  spectre  sur  laquelle  on  a  opéré  :  de  cet  angle 
apparent  il  est  facile  de  déduire  l'angle  r^el,  pourvu  qu'on  connaisse 
l'indice  du  cristal.  En  faisant  tourner  le  prisme,  on  peut  faire  coïn- 
cider les  principales  raies  du  spectre  avec  le  point  de  croisement  des 
fils  du  réticule,  et  déterminer  les  angles  des  axes  optiques  qui  cor- 
respondent ù  ces  raies.  Les  mesures  prises  à  l'aide  de  cet  appareil 
comportent  une  approximation  de  t  b  à  1 5  secondes* 


VIII. 

PHÉXOMÈNRS  DE  POLARISATION  CHROMATIQUE 

PRODUITS  PAR  LA  LUMIÈRE  POLARISÉE  OU  ANALYSÉE 

CIRGULAIREMENT  OU  ELLIPTIQUEMENT. 

Les  phénomènes  qui  se  produisent  lorsqu'on  place,  soit  entre  la 
lame  cristalline  et  le  poiariseur^  soit  entre  cette  lanne  et  Tanalyseur, 
une  lame  capable  de  polariser  circulaircment  ou  elliptiquement  la 
lumière  qui  possède  la  polarisation  rertiligne  ont  éié  spécialement 
étudiés  par  Airy^'l  Dans  un  grand  nombre  de  cas,  comme  nous 
allons  le  voir,  cette  complication  apparente  introduit  une  simplifia 
ration  notable  dans  les  uhénomènes. 

A.  —  LimiiBE  POLARISl^R  CIRCULAIREMENT  OU  ELLIPTIQUEMElfT. 

239.  CTalcul  ûem  inteauiités  des  îwnmgem  lorM|ue  In  lia- 
■riére  %ul  t«inlie  sur  I*  Imne  eristiilline  est  pelarisée  cir- 
ailsireiiieiit  ou  elliptlquemeiit.  —  Supposons  que  la  lumière 
qui  tombe  sur  la  lame  cristalline  soit  polarisée  circulairement  ou 
Hliptiquement  de  gauche  à  droite,  ce  qu'on  réalisera  en  plaçant 
entre  le  polariseur  et  la  lame  mince  une  lame  d*un  quart  d'onde 
répulsive  dont  la  section  principale  soit  à  droite  du  plan  primitif 
de  polarisation.  Pour  avoir  les  intensités  des  rayons  d'une  certaine 
couleur  dans  les  deux  images  fournies  par  l'analyseur,  il  faudra  se 
senir  des  formules  ([Ue  nous  avons  données  précédemment  (197) 
pour  le  cas  de  la  superposition  de  deux  lames  cristallines,  et  faire 
dans  ces  formules 

La  différence  de  marche  0'  —  E'  se  rapporte  alors  à  la  lame 
mince,  /désigne  l'anglo  de  la  section  principale  de  la  lame  d'un 
quart  d'onde  avec  le  plan  primitif  de  polarisation ,  a  l'angle  de  la 
section  principale  de  la  lame  mince  avec  celle  de  la  lame  d'un  quart 
fonde,  <ï  +  f  —  8  Fangle  de  la  section  principale  de  l'analyseur  avec 

•'    (Àimbr.  Trans.,  IV.  —  Pogg.  Ànn.,  XX Vî,  lAo. 
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I  section  principale  de  la  lame  mince,  tous  ces  angles  érant  sup- 
osés  compte^  vers  la  droite. 
En  remarquant  que  Ton  a 

A  \       ^ 

Of-E' 


A  3 


!l 

O'-K 
t  -+-sinfiir  — jr — 


'i 


____  ._       _         -  ^- 


O'-E 

1  —  smsiTr— j-- 


on  trouve,  toutes  n^ductions  Faites,  pour  l'intensité  de  l'image  ordi- 
noire 

e»)^      cos- n sin  ni  sin  «i  ( i  —  «)  —  cos  Qt  sin  fia  sin  a  in  + 1  —  «) 


I  .  .  .  0'  — E 

-i- ;•  rosf)tsinn/?Hinn  («  +  /—  ajrosofl-- 


A 


O'-E 


-sin^f  sinfî  (n  +  »  —  j»)sin97r — v- 

«'t  ponrrintensitf^  de  Timago  extraordinairo  une  expression  romplé- 
iiMMiliiire  (le  la  pnVf'donîo. 

2/l0.  Phénomènes  produits  par  lo  lumière  porallèle  ef 
polorinèe  elreuloirement.  —  Supposons  que  la  lumière  qui 
Innihe  sur  la  Inmo  rrisialline  soil  polaris(^e  circulairemenl  de  gauche 
M  droile,  r'esl-à-diro  qiio  Ton  ait 
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l'expression  que  nous  venons  de  trouver  deviendra,  en  posant 

a  4-1*  — f  =  a, 

cJ*  =  cos'  s C08  9«  —  sin  9a  sin  9w  — ^ — 

1  /         .  .         O'-E'N 

«=-  M  —  sin9asin97r — ;; —  1^ 

et  l'on  aura  pour  l'image  extraordinaire 

2      i  /   ^  .  .         0-EA 

e^  =  -  (  i+8in9asin97r — <~  -  )  • 

On  voit  que  les  intensités  et  les  teintes  des  deux  images  fournies 
par  l'analyseur  dépendent  uniquement  de  l'angle  que  fait  la  section 
principale  de  l'analyseur  avec  celle  de  la  lame  mince.  Les  phéno^ 
mènes  sont  donc  plus  simples  qu'avec  la  lumière  polarisée  rectili- 
gnement,  en  ce  sens  qu'ils  sont  indépendants  de  la  position  du 
polariseur. 

On  peut  arriver  directement  aux  formules  que  nous  venons 
d'obtenir. 

En  effet,  un  rayon  polarisé  circula irement  peut  toujours  être 
regardé  comme  résultant  de  la  superposition  de  deux  rayons  pola- 
risés rectilignement  à  angle  droit  et  présentant  une  différence  de 

marche  égale  k  -  •  Les  vibrations  de  ces  deux  rayons  sont  repré- 
sentées par 


et 


I    .  t 

— =  sm  97r  Tp 


1  t 

:=C0S9ir  rp' 


et  Ton  peut  supposer  que  le^premier  est  polarisé  parallèlement  à  la 
section  principale  de  la  lame  mince  et  le  second  perpej^diculaire- 
ment  h  ce  plan.  Les  vibrations  du  rayon  ordinaire  ont  donc  pour 
expression  au  sortir  de  la  lame 


1     .         /t      0'\ 

-.jS,n9,r(:p-yj 


V' 
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et  celles  du  ravon  extraordinaife 


1  / 1      K\ 


en  changeant  l'origine  du  temps,  les  vibrations  peuvent  être  repr^ 
senties  par 


et 


v/i 


1  .  1 

—r-  sin  QTT  if> 
va  *■ 


1  /t    .  O'-E' 

cos 


''"(T^-ir) 


En  projetant  ces  deux  vibrations  sur  une  droite  perpendiculaire  a 
la  section  principalr^  de  Tanalyseun  on  trouve  pour  la  vibration  du 
Irayon  ordinaire  de  l'analyseur  l'expression 

rosa    .           t       sin  a              ft    ,    O'-K'N 
— -=r  sinâTrfp =-  cos?îw  (  ^-\ ^  —  )' 

d'où  l'on  déduit  pour  l'intensité  de  ce  rayon 

«iT  =  -  (  1  +  sin  Qa  sin  av  — ^ —  1  • 

Cette  formule  ne  diffère  de  celle  qui  a  Hé  trouvée  plus  haut 
que  par  le  signe  de  sin  sa,  ce  qui  tient  à  ce  qu'ici  l'angle  a  est  sup- 
posé compté  h  droite  de  la  section  principale  de  la  lame,  tandis  que 
précédemment  cet  angle  était  compté  vers  la  gauche. 

Lorsqu'on  opère  avec  la  lumière  parallèle  et  qu'on  polarise  circu- 
lairement  la  lumière  avant  de  la  faire  arriver  sur  la  lame  cristalline, 
les  deux  images  de  l'analyseur  sont  encore  teintes,  d'après  ce  que 
nous  venons  de  voir,  de  couleurs  complémentaires  :  lorsqu'on  fait 
tourner  l'analyseur,  les  couleurs  changent  d'intensité,  mais  non  pas 
de  nature,  et  s'échangent  en  passant  par  le  blanc,  comme  cela  a  lieu 
pour  la  lumière  polarisée  rectilignement.  11  n'y  a  que  deux  positions 
oîi  les  images  soient  incolores  :  ce  sont  celles  oii  l'on  a 

sinfîa  =  0, 

c'est-à-dire  oii  la  section  principale  de  l'analyseur  est  parallèle  ou 
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perpendiculaire  à  la  section  principale  de  la  lame  mince.  On  voit  de 
ilus  que ,  lorsque  les  deux  images  sont  incolores ,  elles  ont  toujours 

néme  intensité,  et  que  cette  intensité  est  égale  li  -  :  il  n'y  a  donc 

amais  d'images  blanches  ou  noires.  Les  teintes  changent  avec  Té- 
laisseur  de  la  lame  cristalline,  mais  elles  ne  suivent  plus  ici  les 
tnémes  lois  que  les  anneaux  de  Newton,  comme  cela  a  lieu  pour  la 
lumière  polarisée  rectilignement,  car  le  terme  qui  dépend  de  la 
:ouleur  dans  l'expression  de  l'intensité  des  images  n'est  plus  propor- 
tionnel au  carré  du  sinus  de  la  différence  de  marche. 

Enfin  il  est  évident  que,  si  le  sens  de  la  polarisation  circulaire 
change,  les  teintes  des  deux  images  s'échangent  en  conservant  leurs 
intensités. 

2  A 1 .  Phénomènes  produits  par  lo  lumière  eonversente 

^lorieée  eireuioirement.  —  Lorsque  la  lumière  est  conver- 
gente et  polarisée  circulairement,  les  lignes  incolores  sont  données 
par  la  condition 

sin*ja=^  0, 

^ui  exprime  que  la  section  principale  de  l'analyseur  est  parallèle  ou 
perpendiculaire  à  la  section  principale  de  la  lame  mince.  Il  résulte 
de  là  qu'avec  la  lumière  polarisée  circulairement  on  obtiendra  seu- 
lement les  lignes  incolores  qui,  lorsqu'on  opère  avec  la  lumière  po- 
larisée rectilignement,  sont  données  par  la  condition 

sin*î  (i  —  «)  =  o. 

Le  nombre  des  lignes  incolores  sera  donc  moitié  moindre  avec  la 
lumière  polarisée  circulairement  qu'avec  la  lumière  polarisée  recti- 
lignement. 

Ces  lignes  incolores  ont  du  reste  toujours  une  intensité  constante 

et  égale  à  -  ;  elles  ne  sont  visibles  que  parce  que  les  lignes  isochro- 

matiques,  en  les  croisant,  passent  d'une  teinte  à  la  teinte  complé- 
mentaire. 

Quant  aux  lignes  isochromatiques  correspondant  à  un  maximum 
ou  à  un   minimum  d'intensité  pour  une  certaine  couleur,  elles 

VnDit,  VL  —  Oplique,  II.  i3 


19&  POLARISATION  CHROMATIQUE, 

s'obtiennent  en  posant 


d'où 


0-E'       . 

sin  9ir  — 5 —  =  it  1 , 


0'-E'  =  (a*+i)J 


Avec  la  lumière  polarisée  rectilignement  l'équation  des  courbes 
isochromatiques  est 

0-E  =  k-- 

On  voit  que  dans  chaque  cas  particulier  les  courbes  isochromatiques 
ont  la  même  forme  et  sont  également  espacées  entre  elles  avec  la 
lumière  polarisée  rectilignement  et  avec  la  lumière  polarisée  circu- 
lairement;  mais  les  positions  qu'occupent  ces  courbes  lorsque  la 
lumière  est  polarisée  circulairement  sont  intermédiaires  entre  les  po- 
sitions des  mêmes  courbes  dans  la  lumière  polarisée  rectilignement. 

On  voit  facilement  d'ailleurs  que  chaque  courbe  isochromatique 
passe  d'une  teinte  à  la  teinte  complémentaire  lorsque  le  sens  de  la 
polarisation  circulaire  est  renversé  ou  lorsque  la  lame  cristalline 
change  de  signe. 

Passons  maintenant  à  l'examen  de  quelques  cas  particuliers. 
Supposons  on  premier  Hou  que  la  lame  cristalline  sur  laquelle 
tombe  la  lumière  polarisée  circulairement  soit  à  un  axe  et  taiUée 
perpendiculairement  à  Taxe.  Il  n'y  a  alors  qu'une  seule  croix  inco- 
lore, dont  les  branches  sont  l'une  parallèle  et  l'autre  perpendiculaire 
à  la  section  principale  de  l'analyseur.  Les  courbes  isochromatiques 
sont  des  anneaux  circulaires;  les  lignes  incolores  partagent  ces 
anneaux  en  quatre  segments ,  et  les  anneaux  présentent  des  teintes 
complémentaires  dans  deux  segments  adjacents. 

Si  l'angle  a  est  compté  vers  la  droite  à  partir  de  la  section  prin- 
cipale de  l'analyseur,  et  si  la  lumière  est  polarisée  circulairement 
de  gauche  à  droite,  il  faudra  employer  la  formule 

=  -  (  1  +  sm  2a  sin  27r  — ^—  1  • 


^•2 


Supposons  0  — E^o,  c'est-à-dire  la  lame  répulsive,  et  admet- 
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tons  que  la  section  principale  de  l'analyseur  soit  placée  verticalement; 
dans  le  quadrant  supérieur  de  gauche,  le  premier  maximum  est 
alors  donné  par  la  condition 

0-E  =  7, 

a 

car  dans  ce  quadrant  sinùa  est  positif,  tandis  que  dans  le  quadrant 
supérieur  de  droite,  oîi  sinâaest  négatif,  le  premier  maximum  est 
donné  par  la  condition 

0-E  =  ^. 

Donc,  lorsque  la  lumière  est  polarisée  circulairement  de  gauche 
à  droite,  le  premier  maximum  est  plus  rapproché  du  centre  dans  le 
quadrant  supérieur  de  gauche  que  dans  le  quadrant  supérieur  de 
droite  si  la  lame  est  répulsive,  et  c'est  l'inverse  si  la  lame  est  attrac- 
tive. Ce  phénomène  fournit,  ainsi  que  Ta  remarqué  M.  Dove,  un 
moyen  de  reconnaître  le  signe  d'un  cristal  ^^^.  Il  est  clair  que,  si  la 
lumière  est  polarisée  circulairement  de  droite  à  gauche,  les  appa- 
rences seront  renversées. 

Quand  la  lame  est  parallèle  à  l'axe,  les  lignes  incolores  font  dé- 
faut et  les  courbes  isochromatiques  sont  des  hyperboles  semblables 
à  celles  qu'on  observe  avec  la  lumière  polarisée  rectilignement.  Les 
teintes  de  ces  hyperboles  deviennent  complémentaires  lorsqu'on 
change  le  sens  de  la  polarisation  circulaire. 

Avec  une  lame  d'un  cristal  à  deux  axes  taillée  perpendiculaire- 
ment à  la  ligne  moyenne,  les  lignes  incolores  se  réduisent  à  deux 
branches  d'hyperboles  ayant  pour  asymptotes  une  parallèle  et  une 
perpendiculaire  à  la  section  principale  de  l'analyseur  :  les  courbes 
isochromatiques  sont  des  lemniscates  que  les  lignes  incolores  divi- 
sent en  quatre  segments  teints  de  couleurs  complémentaires. 

2  &  2 .  PliéiiMMéiiMi  praduits  par  1»  liamière  eonversente 

polarisée  elliptiqueiiieiit.  —  Lorsque  la  lumière  convergente 
est  polarisée  elliptiquement,  il  faut  se  servir  de  la  formule  générale 
établie  plus  haut  (239)  :  on  voit  que  les  lignes  incolores  sont  encore 

^'J  Pogg,  Ann.,  XL.  ^457. 

i3. 
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données  par  la  condition 

sin9a=  0, 

c'est-à-dire  correspondent  aux  rayons  qui  sont  polarisés  parallèle- 
ment ou  perpendiculairement  à  ia  section  principale  de  l'analyseur. 
Quant  aux  courbes  isochromatiques ,  il  faut  les  construire  par  points 
dans  chaque  cas  particulier,  en  menant  par  le  centre  du  phéno- 
mène un  certain  nombre  de  droites  et  en  cherchant  sur  chacune  de 
ces  droites  les  points  qui  correspondent  aux  maxima  et  aux  mininia. 
Airy  a  comparé  les  résultats  de  la  théorie  et  ceux  de  Texpérience 
dans  un  certain  nombre  de  cas  simples,  en  particulier  lorsque  la 
lame  est  à  un  axe  et  perpendiculaire  à  Taxe.  Les  courbes  ont  alors 
une  forme  assez  compliquée  et  sont  partagées  par  la  croix  incolore 
on  quatre  segments  teints  de  couleurs  complémentaires;  chacune 
de  ces  courbes  a  deux  axos  de  symétrie ,  et  le  plus  grand  de  ces  axes 
se  trouve  d'un  côté  de  la  section  principale  de  l'analyseur  ou  de 
l'autre,  suivant  que  la  lumière  est  polarisée  de  gauche  à  droite  ou  de 
droite  à  gauche. 

B.  LuMlàRK  ATVALYSée  CIRCULAIREMRNT  OC  Kl.LIPTIQUEME^T. 

^^3.  Phénoméneii  produits  pur  1»  lumière  imalysée 
circuiiiireiiient  ou  elliptiquement.  —  La  lumière  est  dite  ana- 
lysée circulairemenl  ou  elliptiquement  lorsqu'on  interpose  une  lame 
d'un  quart  d'onde  entre  la  lame  cristalline  et  l'analyseur.  Pour 
obtenir  les  formules  relatives  ii  ce  cas  particulier,  il  faut  faire 

0  -E'==^ 

dans  les  formules  générales  qui  représentent  les  effets  produits  par 
la  superposition  de  deux  lames  cristallines  (197);  /représente  alors 
l'angle  de  la  lame  crustalline  avec  le  plan  primitif,  a  l'angle  de  la 
section  principale  de  la  lame  d'un  quart  d'onde  avec  la  section  prin- 
cipale de  la  lame  crislalline,  n+i~s  l'angle  de  ia  section  princi- 
pale de  l'analyseur  avec  la  section  principale  de  la  lame  d'un  quart 
d'onde,  tous  ces  angles  étant  supposés  comptés  vers  la  droite.  On 
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trouve  ainsi  pour  l'intensité  de  l'ima^je  ordinaire 

G  — E 
4>"i  =  cos^s  +  sin^i  sinsa  cosîî  [a  +  »  — «)  sin'^^r  —y-- 

cosai'sini/?  sina  (a+i  —  s) 

-sinajcos^^/ sina  (/ï+»     x)  sin^  f  tt — t- f-y) 

+  sinai sin^^  sina  («  +  /-«)  sin^  f  w  — r -]  i 

d'où,  en  effectuant  les  réductions, 

(y^  =  cos^« sina/sinaft  -  .<)  —  cosaisinaflsina  (a-j-i  —  ») 

1    .      .  .  .  O  — E 

—  7  sin  ai  sin  att  cos  a  («  + 1  —  «)  cos  a  tt  — r — 

—  sina/sina  (^-f-/— «)sina7r — y~' 

Les  résultats  de  cette  formule  ont  été  vérifiés  expérimentalement 
par  M.  Airy,  dans  quelcjues  cas  particuliers.  Le  plus  intéressant  est 
celui  où  la  lumière  est  analysée  circulairement,  c'est-à-dire  où  la 
section  principale  de  l'analyseur  fait  un  angle  de  'i5  degrés  avoc  la 
section  principale  de  la  lame  d'un  quart  d'onde.  On  a  alors 

/7  +  »— «=-  'iô^ 

pt  la  formule  précédente  devient 

(I?  =  cos^« — -  sina  (i+a) sinatsinaTr — ?— ^ 

OU .  en  remplaçant  $  par  a  +  i  —  k  5°, 

.,      1  /  ...         0-E\ 

^       7  V  *   ~  '^*"  ^'  ^^^  ^""^  — 5r~  y  * 

On  déduit  de  là  |)our  l'intensité  de  l'image  extraordinaire 

e-  =  -  I  i  +  sm  ai  sin  aTr  — j —  j  • 
Ces  formules  sont  semblables  à  ci'lles  que  nous  hnous  trouvées 
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dans  le  cas  où  la  lumière  est  polarisée  circulaîrement.  et  il  est  [w 
conséquenl  Inutile  d'en  discuter  les  conséquences.  La  seule  diSi- 
rence  est  que  l'angle  a  est  remplacé  ici  par  l'aDg^e  i;  les  lignes  itt- 
colores  sont  donc  données  par  la  condition 


et  correspondent  aux  rayons  qui  sont  polarisés  paraltèlemenl  ou  per- 
pendiculairement au  plan  primitif.  Quant  à  la  position  de  la  section 
principale  de  l'analyseur,  elle  n'a  aucune  influence  sur  les  phéno- 
mènes, pourvu  que  cette  section  principale  fasse  un  angle  de  Â5  de- 
grés avec  celle  de  la  lame  d'un  quart  d'onde 

On  voit  que  la  lame  d'un  quart  d'onde  produit  exactement  les 
mêmes  elTets,  qu'elle  soit  jilacée  en  avant  ou  en  arrière  de  la  lame 
cristalline. 

C.  LuHlilIlS   POURIHÉE  ET   IKALTsiE  CIRCLLAIftEMEMT  OU  BLLIPTtQtEIIEIlT, 

2àÂ.  Superposition  de  trois  lomea  erlotalIlBes.  —  Il  nous 
reste  à  étudier  un  troisième  cas  qui  donne  lieu  à  des  calculs  beau- 
coup plus  compliqués  que  le  précédent,  mais  qui  conduit  à  des  ré- 
sultats d'une  simplicité  remarquable  :  c'est  relui  où  la  lumière  est 
polarisée  et  analysée  cîrculairement  ou  elliptiquement,  c'est-à-dire 
où  la  lame  cristalline  est  placée  enire  deu\  lames  d'un  quart  d'onde, 
ce  svslcme  de  (rois  lames  se 
trouvant  lui-même  disposé 
entre  un  analyseur  el  un  \w- 
lariseur. 

Pour  trouver  les  formules 
relatives  à  ce  cas,  il  faut  étu- 
dier les  effets  produits  parla 
superposition  de  trois  lames 
cristallines.  Soient  (fig.  3il 
PP'  le  plan  primitif  de  pola- 
risation, II'  la  section  princi- 
pale de  la  première  lame  d'un 
quart  d'onde,  \A' celle  de  la  lame  cristalline.  JJ' relie  de  la  seconde 
lame  d'un  quart  'l'onde,  SS'  relie  de  l'analyseur.  Désignons  par  i 
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n^e  de  la  section  principale  de  la  première  lame  d'un  quart 
mde  avec  le  plan  primitif,  par  a  Fangle  des  sections  principales 
la  lame  cristalline  et  de  la  première  lame  d'un  quart  d'onde,  par 
['angle  des  sections  principales  de  la  deuxième  lame  d'un  quart 
)nde  et  de  la  lame  cristalline,  enfm  par  y  l'angle  des  sections 
incipales  de  l'analyseur  et  de  la  deuxième  lame  d'un  quart  d'onde, 
js  ces  angles  étant  comptés  vers  la  droite.  Représentons  par  sîn  x 
mouvement  vibratoire  du  rayon  polarisé  qui  tombe  sur  la  pre- 
[ère  lame  d'un  quart  d'onde,  et  supposons,  pour  fixer  les  idées, 
I  trois  lames  ré[)ulsives. 

Si  l'on  représente  par  rii  et  Çj  le  mouvement  vibratoire  sur  le 
fon  ordinaire  et  sur  le  rayon  extraordinaire  à  l'entrée  de  la  pre- 
ère  lame  d'un  quart  d'onde ,  on  aura 

)7i  =  costsina?,       Çi  =  — sintsinj?. 

Pour  tenir  compte  de  la  différence  de  marche  produite  par  le  pas- 
ye  de  la  lumière  dans  cette  lame ,  il  sui&t  de  poser 

Or,         A  ,,    ,  O  — E         TT 

—  jt  =  -,       dou        aw — s —  =  —; 

faut  donc  ajouter  -  à  la  phase  du  rayon  extraordinaire,  et,  en  re- 

ésentant  par  n[  et  Çj  les  mouvements  vibratoires  du  rayon  ordinaire 
du  rayon  extraordinaire  au  sortir  de  la  première  lame,  on  a 

rt\  =  cos  i  sin  x^        f i  =  —  sin  t  cos  x. 

A  l'entrée  de  la  deuxième  lame  on  a  pour  les  mouvements  vibra- 
res  du  rayon  ordinaire  et  du  rayon  extraordinaire 

ri2  =  ^'i  cosa-f-  fi' sina ,        fj  =  —  rt\  sin^  +  Çj  cosa, 

,  si  l'on  pose 

0-E'      . 
*27r — j- —  =  9, 

—  E'  étant  la  différence  de  marche  produite  par  la  seconde  lame, 
obtient  pour  les  mouvements  vibratoires  du  rayon  ordinaire  et 

I  rayon  extraordinaire  au  sortir  de  cette  seconde  lame 

*i 

ri2  -^-  cos  i  cosa  sin  x  —  sin  i  sina  cos^, 

^--  -cosesinasin(x4-9)  — 6intcos/ïros(j?+6). 
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En  continuant  de  même  on  trouve,  pour  les  mouvements  vibra- 
toires du  rayon  ordinaire  et  du  rayon  extraordinaire  au  sortir  de  h 
troisième  lame, 

tf^  <=:  cos  t  cosa  cos  b  sinx  —  sin  t  sina  cosb  cosx 

—  cost  sin/i  sin  A  sin  [x  +  û)  —  sini  cosa  sin&  cos(x  +  ô), 
^  =  —  cost  cosa  sin  b  cos  x  —  sin  t  sin  a  sin  b  sin  x 

—  cost  sina  cos6  cos(x  +  ô  )  +  sin  t  cos  a  cos  &  cos  (4?+  6), 

ot  pour  le  mouvement  vibratoire  du  rayon  ordinaire  dans  Tanalyseur. 

)74  ^-  cost  cosa  cos6  cos^  sinx  —  sin i  sina  cos6  cosy  cosx 

—  cosisinasin6cosysin(x+ô)  — sintcosasin6cosycos(x-f  9) 

—  cost  cosa  sin  b  sinj  cosx  —  sint  sina  sin6  sin^ sinx 

—  cos  I  sin  a  cos  b  s\nj  cos  [x  +  6)  +  sin  t  cosa  cos  b  sinj  sin  (x  -h  S\ 

d'où 

>74  =  sinj:(costcosacosicosy—  cost  sin// sin 6  cosj  cos 9 

+  sint  cos  a  sin  6  cosy  sin  ô  —  sint  sina  sini  siny 
-j-  cost  sina  cos  6  siny  sin  04-  sin  t  cosa  cosft  siny  cos  6  ) 
cosx(sint  sina  cos6cosy4- cost  sina  sint  cosy  sinô 
+  sin  I  cosa  sin  h  cosj  cos Ô+ cost  cosa  sin  b  sinj 
+  cos l' sin  a  cos  6  siny  cos0  -  sin  i  cosa  cosft  siny  sinô  ). 

On  déduit  de  là  pour  l'intensité  de  l'image  ordinaire 

GJ^  =  cos^  t  cos-  a  cos'^  b  cos^j  +  sin^  i  sin^  a  sin*^  b  sin^j 
+  sin^  i  sin^  a  cos^  b  cos^j  +  cos- 1  cos*^  a  sin^  b  sin^j 
+  cos^  t  sin^  a  sin^  b  cos^y + sin^  t  cos*-*  a  sin^  b  cos^j 
+  cos^  t  sin^  a  cos^  b  sin^j  +  sin'-*  t  cos^  a  cos^  b  sin^j 
--  'j(cos^j'— sin*-^  (')cosasina  cosisinAcos^ycosÔ 
+  'i  cos  t  sin  I  cos  6  sin  b  cos^y  sin  6+  a  cos  t  sin  tcos'^  A  cosy  siny  cos  6 
-f-  'i  (cos^  i  -  sin^  t)  cosa  sina  cos^  b  cosj  siny  sin  6 
+  'i  cost  sin  tsin^  b  cosj  sinj  cos  6 
+  9  (cos^  1'  -  sin^  t)  cosa  sina  sin^  b  cosy  siny  sin  6 
+  'j  (cos^  i  --  sin^  »  )  cos  a  sin  a  cos  A  sin  b  sin^j  00s  fi" 
•^  cos  I  sin  f  cos  b  sin  6  sin'^y  sin  6 . 
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<I*où,  par  des  transformations  faciles, 

«?  =  cos^  t  ces'  (a  +  b)  cos'y + sin^  t  cos^  (fi  +  b)  sin^j 
+  sin^  t  sin^  (a  +  b)  cos^j  +  cos^  isin^  (a  +  b)  sm^j 
4-  ^  sin  I  cos  t  siny  cosy 

+  4  (cos^  i  —  sin^  i)  cos  a  sin  a  cos  b  sin  b  (cos^y  —  sin^y)  »\n^  - 

6 
—  4  sin  I  cos  I  siny  cosy  sin^  - 

8       6 
+  4  (  cos'  t — sin'  i)  cos  a  sin  a  cosy  siny  sin  -  cos  - 

.60 
+  4  cos  t  sin  i  cos  6  sin  i  (  cos'y  —  sin'y  j  sin  -  cos  -  ^ 

et  enfin 

û>2  =  cos'  (y  —  i)  cos'  (a  +  b)-j-  sin'  (y  + 1)  sin'  (rt  +  ft) 

+  COS  Qisin  Qflsin  aicos  aysin'  - 

6  0       0 

—  sin  atsin  3ysin'-  +  cos  2isin  ansin  aysin  -cos- 

0       0 
+  sin  ai  sin  ai  cos  a;  sin  -  cos-« 

•'2  2 

La  valeur  de  cette  expression  reste  invariable  lorsqu'on  remplace 
simultanément  i  pary  eij  par  i,  a  par  b  ei  b  par  a,  d'où  il  faut  con- 
clure que  les  phénomènes  ne  dépendent  pas  du  sens  dans  lequel  la 
lumière  traverse  le  système  des  lames  cristallines. 

245.  KiLpérienme  de  Fresnel.  —  Lin  cas  particulier  a  été 
étudié  c\|)érimentalement  par  Fresnel  :  c'est  celui  oii  l'on  a 

c'est-à-dire  où  les  sections  principales  des  deux  lames  d'un  quart 
d'onde  font  avec  la  section  principale  de  la  lame  cristalline  des  angles 
égaux  à  45  degrés  du  même  côté  ou  bien  de  part  et  d'autre. 
^Supposons  en  premier  lieu  que  l'on  ait 

la  formule  obtenue  pour  le  ras  de  la  .snprrpositioii  de  trois  lames 
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aistailines  devient  alors 

.  .     9       .  6 

4r  =  sin^(  /-f-O-r  cosaicos  9/sin' sin  9tsin  ysu?- 

6       6  A       A 

—  cos  ai  sin  9/ sin  -  cos  -  +  sin  îii'cos  a/  sin  -  cas  -» 

''2       2  '        a       2 

(1*011 

v-=-sin^(j-ft  -rcos3y4-i) — ^ rsm  a  (^4-ij 

=■- ros9  iy-r-i)cos6  +  -sin9  (y+i)sÎD6 

..  ^t_rosî  9  1;  r-i*)  +  «]]  =  sin^  (;>/+*)• 

On  trouvf  rait  de  même 

e*  =  cos«(/4-i-h-)- 

Il  résulte  de  là  que  le  rayon  qui  pénètre  dans  l'analyseur  est  po- 
larisé rectilii;nement .  et  que  son  plan  de  polarisation  fait  avec  la 
srotion  principale  de  Tanalyseur  un  angle  a  égal  à 


—  I— I  — 


--y-'-ô 


Or  la  stvtioii  principale  de  l'analyseur  fait  avec  le  plan  primitif 


un  iuiîrle  cî'al  à 


k  phn  \\\'  pi>Kirisiht>ii  a  donc  tourné  vers  la  droite  d'un  angle 

ou.  o*  y\\\\  \Ww\\{  iui  même,  d'un  angle  -  vers  la  gauche. 

Il  i^^nuIio  lie  là  que  si  on  place  entre  deux  lames  répulsives  (Fiin 
\puut  d\»ndo  dont  l<*s  sections  principales  sont  à  angle  droit  une 
luuo  ivpnlsixe  dont  la  section  principale  fait  des  angles  de  /i5  degrés 
.*\\^  »rllcs  dt  s  deux  lames  d'un  quart  d'onde,  le  passage  de  la  lu- 
luu'^io  à  t  nu  ers  le  s\slème  de  ces  trois  lames  fait  tourner  le  plan 
vK^  i»^»lans,Hion  \ers  la  gauche  d'un  angle  égal  à  la  demi-différence 
ilr  idriHo  cl,ddie  par  la  lamr  cristalline  entre  le  rayon  ordinaire  cl 
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le  rayon  extraordinaire.  Si  les  lames  sont  attractives,  la  rotation  a 
lieu  vers  la  droite. 

On  voit  que  le  sens  et  la  grandeur  de  la  rotation  du  plan  de  po- 
larisation ne  dépendent  nullement  des  angles  i  eij  :  si  donc,  laissant 
constantes  les  positions  du  polariseur  et  de  l'analyseur,  on  fait  tour- 
ner le  système  des  trois  lames  supposées  liées  invariablement  les 
unes  aux  autres^  les  phénomènes  ne  changeront  pas  d'aspect. 

L'expérience  de  Fresnel  est  surtout  intéressante  en  ce  qu  elle 
montre  qu'on  peut  reproduire  artificiellement  les  propriétés  rota- 
toires  du  quartz  et  des  substances  analogues.  Dans  un  cas  comme 
dans  l'autre,  la  rotation  du  plan  de  polarisation  est  proportionnelle 
à  l'épaisseur  de  la  lame  et  ne  dépend  pas  de  la  position  du  plan 
primitif  par  rapport  à  la  section  principale  de  la  lame.  La  loi  de  la 
dispersion  n'est  pas  la  même  cependant  dans  l'expérience  de  Fres- 
nel et  dans  les  phénomènes  de  la  polarisation  rotatoire  ;  la  rotation 
du  plan  de  polarisation  dans  l'expérience  de  Fresnel  est  à  peu  près 
inversement  proportionnelle  à  la  longueur  d'ondulation,  tandis  que, 
dans  les  phénomènes  de  polarisation  rotatoire  proprement  dits,  cette 
rotation  est  en  raison  inverse  du  carré  de  la  longueur  d'ondulation. 
Les  teintes  ne  varient  donc  pas  de  la  même  façon  dans  les  deux  cas; 
mais,  dans  l'expérience  de  Fresnel  comme  avec  les  substances  douées 
de  la  polarisation  rotatoire,  les  teintes  des  deux  images  dépendent 
de  l'angle  (|ue  fait  le  plan  primitif  avec  la  section  principale  de  l'a- 
nalyseur et  se  reproHuisenl  identiquement  lorsque  cet  angle  varie 
de  1  80  degrés. 

Si  l'on  a  a  =      h=  A5^ 

la  formule  qui  donne  l'intensité  de  l'image  ordinaire  devient 

fii;*^=^cos'^(y  — t)  — cos  îsycos  9t  sin^-  —  sin  sisinsysin^- 

.  .       .sin  0        .                 .sin 9 
+  cos  Qi  sm  y  — sin  'î/  cos y 

-cos^(;-  i)-cos9(;-«)(^ — - — j +sina  (;-t)-^ 

=  -  f  1  +  cos  9  (y  —  I  )  cos  5+ sin  9  (j  —  i)  sin  6  j 

..=  i^,u-cos[9(y-i)-«]J=   cos2  (y     '-;): 


204  POLARISATION  CHROMATIQUE. 

le  rayon  qui  pénètre  dans  Tanalyseur  est  donc  polarisé  rectiligne- 

ment,  et  son  plan  de  polarisation  fait  avec  la  section  principale  de 

l'analyseur  un  angle  égal  à 

.      .     d 

J  2 

cette  seclion  principale  fait  elle-même  avec  le  plan  primitif  un  angle 
égal  à 

y+t: 

la  rotation  du  plan  de  iiolarisation  est  donc  dans  le  cas  actuel  de 

*àj à  droite  du  plan  primitif;  on  voit  que  dans  ce  cas  la  rotation 

n'est  plus  indépendante  de  l'angle  y. 

246.  Expérience  d'Airy.  —  Un  second  cas  remarquable  a  été 
étudié  expérimentalement  par  M.  Airy  :  c*est  celui  où  la  lumière  est 
polarisée  et  analysée  circulairement,  c'est-à-dire  où  le  plan  primitif 
et  la  section  principale  de  l'analyseur  font  des  angles  de  45  degrés, 
le  premier  avec  la  section  principale  de  la  première  lame  d'un  quart 
d'onde ,  la  seconde  avec  la  section  principale  de  la  deuxième  lame 
d'un  (|uart  d'onde,  de  sorte  que  l'on  ait 

î•=-±y=45^ 
Si  l'on  suppose 

la  formule  qui  donne  l'intensité  de  l'image  ordinaire  dans  le  cas  de 
la  superposition  de  trois  lames  cristallines  devient 

fjj*  r=r  cos-  -  ; 


si  nu  conlran'e  on  pose 

*                     •            #   ^ 

on  a 

2             •     .,  ^ 

^jô^  —  sur  -• 

'X 


On  voit  que  dans  l(\s  doux  ras  lo  rnvon  qui  pénètre  dans  Pana- 


LUMIÈRE  POLARISÉE  OU  ANALYSÉE.  205 

lyseur  est  polarisa  rectiiignement.  Dans  le  premier  cas ,  le  plan  de 
polarisation  de  ce  rayon  fait  avec  la  section  principale  de  Tanalyseiir 

un  angle  égal  h  -;  comme  cette  section  principale  fait  elle-m^me 

avec  le  plan  primitif  un  angle  égal  à 

on  voit  que  le  plan  de  polarisation  a  tourné  vers  la  droite  d'un  angle 

^gnl  à 

Dans  le  second  cas^  l'angle  du  plan  de  polarisation  avec  la  section 
principale  de  l'analyseur  est  égal  h 

n      9 
1       a' 

l'angle  de  celle  section  principale  avec  le  plan  primitif  est  égal  à 

a  +  b, 

et  la  rotation  du  plan  de  polarisation  vers  la  droite  à 

-+a  +  b--. 

Dans  Texpi-rionce  d'Airy,  les  intensités  des  images  ne  dépendent 
pas  des  angles  a  et  b,  mais  seulement  de  leur  somme  a  +  b;  il  ré- 
!^ulte  de  là  que  si,  laissant  constantes  les  positions  du  polariseur, 
de  l'analyseur  et  des  lames  d'un  quart  d'onde,  on  fait  tourner  la 
lame  cristalline  dans  son  plan,  ce  qui  fait  varier  les  angles  a  et  b 
bans  altérer  leur  somme,  les  phénomènes  ne  changeront  pas  d'as- 
pect. 

L'expérience  d'Airy  peut  être  répétée  dans  la  lumière  convergenle. 
Les  lignes  incolores  n'existent  pas;  quant  aux  lignes  isochromatiques, 
on  les  obtient  en  posant 

0-E     n 

elles  ont  donc  même  forme  que  dans  la  lumière  polarisée  rectiligne- 
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ment;  mais  elles  sont  plus  nettement  accusées,  ce  qui  tient  à  ce  que 
les  ininima  correspondant  à  chaque  couleur  sont  rigoureusement 
nuls.  Chacune  de  ces  lignes  conserve  du  reste  la  même  teinte  dans 
toute  son  étendue. 

On  peut  rendre  compte  directemoai  des  expériences  de  Fresnd 
et  d'Airy  sans  passer  par  le  cas  général  de  la  superposition  de  trois 
lames  cristallines.  Ces  calculs  ne  présentant  aucune  difficulté,  nous 
ne  nous  y  arrêterons  pas. 
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SIXIÈME  PARTIE. 


LEÇONS 

SUR  LA  POLARISATION  ROTATOIRE 


i. 

LOIS  EXPÉRIMENTALES  DE  LA  POLABISATION  ROTATOIRE 

DANS  LE  QUARTZ. 

2  &  7 .  Déceuverte  de  1a  pol ArlMitl«ii  r«Uitalre  pmr  Aras^. 

—  La  polarisation  rotatoire  fut  découverte  par  Arago  en  i8i  i ,  en 
même  temps  que  la  polarisation  chromatique  ^^K  En  étudiant  Faction 
delà  lumière  polarisée  sur  les  lames  cristallines ,  il  reconnut  qu'une 
iaine  de  quartz  perpendiculaire  à  l'axe  présente  des  propriétés  tout 
à  fait  spéciales.  Tandis  qu'en  général  une  lame  d'un  cristal  h  un 
^xe  taillée  perpendiculairement  à  l'axe  ne  modifie  en  aucune  façon 
'Vtat  de  polarisation  des  rayons  qui  la  traversent  normalement  et  ne 
donne  pas  de  colorations  dans  l'analyseur,  une  lame  de  quartz  per- 
pendiculaire à  l'axe,  lorsqu'elle  est  traversée  normalement  par  des 
l'ayons  polarisés  parallèles  entre  eux,  fait  apparaître  dans  l'analyseur 
deux  images  teintes  de  couleurs  très-vives  et  complémentaires  entre 
elles.  Ces  colorations  se  distinguent  de  celles  qu'on  observe  dans  la 
poiarnation  chromatique  par  deux  caractères  spéciaux  : 

1*  Les  teintes  des  deux  images  ne  changent  pas  quand  on  fait 
todimer  la  lame  de  quartz  autour  d'une  droite  parallèle  h  l'axe. 

9**  Si  l'on  fait  varier  l'angle  formé  par  la  section  principale  de 

^^)  Mém.  de  la  prêm,  clauê  de  VÎmL,  t.  XIÎ,  p.  qS. 
ViiDiT,  VI.  —  Optique,  II.  i5 


:îl^  POLARISATION  ROTATOIRE. 

riinalysoiir  avec  le  plan  primitif  de  polarisation,  chaque  image  |)asse 
par  une  série  de  teintes  qui  varient  d  une  manière  continue.  Ces 
teintes  se  reproduisent  lorsqu'on  fait  tourner  l'analyseur  de  i8od^ 
jjrés,  et  les  couleurs  des  deu\  images  s'échangent  par  une  rotation 
de  go  degrés. 

Arago  remarqua  que  ces  phénomènes  s'expliquent  en  admeltanl 
que  chaque  rayon  simple  reste  polarisé  rectilignenient  après  son 
passa{;e  dans  la  lame  de  quartz,  mais  que  le  plan  de  polarisation 
tourne  d'un  angle  variable  avec  la  couleur;  de  là  la  dénomination 
<le  pohms4iùon  rolatoire,  qui  fut  donnée  à  l'action  exercée  par  le 
quartz  sur  la  lumière  polarisée. 

2&8.  Mjmim  exf^rimeiiUilM  étaMlM  par  Btot.  —  C'est  à 
Biot  (|u'on  doit  d'avoir  établi,  par  de  longues  séries  d'expériences 
poursuivies  avec  la  plus  grande  persévérance,  les  lois  expérimentales 
de  la  polarisation  rotatoire  '*^  11  opérait  sur  les  rayons  médiocrement 
homogènes  que  fournil  la  décomposition  prismatique  de  la  lumière 
solaire;  pour  mesurer  la  rotation  du  plan  de  polarisation  des  rayons 
d'une  certaine  couleur,  il  plaçait  l'analyseur  de  façon  à  éteindre 
complètement  l'image  extraordinaire  en  l'absence  de  la  lame  de 
quartz;  celte  lame  étant  ensuite  placée  sur  le  trajet  de  la  lumière 
))olarisée,  il  sudisait  de  mesurer  l'angle  dont  il  fallait  faire  tourner 
la  section  principale  de  l'analyseur  pour  éteindre  de  nouveau  l'image 
extraordinaire.  Cet  angle  n'était  autre  que  celui  dont  avait  tourn<' 
le  plan  de  polarisation.  Biot  arriva  ainsi  aux  lois  suivantes  : 

1°  La  rotation  du  plan  de  polarisation  produite  par  une  lame  de 
quartz  perpendiculaire  à  l'axe  est  proportionnelle  à  l'épaisseur  de 
cette  lame  :  elle  est  la  m^nie  pour  des  lames  de  même  épaisseur 
taillées  dans  des  cristaux  différents  et  ne  change  pas  quand  on  re- 
tourne la  lame  face  pour  face. 

*:^"  Parmi  les  cristaux  de  quartz  il  y  en  a  qui  font  tourner  le  plan 
(le  |)olarisation  vers  la  droite  (pour  un  observateur  qu'on  suppose 
couché  dans  le  rajon.  les  pieds  tournés  du  côté  d'où  vient  ce  rayon), 
et  d'autres  ((ui  font  tourner  ce  plan  vers  la  gauche.   Les  premiers 

C'    Mrm.  (h»  r.innl.  (h'M  Se.  I.   IL  |».    'il. 
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sont  dits  deatrogyrei  et  représentés  par  le  signe  y^;  les  seconds  sont 
appelés  lévi^res  et  représentés  |>ar  le  signe  ^.  A  épaisseur  égale  « 
des  lames  de  ces  deux  espèces  de  cristaux  produisent  des  rotations 
égales  mais  de  sens  contraires. 

Pour  vérifier  ces  deux  lois,  il  faut  se  servir  de  lames  assez  minces 
pour  que  la  rotation  soit  inférieure  à  180  degrés,  sans  quoi  on 
serait  exposé  à  se  tromper  sur  le  sens  et  sur  la  valeur  de  la  rotation. 
Pour  se  faire  une  idée  de  l'épaisseur  des  lames  qu'on  doit  employer, 
il  suffit  de  savoir  que,  pour  les  rayons  rouges  transmis  par  le 
verre  coloré  au  moyen  de  l'oxyde  de  cuivre,  la  rotation  produite 
par  une  lame  de  quartz  d'un  millimètre  est  d'environ  18  degrés. 
En  employant  des  lames  dont  l'épaisseur  croit  graduellement,  on 
peut  du  reste  s'assurer  que  la  rotation  reste  proportionnelle  h 
l'épaisseur,  même  lorsqu'elle  dépasse  une  demi-circonférence. 

Le  sens  de  la  rotation  est  en  général  le  même  pour  les  lames 
taillées  dans  le  même  cristal  de  quartz.  Cependant  il  existe  des  excep- 
tions à  cette  règle,  surtout  dans  la  variété  de  quartz  qu'on  désigne 
sous  le  nom  d'améthy$te.  Ces  anomalies  s'expliquent  par  la  complexité 
de  la  cristallisation.  Si  un  cristal  de  quartz  est  formé  de  cristaux  de 
signes  contraires  accolés  par  les  faces  parallèles  à  l'axe,  une  lame 
taillée  dans  le  cristal  perpendiculairement  à  l'axe  donnera  dans 
l'analyseur  deux  images  dont  chacune  sera  formée  de  plusieurs  par- 
ties teintes  de  couleurs  complémentaires;  les  régions  différemment 
colorées  de  chaque  image  seront  limitées  par  des  triangles  équila- 
téraux  ou  par  des  hexagones  réguliers.  Un  tel  cristal  pourra  du  reste 
présenter  une  transparence  et  une  limpidité  parfaites,  de  sorte  qu'il 
serait  impossible  de  reconnaître  autrement  que  par  les  phénomènes 
de  la  polarisation  rotaloire  qu'il  est  formé  du  groupement  de  plu- 
.sieurs  cristaux. 

Les  phénomènes  se  compliquent  encore  lorsque  les  cristaux  de 
signes  contraires  s'accolent  par  des  faces  inclinées  à  l'axe.  Dans  ce  cas, 
en  effet,  la  lame,  entre  les  régions  entièrement  dextrogyres  et  les  ré- 
gions entièrement  lévogyres,  doit  être  considérée  comme  formée  par 
la  superposition  de  deux  lames  de  signes  contraires  variant  d'épaisseur 
d'un  point  à  un  autre.  Il  en  résulte  que  dans  chacune  des  images  de 
l'analyseur,  entre  deux  ré(3[ions  rolorées  de  teintes  plates  et  complé- 
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mentaîres,  on  trouve  une  région  oh  la  coloration  varie  d'une  ma- 
nière continue.  MM.  Gustave  Rose  et  Descloixeaux  ^^^  ont  donné  de 
nombreux  exemples  de  pareils  groupements  par  des  faces  inclinées 
à  l'axe,  dans  leurs  travaux  sur  les  propriétés  optiques  du  quartz. 

3*"  La  troisième  loi  démontrée  par  Biot  consiste  en  ce  que  la 
rotation  du  plan  de  polarisation  va  en  croissant  du  rouge  Bja  riolet 
et  varie  à  peu  pris  en  raison  inverse  du  carré  de  la  longueur  d'on- 
dulation. Cette  sorte  de  dispersion  est  beaucoup  plus  marquée  que 
la  dispersion  prismatique,  et  il  est  impossible  de  tailler  des  lames 
assez  minces  pour  ne  pas  donner  des  colorations  sensibles  dans  la 
lumière  blanche;  il  résulte  en  effet  de  la  loi  précédente  que  la  rota- 
tion des  rayons  violets  est  environ  trois  fois  plus  grande  que  celle 
des  rayons  rouges.  Biot  obtint  les  nombres  suivants  pour  les  roLi- 
tions  produites  par  une  plaque  de  quartz  de  i  millimètre  d'épaisseur. 

NOMS  DES  COCLIUMS.  f  ALiriS  Dl  X. 

Rouge  extrême 6&!> 

Verre  rouge 628 

Limite  du  rouge  el  de  Torangé 596 

Limite  de  Torangé  et  du  jaune Syi 

Jaune  moven 55o 

Limite  du  jaune  et  du  vert 539 

Limite  du  vert  et  du  bleu Agf» 

Limite  du  bleu  et  do  l'indigo /jBg 

Limite  de  l'indigo  et  du  violet A39 

Violet  extrême 4o() 

2&9.  mesure  de  1a  dispersion  rotatalre.  —  Lors  dos  pre- 
mières expériences  de  Biot.  les  raies  de  Frauenhofer  n'étaient  pas 
encore  connues,  et  il  n'existait  par  conséquent  aucun  moyen  ded«'»- 
finir  exactement  les  différentes  ré{;ions  du  spectre.  Plus  lard  Biot, 
pour  déterminer  la  loi  de  la  dispersion  rotaloire,  se  servit  de  rayons 
définis  par  les  raies  du  spectre  et  fit  usage  des  longueurs  d'ondu- 
lation trouvées  |)ar  Frauenhofer;  mais,  comme  il  mesurait  toujours 
la  rotation  du  plan  de  polarisation  par  le  même  procédé,  ses  résultats 
ne  présentent  pas  une  rigueur  suffisante. 

t»)  Métn.  de»  Sur.  élrnnp^.,  I.  XV,  p.  lioh. 
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Plus  récemment  M«  Broch  ^'^  et  après  lui  M.  Wiedèmann,  ont 
appliqué  à  la  mesure  de  la  déviation  du  plan  de  polarisation  la 
méthode  de  MM.  Fizeau  et  Foucault;  les  résultats  ainsi  obtenus  sont 
beaucoup  plus  exacts  que  lorsqu'on  cherche  à  isoler  une  portion  du 
spectre.  Dans  ces  expériences,  les  rayons  solaires  étaient  introduits 
dans  la  chambre  noire  par  une  fente  étroite,  et  polarisés  par  un 
prisme  de  Nicol  placé  derrière  la  fente;  ils  traversaient  ensuite  nor- 
malement la  plaque  de  quartz  et  étaient  reçus  sur  un  analyseur  formé 
par  un  second  prisme  de  Nicol.  Le  faisceau  émergent  était  décom- 
posé par  un  prisme  dont  les  arêtes  étaient  parallèles  à  la  fente;  on 
obtenait  ainsi  un  spectre  dans  lequel  on  distinguait  les  raies  de 
Frauenhofer.  M.  Broch  observait  ce  spectre  à  l'aide  d'une  lunette 
de  Galilée  ;  M.  Wiedemann ,  pour  plus  de  précision ,  se  servait  d'une 
lunette  astronomique  munie  d'un  réticule. 

Lorsque  la  section  principale  de  l'analyseur  est  parallèle  au  plan 
de  polarisation  des  rayons  d'une  certaine  couleur,  ces  rayons 
manquent  dans  l'image  extraordinaire,  et  par  suite  le  spectre  présente 
dans  la  région  qui  correspond  h  ces  rayons  une  bande  noire  plus  ou 
moins  large.  Si  la  plaque  de  quartz  est  suffisamment  mince  pour 
que  la  différence  des  déviations  que  subissent  les  plans  de  polari- 
sation des  rayons  correspondant  aux  deux  extrémités  du  spectre 
(ou,  comme  on  dit  pour  abréger,  l'arc  de  dispersion)  soit  inférieure  à 
180  degrés,  il  n'y  a  qu'une  seule  bande  noire  dans  le  spectre, 
parce  qu'il  n'y  a  qu'une  seule  espèce  de  rayons  dont  le  plan  de  po- 
larisation soit  parallèle  à  la  section  principale  de  l'analyseur,  et 
cette  bande  se  déplace  de  façon  à  parcourir  toutes  les  régions  du 
spectre  lorsqu'on  fait  tourner  la  section  principale  de  l'analyseur.  Si 
l'arc  de  dispersion  est  compris  eiitre  n  et  n+ 1  demi-circonférences, 
il  y  aura  n  + 1  bandes  noires  qui  se  déplaceront  dans  le  spectre 
par  la  rotation  de  l'analyseur. 

Pour  mesurer  la  déviation  du  plan  de  polai*isation  des  rayons 
qui  correspondent  à  une  raie  de  Frauenhofer,  on  choisit  une  plaque 
assez  mince  pour  que  l'arc  de  dispersion  soit  inférieur  à  1 80  degrés; 
on  fait  coïncider  la  raie  avec  le  fil  vertical  du  réticule  et  on  fait 
tourner  l'analyseur  de  façon  que  le  milieu  de  la  bande  noire  se  trouve 

^'>  Ann*  âê  chim,  et  de  phyi.,  (3),  XXXIY,  p.  1 19. 
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sur  cette  raie  :  l'angle  que  forme  la  section  principale  de  Tanalyseur 
avec  le  plan  primitif  de  polarisation  est  alors  égal  à  la  déviation 
cherchée.  Pour  que  la  bande  noire  ne  fasse  pas  disparaître  la  raie 
et  pour  qu'on  puisse  observer  la  coïncidence ,  il  faut  que  la  plaque 
de  quartz  ne  couvre  qu'une  moitié  de  la  fente,  de  sorte  qu'une 
moitié  du  spectre  ne  soit  pas  modifiée  par  le  quartz. 

A  mesure  que  l'épaisseur  de  la  lame  de  quartz  augmente,  l'arc 
de  dispersion  devient  plus  grand,  et  par  suite  les  rayons  qui  sont 
presque  complètement  éteints  sont  compris  entre  des  limites  moins 
étendues,  de  sorte  que  la  bande  devient  plus  étroite;  mais,  d'an 
autre  côté,  plus  la  plaque  est  épaisse  et  moins  la  bande  se  déplace 
dans  le  spectre  pour  une  même  rotation  de  l'analyseur;  la  sensibilité 
du  procédé  augmente  donc  d'une  part  parce  que  la  bande  se  rétrécit, 
et  diminue  de  l'autre  parce  qu'elle  se  déplace  moins  vite;  il  faudra 
déterminer  par  l'expérience  l'épaisseur  qu'on  doit  donner  à  la  lame 
de  quartz  pour  obtenir  les  résultats  les  plus  précis. 

Le  tableau  suivant  contient  les  valeurs  trouvées  par  M.  Broch 
pour  les  rotations  des  principales  raies  du  spectre  produites  par  une 
lame  de  quartz  d'une  épaisseur  égale  à  i  millimètre. 

PRODUITS 
KAli8.  ROTATlOi^S.  dc  la 

rotation  par  X*. 

B 15"  18'  7388 

C 17' i5'  7^39 

D îir/io'  7811 

E a7'îi8'  7596 

F 3a°3o'     '         769ÎI 

G ia'ia'  7849 

Les  nombres  contenus  dans  la  dernière  colonne  du  tableau  mon- 
trent <jue  la  loi  de  la  raison  inverse  du  carré  de  la  longueur  d'on- 
dulation n'est  ({u'approximative.  Le  produit  de  la  rotation  par  le 
carré  de  la  longueur  d'ondulation  varie  dans  le  rapport  de  1 9  à  1 3 
et  va  en  croissant  du  rouge  au  violet,  ce  qui  avait  déjà  été  indiqué 
par  Biot. 

2 SU.  Plié90iaiéiie«  produits  pMf  im  liunlére  btoiMlic. 

—   Il  est  facile  de  se  rendre  compte  des  phénomènes  que  présente 
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le  quartz  dans  la  lumière  blanche.  Les  pians  de  polarisation  des 
différents  rayons  simples  dont  cette  lumière  est  composée  éprouvent 
des  rotations  inégales  et  font  par  suite  des  angles  inégaux  avec  la 
section  principale  de  l'analyseur;  or,  l'intensité  de  chaque  couleur 
dans  l'image  ordinaire  s'obtient  en  multipliant  l'intensité  de  celte 
couleur  dans  la  lumière  incidente  par  le  carré  du  cosinus  de  l'angle 
que  fait  le  plan  de  polarisation  des  rayons  de  cette  couleur  avec  la 
section  principale  de  l'analyseur.  Les  intensités  des  différentes  cou- 
leurs simples  dans  l'image  ordinaire  ne  sont  pas  proportionnelles  à 
ce  qu'elles  sont  dans  la  lumière  incidente,  et  par  suite  l'image  ordi- 
naire est  colorée  et  sa  teinte  dépend  de  l'angle  que  fait  la  section 
principale  de  l'analyseur  avec  le  plan  primitif.  Il  en  est  évidemment 
de  même  de  l'image  extraordinaire,  et,  comme  la  sonune  des  inten- 
sités d'une  couleur  simple  dans  l'image  ordinaire  et  dans  l'image 
extraordinaire  est  égale  à  Fintensité  de  cette  couleur  dans  la  lumière 
incidente,  on  voit  que  les  teintes  des  deux  images  doivent  toujours 
être  complémentaires. 

Lorsque  l'épaisseur  de  la  lame  de  quartz  est  assez  grande  pour 
que  l'arc  de  dispersion  comprenne  un  grand  nombre  de  circonfé- 
rences, il  manque  dans  chacune  des  images  des  rayons  corres- 
|iondant  aux  diflférentes  régions  du  spectre,  et  par  suite  l'intensité 
moyenne  de  chaque  couleur  est  à  peu  près  proportionnelle  à  ce 
qu'elle  est  dans  la  lumière  incidente.  Dans  ce  cas  les  images  ne  pré- 
sentent plus  de  colorations  sensibles. 

On  peut  calculer  approximativement  la  teinte  que  doit  présenter 
chacune  des  images  lorsqu'on  connait  l'angle  a  que  forme  la  section 
pnocipale  de  l'analyseur  avec  le  plan  primitif  et  les  angles  de  rota- 
tion moyens  des  plans  de  polarisation  des  sept  couleurs  principales 
du  spectre.  Soient,  en  effet,  a  l'intensité  d'une  de  ces  couleurs  dans 
la  lumière  incidente,  x  l'angle  moyen  de  rotation  correspondant  à 
cette  couleur,  elle  aura  pour  intensité  dans  l'image  ordinaire 

a  cos'^  (x—  a)^ 

et  dans  l'image  extraordinaire 

a  sin-  [x  —  a). 


2i4  POLARISATION  ROTATOIRE. 

Les  intensités  des  sept  couleurs  dans  Tune  des  images  étant  ainsi 
déterminées  9  la  règle  de  Newton  permet  d'en  calculer  la  teinte. 
Biot  a  fait  un  grand  nombre  de  vérifications  expérimentales  de  ce 
genre,  et  les  résultats  du  calcul  ont  toujours  été. confirmés  par 
l'observation. 


251.  Tetato  ••■ttlMe  «u  de  pmmmmge.  —  Lorsque  l'épais- 
seur de  la  lame  de  quartz  ne  dépasse  pas  5  millimètres,  parmi  les 
teintes  que  présente  l'image  extraordinaire  lorsqu'on  fait  tourner  la 
section  principale  de  l'analyseur,  il  s'en  trouve  une  particulièrement 
remarquable  qui  a  été  observée  pour  la  première  fois  par  Biot  et 
désignée  par  lui  sous  le  nom  de  teinte  sensible  ou  teinte  de  passage. 
Cette  teinte  est  d'un  gris  violacé  ou  gris  de  lin  qui  n*a  pas  d'ana- 
logue dans  le  spectre;  elle  se  distingue  par  deux  caractères  spéciaux  : 
en  premier  lieu ,  l'image  extraordinaire  en  passant  par  cette  teinte 
présente  un  minimum  d'intensité  très-marqué,  et  ensuite  un  très- 
petit  déplacement  de  l'analyseur  dans  un  sens  ou  dans  un  autre  suffit 
pour  la  faire  passer  soit  au  rouge,  soit  au  bleu.  C'est  cette  dernière 
propriété  qui  lui  a  fait  donner  le  nom  de  teinte  sensible. 

L'expérience  montre  que,  lorsque  l'image  extraordinaire  présente 
la  teinte  sensible,  la  section  principale  de  l'analyseur  est  parallèle 
au  plan  de  polarisation  des  rayons  jaunes  moyens;  ces  rayons,  qui 
sont  de  beaucoup  les  plus  intenses  parmi  tous  ceux  du  spectre, 
inan(|uent  alors  dans  l'image  extraordinaire,  qui  par  suite  doit  pré- 
senter un  minimum  d'intensité  très-marqué.  Pour  déterminer  la 
teinte  que  doit  présenter  cette  image,  il  faut  chercher  les  angles  des 
plans  de  polarisation  des  rayons  de  différentes  couleurs  avec  la  sec- 
tion principale  de  l'analyseur,  c'est-à-dire  avec  le  plan  de  polari- 
sation des  rayons  jaunes  moyens.  H  suffit  pour  cela  de  retrancher 
la  déviation  du  plan  de  polarisation  des  rayons  jaunes  des  déviations 
qui  correspondent  aux  autres  couleurs.  En  supposant  que  la  lame 
de  quartz  ait  i  millimètre  d'épaisseur  et  en  se  servant  des  nombres 
trouvés  par  Biot  (248),  oh  obtient  pour  ces  différences  les  valeurs 
suivantes  : 
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Rouge  extrême 6"  3o' 

Roage  du  verre  de  Biot 5*  35' 

Limite  du  rouge  et  de  i*orangë 3"  3 1  ' 

Limite  de  Torangë  et  du  jaune i"  A  i  ' 

Jaune  moyen o*  o' 

Limite  du  jaune  et  du  vert —     l'io' 

Limite  du  vert  et  du  bleu —     G""  3' 

Limite  du  bleu  et  de  Tindigo —  io''34' 

Limite  de  Tindigo  et  du  violet —  i3''5â' 

Violet  extrême —  *io*  5' 


Les  intensités  des  différentes  couleurs  dans  Timage  extraordinaire 
s'obtiennent  en  multipliant  leurs  intensités  primitives  par  les  carrés 
des  sinus  des  angles  contenus  dans  ce  tableau.  On  voit  donc  que  la 
teinte  sensible  se  composera  surtout  de  violet  et  de  bleu  mêlés  d'un 
peu  de  rouge  et  d'orangé.  Si  le  quartz  est  dextrogyre  et  si  l'on  fait 
tourner  la  section  principale  de  l'analyseur  d'une  petite  quantité 
vers  la  droite,  l'intensité  de  la  lumière  bleue  deviendra  très-faible 
dans  l'image  extraordinaire,  parce  que  la  section  principale  se  rap- 
prochera du  plan  de  polarisation  des  rayons  de  cette  couleur,  et  par 
suite  le  rouge  deviendra  prédominant;  si  au  contraire  on  tourne 
l'analyseur  vers  la  gauche,  la  teinte  virera  au  bleu.  Avec  une  lame 
lévogyre  les  résultats  seront  inverses. 

La  composition  de  la  teinte  sensihle  varie  évidemment  avec  l'é- 
paisseur delà  lame  de  quartz,  mais,  tant  que  cette  épaisseur  ne  dé- 
passe pas  5  millimètres,  la  déviation  de  la  teinte  sensible,  ou,  pour 
parler  plus  exactement,  la  rotation  du  plan  de  polarisation  des  rayons 
dont  l'extinction  dans  l'image  extraordinaire  produit  la  teinte  sen- 
sible, est  proportionnelle  à  l'épaisseur.  On  peut  donc,  h  l'aide  de  la 
teinte  sensible,  sans  être  obligé  de  se  servir  d'une  lumière  homogène, 
mesurer  la  rotation  du  plan  de  polarisation  des  rayons  d'une  cer- 
taine couleur,  Biot  ayant  constaté  que  le  rapport  entre  la  rotation 
des  plans  de  polarisation  des  rayons  transmis  par  un  verre  rouge  et 

des  rayons  dont  l'extinction  produit  la  teinte  sensible  est  égal  à  ô-  • 

Il  est  facile,  en  effet,  de  calculer,  en  se  servant  de  la  loi  de  la  raison 
inverse  du  carré  de  la  longueur  d'ondulation  et  en  prenant  la  teinte 
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sensible  coinuie  point  de  repère,  la  rotation  du  plan  de  polarisation 
d'une  couleur  quelconque. 

Il  faut  remarquer  que,  si  la  lumière  incidente  est  colorée  ou  si  le 
quartz  lui-même  présente  une  coloration,  le  maximum  d'intensité 
ne  correspond  plus  au  jaune  moyen ,  et  par  suite  la  teinte  sensible 
diiïère  de  ce  qu'elle  est  dans  la  lumière  blanche. 

252.  Applications  potoriscopiques.  —  f^varta  k  dtevs 

rotations  de  m.  Itoicii.  —  Une  plaque  de  quartz  placée  en  avant 
d'un  analyseur  peut  servir  à  faire  reconnaître  la  lumière  polarisée 
par  les  colorations  auxquelles  elle  donne  naissance.  Pour  déter- 
miner la  position  du  plan  de  polarisation,  on  commence  par  déter- 
miner l'angle  que  doit  former  la  section  principale  de  l'analyseur 
avec  le  plan  primitif  de  polarisation ,  pour  que  la  lame  donne  la 
teinte  sensible.  Cet  angle  étant  connu ,  il  suffit  dans  un  cas  donné  de 
faire  tourner  l'analyseur  jusqu'à  ce  qu'on  obtienne  la  teinte  sensible. 
M.  Soleil  a  imaginé  un  procédé  qui  permet  de  déterminer  avec 
la  plus  grande  exactitude  la  position  du  plan  de  polarisation.  La 
plaque  de  quartz  a  la  forme  d'un  disque  circulaire  et  se  compose  de 
deux  moitiés  demi-circulaires  réunies  suivant  un  diamètre  vertical. 
Ces  deux  demi-disques  sont  l'un  dextrogyre,  l'autre  lévogyre,  et  ont 
chacun  une  épaisseur  égale  à  3"*"', 7 5,  de  sorte  qu'ils  font  chacun 
tourner  de  yo  degrés  le  plan  de  polarisation  des  rayons  jaunes 
moyens,  l'un  vers  la  droite  et  l'autre  vers  la  gauche.  11  résulte  de  là 
que,  si  la  section  principale  de  l'analyseur  est  perpendiculaire  au 
plan  |)rimitif  de  polarisation,  les  deux  moitiés  de  l'image  extraordi- 
naire présenteront  la  teinte  de  passage  et  auront  une  coloration  iden- 
tic[ue  connue  s'il  n'y  avait  qu'une  seule  lame.  Mais,  si  l'on  vient  à 
tourner  l'analyseur  môme  d'un  angle  très-petit,  l'une  des  moitiés  de 
l'image  passera  au  rouge  et  l'autre  moitié  au  bleu;  l'opposition  des 
tons  rendra  très-sensible  ce  changement  de  coloration.  Pour  déter- 
miner la  position  du  plan  de  polarisation  il  suftit  donc  de  faire  tourner 
la  section  principale  de  l'analyseur  jusqu'à  ce  que  les  deux  moitiés 
de  l'image  extraordinaire  présentent  des  teintes  identiques.  On  est 
alors  certain  (jue  celte  section  principale  est  rigoureusement  per- 
pendiculaire au  plan  de  polarisation. 
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L'appareil  de  Soleil  peut  servir  à  rcconnaitre  les  substances  qui 

olarisation.  Si 


p 


possèdent  la  propriété  de  faire  tourner  le  plan  de 
en  effet  on  place  une  de  ces  substances  en  avant  de  la  double  laine, 
son  effet  s'ajoute  à  celui  de  la  lame  qui  fait  tourner  le  plan  de  po- 
larisation dans  le  même  sens,  et  se  retranche  de  l'effet  produit  par 
Fantre  lame.  Les  choses  se  passent  donc  comme  si  les  deux»  lames 
n'avaient  pas  la  même  épaisseur,  et  il  est  impossible  de  trouver  une 
position  de  la  section  principale  de  l'analyseur  pour  laquelle  les 
deux  moitiés  de  l'image  extraordinaire  présentent  des  teintes  iden- 
tiques. 


11. 

KXPLICATIO»  THÉORIQUE  DE  LA  POURIBATIOK  ROTATOIHK 

353.  PriBdpea  de  te  tfcé»rlg  de  Ftb— el.  —  Peu  de  tempi 
a|>rès  la  découverte  des  phénomènes  de  la  polarisation  rotatoire, 
Frcsiiet  en  trouva  l'interprétation  théorique  dans  l'hypothèse  de 
ondulations"'.  L'eiplication  donnée  par  Fresnel  repose  sur  œ  fait, 
(ju'uii  rayon  polarisé  circulairement  traverse  sans  altération  ont 
plaque  de  quartz  dans  la  direction  de  Taxe.  Un  rayon  polarisé  ei^ 
(.'uinircrnciit  peut  en  effet  toujours  être  considéré  coname  résullanl 
do  la  .super])OsitioD  de  deux  rayons  polarisés  rectilignemeot  à  an^e 
(Iniit,  et  présentant  une  différence  de  marche  égale  à  un  quart  de 
liuifjucur  d'ondulation  :  la  lame  de  quartz  fait  tourner  iTtme  mtoe 
qunutîti^  le  plan  de  polarisation  de  chacun  de  ces  deux  rayons;  h 
sont,  |>ar  suite,  encore  polarisés  à  an^e  droit  au  sortir  de  la  lame: 
leur  différence  de  marche  n'est  pas  altérée,  puisqu'ils  traversent  In 
luniiulans  la  direction  de  Taxe:  ils  constituent  donc  encore,  parleur 
superposition  après  avoir  traversé  la  lame,  un  rayon  polarisé  drcu- 
laircmenl  ou.  comme  nous  dirons  pour  abréger,  un  rayon  ciraûairt. 
On  voit  «l'après  cela  que  les  rayons  circulaires  se  conijiortont  comuK' 
les  niyon.s  li>s  [dus  simples  par  rapport  à  une  lame  de  quart!  poipon- 
iliriilairi!  à  i'uM-,  Or,  Il  existe  deux  espèces  de  rayons  circulaîm,  les 
uns  pnlarisiîs  de  ({auchi'  à  droite,  que  nous  appellerons  rayons  nreH- 
l(iiir.i  ihfiitu,  el  les  autres  poliirisés  circulairement  de  droite  à  gauche, 
qui!  nous  Mppolleroiis  rtii/oiis  circulaires  gduclies. 

Pour  i-i'iiilre  roiiipte  des  principales  particularités  que  présentent 
les  pliéiioiuènes  do  la  polarisation  rotatoire,  il  sullit,  ainsi  que  l'a 
iiioiilnl  Fri'snel,  d'admettre  que  ces  deux  espèces  de  rayons  circu- 
liiiros  traversent  la  lame  de  quartz  avec  des  vitesses  différentes  dans 
le  sens  de  l'axe,  ri  (|ue  la  vitesse  du  rayou  circulaire  droit  est  plus 
)P';<nd<'  que  celle  du  rayon  circulaire  gauche  dans  une  lame  dex- 
tnii^yro,  tandis  que  c'est  l'inverse  dans  une  lame  lévo^yre. 

(Il  A»n.<l--chim.tl,kphii>.,(-:,).\\\\U.  l'i;. 
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254.  KxpIlMiHsB  ■«•■nétrl^ae  de  te  rataMan  ém  pten 

4e  paterleatleB.  —  En  admettant  i'bypolhèse  que  nous  venons 
féaoncei-.  on  peut  expliquer  soit  géométriquement,  soit  analyti- 
quement,  la  rotation  du  plan  de  polarisation.  L'explication  géomé- 
trique est  fondée  sur  ce  fait  qu'un  rayon  polarisé  recliiignement  peut 
toujours  être  regardé  comme  résultant  de  la  superposition  de  deux 
rayons  circulaires  de  sens  contraires  ayant  même  période.  Supposons 
m  effet  que  deux  molécules  M  et  M'  (fîg.  Sa)  se  meuvent  sur  la 
même  circonférence,  en  sens  contraire,  avec  la  même  vitesse,  et  que 
XB  deux  molécules  se  trouvent  simultanément  sur  l'axe  des  y;  les 
positions  M  et  M' occupées  par  les  deux  molécules  au  même  instant 
«ront  toujours  symétriques  par  rapport  à  l'axe  des  y.  Si  l'on  décom- 
pose chacun  de  ces  deux  mouvements  parallèlement  aux  deux  axes, 
les  composantes  parallèles  h  l'axe  des  x  se  détruisent  et  les  com- 
posantes parallèles  à  l'axe  des  y  s'ajoutent.  On  voit  donc  que  deux 
rayons  polarisés  circulairement  en  sens  contraire,  de  même  période 


Fig.  3.,  F.g.  33. 

et  de  même  amplitude ,  équivalent  à  un  rayon  polarisé  rectilignemenl 
ayant  même  période  que  les  deux  rayons  circulaires  et  une  amplitude 
double,  et  que  la  direction  des  vibrations  sur  ce  rayon  rectiligne 
n'est  autre  que  la  droite  par  rapport  à  laquelle  les  positions  des  mo- 
lécules vibrantes  au  même  instant  sont  symétriques  sur  les  rayons 
circulaires.  Supposons  niaintenfint  que  ces  deux  rayons  circulaires 
qui  peuvent  remplacer  un  rayon  polarisé  rectilignemenl  traversent 
une  lame  de  quartz  dextroRvre  dans  le  sens  de  son  axe:  d'après 
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rtiypothèse  admise, le  rayon  circulaire  gauche,  se  iransmettanl avec 
une  vitesse  moins  grande,  sera  en  retard  sur  le  rayon  circulaire 
droit.  La  molécule  M\  qui  tourne  de  droite  h  gauche,  sera  donc  dam 
une  phase  moins  avancée  de  son  mouvement  que  la  molécule  M  qui 
tourne  de  gauche  k  droite.  Quand  la  molécule  M  sera  sur  l'axe  des} 
(fig.  33),  la  molécule  M' se  trouvera  en  M  à  droite  de  Taxe  des  y  :1a 
supeq)osition  des  deux  rayons  circulaires  donnera  encore  un  rayon 
polarisé  rectilignement;  mais  les  vihrations  sur  ce  rayon  seront  diri- 
gées suivant  la  bissectrice  ON  de  l'angle  MOM',  d'où  il  résulte  que  le 
plan  de  polarisation  aura  tourné  vers  la  droite  d'an  an^e  égal  à  la 
moitié  de  l'angle  MOM^  Cet  angle  est  évidemment  proportioDDel 
au  retard  du  rayon  gauche  par  rapport  au  rayon  droit,  et  par  suite 
à  Tépaisseur  de  la  lame.  On  verrait  de  même  que,  si  le  rayon  circu- 
laire gauche  se  propage  plus  vite  que  le  rayon  circulaire  droit,  le 
plan  de  polarisation  doit  tourner  vers  la  gauche  d'un  angle  propor- 
tionnel à  l'épaisseur  de  la  lame. 


255.  EmpUMitloB  aaalTtlqae  de  te  ftutto»  mm  plra  et 
pmlmwkmUBWk.  —  Supposons  que  le  rayon  polarisé  rectilignement 
qui  pénètre  dans  la  lame  de  quartz  ait  son  plan  de  polarisation  per- 
pendiculaire h  l'axe  des  x;  le  mouvement  vibratoire  sur  ce  rayon  sera 
parallèle  à  l'axe  des  x  et  pourra  être  représenté  par 

i 
x=flsin  Qir;p; 

ce  mouvement  peut  être  considéré  comme  résultant  de  la  superpo- 
sition de  doux  déplacements  égaux  S  et  Ç',  si  l'on  pos<» 

•.      a    .  / 

•x  1 

^2  T 

Sans  rion  changer  au  mouvement,  on  peut  ajouter  deux  déplace- 
ments >;  et  rt\  égaux  et  do  sens  contraires,  s'effectuant  parallèlement 
à  l'axe  (l(\s  y,  ces  déplacements  ayant  même  amplitude  que  les  d(^- 
i>lari»nnMils  ^ol  ?'  rt  présentant  avoc  Cet  Ç'  une  différence  do  marrho 
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^gale  n  un  quart  de  longueur  d'ondulation;  on  aura  alors 


a         .    t 
a  J 

,  a  l 

V  = C08  QTT^ 

2  r 


Si  Ton  groupe  deux  à  deux  ces  quatre  déplacements,  le  déplace- 
ment Ç  combiné  avec  le  déplacement  v  donnera  un  rayon  circulaire 
droit ,  et  le  déplacement  Ç'  combiné  avec  le  déplacement  v  un  rayon 
circulaire  gauche.  Supposons  maintenant  que  ^et  7  soient  les  épais- 
seurs des  lames  d'air  que  traverse  un  rayon  lumineux  pendant  des 
temps  égaux  h  ceux  que  le  rayon  circulaire  droit  et  le  rayon  circu- 
laire gauche  emploient  respectivement  pour  se  transmettre  à  travers 
la  lame  de  quartz,  parallèlement  à  Taxe  :  au  sortir  de  la  lame  les 
quatre  composantes  pourront  être  représentées,  en  choisissant  con- 
venablement l'origine  du  temps  et  en  appelant  X  la  longueur  d'on- 
dulation dans  le  vide,  par  les  expressions  suivantes  : 

ç  =  -  sin  97r  l  TT,  —  Tjt        v  =-  cos  ^^  l 'f  ""  5  )  ' 

Le  déplacement  réel  de  la  molécule  vibrante  sur  le  rayon  .émer- 
gent est  la  résultante  de  ces  quatre  déplacements:  en  appelant  x' 
et  y'  les  coordonnées  de  cette  molécule,  on  a 

X  =ç  +  ç'  =  asin  qtt  (  j, v^  1  costt  -y^' 

f         ,     /          •         fi      S~^y\   •       S-y 
y  =  j;  +  j;  ---  a  sin  r^Tr  Lj, r^  )  sin  n  — r--  ^ 

(l'oii  Ton  lire 

._^,,ng7r-^. 

On  voit  que  le  rayon  émergent  est  polarisé  rectilignement  et  que 
le  plan  de  polarisation  a  tourné  d'un  angle  égal  à  ir  — r^  vers  la 
gauche  ou  vers  la  droite,  suivant  ([uo  S  est  plus  grand  on  plus  petit 
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<[ue  y,  cVst-à-dirp  suivant  cjue  le  rayon  circulaire  droit  est  en  re- 
tanl  ou  en  avance  sur  le  rayon  circulaire  gauche.  L*ang^e  dont  tourne 
le  plan  de  polarisation  est  proportionnel  à  ^  —  7,  et  par  suite  1 
l'épaisseur  de  la  lame. 

Quant  à  la  relation  ({ui  oxisto  entre  la  rotation  du  plan  de  pola- 
risation et  la  longueur  d'ondulation,  la  théorie  de  Fresnel  ne  permet 
pas  de  la  pnWoir  a  priori.  On  peut  remarquer  seulement  que,  k'i 

tation  <^tant  t^gale  h 

S-  y 

la  loi  établie  expérimentalement  par  Biot  exige  que  les  quantités  J 
et  y  varient  en  raison  inverse  de  X,  et  par  suite  que  les  vitesses  de 
|u*opagation  des  deux  rayons  circulaires  qui  se  propagent  dans  la 
lame  de  quartz  parallèlement  à  Taxe  soient  proportionnelles  A  X. 


:Î56.  Double  réCrmeftOB  drcvlaire  ém  VHUPta  — jibbi 
mmwk  a«e.  —  Fresnel  a  confirmé  par  Texpérience  le  principe  sur 
lequel  s\ippuie  Tinterprétation  théorique  qu  il  donne  de  la  polari- 
sation rotntoire,  et  a  démontré  que  la  décomposition  d*un  ravoD 
polarisé  rtMtili^Tnement  en  deux  rayons  circulaires  de  sens  inverse 
n\'st  pas  une  sinq)le  hypothèse,  en  séparant,  en  matérialisant. 
ainsi  diiv,  ces  deux  ra\ons.  Pour  réaliser  cette  séparation, 
>\qquiie  sur  co  |»rincip('  tjue.si  dans  un  milieu  deux  rayons  se  n^ 
|)aj;ent  suivant  la  n)éme  direction  avec  des  vitesses  inégales,  css 
rayons,  en  passant  de  ce  milieu  dans  Tair.  se  réfractent  suivant  des 
diiviiions  ditrérenles  toutes  les  fois  que  la  fact*  de  sortie  est  inclinée 
sur  le  rajon  émerj^enl.  Si  l'on  taille  un  prisme  de  quartz  a^-ant  pour 
bas»»  un  lrianj;le  rectanj;le.  de  façon  que  Tune  des  faces^  soit  per- 
pendiculaire à  Taxe,  et  qu'on  fasse  tomber  nonnalement  sur  cette 
face  un  ra\on  polarisé,  ce  ravon  devra,  en  se  réfractant  à  Témer- 
ijence  sur  U  face  li\potènus«* .  se  décomposer  en  d'^ui  rajons  cir- 
oulairo  sui\.mt  des  directions  dilTérenles.  Mais  Fr^nel.  -^n  calculant 
la  ditïeriMh'»*  des  indices  des  deux  raviius  cir-  ulair^.  p?»>>nnut  que. 
pour  rtMuIre  la  séparation  des  deux  ravins  sensible,  il  tiut  d'^oner 
à  ^an^;le  du  [MiMne  une  \aleur  telle,  qu'il  v  âurjLtu  péd«?\ioa  iotà\^ 
>\\r  la   lace  Inpolenu^e.   Pour    fair^*  di-j^araitr:-  'V-t**  '.lifiout:»* .   ii 
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suffit  d'accoler  l'un  à  l'autre  deux  prismes  triangulaires  égaux  ABC, 
ACD  {fig.  3â),  l'un  dextrogyre,  l'autre  lévogyre,  de  façon  que 
fensemble  forme  un  prisme  à  base  rectangulaire.  SI  la  face  AB  est 
perpendiculaire  à  l'axe  et  si  l'on  fait  tomber  normalement  sur  cette 
face  UD  rayon  polarisé  SI,  ce  rayon  se  décomposera  dans  le  premier 
I  prisme  en  deux  rayons  cir- 
ulaires  de  sens  contraire  se 
I  propageant  avec  ded  vitesses 
1  inégales.  Le  rayon  circulaire, 
I  qui  va  plus  vile  dans  le  pre- 
Kii;.  3i.  mier  prisme,  va  moins  vite 

dans  te  second;  ce  rayon  se  réfractera  donc  en  a  suivant  ab,  en  se 
rapprochant  de  la  normale;  l'autre  rayon  circulaire  se  réfracte  au 
contraire  suivant  ae,  en  s'écartant  de  la  normale.  La  séparation  des 
deux  rayons  se  trouve  encore  un  peu  augmentée  lorsqu'ils  passent 
du  second  prisme  dans  l'air. 

Fresnel  s'est  servi  d'abord  d'un  appareil  un  peu  plus  compliqué 
et  composé  de  trois  prismes  triangulaires,  dont  l'un  ABC  (ftg.  35), 
Irès-obtus  et  d'un  angle  égal  à  i  Ba  degrés,  est  compris  entre  deux 
I  autres  prismes  ABD  et  ACE , 
I  qui  possèdent  une  rotation  in- 
I  verse  de  celle  du  prisme  ABC , 
I  et  qui  complètent  avec  le 
I  prisme  ABC  un  prisme  à 
'  base  rectangulaire.  Si  la  face 
BD  est  perjiendiculaire  ù 
l'axe  et  si  l'on  fait  tomber  normalement  sur  cette  face  un  rayon 
polarisé,  les  deux  rayons  circulaires  se  séparent  en  passant  du  pre- 
mier prisme  dans  le  second,  et  cette  séparation  devient  encore 
plus  accusée  lorsqu'ik  passent  du  second  dans  le  troisième. 

On  peut  s'assurer  qu'il  y  a  deux  rayons  émergents  en  regardant  k 
travers  le  prisme  composé  une  mire  très-éloignée,  el  en  constatant 
qu'il  se  forme  deux  images  distinctes.  Chacun  de  ces  rayons  donne 
du  reste  dans  un  analyseur  deux  images  de  même  intensité,  quelle 
que  soit  l'orientalion  de  lu  seciion  principale  de  l'analvseur,  et,  si 
l'on  interpose  sur  le  trajet  de  ces  rayons  une  lame  d'un  quart  d'onde, 
Vhdet,  Vt.  —  Opiique,  U.  ,0 


Zi'i  y'^lKHl^h1l*}\  BOTITOIKE. 


|/J>iot  '1/:  j^Ai^fithiiou  Mifjl  p«fq>^udicolaJn^  entre  eai  et  font  d«$ 
ii/i;/l^'ii  d<;  ^i!;  «U'y^'h  h\*:k  \h  «^rtiori  prînripale  de  la  lame,  ce  qui 
|/M/fj  V';  <|fi<;  l<'<»  îHsuuh  v/ril  [lolaris^  cirtulairement  et  en  sens  ioTene. 

Il  îm^urU'.  '|ii<;  l<;i»  rayons  traversent  le  prisme  composé  dans  la 
t\m*t\um  d<'  r;it<f:  r:ir,  pour  pt'U  qu*ils  s'éeartent  de  cette  direction, 
îIa  /'pfoijv<rri(  I»  douliU*  r/ffraction  ordinaire,  qui  les  décompose  en 
iU'Hx  niyorift  polfirin/'M  n*c(ilif;nement  et  qui  est  beaucoup  plus  éner- 
i;i<|iM'  qiM'  Ifi  Houiili!  r/;fr»rlion  circulaire, 

l«i*ii  Uwvh  <ri«iilnM*  1*1  (hî  Korlie  étant  parallèles,  il  semble  qu'il  no 
<loiv(4  piiN  y  iivoir  <i«^  (lihpnrNJon,  et  cependant  les  rayons  émergents 
Aoiil  rn|ori''N;  n*  rrhiilliil  <'sl  (lA  il  ce  que  la  double  réfraction  circu- 
liiin«  ii||it  iti('|[iil(*ni<'n(  sur  Ins  rayons  dos  diflercntcs  couleurs  simples: 
lu  (lilIt^riMirt*  (l(*K  indices  des  deux  rayons  circulaires  est  bien  plus 
-iinfiiiltW'ahli*  ptMir  les  rayons  violets  que  pour  les  rayons  rou^jes. 
(innne  on  ilt«\ni(  n\  allendre,  puis(|nc  la  déviation  du  plan  de  po- 
iiiriNnlion  an|;nitMile  avec  la  n^fran};il)iliti^. 

^J;t7.  Illlf^reiiee  dlr«  vlleMir»  des  deux  wmjmmi^  elrcii- 
lnInMi*  Il  est  utile  de  se  faire  une  idée  de  la  différence  qui 
existe  eutiv  les  \ites>e>  ties  deux  raxons  circulaires  de  sens  invers<' 
qui  peux  ont  >e  pnqui^er  dans  le  quarti  parallèlement  à  Taxe. 

Pour  o^iKuler  eette  dilTèr^Muv.  roman]uons  qu^une  plaque  du 
qu,n;i  d\iu  uulluuotiv  tait  lounior  do  «li  dei;r^*s  le  plan  de  polari- 
X »îioM  d.'>'  i.î\,Mî>  j,iuîu*>  nîo^oMs,  don  il  résulte  qu'une  plaque  & 
x  ,^  v/,îilrau;:vx  \m\  îouniir  iy  j^îan  do  ^m''^^  d-\;Tx>.  On  a  donc  alors. 
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En  portant  ces  valeurs  dans  l'ëquation  précédente,  il  vient 

tId-gJ  =  ^- 

Si  nous  supposons  que  la  plaque  soit  lévogyre,  on  a  G >^  D,  et  on 

peut  poser 

G=D+e, 

e  étant  une  quantité  très-petite  ;  on  a  donc  très-approximativement 

—If   f^— x_Y£ 


'    °(-d) 


et  par  suite 


Le  rapport  i^est  sensiblement  égal  à  l'indice  ordinaire  du  quartz, 

qui  est  1,5 08,  ou -en  chiffires  ronds.  L'équation  précédente  devient 
par  conséquent 


La  longueur  d'ondulation  X  est  égale  à  -^  de  millimètre  environ, 
et  Ton  a  par  suite 


D      90000 

d'où  Ton  conclut  que  le  différence  des  vitesses  des  deux  rayons  cir- 
culaires est  moindre  que  la  vingt-millième  partie  d'une  de  ces  vi- 
tesses ,  et  que  le  rapport  des  indices  de  ces  deux  rayons  est  inférieur 
à  1,0000 5,  c'est-à-dire  moindre  que  l'indice  de  réfraction  des  gaz 
les  moins  réfringents. 

258.  Expérience  «e  Al.  Babteet.  —  M.  Babinet^^^  a  dé- 
montré l'inégalité  de  vitesse  des  deux  rayons  circulaires  dans  le 
quartz  au  moyen  d*une  expérience  qui  avait  déjà  été  indiquée  par 
w  C.  /?.,IV*9oo. 

16. 
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Fresnol.  Cette  expérience  consiste  a  interposer  une  lame  de  quartz 
perpendiculaire  à  Taxe  sur  le  trajet  des  rayons  incidents  qui  tombent 
sur  les  miroirs  de  Fresnel.  Si  la  lumière  incidente  est  polarisée  et 
traverse  normalement  la  lame  de  quartz,  le  faisceau  qui  tombe  sur 
chaque  miroir  se  compose  de  deux  espèces  de  rayons  circulaires.  Le 
système  ordinaire  des  franges  est  formé  par  la  superposition  de  deux 
systèmes,  dus  l'un  à  Tinterférence  des  rayons  circulaires  droits  qui 
tombent  sur  les  deux  miroirs,  et  l'autre  à  l'interférence  des  rayons 
circulaires  gauches.  Mais  il  existe  en  outre  deux  autres  systèmes  de 
franges  dus  à  l'interférence  des  rayons  droits  qui  tombent  sur  l'un 
des  miroirs  avec  les  rayons  gauches  qui  tombent  sur  l'autre  miroir. 
Ces  deux  systèmes  sont  latéraux  et  leurs  franges  centrales  se  trouvent 
l'une  à  droite,  l'autre  à  gauche  de  la  frange  centrale  du  premier 
système.  Ces  deux  groupes  de  franges  latérales  ne  sont  pas  visibles 
à  l'œil  nu,  car  la  différence  de  marche  qui  s'établit  entre  deux 
rayons  polarisés  circulairement  en  sens  inverse  ne  change  pas  l'in- 
tensité du  rayon  résultant,  mais  seulement  la  position  du  plan  de 
polarisation  de  ce  rayon  qui  est  toujours  polarisé  rectilignement.  Si 
la  différence  de  marche  est  nulle,  ce  rayon  est  polarisé  dans  le 
même  plan  que  la  lumière  incidente:  si  cette  différence  est  égale  à 

-1  le  plan  de  polarisation  est  à  90  degrés  du  plan  primitif,  cl, 

lorsque  la  différence  de  marche  varie  de  zéro  à  -1  l'angle  du  plan 

de  polarisation  avec  le  plan  primitif  varie  de  zéro  à  90  degrés. 
L'interférence  des  rayons  droits  réiléchis  par  l'un  des  miroirs  avec 
les  rayons  gauches  réfléchis  par  l'autre  donne  donc  naissance  à  une 
série  de  rayons  polarisés  alternativement  à  angle  droit  et  séparés  par 
des  rayons  polarisés  dans  des  plans  intermédiaires.  En  plaçant  au- 
devant  de  l'œil  un  analyseur  biréfringent,  on  apercevra  dans  la  lu- 
mière homogène  deux  systèmes  latéraux  de  franges  alternativement 
brillantes  et  obscures.  Ces  franges  sont  complémentaires  dans  les 
deux  images;  elles  se  déplacent  quand  on  fait  tourner  l'analyseur 
et  échangent  leurs  positions  quand  la  rotation  est  de  90  degrés. 


III. 

POLARISATION  ROTATOIRE  DANS  LA  LUMIÈRE  CONVERGENTE. 


259.  Action  da  quarts  sur  la  laHilére  polarisée  lorsque 
les  rojOBS  sont  inelinés  sur  Taxe.  —  Frcsnel  n'a  étudié  l'ac- 
tion exercée  par  une  plaque  de  quartz  sur  la  lumière  polarisée  rec- 
tiligneinent  que  dans  le  cas  où  les  rayons  polarisés  qui  traversent 
une  lame  de  quartz  sont  parallèles  à  l'axe.  Il  restait  k  examiner  les 
phénomènes  que  produit  le  quartz  dans  la  lumière  convergente  et 
à  en  rendre  compte.  C'est  ce  qu'a  fait  pour  la  première  fois  M.  Airy 
en  i83i  ^^K  Dans  les  travaux  de  M.  Airy  la  théorie  a  presque  tou- 
jours précédé  l'expérience;  nous  suivrons  donc  ici  le  même  ordre  et 
nous  ferons  connaître  en  premier  lieu  les  hypothèses  que  M.  Airy  a 
admises  en  se  laissant  guider  par  l'analogie,  hypothèses  qui  ont 
trouvé  jusqu'à  un  certain  point  leur  confirmation  dans  l'expérience. 

Pour  analyser  les  phénomènes  produits  dans  la  lumière  conver- 
gente par  une  plaque  de  quartz  taillée  perpendiculairement  à  l'axe, 
il  faut  évidemment  connaître  l'action  exercée  par  cette  plaque  sur  un 
rayon  polarisé  rectilignement  qui  la  traverse  dans  une  direction  incli- 
née sur  l'axe.  M.  Airy,  partant  de  ce  fait  que  dans  une  direction  per- 
pendiculaire à  l'axe  il  n'y  a  pas  de  différence  appréciable  entre  les 
propriétés  du  quartz  et  celles  d'un  cristal  quelconque  à  un  axe,  fut 
conduit  à  supposer  que  le  passage  des  vibrations  circulaires  aux  vi- 
brations rectilignes  a  lieu  par  l'intermédiaire  des  vibrations  ellipti- 
ques, c'est-à-dire  que,  de  même  que  dans  la  direction  de  l'axe  le 
quartz  ne  peut  transmettre  sans  altération  que  des  rayons  polarisés 
circulairemcnt,  et  dans  une  direction  perpendiculaire  à  l'axe  que  des 
rayons  polarisés  rectilignement,  dans  une  direction  inclinée  il  ne 
transmet  sans  altération  que  des  rayons  polarisés  elliptiquement. 
En  regardant  ainsi  le  phénomène  qui  se  produit  dans  une  direction 
inclinée  comme  intermédiaire  entre  ceux  qui  ont  lieu  dans  une  di- 
rection parallèle  à  l'axe  et  dans  une  direction  perpendiculaire,  il 

t*^  Camhr,  TVaiw.,  IV,  pari,  i,  p.  79,  198. 
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faut  admettre  que  tout  rayon  polarisé  rectilignement  qui  pénètre 
dans  le  quartz  suivant  une  direction  inclinée  sur  l'axe  se  décompose 
en  deux  rayons  polarisés  elliptiquement  en  sens  contraire  et  se  pro- 
pageant avec  des  vitesses  inégales.  Le  quartz  étant  un  cristal  attractif, 
si  la  plaque  que  Ton  considère  est  dextrogyre,  le  rayon  polarisé 
elliptiquement  de  gauche  à  droite  correspond  au  rayon  ordinaire,  et 
celui  qui  est  polarisé  elliptiquement  de  droite  à  gauche  correspond 
au  rayon  extraordinaire;  c'est  l'inverse  si  la  plaque  est  lévogyre. 

Dans  les  cristaux  qui  ne  jouissent  pas  du  pouvoir  rotatoirejes 
vibrations  du  rayon  ordinaire  sont  perpendiculaires  à  la  fois  à  l'axe 
du  cristal  et  à  la  normale  k  l'onde;  celles  du  rayon  extraordinairp 
sont  parallèles  à  la  projection  du  rayon  sur  le  plan  de  Tonde.  Tout 
étant  symétrique  dans  le  cristal  par  rapport  à  ces  deux  directions, 
il  est  naturel  d'admettre  que  dans  le  quartz  les  grands  axes  des 
ellipses  de  vibration  des  deux  rayons  polarisés  en  sens  contraire 
leur  sont  parallèles,  et  par  suite  que  les  grands  axes  de  ces  ellipses 
sont  à  angle  droit. 

Les  phénomènes  particuliers  au  quartz  cessant  d'dtre  sensibles 
dès  que  le  rayon  forme  avec  l'axe  un  angle  même  peu  considérable, 
il  faut  admettre  que  les  ellipses  de  vibration,  qui  se  confondent  avec 
des  cercles  lorsque  le  rayon  est  parallèle  h  l'axe,  s'aplatissent  rapi- 
dement de  manière  à  se  confondre  presque  avec  deux  droites  per- 
pendiculaires l'une  h  l'autre  dès  que  le  rayon  fait  avec  l'axe  un 
angle  tant  soit  peu  considérable.  M.  Airy,  en  s'appuyant  sur  ce  que 
dans  le  quartz  la  différence  des  indices  ordinaire  et  extraordinaire 
est  très-faible,  supposa  de  plus  que  la  transition  se  fait  de  la  même 
manière  pour  les  deux  rayons  polarisés  en  sens  contraire ,  c'est-à- 
dire  que  les  ellipses  de  vibration  des  deux  rayons  polarisés  ellipti- 
quement en  sens  contraire  qui  proviennent  d'un  même  rayon  inci- 
dent sont  toujours  semblables. 

Quant  à  la  différence  de  marche  entre  les  deux  rayons,  on  ne  peut 
plus  admettre  qu'elle  soit  la  même  que  dans  les  cristaux  soumis  aux 
lois  générales  de  Huyghens,  du  moins  pour  les  directions  voisines 
de  Taxe,  puisque  cette  différence  ne  se  réduit  pas  à  zéro  lorsque  le 
rayon  est  parallèle  à  l'axe.  M.  Airy  supposa  que  dans  le  quartz  la 
différence  de  marche  entre  les  deux  rayons  polarisés  ellipliquement 
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;  contraire  est  égale  à  la  différence  de  marche  déduite  de  la 
luyghens  pour  les  cristaux  à  un  axe,  augmentée  d'une  quan- 
lépendante  de  la  direction  du  rayon  incident,  vms  variant 
on  inverse  de  la  longueur  d'ondulation,  de  même  quela.dif- 
I  de  marche  des  deux  rayons  circulaires  de  sens  •  contriAire 
propagent  parallèlement  à  l'axe,  ce  qui  revient  Admettre 
ns  le  quartz  la  surface  d'onde  8e  compose,  comme  danp  les 
X  ordinaires  à  un  axe,  d'une  sphère  et  d'un  ellipsoïde  de. févo- 
mais  que  la  sphère  et  l'ellipsoïde  ne' sont  pas  tangents.  Il  faut 
[uer  que  cette  hypothèse  doit  toujours  être  très-approxîmalive- 
3nformc  h  la  vérité  dans  le  voisinage  de  Taxe,  ce  qui  est  suffi- 
lisque,  dans  les  directions  qui  font  avec  l'axe  des  angles  un 
nsidérables,  le  pouvoir  rotatoire  du  quartz  est  négligeable  vis- 
e  la  double  réfraction  régulière. 

admettant  la  similitude  des  ellipses  de  vibration  et  la  cons- 
le  la  différence  de  marche  en  excès  due  au  pouvoir  rotatoire, 
t  rendre  compte  des  phénomènes  que  présente  le  quartz  dans 
ière  convergente. 

A.  —  Lumière  convergente  polarisée  regtilignement. 

) .  Fennules  séBérales  pour  les  intensités  des  iwmmgem 
raniiljseinp.  —  Nous  allons  nous  proposer  de  déterminer 
ncipales  particularités  que  présentent  les  images  fournies  dans 
dyseur  biréfringent  par  une  plaque  de  quartz  taillée  perpendt- 
ment  à  l'axe  et  placée  dans  la  lumière  convergente.  Nous  sup- 
ns  en  premier  lieu  que  la  lumière  convergente  soit  polarisée 
nement.  Les  appareils  qui  serviront  à  observer  ces  phénomènes 
les  mêmes  que  ceux  que  nous  avons  décrits  à  propos  de  la 
ation  chromatique,  c'est-à-dire  que  tous  les  rayons  qui  tra- 
t  la  plaque  dans  une  direction  déterminée  iront  converger  en 
me  foyer  réel  ou  virtuel,  et  c'est  l'intensité  que  présentent  en 
!r  les  rayons  d'une  couleur  déterminée  qu'il  s'agira  de  calculer. 
e  nous  n'aurons  à  considérer  que  des  rayons  traversant  la 
dans  une  direction  voisine  de  l'axe,  nous  pourrons,  au  lieu 
sidérer  des  rayons  tombant  obliquement  sur  une  lame  pcr- 
ulaire  à  l'axe,  supposer  que  les  rayons  tombent  normalement 
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sur  uni'  lame  inrlint^  par  rapport  à  Taie.  Il  n'en  résultera  aucune 
prmir  sensible  pt  te  calcul  sera  simpliGé,  parce  qu'il  suffira  de  leuir 
compte  de  la  différence  de  marche 
produite  par  le  passage  à  travers  la 
lame. 

Soient  ((ig.  36)  PP'.  SS'  el  11 

les  traces,  sur  un  plan  perpendico- 

liiire  au  rayon  incident,  do  plao 

primitif  de  polarisation,  de  ta  sec: 

tioD  principale  de  l'analyseur  et  de 

fv-  *»  la  section  principale  de  la  lame  de 

(pinrti;  d(^i|;nons  par  i  et  $,  comme  dans  la  théorie  de  la  polarisa- 

liitri  rhmiuatique,  les  angles  formés  par  ces  sections  principales 

avoc  lo  plan  primitif  de  polarisation. 

Ili-prt^*<nl(ins  |tar  sin  air  ip  l'un  des  mouvement  vibratoires  dont  la 
siipi'r|>tisitinn  con.<ilitne  In  lumière  blanche ,  ce  qui  revient  à  prendre 
pour  iinito,  abstraction  faite  de  la  réQemn  qui  s'exerce  à  la  pre- 
niii^i'i'  r»rt'  do  la  liimo  do  quartz,  l'amplitude  de  ce  mouvement  vibra- 
Idiro  qui  ost  diri(»(>  suivant  OM  perpendiculairement  It  PP',  et  posons 
I f  id'i<'i:«'r 

1.1'  rayon,  on  poiu-lnmt  dans  lo  quartz,  se  décompose  en  deui 
ni\iiu-i  olli|)ltquos  do  sons  contraires.  Si  nous  supposons  le  quarli 
di'\ti'ii);\rc<.  lo  nntui  ordinaire  est  polarisô  de  fjauchc  à  droite  et  1p 
i'ii)i)ii  o\traiirtliiiiiin'  do  droite  à  gauche. 

l'iti  iv[>n>si>iilanl  |iar  f  et  £'  les  composantes  du  mouvement  pn- 
^MlllMl'^  i\  ir.  [KM-  >i  l'I  «'les  composantes  perpendiculaires  à  II',  et  en 
di*ii)<iiiuit  par  k  nno  qnaulilô  comprise  entre  zéro  et  l'unité  et  dô- 
pendiiiil  di-  l'inij;!!'  t|tii'  fuit  le  rayon  incident  avec  l'axe,  on  aura,  en 
li>iiiuil  l'iirnplo  do  oo  que  les  deux  ellipses  de  vibration  doivent  èlre 
M<iiitdidd<'>  et  ii\i)îr  leurs  a\os  perpendiculaires  à  l'entrée  du  rristïil 
pour  le  uiniiveiitonl  viliraloiiv  du  ravon  ordinaire. 

)   î ---  -(Mloos(^+f*^: 
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et  pour  le  mouvement  vibratoire  du  rayon  extraordinaire, 

I  ii'=ns\n{<p-\-v), 

n 
k 


'''  I  r=TCOs((p-f-.). 


Ces  quatre  mouvements  devant  reproduire  le  mouvement  du  rayon 
incident  égal  à  sin  (p  et  dirigé  suivant  OM ,  la  somme  de  leurs  pro- 
jections sur  OM  doit  être  égale  à  sin  (p  et  la  somme  de  leurs  projec- 
tions sur  OP  doit  être  nulle.  Ces  deux  conditions  donnent  les 
équations 

Ifn+iyO^osi  — ($+f')sini=sin0, 
{ii+ïi')sini+(|+f')co8i5=o. 

Ces  deux  équations  doivent  être  satisfaites  quel  que  soit  le  temps , 
c'est-à-dire  quel  que  soit  (p.  On  aura  donc  quatre  équations  de  con- 
dition en  remplaçant  dans  les  équations  (3)  les  quantités  Ç,  ^\ 
if,  n  par  leurs  valeurs  tirées  des  équations  (i)  et  (a),  et  en  égalant 
à  zéro  dans  chacune  d'elles  les  coefficients  de  sin  (p  et  de  cos  (p,  ce 
qui  donne 

(iiicos|ùt-J-ncosv)cosi—  (mksiniÂ — Lsinvj  sini=  i, 
(msin|ùt-}-nsinv)cost+  (  inicos|ùt— rcosi^j  sint  =  o, 
(mcos|ùt+ncosv)siniH-  f  mA sin  fx  —  r  sin r J  cosî  =  o, 
(msin|ùt-f-iisinv)sint-f-  (mk cos [x  —  tcosvj  cost=o. 

De  ces  quatre  équations  on  tire  d'abord 

mcos|ùt-f-wcosi'=cost,        mÂ:cos|ùt  —  tCOSv=o, 

m  sin  |ùt  -}-  n  sin  r = o ,  mk  siim  —  r  sin  v  =  —  sin  i , 

ot  enfin 

cos  i  .  k  sin  f 

^^osfi^^Ynê'        msm(x  =  --^-:^,^ 

/e*  cos  i  .  k  sin  / 
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En  substituant  ces  valeurs  dans  les  ëquations  (i)  et  (s)  on  a,  poar 
les  composantes  des  vibrations  elliptiques, 

ii  = —ns  (cos  t  sin  (p — A  sin  t  ces  ^) , 

k 
S= — Tî(costcos(p+À:sintsinÇ), 

V  =        L»  (A?  CCS  t  sin  ^  +  ksin  t  cosÇ), 

S'  =        ,1  ( À:  CCS  t  cos  (p — sin  t  sin  Ç). 

Les  deux  rayons  elliptiques  traversent  la  lame  de  quartz  avec  des 
vitesses  inégales,  et,  si  Ton  désigne  par  G  et  D  des  épaisseurs  d'air 
telles,  que  la  lumière  emploie  à  les  traverser  des  temps  respecli- 
vement  égaux  à  ceux  que  mettent  les  rayons  polarisés  de  droite  à 
gauche  et  de  gauche  à  droite  pour  se  transmettre  à  travers  la  larao 
de  quartz,  il  faudra  h  la  sortie  du  cristal  remplacer  (p  dans  Tei- 

pression  des  composantes  du  rayon  ordinaire  par  q»  Ij,  —  j-j»  et 

bi  l'on  pose  pour  abréger 

G  D      . 

il  suffira  de  remplacer  (p  par  (p— y  pour  le  rayon  extraordinaire  el 
par  Ç  —  S  pour  le  rayon  ordinaire. 

Le  mouvement  vibratoire  du  rayon  ordinaire  dans  l'analyseur  est 
représenté  par 

{v  +  v')  cos(t-«)-(Ç+$')sin(t-«), 

en  ayant  soin  de  substituer,  dans  les  valeurs  de  ?  et  de  ii,  ^—  J  ii  ?, 
et,  dans  celles  de  Ç'  et  de  )?',  (p  —  y  à  (p.  On  obtient  ainsi  pour  ce 
mouvement  vibratoire  l'expression  suivante  : 

■j-^^   [ cos  /  sin  ((p  -  S)  —  h  sin  i  cos  ((p  —  <î)  + 1?  cos  i  sin  (^  —  y ) 

+  A*  sini  cos(^  — y)j  cos(i— «) 
-^[ÂTos»*cos((p  — ^)-l-A-sini  sin(^  — ^)  — A'cosj  cos(^— 7) 

+  sinî  sin(9— y)]  sin(i— «)j- 
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La  plaque  étant  dextrogyre,  on  peut  poser 

(p  —  S^^—y  +  y  —  S. 

En  faisant  cette  substitution  dans  l'expression  précédente  et  en 
•enant  la  somme  des  carrés  des  coefficients  de  cos  (<p— y)  et  de 
n(^  —  7),  on  a  l'intensité  0^  de  l'image  ordinaire  dans  l'analyseur  : 
\îent  ainsi 

t^)2ûj*=|cos(t— j»)  [cosîcos(y— ^)+Âîsintsin(y— ^)+Pcosî] 

H-  sin  (t  —  s)  [—  Ârcosîsin  {y  — S)  +.À:^sin  t  cos  {y— S)  +  sîn  t]  j 
+ 1  cos  (i—s)  [cos  1  sin  {y— S)  —  isin  1  cos(y — ^)  +  k  sin  t] 
+  sin(t— «)[A-cosî  cos(y--^)  +  Âr^sinî  sin  {y— S)  —k  costjj 

En  ordonnant  par  rapport  h  cos[y—S)  et  à  sin(y— ^),  on  a 

1^)2^2  =  J[cosicos(t  —  «)  +  /:^sinisin(t—j»)]  cos  {y— S) 

+  ksm8  sin  {y— S)  +  k^  cost  cos  (/— «) 4-  sin î  sin  {«—*)( 
+  1 — fcsin«  cos(y— ^)+  [cosi  cos(î— «) 

+  ^'^sini  «in(î— j»)]  sin(y— ^)  +  À:sin«|  1 

ou,en  développant, 

I  +^2)2  ^a  ^  Fcosi  cos(î— «)+  Ic^sin  i  sin  (i— «)]^+  a  1^  sin^  s 
+  [i^cosî  cos(i  — «)  +  sint  sin(î  — «)]^ 

+  2  [cos  t  cos  (ï— «)  +  k'  sin  t  sin  (*—«)] 

X  [A^cosîCOs(î  — «)  +  sint  sin(t— «)]  —  A:^sin^«| 

X  cos(y  — ^)+  9  k{^t  +  k^)  sins  coss  sin(y  — ^). 

En  remplaçant  2  cos  (y  —  S)  par  2  —  /i  sin^^l — ,  j^  somme  des 
rmes  indépendants  de  y  — ^  se  réduit  à  [i+k^y  cos^«,  et  il  vient 

li-k'Ycj^  =  {t  +lc^)^  cos2jç  +  2^(1  +k^)  sins  coss  sin  {y— S) 

—  k  Jcosicos(i  — «)  +  Â:-  sin  î  sîn  (*  —  «)] 

X  [/f^  cos  î  cos  (î — «)  +  sin  i  sin  (ï~«)] 

—  A^  sin^  «  I  sin' 2L_ , 
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k=i.  Lorsque  A;  est  nul,  on  doit  retrouver  la  formule  qui  convient 
aux  cristaui  dépourvus  de  pouvoir  rotatoire;  il  vient  en  effet  dans 

ce  cas 


(i)^=  cos^scos 


>^ h  cos^  (  a  i  —  «)  sin-  ^— - 


=  cos-  8 


+  [cos^(îi/  — «)  —  cos^«]  ^iri-^-^ — 


==cofr8  —sin  at  sin  a  ('— «)  sin^^-^ — 

Q T\ 

=  cos^s  —  sin  atsin  a  (f— «)  sin^TT      >     . 

Si  Ton  fait  4=  i,  on  doit  obtenir  la  formule  qui  représente  la 
propriété  rotaloire  du  quartz  dans  la  direction  de  son  axe  :  la  for- 
mule générale  se  réduit  effectivemenf,  dans  cette  hypothèse,  à 

û)2=  f  cos«  cos  2^ h  sin  s  sin^^ — y'  =  cos^(5  — ^^^ — K 

expression  qui  est  maximum  lorsqu'on  a 

y  — S 

s  =  L , 


un  angle  égal  a ou  a  w  — jr 


ce  qui  indique  que  le  rayon,  au  sortir  delà  lame  de  quartz,  est  po- 
larisé rcclilignement  dans  un  plan  faisant  h  droite  du  plan  primitif 

-^        ,       G-D 

La  formule  (5)  montre  que  généralement  il  n'y  a  pas  de  lignes 
incolores,  car,  s  étant  quelconque,  il  n'existe  aucune  relation  entre 
les  angles  t  et  s  qui  rende  l'expression  de  l'intensité  indépendante  de 
y—  Sy  c'est-à-dire  de  la  longueur  d'ondulation. 

Quant  aux  lignes  isochromatiques,  elles  sont  d'une  forme  plus 
complexe  que  dans  le  cas  des  cristaux  dépourvus  de  pouvoir  rota- 
loire. Pour  en  déterminer  rigoureusement  la  forme,  il  faudrait  con- 
naître la  manière  dont  k  varie  avec  l'incidence,  c'est-à-dire  savoir 
comment  se  fait  la  transition  entre  la  forme  circulaire  et  la  forme 
rectiligne  des  vibrations  quand  on  passe  d'une  direction  parallèle  à 
l'axe  à  une  direction  perpendiculaire.  On  peut  cependant,  comme 


(y2 
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nous  allons  ic  voir,  déterminer  approximativement  la  forme  de  ees 
courbes  sans  posséder  cette  donnée. 

261.  Section  prinelpale  éte  ranaljMMip  parallèle  wm 
perpendiculaire  au  plan  primitif  de  palarisatiaB.  —  Ab- 
sence de  croix  au  centre  de  l'inu»s^«  —  Anneaux  circa- 
lalres.  —  Le  cas  le  plus  simple  est  évidemment  cdui  où  la  section 
principale  de  l'analyseur  est  parallèle  ou  perpendiculaire  au  plan 
primitif  de  polarisation.  Si  Ton  suppose  s  égal  à  zéro,  c'est-à-dire 
la  section  principale  de  l'analyseur  parallèle  au  plan  primitif,  la  for- 
mule (A)  se  réduit  à 

et  par  suite  on  a  pour  l'intensité  de  l'image  extraordinaire 

■'-[,^.+(^)'™'--]«"^*- 

Si  s  est  égal  à  -  *  les  deux  images  échangent  leurs  intensités. 

Nous  allons  considérer  en  premier  lieu  l'image  extraordinaire 
dans  le  cas  où  s  est  égal  à  zéro.  Rien,  dans  l'expression  de  l'intensité 
de  cette  image,  n'indique  l'existence  de  lignes  incolores,  car  pour  au- 
cune valeur  de  t  elle  ne  devient  indépendante  de  la  longueur  d'on- 
dulation. Mais,  si  l'on  supposée  très-petit,  c'est-à-dire  si  l'on  con- 
sidère les  phénomènes  à  une  certaine  distance  de  l'axe  qui  n'est  pas 
nécessairement  considérable,  d'après  ce  que  nous  avons  dit  sur  la 
manière  dont  se  fait  le  décroisscment  de  k  à  partir  de  Taxe,  il 
pourra  apparaître  des  lignes  incolores.  Dans  ce  cas,  en  effet,  on  a 
approximativement 

e^  «=  sin^  2t  sin^  2- — » 

expression  qui  s'annule,  (|uelle  que  soit  la  longueur  d'ondulation é 
lorsque  l'angle  i  est  égal  à  zéro  ou  à  90  degrés.  Il  suit  de  là  que 
dans  l'image  extraordinaire,  lorsque  la  section  principale  de  Tana^ 
lyseur  est  parallèle  au  plan  primitif,  on  aura  à  une  certaine  dis^ 
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tance  u  centre  une  croix  obscure  dont  les  branches  seront  Tune 
parallèle,  l'autre  perpendiculaire  au  plan  primitif;  mais  les  branches 
de  cette  croix  ne  se  prolongeront  pas  jusqu'au  centre,  et  de  plus  elle 
as  sera  pas  complètement  noire,  parce  que  k  ne  peut  pas  être  sup- 
pose entièrement  nul  pour  une  direction  inclinée  sur  l'axe;  ces  deux 
caractères  distinguent  cette  croix  de  celle  que  donnent  les  cristaux 
k  un  axe  dépourvus  de  pouvoir  rotatoire.  Quant  au  centre  de  l'i- 
mage, il  ne  pourra  jamais  être  complètement  obscur  dans  la  lumière 

blanche,  parce  que  la  quantité  sin^ ne  peut  pas  s'annuler  si- 
multanément pour  toutes  les  couleurs.  On  aura  donc,  au  centre  de 
l'image,  une  plage  colorée  dont  la  teinte  dépendra  de  l'épaisseur 
de  la  lame,  et  la  croix  ne  sera  visible  qu'en  dehors  des  limites  de 
cette  plage. 

Il  est  évident  que  l'image  ordinaire  présentera  des  apparences 
complémentaires  et  par  suite  une  croix  à  peu  près  blanche.  Lorsque 
la  section  principale  de  l'analyseur  est  perpendiculaire  au  plan  pri- 
mitif, les  phénomènes  sont  renversés  :  la  croix  est  blanche  dans 
l'image  extraordinaire  et  obscure  dans  l'image  ordinaire. 

Quant  aux  lignes  isochroraatiques,  les  valeurs  trouvées  pour,  les 
intensités  des  deux  images,  lorsque  la  section  principale  est  parallèle 
ou  perpendiculaire  au  plan  primitif,  montrent  qu'elles  sont  dans  ce 
cas  de  forme  circulaire.  On  aura  donc  dans  la  lumière  homogène,  à 
partir  d'une  certaine  distance  du  centre,  des  anneaux  alternativement 
brillants  et  obscurs,  et  dans  la  lumière  blanche  des  anneaux  colorés. 
Les  maxima  correspondant  à  une  couleur  déterminée  sont  donnés 
par  la  condition 

2  V  '         /  2 

et  les  minima  par  la  condition 

2  2 

N  étant  un  nombre  entier  quelconque,  si  l'on  considère  Timagc  ex- 
traordinaire dans  le  cas  où  s  est  égal  à  zéro.  Mais ,  comme  on  a 

G-I) 


-^  = 


97r 
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CCS  conditions  se  réduisent  à 


et  ù 


G-D  =  (aN+,)^ 


G-D=2N-. 

2 


Si  le  cristal  ne  possédait  pas  le  pouvoir  rotatoire,  la  différence  de 
marche  serait  donnée,  comme  nous  lavons  vu  dans  la  théorie  de 
la  polarisation  chromatique  (217),  par  l'expression 


x^-+-r 


x^  +  y^  étant  le  carré  du  rayon  de  la  ligne  isochromutique  etrfla 
distance  focale  principale  de  la  lentille  qui  fait  converger  les  rayons. 
L'hypothèse  de  M.  Airy  consiste  à  ajouter  à  cette  différence  de 
marche  une  (]uantité  indépendante  de  la  direction  du  rayon  inci- 
dent, proportionnelle  à  l'épaisseur  de  la  lame  et  en  raison  inverse 
de  la  longueur  d'ondulation;  si  l'on  désigne  par  H  une  constante, 
on  pourra  donc  écrire 

G-i>-i[(^*^-«^)-:/+"]' 

lît,  suivant  que  celte  quantité  sera  égale  à  un  nomhre  impair  ou 
pair  de  demi-longueurs  d'ondulation,  la  ligne  isochromati([ue  cor- 
respondra ù  un  maximum  ou  à  un  nn'nimum.  Il  résulte  de  là  une 
loi  sinq)le  pour  les  diamètres  des  anneaux  hrillants  et  obscurs  cor- 
respondant cl  une  même  couleur:  les  différences  entre  les  carrés  de 
ces  diamètres  sont  constantes. 

En  résumé  on  voit  que,  lorsque  la  section  principale  de  l'analy- 
seur est  parallèle  ou  perpendiculaire  au  plan  primitif,  chaque  image 
se  conq)ose  d'une  plage  centrale  colorée  et  d'une  série  d'anneaux 
circulaires  colorés  (|ui  sont  coupés  par  une  croix  obscure  ou  blan- 
châtre :  les  branches  de  cette  croix  ne  s'étendent  pas  jusqu'au  centre 
et  sont  l'une  parallèle,  l'autre  perpendiculaire  au  plan  primitif,  et 
chaque  anneau  conserve  la  même  teinte  sur  tout  son  contour. 
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â62.  flleeil^B  principale  de  ranaljMMip  émwm  «une  |ie«i- 
tkmwà  q^éimmwkÊgm^  —  €««rtoe«  vuMlrati^pMMi  et  toelM  een- 
iimle  en  er^ix.  —  Si  la  section  principale  de  l'analyseur  fait  avec 
le  plan  primitif  un  angle  quelconque,  la  formule  (5)  ne  se  simplifie 
pas;  il  n'y  a  plus  alors  de  lignes  incolores,  et  les  courbes  isochro- 
matiques sont  beaucoup  plus  compliquées  que  dans  le  cas  que  nous 
venons  d'examiner.  On  peut  néanmoins  se  faire  une  idée  de  la  forme 
de  ces  courbes,  par  les  considérations  suivantes. 

Posons 

aft  tang  s      .         , 

-rn? — *^°«'('' 

d'où 

aA  .  (i-+-fc*)tangJ/ 

cos  È  — ■ ,  sin  8  — '^        —  • 

\/4*'+(i+*»)Maiig»i(i  \/4Â*+  (i  +  A')*  tang* -^ 

En  substituant  ces  valeurs  dans  l'équation  (5),  il  vient 

d'où 

û»»  =  [cos*^  a  +  {-pijrpf  sin^  «J  cos»  (^^  -  >|/J 

et  enfin 

"'-h''+(-T^''i°'']x'"'°"'r'"'*' 

Si  l'on  suppose  que  les  différents  points  d'une  môme  courbe  iso- 
chromatique ne  sont  pas  à  des  distances  très-différentes  du  centre, 
on  pourra  regarder  k  comme  sensiblement  constant  sur  cette  courbe , 
et  il  suffira,  pour  avoir  l'équation  approchée  des  courbes  isochro- 
matiques,  de  prendre  la  dérivée  par  rapport  à  y  — ^  du  second 

Vbidr,  VI.  —  Optique ,  IK  17 
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iitL'iiilm;  An  rûijuation  précédente,  en  v  regardaDt  k  comme  constant. 

On  obtient  ainsi  pour  les  courbes  iMcbroniatiques  riqnation 

"''  ■°"«(y-^-'^)-''"g^^„^^.|v^■.^^t.,i„■,-^,_^■fa.■S-^,■ 

rc!  i|iiî  iiioiilro  ijuc  tuii);  {y  -S  —  ^)  eai  toujours  plus  graaduiut 
liin<{^.  Si  Ih  (liffiîrcncc  de  ces  deu\  tangentes  était  constante .^i-^-i 
rfinsorvcniit  bi  mfimn  valeur  quel  que  soit  l'angle  i,  et  les  cotiri» 
îmirlirouiiitiqurs  Ncroient  cirruhiircs.  Mais  l'équation  (6)  montra^ 
(■('Ile  (lifréreiico  varie  avec  l'iinuk'  i;  il  faut  en  conclure  que  lesdiflï- 
n-iils  points  lie  bi  (-«urbe  isoclironiiitiquc  sont  à  des  distance!  io^ 
(;nli's  tlu  ('('litre;  les  pluK  éIoif;iiés  sont  ceuK  qui  correspondent  mx 
valeurs  de  j  pour  les(|uellos  ta  différence  entre  lang  (y  —  S — ^)  et 
l!iu|;i}'  est  iuii\inirun.  et  les  plus  rapprochés  ccut  qui  correspondeni 
iui\  v.iteui-s  de  i  pour  lesquelles  cette  différence  est  mÎDÎmuni.  Or 
l'équiilion  (t>)  nioulrc  i|ae  In  différence  est  maiimum  lorsqu'on  a 
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>ur  obtenir  la  forme  des  courbés  isochromatiqiies,  il  faudra  donc 
re  un  cercle  de  rayon  OR  (fig.  87  )  et  ajouler  auï  rayons  de  ce 
cercle  une  quanlilé  variable  qui 
sera  nianimum  suivant  les  droites 
AB  et  CD.,  c'est-à-dire  suivant  les 
bissectrices  des  angles  formés  par 
la  direction  du  plan  primitif  et  de 
lu  section  principale  de  l'analyseur, 
et  minimum  suivant  les  droites  EF 
et  GH,  qui  font  des  angles  de 
/i  5  degrés  avec  les  précédentes.  On 
obtient  ainsi  une  sorte  de  carré  à 
i-moussés,  que  l'on  désigne 
sous  le  nom  de  courbe  quadratique. 
là,  en  effet,  la  forme' que  présentent  les  courbes  isochroma- 
!S,  du  moins  à  une  distance  sensible  du  centre. 
,  l'on  suppose,  comme  dans  la  figure,  le  )»lan  primitif  de  pola- 
ion  horizontal  et  la  section  principale  de  l'analyseur  faisant.  -< 
*  de  ce  plan,  un  angle  i  compris  entre  zéro  et  90  degrés,  on 
que  l'angle  le  plus  élevé  de  la  courbe  quadratique  se  trouve  ^ 
;e  de  la  verticale  et  à  une  distance  angulaire  de  cette  verticale 
■ieure  à  â5  degrés.  Si  l'angle  »  est  compris  entre  90  degrés  et 
degrés,  ret  angle  étant  toujours  supposé  compté  vers  la  droite, 
[le  ^  est  aussi  compris  entre  90  degrés  et  180  degrés,  et, 
lésignant  par  ^'  un  angle  plus  petit  que  90  degrés,  on  peut 


1 

1 

!cond  membre  de  l'équation  (ti)  est  alors  négatif  et  représente 
conséquent,  la  tangente  d'un  angle  plus  grand  que  90  degrés 
lésignant  cet  an^le  par  go°+ J-",  on  a 

lang  (7-^-4-)  =  lang  {90*+ <!'•), 


S=iSo'  +  'p'  +  'i>'. 
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L'angle  4^'  est  une  constante  et  l'angle  y  diminue  quand  le  facteur 
de  tang  4^  dans  le  second  membre  de  l'équation  (6)  augmente:  la 
différence  entre  y  —  S  Qi  ^  sera  donc  d'autant  plus  grande  que  ce 
fadeur  sera  plus  petit,  d'où  il  résulte  que  les  maxima  seront  donnés 
par  les  mêmes  conditions  que  dans  le  cas  précédent  et  que  le  phé- 
nomène n'aura  pas  changé  d'aspect.  L'angle  le  plus  élevé  de  la  courbe 
quadratique  se  trouvera  encore  à  droite  de  l'observateur.  On  voit  que. 
si  l'on  place  la  section  principale  de  l'analyseur  perpendiculairement 
au  plan  primitif,  de  manière  à  obtenir  des  courbes  isochromatiqnes 
circulaires,  et  si  l'on  fait  tourner  ensuite  cette  section  principale 
vers  la  droite  ou  vers  la  gauche  d'un  angle  plus  petit  que  &5  degrés, 
l'angle  le  plus  élevé  de  la  courbe  quadratique  se  trouvera  à  la  droite 
de  l'observateur.  Nous  avons  supposé,  dans  ce  qui  précède,  la  lame 
de  quartz  dextrogyre;  si  cette  lame  était  lévogyre,  l'angle  le  plus  élevé 
de  la  courbe  quadratique  se  trouverait,  au  contraire,  à  gauche,  dans 
les  conditions  que  nous  venons  d'indiquer. 

Cherchons  maintenant  à  déterminer  la  forme  de  la  tache  centrale. 
Pour  avoir  l'intensité  de  la  lumière  au  centre  de  l'image  ordinaire, 
il  faut,  dans  la  formule  (5),  faire  A*=  i ,  ce  qui  donne 


ùS^  =  cos*-^  [s  —  —^ —  j  ^ 


ou,  on  désignant  par  p  l'angle  —, — ,  qui  est  égal  à  la  rotation 

(pré[)rouve  le   plan  de  polarisation   des  rayons  qui  traversent  la 
lame  parallèlement  à  l'axe, 

v{\iU\  e\pn\ssion  est  nulle  pour  la  couleur  considérée,  lorsqu'on  a 

Pour  voir  la  manière  dont  varie  l'intensité  sur  un  cercle  ayant 
iMHir  n'nlro  le  centre  du  phénomène,  il  faut  avoir  recours  à  la  for- 
ninlo  ^;)).  (lonnne  sur  ce  cercle  les  quantités  k  et  y  —  ^  restent  cons- 
liuilrs,  on  voit  (|ue  FinliMisité  sera  minimum  lorsqu'on  aura 

cos(3ï  —  »)-=  0, 
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)8t-à-dire 

s   ,  n 

a 

s    ,  3n 
a        a 

1  résulte  de  là  que,  lorsque,  pour  une  couleur  déterminée,  la  tache 
entrale  est  obscure,  l'obscurité  se  prolonge  sur  les  lignes  EF  et  GH , 
*esl^i-dire  sur  les  bissectrices  des  diagonales  des  courbes  quadra- 
iqaes  :  la  tache  centrale  forme  donc  alors  une  sorte  de  croix,  dont 
es  branches  sont  dirigées  suivant  ces  bissectrices.  Lorsqu'on  opère 
ttec  la  lumière  blanche,  si  le  centre  de  l'image  ordinaire  corres- 
lond  à  l'intensité  minimum  de  la  lumière  jaune»  la  croix  centrale 
irésente  la  teinte  sensible.  Pour  un  cristal  dextrogyre,  cette  teinte  sen- 
sible de  la  croix  centrale  dans  l'image  ordinaire  correspond  à  une 
'aleur  de  $  égale  à  90"^+ p»  c'est-à-dire  à  une  rotation  vers  la  gauche 
le  90*— p,  à  partir  de  la  position  oh  la  section  principale  de  Tana* 
yseur  est  parallèle  au  plan  primitif.  Donc,  si  on  opère  avec  une 
ame  suffisamment  mince,  on  verra  la  tache  centrale  présenter  la 
einte  de  passage  en  faisant  tourner  la  section  principale  de  l'analy- 
seur vers  la  gauche  d'un  angle  plus  petit  que  90  degrés,  à  partir  de 
a  position  où  elle  est  parallèle  au  plan  primitif.  Si,  au  contraire,  le 
tristal  est  lévogyre,  il  faut  faire  tourner  l'analyseur  vers  la  droite 
)our  trouver  la  teinte  de  passage.  De  là  un  moyen  simple  de  distin- 
guer les  cristaux  dextrogyres  et  lévogyres. 

B.    LOUI^RB  COIIVBBGENTB  POLABIS^B  CIBCOLAIRBMKNT» 

263.  Caleul  des  Inteiisltés  de«  Imases  dans  ranaljsciir. 

—  Lorsque  la  lumière  convergente  qui  tombe  sur  une  plaque  de 
[uartz  perpendiculaire  à  Taxe  est  polarisée  circulairement ,  il  faut, 
)our  obtenir  les  intensités  des  images  dans  l'analyseur,  effectuer  un 
alçul  dont  la  marche  est  la  même  que  dans  le  cas  oii  la  lumière  est 
)olarisée  rectilignement.  Nous  supposerons  que  la  plaque  de  quartz 
^st  dextrogyre  et  que  la  lumière  incidente  est  polarisée  circulaire- 
nent  de  gauche  à  droite;  enfin,  comme  dans  le  cas  précédent,  au 
ieu  de  considérer  des  rayons  tombant  obliquement  sur  une  plaque 
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de  quartz  perpendiculaire  à  l'axe ,  nous  supposerons  la  lame  inclinée 
à  l'axe  et  les  rayons  incidents  normaux  à  la  lame,  ce  qui  nous  con- 
duira aux  nu^mes  résultats.  Si  Ton  prend  pour  unité  l'amplitude  du 
rayon  circulaire  incident,  abstraction  faite  de  la  réflexion  qui  s'exerce 
à  la  première  face  de  la  lame  de  quartz,  on  aura  pour  les  compo- 
santes du  mouvement  vibratoire  sur  ce  ravon 

* 

)7  =  -Fsin^, 

s/a 

?=  — -T^cosip, 

19  désignant  la  composante  perpendiculaire  à  la  section  principale  de 
la  lame  de  quartz  et  f  la  composante  parallèle  k  cette  section  prin- 
cipale. En  pénétrant  dans  la  lame  de  quartz,  le  rayon  circulaire  in- 
cident se  décompose  en  deux  rayons  elliptiques  polarisés  en  sens 
contraire.  Les  composantes  du  mouvement  vibratoire,  perpendicu- 
lairement et  parallèlement  à  la  section  principale  de  la  lame  de 
quartz,  sont  pour  le  rayon  ordinaire 

1)'  =  msin(^-K/:£J, 
Ç'  =^  —  km  cos  (  ^  +  /ùt) , 

et  pour  le  rayon  extraordinaire 

,;"==// sin  (i?  +  i^), 
^cos((p+ v). 

Les  constantes  m.  w.  [i  f»t  v  sont  déterminées  par  les  deux  conditions 

(|ui  doivent  être  satisfaites  quel  que  soit  ^:  on  obtient  ainsi  les  quatre 
••quations 

m  cos  [i  +  u  cos  V  =  — ^  •> 
m  smfji  -h  nsin  i  =  o, 

—  km  cos  fJi  +  T  cos  v  = —  -> 

^  V  -^ 

,       .  /i    . 

hm  sm  fjL  —  j  sm  v  =---  o. 


^    - 
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d'où  l'on  lire 

pt  =  0, 

i;=0, 
1-h/c 


m 


V^2(l   +/»*) 


En  conservant  à  7  et  à  ^  les  mêmes  significations  que  dans  le  cas 
où  la  lumière  incidente  est  polarisée  rectilignement,  on  voit  qu'au 
sortir  du  cristal  le  mouvement  vibratoire  est  représenté  sur  le  rayon 
ordinaire  par 

V  a  (  I  -4-  «  )  • 


e---L 


A'd  -hh) 


--cosf^  — ai. 


et  sur  le  rayon  extraordinaire  par 

Si  l'on  désigne  par  a  l'angle  que  fait  la  section  principale  de 
l'analyseur  avec  celle  de  la  lame  de  quartz^  1<!  itiouvement  vibra- 
toire du  rayon  ordinaire  dans  l'analyseur  a  potft  «tpressipn 

();'  +  /)cosa+(f'+Ç:)sina, 
c'est-à-dire 


sma 


V  2  (1  +  A**; 


^k{i+k)cos{<p-S)  +  {x-k)cos{(p-y)] 


Pour  avoir  l'iritehsilé  de  l'image  ordinaire  il  faut  remplacer  (p--é 
par  ^  — y-hy  — ^  et  faire  Ip  somme. d<*8<*arré9  des  coefficients  (je 
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sin  (<p— y)  et  de  cos(^— y);  on  trouve  ainsi 

+it(i+ifc)8in*8in(y-J)]* 
+  1  (i  +^)co8a8in(y— J) 

-  sin  a  [A  (i  +k)  cos  {y -S)  -  t  +k]}\ 

+sin««  [*»(!  +i)«+(i  -ifc)«_9it(t-ifc»)cos(y-i)] 

+  3  8inac08«  j  [(i+A)co8(y  — ^) 
-*(i-*)]A(i+i)8in(y-J) 
—  [k(t  +*)cos  {y -S)- 1  +*]  (i  +k)  8in(y-^]j 

—  9  (i+A*)(i— Àr')sinaco8asin(j'— ^)( 

Si  dans  cette  valeur  de  Tintensité  on  fait  â:=  i ,  l'expression  de  t^ 
devient  indépendante  de  y  — S  et  par  suite  de  la  couleur,  et  se 

réduit  h  -i  d'où  il  faut  conclure  que  les  deux  images  de  Tanalyseur 

présentent  dans  la  lumière  blanche  une  tache  centrale  incolore.  Ce 
résuhat  était  du  reste  facile  à  prévoir,  car  nous  avons  vu  (253)  qu'un 
rayon  polarisé  circulairement  traverse  une  lame  de  quartz  parall^ 
lement  h  Taxe  sans  éprouver  aucune  modification.  La  formule  que 
nous  venons  d'obtenir  montre  de  plus  qu'avec  la  lumière  polarisée 
circulairement  les  images  ne  présentent  plus  de  lignes  incolores. 


264.  Cmurhmm   immmËkwonkmtà^umm.   —    SpInOes 
tiques»  —  Pour  obtenir  approximativement  la  forme  des  courbes 
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isochromaliques ,  posons 

-^tangaa=tanga+; 

nous  aurons  ainsi  pour  l'intensitë  de  l'inaage  ordinaire 
,     1  ,  A(i-ft»)  fc(i-fc')coft(y-J-a4>) 

Si  l'on  donne  à  a  une  valeur  déterminée ,  cela  revient  à  consi- 
dérer les  points  situés  sur  une  droite  passant  par  le  centre  du  phé- 
nomène et  faisant  avec  la  section  principale  de  l'analyseur  un  angle 
^gal  à  cette  valeur  particulière  de  a.  Si  Ton  considère  sur  une  telle 
droite  des  points  peu  éloignés  les  uns  des  autres,  on  peut  regarder  k 
comme  conservant  une  valeur  sensiblement  invariable,  et  l'on  voit 
alors  sur  cette  droite  l'intensité  passer  par  un  maximum  lorsqu'on  a 

N  étant  un  nombre  entier  quelconque,  et  par  un  minimum  lors- 
qu'on a 

Ces  conditions,  étant  les  mêmes  quelle  que  soit  la  valeur  de  oe,  re- 
présentent les  équations  des  courbes  isochromatiques  pourvu  qu'on 
y  regarde  ^  comme  une  fonction  de  a. 

Nous  avons  vu  précédemment  (261)  que  la  quantité  y  — ^  est 
égale  à  la  somme  de  deux  termes  dont  l'un  est  constant  et  dont 
l'autre  est  proportionnel  au  carré  de  la  distance  du  centre  de  l'image 
au  point  où  le  rayon  pour  lequel  on  prend  la  différence  y  — S  ren- 
contre le  plan  du  tableau,  c'est-à-dire  à  la  quantité  que  nous  avons 
désignée  par  a?*+y^;  comme,  pour  le  rayon  qui  traverse  le  cristal 
parallèlement  à  l'axe,  y  — ^  est  égal  au  double  de  la  rotation  p,  le 
terme  constant  est  égal  à  ap  et  l'on  a,  en  représentant  par  v^  la 
quantité  x^+y^  et  par  Aune  constante, 

y  — ^=Qp-[-At>2. 

L'équation  des  courbes  isochromntiques  correspondant  aux  minima 
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prend  donc  la  forme 

V  désignant  le  rayon  vecteur  de  la  courbe  et  ^  lîtani  une  fonclioD  dt 
Tan^e  k  que  fait  ce  rayon  vecteur  avec  la  trace  de  la  section  phft-' 
cipale  de  l'analyseur  sur  le  plan  du  tableau. 

Pour  les  points  qui  ne  sont  pas  trop  éloignés  du  centre  dit 
mène,  k  a  une  valeur  peu  différente  de  l'unit*^,  et  par  suite  Ti 
est  sensiblement  égal  à  a.  En  adoietlant  l'égalité,  des  deux 
Téquation  polaire  des  courbes  isocbromatîques  se  réduit 

Air'=a(a  — p)  +  aN«; 
si  l'on  fait  N  =  o,  celte  é(]ualion  devient 

et  représente  une  spirale  parlant  du  centre  0  et  tangente 
une  droite  qui  fait  avec  la  trace  de  la  section  principale  de  Tani 
seur  un  angle  égal  à  p,  c'est-à-dire  à  la  rotation  que  la  lame  de 
quartz  fait  subir  au  plan  de  polarisation  d'un  rayon  (]uî  la  traverse 
parallèlement  à  l'axe.  La  figure  38,  où  SS'  désigne  la  trace  de  la 
section  principale  de  l'analyseur,  montre  que  cette  spirale  OAB  s'en- 
roule de  droite  à  gauche. 

En  faisant  N=  i ,  on  obtient  une  seconde  spirale  OCD  qui  n'est 
autre  que  la  première  à  qui  on  aurait  fait  subir  une  rotation  de 
i8o  degrés.  Pour  les  valeurs  de  N  supérieures  à  l'unité,  on  retrouve 
alternativement  les  deux  mêmes  spirales. 

En  réalité  les  courbes  isocbroma tiques  présentent  une  forme  plus 
complexe,  ce  qui  tient  k  ce  que  l'angle  «l"  est  toujours  supérieur 
à  a;  la  différence  entre  ces  deux  angles  est  maximum  ou  minimum 
pour  des  valeurs  de  a  qui  correspondent  à  la  direction  de  la  section 
principale  de  l'analyseur,  à  une  direction  perpendiculaire  et  ît  deui 
directions  faisant  des  angles  de  Uh  degrés  avec  les  précédentes.  H 
en  résulte  que  les  deux  spirales  présentent  des  ressaut»,  c'est-à-dire 
des  angles  droits  émoussés  qui  sont  situés  sur  la  (race  de  la  section 
principale  de  l'analyseur  et  sur  une  droite  perpendiculaire,  ainsi  que 
le  montre  la  figure  S^.  De  là  le  nom  de  spirales  quadratiques,  qui 
leur  a  été  donné.  Il  est  évident  d'ailleurs  que  l'intensité  de  la  tache 
reniralc  blanche  fait  disparaflrc  complètement  les  parties  des  déiii 
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sines  du  centre  et  <{ii'il  est  itnpostiible  de  vérifier  eipéri- 
nt  la  direction  de  leur  premier  élément. 
la  lame  de  quartz  est  dextrogyre  et  la  lumière  iacideate 
!e  gauclie  k  droite,  les  spirales  s'enroulent  dt  droite  À 


les  s'enroulent  au  contraire  de  gauche  à  droite  lorsque,  la 
nt  dextro(jyrc,  la  lumière  incidente  est  polan'sée  de  droite 
Avec  une  lame  li^vogyre  ces  résultats  sont  renversés. 

>e*laii  du  quatre  mmr  un  rayan  eHIpUqne  tacllRé 

-  Dans  l'hypothèse  d'Airy  les  formes  des  ellipses  de  vi- 
rienl.  sur  les  deux  rayons  réfractés  elliptiques  auxquels 
jsance  un  rayon  incident,  avec  l'inclinaison  de  ce  rayon 
I  en  résulte  que,  si  la  lumière  incidente  est  polarisée  etlip- 
,  il  pourra  exister  dans  le  cristal  une  direction  pour  la- 
ies rayons  réfractés  est  polarisé  elliptiquement  de  la  même 
ne  les  rayons  incidents;  suivant  celte  direction  l'autre 
icté  aur<i  une  intensité  nulle.  Il  ne  pourra  donc  y  avoir 
e,  ou  en  d'autres  termes  le  rayon  elliptique  se  propagera 
tion  suivant  cette  direction ,  de  même  qu'un  rayon  circu- 
ipage  sans  altération  parallèlement  à  l'axe.  Les  images  de 
présenteront  alors  une  zone  incolore  qui  indiquera  la 
ù  dans  le  quartz  la  polarisation  elliptique  est  identique  il 
lyons  incidents.  On  conçoit  qu'en  opérant  avec  de  la  lu- 
tiquf  de  composition  connue  on  puisse  ainsi  se  faipe  ui)e 
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idée  de  la  manière  dont  varie  la  polarisation  elliptique  dans  le  quartz 
h  mesure  qu  on  s'écarte  de  Taxe.  Ce  procédé,  mis  en  pratique  par 
M.  Airy^  est  médiocrement  exact;  il  a  cependant  pu  servir  à  recoo- 
nattre  que  la  polarisation  elliptique  est  très-sensible  tant  que  Tin- 
clinaison  des  rayons  incidents  sur  Taxe  ne  dépasse  pas  i  o  degrés. 

C.  LuMlkRB  CONVERGENTE,  POLARISEE  RECTIUGlIBHRlfT,  QOI  TftAVBlSI  DBOX  UMU 

DE  QUARTZ  EGALES  ET  DE  SIGNES  CONTRAnSS. 


266.  Cteleul  «M  tet«M0ltéti  «M  taMiCM  «AMI  l^MMOyi 

—  M.  Airy  a  encore  traité  par  le  calcul  un  cas  plus  compliqué  que 
les  précédents  :  c'est  celui  ob  un  faisceau  convergent  de  lumière 
polarisée  rectilignement  traverse  successivement  deux  plaques  de 
quartz  perpendiculaires  à  Taxe,  ayant  même  épaisseur  et  de  signes 
contraires. 

La  marche  du  calcul  est  la  même  que  dans  le  cas  d*une  seule 
plaque  :  le  rayon  polarisé  rectilignement  qui  tombe  sur  la  première 
plaque  se  divise  en  deux  rayons  polarisés  elliptiquement,  et  chacun 
de  ces  deux  rayons  elliptiques  se  divise  de  nouveau  en  pénétrant 
dans  la  seconde  plaque. 

On  a  ainsi  quatre  rayons  elliptiques,  dont  il  faut  prendre  les 
composantes  parallèlement  et  perpendiculairement  à  la  section  prin- 
cipale de  l'analyseur.  Si  l'on  suppose  la  première  plaque  de  quartz 
dextrofjyrc  et  la  seconde  lévogyre,  et  si  la  section  principale  do 
l'analyseur  est  perpendiculaire  au  plan  primitif,  on  obtient,  en  dési- 
gnant par  î  l'angle  que  fait  le  plan  primitif  avec  la  section  princi- 
pale de  la  première  lame  de  quartz,  pour  le  mouvement  vibratoire 
(lu  rayon  ordinaire  dans  l'analyseur, 

iTTl^^  j  (  *  ~  *^)  ^'"  '^^s  '  ^^^  [<P  -  ^  (y  --  <^)1 

+  /c(i  — /:^)cosaasin[^— iî(y  — ^)] 

--(i  -  Â:^)sinicos/cos^+^(i  —  A'-)cos9isin^ 

—  *î/r(i  —  A-^)  cosQtsin[^—  (y  — ^)]! 

=  (T^Fp  j  (  '  ~  ^'')  ''"  ^'  '^"  (>  ""  ^)  '^"  [^  ~  (y  "■  ^)] 

+  9A-(i  -  Â"^)cosîîïcos(y  — ^)sin[^  — (^  -  <î)] 

—  ^k[i  —  k^)  cos  ui sin  [^  — (y  —  ^)](- 
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Pour  obtenir  rintcnsité  de  Timage  ordinaire,  il  suffit  d'ëlever  au 
:arré  le  coefficient  de  sin[^  — (y  — ^î)],  ce  qui  donne 

"''  =  }!  !i!jfci)i  [(^  +fc')sin  a/sin(y~^) 

+  3/:  cos  9iC0S  (y  —  S)  —  *ilc  cos  ai  r 
=  .    .u\k\{^  +fc^)sin  ai  sin  (y  — lî)— 4/; cosatsin'^^l —   - 

«=  ,      ^'^  sin^- (1  +fc2)sinaiC08^^ a&cosaism^ 1 

3t  enfin 

ir=( — —tl]  sur' — — T^cosaisin^ —  asinaicos^^ 

\i  -^tâj  a  .  Li  +«*  a  a     J 

Si  la  première  lame  <$tait  lévogyre  et  la  seconde  dextrogyre,  il 
faudrait  remplacer  par  le  signe  +  le  signe  —  qui  précède  le  second 
terme  entre  crochets. 

267.   Courbes  isocliroiiiatiiiues.  —  Spirales  d'Alry.  t— 

La  valeur  obtenue  pour  Tinlensité  de  l'image  ordinaire  dans  l'analy- 
seur montre  qu'il  existe  dans  le  cas  actuel  deux  séries  de  minima 
entièrement  nuls,  et  par  suite  deux  espèces  de  courbes  isochroma- 
tiques. Les  courbes  de  la  première  série  sont  données  par  Téquation 

.    y-i 

sm  ^ =  o 

a 

ou 

=  ww, 

a 

qui  représente  des  anneaux  circulaires. 

Gomme  on  a 

y-S         G-D 

==W  ^ » 

a  A 

l'équation  des  cercles  peut  s'écrire 

G-D  =  aN-; 

a' 
ces  cercles  sont  donc  définis  par  cette  condilion  (|ue  la  diirérence  de 


262  POLARISATION  ROTATOIRE. 

marche  corresponde  à  un  nombre  pair  de  demi-longuears  d'ondu- 
lation. 

Enliii,  si  p  désigne  la  rotation  produite  par  Tune  des  deux  lames, 
on  peut  poser,  comme  nous  TavonR  vu  (26A). 

H  étant  une  constante  et  v  désignant  le  rayon  du  cenli 
rcspond  une  valeur  donnée  de  ^^— —  L'équation  des 
p(!Ut  donc  aussi  prendre  la  forme 
(i)  p  +  H.^-N», 

ce  qui  montre  que  ta  difTérence  entre  les  carrés  des  r 

cercles  est  constante.  La  seconde  série  de  courbes  d'inlensité  s^- 

nimum  est  donnée  par  l'équation 

.       y-S      i  +  A", 

obtenue  en  égalant  à  zéro  le  second  des  deux  facteurs  qui  entrent 
dans  l'expression  de  l'intensité.  Si  nous  considérons  les  pliéno- 
mènes  à  une  petite  distance  de  l'axe,  c'est-à-dire  dans  les  points  où 
ils  ont  le  plus  de  netteté,  le  facteur — r—  dillcre  [leu  de  l'unïlé,  et. 
par  suite,  on  a  approximativement 

y   _g 

fang'-—  =  tangai, 
d'où 

N  étant  un  nombre  entier  quelconque. 

Si  l'on  fait  N  égal  à  zéro  et  si  l'on  remplace'-— par  p4-Hc^, on 
obtient  pour  équation  d'une  première  courbe 

(a)  p+li^=^i 
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(-'omme  le  rayoo  vecteur  t>  croît  indéfiniment  avec  i'angle  i,  celto 
^ualion  représente  une  spirale.  Pour  »=o,  on  a 


(Jonc  la  tangente  à  la  courbe  menée  par  le  centre  fait,  avec  la  trace 
du  plan  primitif,  un  angle  égal  i 
la  moitié  de  la  rotation,  corres- 
pondant à  l'épaisseur  d'une    des 
I  lames. 

Pour  mieux  définir  la  forme  de 
la  spirnle,  menons  par  le  centre 
deux  droites  OX  et  OY  (fig.  ho), 
dont  la  première  représente  la  trace 
du  plan  primitif  et  la  seconde  une 
perpendiculaire  h  cette  trace,  et 
cherchons  les  poinis  oij  la  spirale 
'  °'  "  coupe    ces    deux   droites.  Si  l'on 

"ait  1=»  go  degrés,  c'est-à-dire  si  l'on  cherche  le  pointoij  la  spirale  ren- 
contre la  droite  OY,  on  voit  que  la  valeur  de  t^  donnée  par  l'équa- 
lion  (s)  est  identique  à  celle  qu'on  tire  de  l'équation  (i)  en  y  faisant 
V=i,  d'où  il  faut  conclure  que  la  spirale  rencontre  la  droite  OY 
au  point  A ,  oii  cette  droite  est  coupée  par  le  premier  cercle  obscur.  En 
faisant  t=  i8n  degrés,  c'est-à-dire  en  cherchant  le  point  oii  la  spirale 
rencontre  la  droite  OX',  on  obtient  une  valeur  de  r*  égale  à  celle 
que  donne  l'équation  (s)  quand  on  y  fait  N=  a;  donc  la  spirale 
rencontre  la  droite  OX'  au  point  B,  où  cette  droite  est  coupée  par 
le  deuxième  cercle  obscur.  En  continuant  de  même  on  voit  que  la 
spirale  rencontre  les  droites  OY'  et  OX  aux  points  G  et  D,  où  ces 
droites  sont  respectivement  coupées  par  le  troisième  et  par  le  qua- 
trième rercle  obscur,  et  ainsi  de  suite. 

Nous  n'avons  considéré  jusqu'à  présent  que  la  spirale  obtenue  en 
faisant,  dans  l'équation 

Zfi-^i  +  N., 

^f^i\  à  zéro  :  en  donnant  successivement  à  N  les  valeurs  i,  9,  3, 
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un  obtient  (rois  aulres  spirales  qui  sont  identiques  à  la  pramin  | 
qu'on  atirult  fait  lourncr  respectivenicot  de  90,  de  1 80  et  de  970  it- 
^rés.  Si  l'on  donne  à  N  de^t  valeurs  supérieures  à  3 ,  on  retombe 
sur  les  spirales  déjà  obtenues:  il 
n'y  a  donc  en  tout  que  quatre  sp- 
raies  distinctes. 

Ces  spirales  s'enroulent,  comme 
on  le  voit  sur  la  figure,  de  gas- 
che  à  droite  quand  le  premier 
quartz  est  dextrogyre;  mais  le  sens 
de  l'enroulement  est  renversé  quand 
on  intervertît  l'ordre  des  lames. 

La  figure  h  1  montre  l'aspect  gé- 
néral du  phénomène  :  les  quatre 
spirales,  eu  se  croisant  au  centre,  forment  une  sorte  de  croii  dont 
les  bras  sont  contournés  en  S:  à  une  certaine  distance  du  centre, 
on  aperçoit  la  croix  noire  qui  se  montre  dans  les  cristaux  h  un  aie 
dépourvus  de  pouvoir  rotaloire.  Dans  la  lumière  homogène  les  spi- 
rales sont  complètement  noires,  mais  dans  ta  lumière  blanche  elles 
sont  colorées  ainsi  que  les  cercles,  et  présentent  une  teinte  d'un 
rouge  orangé  du  côté  concave,  et  une  teinte  verte  du  côté  conveie. 
Les  colorations  sont  ici  Irès-intcnses,  parce  que  les  niinima  corres- 
pondant aux  diiïérentes  couleurs  sont  absolument  nuls,  ce  qui  donne 
un  grand  éclat  au  phénomène.  Il  est  à  remarquer  que  la  teinte  qui 
colore  le  l;ord  concave  d'une  branche  de  spirale  telle  que  AB  (fig.  â  0). 
se  continue  sur  la  partie  concave  du  cercle  BB',  situé  dans  le  qua- 
drant suivant:  de  même,  la  teinte  qui  existe  sur  le  bord  conveiLc 
d'un  arc  de  cercle  tel  ([ue  AA"  se  continue  sur  la  partie  convexe  de  la 
branche  de  spirale  A"  B"  située  dan.s  le  quadrant  suivant.  Les  parties 
situées  entre  les  quatre  branches  de  la  croix ,  dans  l'intérieur  du  pre- 
mier cercle,  présentent  des  colorations  peu  intenses,  parce  que  la 
longueur  d'ondulation  influe  peu  sur  les  modifications  éprouvées  ]>ar 
les  rayons  qui  y  aboutissent,  et  (|u'ainsi  aucune  portion  du  spectre 
n'est  prédominante. 

La  manière  la  ])lus  simple  d'observer  le  phénomène  que  uous 
venons  de  décrire  consiste  à  employer  l'appareil  de  Norremberg  (  !22 1  ). 
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On  pose  simplement  une  lame  de  quartz  perpendiciilaire  à  Taxe 
sur  le  miroir  horizontal  qui  se  trouve  à  la  partie  inférieure  de 
Tappareil.  La  lumière  polarisée  réfléchie  par  la  glace  inclinée  traverse 
la  lame  de  quailz,  se  réfléchit  sur  le  miroir  inférieur  et  traverse  de 
nouveau  la  lame  en  sens  contraire,  ce  qui  produit  évidemment  le 
même  effet  que  si  elle  traversait  successivement  deux  lames  de  même 
épaisseur  et  de  signes  contraires.  Par  cet  artifice  on  est  dispensé  de 
se  procurer  deux  lames  de  quartz  ayant  exactement  la  même  épais- 
seur, condition  qui  ne  laisse  pas  que  d'être  dilFicile  h  réaliser. 

L'expérience  fournit  de  plus  le  moyen  de  reconnaître  si  la  lame 
avec  laquelle  on  opère  est  rigoureusement  perpendiculaire  à  l'axe  : 
il  en  est  ainsi  toutes  les  fois  que  la  croix  centrale  formée  par  les 
quatre  spirales  est  parfaitement  nette  et  symétrique. 

En  résumé,  on  voit  que  dans  un  assez  grand  nombre  de  cas,  dont 
quelques-uns  fort  compliqués,  l'expérience  s'accorde  d'une  manière 
remarquable  avec  les  résultats  de  la  théorie  basée  sur  les  hypothèses 
admises  par  M.  Airy.  On  peut  donc  regarder  comme  démontré  expé- 
rimentalement que,  dans  une  direction  inclinée  sur  Taxe,  la  pola- 
risation circulaire  se  change  dans  le  quartz  en  polarisation  elliptique; 
que  sur  les  deux  rayons  réfractés  les  ellipses  sont  semblables  et  ont 
leurs  grands  axes  perpendiculaires  entre  eux,  et  enfin  que  la  diffé- 
rence de  marche  s'obtient  en  ajoutant  une  quantité  constante  à  celle 
qui  existe  dans  les  cristaux  <\  un  axe  dépourvus  de  pouvoir  rotatoire. 
Mais  il  faut  remarquer  que  ces  conclusions  ne  s'appliquent  qu'aux 
directions  peu  inclinées  sur  l'axe,  car,  pour  les  directions  qui  font 
avec  l'axe  un  angle  considérable ,  la  polarisation  rotatoire  est  entière- 
ment masquée  par  la  double  réfraction  ordinaire. 


ViLHOBT,  VI.  —  Oplicpie  ,11.  1  « 
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268.  Découverte  de  la  polarisation  rotatoire  ûmmm  le« 

liquides. — La  propriété  que  possèdent  certains  liquides,  défaire 
tourner  comme  le  quariz  le  plan  de  polarisation  d'un  rayon  polarisé 
rectilignement,  a  été  découverte  par  Biot  en  181 5  d'une  manière 
tout  à  fait  forUiite^'^  Biot,  se  laissant  guider  par  la  théorie  de  la 
polarisation  mobile,  se  proposait  de  rechercher  s'il  ne  pourrait  pas 
faire  varier  les  colorations  des  lames  minces  cristallisées,  en  chan- 
geant d'une  façon  notable  l'indice  du  milieu  extérieur.  En  opérant 
avec  l'essence  de  térébenthine,  il  remarqua  que  les  teintes  des  images 
étaient  altérées  d'une  façon  singulière  et  changeaient  avec  l'orienta- 
tion de  l'analyseur.  11  était  naturel,  d'après  cela,  de  s'assurer  si  l'es- 
sence de  térébenthine  n'exerçait  pas  par  elle-même  une  action  sur 
la  lumière  polarisée.  Ayant  retiré  la  lame  cristallisée,  Biot  reconnut 
qu'en  recevant  sur  un  analyseur  un  faisceau  de  lumière  polarisée 
([ui  a  traversé  une  colonne  d'essence  de  térébenthine  on  a  deux 
images  teintes  de  couleurs  complémentaires  variables  avec  l'orien- 
talioii  de  l'analyseur.  Il  retrouva  la  teinte  sensible,  et,  en  opé- 
rant avec  la  lumière  homogène,  il  put  s'assurer  que  l'essence  de 
térébenthine  agit  absolument  comme  une  lame  de  quariz  perpendi- 
culaire à  l'axe.  Ce  liquide  dévie  le  plan  de  polarisation  vers  la  gauche 
d'un  angle  proportionnel  à  la  longueur  de  la  colonne  liquide,  et 
sensiblement  en  raison  inverse  du  carré  de  la  longueur  d'ondula- 
tion. 

Il  fallut  donc  admettre,  si  étrange  que  pût  paraître  cette  conclu- 
sion au  premier  abord,  qu'il  existe  des  liquides  qui  agissent  sur  la 
lumière  polarisée  de  la  même  façon  qu'une  lame  cristalline.  Il  est 

t')  Les  observations  de  Biot  sur  Tessence  do  térébenthine  ont  été  communiquées  h 
TAcadémie  des  sciences  le  33  et  le  3o  octo1)re  181 5,  et  publiées  dans  le  Bulletin  de  là 
Société  Philomathique  de  décembre  1 8 1 5.  Scebeck  parait  avoir  découvert  les  mêmes  faits, 
sinon  avant  Biot,  du  moins  simultanément. 
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évident  d'ailleurs  que  dans  les  liquides  toutes  les  directions  doivent 
jouir  de  propriétés  identiques. 

369.  Défliàltloii  du  pouvoir  rototoire.  —  Corps  pooltilii 
tt  né^ottlSi.  —  Ulélanseo  des  oorpo  aottfo  et  Inacttlb.  —  Biot 
ne  tarda  pas  à  découvrir  que  l'essence  de  térébenthine  n'est  pas  le 
seul  liquide  qui  jouisse  de  la  propriété  de  faire  tourner  le  plan  de 
polarisation ,  et  qu'un  grand  nombre  de  liquides  organiques ,  appar- 
tenant surtout  à  la  classe  des  essences ,  possèdent  également  le  pouvoir 
rotatoire.  Parmi  ces  corps,  les  uns  dévient  le  plan  de  polarisation 
vers  la  droite ,  les  autres  vers  la  gauche  :  on  est  convenu  de  donner 
aux  premiers  la  qualification  de  positifs  et  aux  seconds  celle  de  né- 
gaùfs.  En  faisant  varier  la  longueur  de  la  colonne  liquide  traversée 
par  la  lumière  et  en  cherchant  de  quel  côté  la  déviation  du  plan 
de  polarisation  est  proportionnelle  à  cette  longueur,  il  est  tou- 
jours facile  de  reconnaître  dans  quel  sens  s'exerce  le  pouvoir  rota- 
toire. 

Pour  définir  le  pouvoir  rotatoire  d'un  corps  par  un  nombre,  il 
faut  indiquer  le  sens  et  la  valeur  de  la  rotation  qu'éprouve  le  plan 
de  polarisation  d'un  rayon  lumineux  qui  traverse  une  colonne  de 
ce  corps  ayant  pour  longueur  l'unité.  Dans  ses  nombreuses  expé- 
riences, Biot  prenait  pour  unité  de  longueur  le  décimètre  et,  pour 
définir  la  couleur  des  rayons  sur  lesquels  il  opérait,  il  se  servait 
d'un  verre  coloré  en  rouge  par  l'oxyde  de  cuivre.  On  représente  or- 
dinairement le  pouvoir  rotatoire,  défini  comme  nous  venons  de  le 
faire,  par  p»  et,  quand  on  dit  que  pour  l'essence  de  térébenthine 
on  a 

p=-99",6, 

cela  indique  qu'une  colonne  d'essence  de  térébenthine  de  i  déci- 
mètre de  longueur  dévie  le  plan  de  polarisation  des  rayons  rouges 
vers  la  gauche  d'un  angle  égal  à  9  9%6. 

Le  pouvoir  rotatoire  est  très-variable  suivant  les  liquides,  mais  il 
est  toujours  plus  faible  que  dans  le  quartz  et,  pour  le  mettre  en 
évidence 5  il  faut  opérer  sur  une  colonne  de  plusieurs  centimètres  de 
longueur. 

i8. 


[e 


liA  i'()lAHlS\TliJ\  ROTATOIRE. 

I/Cft  *Mî\n  Mifjt  ililb  acUf$  ou  inacûfê  &>uîvanl  qu'ils  agissent  oa 
int\f^tf>hi'ui  \mti  ^^t)U|•  tUWurr  !«'  jilan  d<f  polarisation.  Biol,  en  mélaB- 
f/i'finl  <lifr<'^r('ntH  lif|iji<i(;h  or{;ariIqiiei»,  fut  amené  a  reconnaître  les 
loi«  biiivfiiil^fb  ; 

r  Ia;  iiH'liiii|;(f  (l'un  liquide  actif  et  d'un  liquide  inactif  est  actif 
|iourvii  qiK'  l('^  ('lnn(*iilh  de  ce  niélan^jc  n'eiercent  aucune  actioo 
('liinii(|u<*  l'uu  hur  r<iu(ns  et  Tani^lc  de  rotation  du  plan  dcpolari- 
niiliun  «'Ht  |M'n|M)rlionnel  n  lii  (|uantitr^  de  liquide  actif  qui  se  troare 
nur  le  lriij<*t  de  lit  luuiière,  de  sorte  que  Ton  peut  calculer  cet  angle 
liirM|u*oii  ronuiiil  le  pouvoir  rotatoire  du  liquide  actif  et  la  densité 
du  hiiMiiU|;e.  Si  a  désijpie  In  dt^iation  produite  par  l'unité  de  Ion- 
Ipieur  du  lit|uide  ar(ira>nut  pour  densité  S^p  ei  p'  les  poids  da 
litu\  litpiiileN  UM^auj^és,  1)  la  densité  du  mélange  et  L  la  longueur 
le  la  rolouui*  du  uiélau|;e  traversée  par  la  lumière,  on  aura,  pour 
la  di^-iatiiMi  produite  a\ 

^      > ^• 

à\p-^p' 

')^  Si  Ton  nu'Lui>;e  doux  liquides  actifs  qui  n'exercent  aucune 
(ivtion  l'Iuuiique  Tuu  Mir  Tautiv*  Taotion  r\>tatoire  du  mélange  sera 
Ox;.de  A  Li  Nouuuo  alî;el»rique  dos  actions  ovorcv^  jvar  chacun  des 
lupudo^  ^ompoNauî>»  iolU>-^i  otanî  i\a1u',x>  '.r.  :onant  compte  de 
la  xl  î'.îi.'ii;'., -.î  dv-  \i;*".N;to  quo  lo  înola:!?;-;  ù::  -.^'rru^çrà  rharun  des 

l\j»,îu{.'x    Vv.'^* .  >o.,-t:  .1  i  :  ,\  !;•>  vi-.\".i::;:-,>  •^■r.>iu::T>  :ar  Tanit^*  de 

•  »••'  ■■■•^  *"j 

*  ■  -  ^  X 

i       .•      •    •    '  •  •*.   .     j ^■^  .• ->^  ^-    -  ,1  •     -.j     ■    /   »,    |j|*«j         ».-r      ij-f  ^1       'i"I!" 


m   ^  ^.^V  kL«  ^  ■« 


GÉNÉRALISATION  DES  PROPRIÉTÉS  DU  QUARTZ.    269 

d*uii  grand  nombre  de  substances  organiques  parmi  lesquelles  il 
faut  citer  les  sucres,  les  gommes,  les  matières  mucilagineuses ,  la 
dextrine,  le  camphre  en  dissolution  alcoolique,  un  grand  nombre 
d'acides  et  de  sels  organiques,  en  particulier  Facide  tartrique  et  les 
tartrates,  enfin  les  alcaloïdes  végétaux,  spécialement  étudiés  par 
M.  Bouchardat  ^^^  et  qui  se  montrent  tous  actifs  lorsqu'ils  sont  en 
dissolution  dans  un  liquide  convenablement  choisi.  La  dextrine  a, 
comme  on  sait,  précisément  tiré  son  nom  de  la  grandeur  et  du  sens 
de  son  pouvoir  rotatoire.  Quant  aux  substances  sucrées,  leur  pouvoir 
rotatoire  peut,  suivant  leur  nature,  changer  non-seulement  de 
grandeur,  mais  encore  de  sens.  Ainsi  le  sucre  de  canne,  qui  fait 
dévier  le  plan  de  polarisation  à  droite,  est  interverti  par  l'action 
des  acides,  c'est-à-dire  changé  en  sucre  de  raisin  qui  est  lévogyre. 
Lorsqu'un  solide  actif  est  dissous  dans  un  liquide  inactif,  l'action 
se  montre  encore  proportionnelle  à  la  quantité  de  substance  active 
qui  se  trouve  sur  le  passage  de  la  lumière,  et  l'on  peut  appliquer  la 
formule  donnée  plus  haut  pour  le  cas  du  mélange  de  deux  liquides, 
l'un  actif,  l'autre  inactif. 

270.  Valeurs  numérliiuea  des  pouvoirs  rototoiroo  d'un 
certolii  nombre  de  oubotonees.  —  Le  tableau  suivant  donne 
les  valeurs  déterminées,  pour  les  pouvoirs  rotatoires  d'un  certain 
nombre  de  substances  organiques,  par  plusieurs  observateurs  et  sur- 
tout par  Biot.  Il  est  à  remarquer  que  pour  les  essences  le  pouvoir 
rotatoire  peut  varier  très-sensiblement  d'un  échantillon  de  la  subs- 
tance à  l'autre.  Cela  tient  à  ce  que  les  essences  sont  souvent  formées 
par  un  mélange  de  plusieurs  corps  isomères  ayant  même  composition 
chimique,  mais  possédant  des  pouvoirs  rotatoires  différents  :  c'est 
ce  qui  a  été  démontré  pour  l'essence  de  térébenthine  par  les  travaux 
de  M.  H.  Sainte-Claire  Dcville^^^  Les  pouvoirs  rotatoires  sont  sup- 
posés rapportés,  comme  nous  l'avons  dit  plus  haut,  au  décimètre 
adopté  comme  unité  de  longueur,  et  mesurés,  pour  les  rayons  rouget 
transmis,  à  l'aide  d'un  verre  coloré  par  l'oxyde  de  cuivre. 


t»  Ann,  de  chim,  et  de  phye. ,  ( 3  ) ,  IX ,  9 1 3, 
W  C.JR.,LX,8a3. 
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I 

Essence  de  tërëbentliine ~  99%6 

de  citron h-  o5*,3 

de  bergamote -h  i9*,o8 

de  bigarade -h  78*,94 

d*anis —    o'.yo 

de  fenouil -4-1 3*,i6 

de  carvi -4-  6^*»79 

de  lavande -+-    3*,osi 

de  menthe —  i6*,i4 

de  romarin -4-    3*,99 

de  maijolaine -h  1 1*,84 

de  sassafras -h    3*,53 

Eau  sucrée  (contenant  5o  p.  0/0  de 

sucre  de  canne) -4-  33%6& 

Morphine  (5  parties  en  dissolution  dans 

100  parties  d*une  solution  faible  de 

soude) —  1 1*,5 

Strychnine  (5  parties  en  dissolution 

dans  lioo  parties  d'alcool) —    6%6 

Brucine  (5  parties  en  dissolution  dans 

1 00  parties  d'alcool) —  1  a*  à  —  1 6* 

Cinchonine  (1  partie  en  dissolution  dans 

175  parties  d'alcool) —   5*,75 

Quinine  (6  parties  en  dissolution  dans 

100  parties  d'alcool) —  3o* 

Les  nombres  relatifs  aux  alcaloïdes  végétaux  sont  tirés  des  obser- 
valions  de  Bouchardal.  La  narcoline  n*a  pas  donné  de  résultats 
constants,  ce  qui  tient  probablement  à  ce  qu'elle  est  altérée  par  le 
dissolvant. 

271.  Pouvoir  rotatoire  moléculaire.  —  De  Tensemble  des 
faits  que  nous  venons  d'exposer  il  résulte  que,  lorsque  le  pouvoir 
rotatoire,  comme  cela  a  lieu  dans  les  liquides  et  en  général  dans  les 
corps  amorphes,  n'est  dû  qu'à  l'action  individuelle  des  molécules  sur 
la  lumière  polarisée  et  non  à  leur  mode  de  groupement,  comme 
dans  le  (|uartz,  la  déviation  du  jdan  de  polarisation  est  proportion- 
nelle au  nond)n^  de  molécules  actives  que  le  rayon  lumineux  ren- 
contre sur  son  chenn'n,  on,  ce  qui  revient  au  même,  au  poids  de  la 
substance  active  contenue  dans  l'unité  de  volume.  Aussi,  pour  com- 
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>arer  Taction  moléculaire  des  diiïërents  corps,  Biot  a-t-il  été  conduit 
k  diviser  le  pouvoir  rolatoire,  défini  comme  nous  l'avons  fait  plus 
tiaut,  par  la  densité;  le  quotient  ainsi  obtenu  a  été  appelé  par  lui 
Qouvoir  rotatùire  moléculaire,  et  désigné  par  la  notation  [p]. 

S*il  s  agit  d'un  liquide  actif,  il  est  facile  de  calculer  son  pouvoir 
rotatoire  moléculaire,  connaissant  la  déviation  a  produite  par  une 
colonne  de  ce  liquide  ayant  pour  longueur  /  et  la  densité  i  du  li- 
quide :  on  aura  en  effet 

S'il  s'agit  d'une  substance  active  en  dissolution  dans  un  liquide 
inactif,  en  supposant  qu'un  poids  e  de  la  substance  active  soit  en 
dissolution  dans  un  poids  i  —  e  du  liquide  inactif  et  que  <^  soit  la 
densité  de  la  dissolution,  il  est  évident  que  Se  sera  la  densité  du 
corps  actif  dans  la  dissolution,  et,  si  a  est  la  déviation  produite  par 
une  colonne  de  cette  dissolution  ayant  pour  longueur  l,  on  aura 

Biot  a  fait  de  nombreuses  expériences  pour  démontrer  l'invaria- 
bilité du  pouvoir  rotatoire  moléculaire  lorsqu'on  fait  simplement 
varier  la  distance  des  molécules.  Ainsi  il  a  constaté  que  le  pouvoir 
rotatoire  moléculaire  de  l'essence  de  térébenthine  reste  sensiblement 
constant  pour  les  températures  comprises  entre  —  i  o  et  i  oo  degrés. 
En  dissolvant  dans  l'eau  distillée  des  proportions  de  sucre  égales 
à  0,3,  0,6,  0,5, ...  et  mesurant  la  densité  du  mélange,  il  a  encore 
obtenu  pour  [p]  des  valeurs  sensiblement  égales.  Pour  montrer 
qu'il  en  est  do  même  lorsqu'on  dissout  l'essence  de  térébenthine 
dans  des  liquides  inactifs,  Biot  mesura  la  rotation  produite  par  une 
certaine  quantité  d'essence,  puis  la  versa  dans  un  tube  plus  long 
qu'il  acheva  de  remplir  avec  de  l'éther,  et  constata  que  la  rotation 
n'était  pas  changée.  Enfm  il  s'assura  que  les  essences  de  citron  et  de 
térébenthine,  qui  font  tourner  le  plan  de  polarisation  en  sens  in- 
verse, constituent,  lorsqu'on  les  mélange  dans  les  proportions  indi- 
(juées  par  les  formules  précédentes ,  un  liquide  complètement  inactîf. 
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11  faut  remarquer  cependant  que  la  loi  de  la  conservation  da 
pouvoir  moléculaire  spécifique  est  en  quelque  sorte  une  loi  limite 
qui  ne  se  vérifie  jamais  d'une  manière  absolue;  en  général  le  pou- 
voir rotatoire  moléculaire  augmente  un  peu  avec  la  proportion  da 
dissolvant»  excepté  pour  le  camphre,  qui  donne  une  diminution. 


272.  Importimce  des  proprlétéii  rototoires  mm  ^hlnrie. 

—  Le  parti  que  peut  tirer  la  chimie  des  propriétés  rotatoires  se 
conçoit  facilement.  Les  variations  du  pouvoir  rotatoire  moléculaire  in- 
diquent des  modifications  survenues  dans  la  structure  des  molécules, 
modifications  qui  échapperaient  à  tout  autre  moyen  d'investigation. 
C'est  ainsi  que  Biot  a  pu  reconnaître  que  les  modifications  produites 
sur  les  substances  organiques  par  certains  dissolvants  demandent 
quelquefois  un  temps  très-long  pour  être  complètes  :  lorsqu'on  fait 
dissoudre,  par  exemple,  de  l'essence  de  térébenthine  dans  l'alcool  ou 
dans  les  huiles,  le  pouvoir  rotatoire  moléculaire  augmente  encore 
sensiblement  au  bout  de  plusieurs  mois.  C'est  par  la  même  mé- 
thode que  M.  Bouchardat  a  étudié  l'action  des  acides  sur  les  alca- 
loïdes végétaux  :  ainsi,  tandis  que  la  morphine  mélangée  aux  acides 
possède  le  même  pouvoir  moléculaire  que  lorsqu'elle  est  dissoute 
dans  l'eau,  ce  qui  porte  à  admettre  que  ses  molécules  ne  sont  pas 
altérées,  la  narcotine,  lévogyre  avec  l'eau,  l'alcool  et  l'éther,  devient 
dexlrogyre  lors([u'on  la  traite  par  les  acides,  ce  qui  prouve  que  ses 
molécules  sont  modifiées  par  le  contact  des  acides;  de  plus,  cette 
modification  est  permanente ,  car,  si  on  chasse  l'acide  au  moven  de 
l'ammoniaque,  la  dissolution  filtrée  est  bien  lévogyre,  mais  elle  pos- 
sède un  pouvoir  moléculaire  plus  faible  qu'auparavant. 

Enfin,  c'est  a  l'aide  des  méthodes  fondées  sur  les  propriétés  rota- 
toires que  l'on  peut  suivre  les  changements  que  subissent  les  fécules, 
les  gommes,  les  sucres,  sous  l'influence  des  acides  étendus,  et  les 
transformations  qu'éprouvent  les  liquides  contenus  dans  les  végé- 
taux pendant  les  différentes  phases  de  la  végétation. 

Une  dos  applications  les  plus  intéressantes  de  ces  méthodes  a  été 
faite  par  M.  Pasteur  lorsqu'il  a  démontré  que,  dans  l'action  des  divers 
arides  sur  les  tartrates,  le  partage  des  acides  entre  les  bases  ne  se 
fait  pas  suivant  les  lois  de  Berlhollel. 
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Cependant  il  ne  faut  pas  nécessairement  conclure  de  rinvariabi- 
liîé  du  pouvoir  rotatoire  que  l'action  chimique  est  nulle  :  on  serait 
aÎDsi  en  contradiction  avec  certains  faits  observés  sur  l'essence  de 
t^benthine. 

273.  i^nmmnrwMowk   du   pouvoir   rototoire   iiuand   Ico 
•ogpo  oMousent  d'étot  pliyslquc.  —  Pour  les  corps  qui  possèdent 
ractivîté  rotatoire  moléculaire,  l'état  liquide,  s'il  est  le  plus  favo- 
rable à  la  manifestation  des  propriétés  rotatoires,  n'est  cependant  pas 
le  seul  où  ces  propriétés  puissent  se  montrer.  Ainsi  Biot  a  constaté  la 
conservation  du  pouvoir  rotatoire  sur  le  sucre  amené  à  l'état  vitreux 
et  amorphe,  et  a  reconnu  que  ce  pouvoir  est  le  même  que  celui 
qu'on  peut  déduire  par  le  calcul  de  la  déviation  produite  par  des 
dissolutions  contenant  des  proportions  connues  de  sucre.  Il  en  est 
de  même  pour  l'acide  tartrique  anhydre,  lorsqu'il  est  préparé  à  l'état 
amorphe  et  vitreux,  en  observant  les  précautions  indiquées  par 
M.  Laurent.  L'essence  de  térébenthine  reste  également  active  lors- 
qu'on la  solidifie  en  la  soumettant  à  l'action  d'un  mélange  réfrigé- 
rant. D  faut  éviter  dans  ces  expériences  tout  ce  qui  pourrait  donner 
une  structure  cristalline  h  la  matière  solidifiée,  sans  quoi  la  double 
réfraction  ordinaire  pourrait  masquer  compléten^ent  les  effets  dus  à 
la  propriété  rotatoire.  C'est  probablement  pour  cette  raison  que  le 
camphre,  si  actif  lorsqu'il  est  en  dissolution,  n'a  jamais  pu  montrer 
rfone  manière  certaine,  à  l'état  solide,  la  propriété  rotatoire. 

La  première  expérience  tentée  en  vue  de  montrer  la  conservation 
du  pouvoir  rotatoire  dans  les  vapeurs  a  été  faite  en  1818  par  Biot, 
dans  Torangerie  du  Luxembourg,  sur  l'essence  de  térébenthine.  11 
allait  opérer  sur  une  colonne  d'une  grande  longueur,  à  cause  de  la 
diminution  de  densité  qu'éprouve  le  liquide  en  se  réduisant  en  va- 
peur. L'appareil  de  Biot  se  composait  d'une  série  de  cylindres  en  fer- 
blanc  formant  un  tube  de  1 5  mètres  de  long,  fermé  h  ses  extrémités 
par  des  glaces  et  entouré  d'un  tube  de  plomb  faisant  office  de 
manchon. 

A  l'une  des  extrémités  se  trouvait  un  miroir  vertical  de  verre 
noir  qui  renvoyait  dans  le  tube  la  lumière  d'une  lampe  en  la  pola- 
risant, et  à  l'autre  extrémité  l'analyseur  disposé  de  façon  à  éteindre 
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l'image  extraordinaire.  La  vapeur  d'essence  provenant  d'une  peûle 
chaudière  fut  introduite  d'abord  dans  le  manchon,  puis  dans  le  tube  i 
intérieur.  Dès  que  ce  tube  en  s'échauffant  eut  repris  sa  transpa- 
rence, Biot  vit  reparaître  l'image  extraordinaire  et  constata,  en 
faisant  tourner  l'analyseur,  que  les  deux  images  étaient  teintes  de  | 
couleurs  variables  et  toujours  complémentaires.  Mais,  au  moment  j 
où  il  se  disposait  à  mesurer  la  déviation  du  plan  de  polarisation,  l 
une  fuite  se  déclara,  l'essence  s'enflanuna  et  détermina  un  véritaUe  ^ 
incendie. 

Cette  expérience,  demeurée  incomplète,  a  été  reprise  denii^  ■ 
rement  par  M.  Cernez  ^^K  Cet  observateur  a  d'abord  étudié  les  y»-  ^ 
riations  du  pouvoir  rotatoire  moléculaire  des  essences  avec  la  tem-  ■ 
pérature.  Il  a  reconnu  que  pour  les  essences  d'orange,  de  bigarade  r 
et  de  térébenthine  ce  pouvoir  diminue  d'une  manière  continue  et 
peut  être  représenté  par  une  formule  de  la  forme 

m 

t  désignant  la  température,  a,  h,  c  trois  constantes  qui  vont  en 
décroissant  rapidement  :  ainsi,  pour  l'essence  d'orange,  on  a 

a=ii5,9i,       i=o,iâ37,       c=o, 000016. 

Pour  constater  le  pouvoir  rotatoire  des  vapeurs ,  il  employait  un 
tube  d'une  longueur  de  li  mètres,  enveloppé  d'un  manchon  rempS 
d'huile  et  chauffé  par  une  série  de  becs  de  gaz.  Les  rotations  du  plan 
de  polarisation  étaient  mesurées  pour  chaque  raie  par  la  méthode' 
de  MM.  Fizeau  et  Foucault  (249).  11  trouva  que  les  pouvoirs  mole-; 
rulaires  des  vapeurs  du  camphre,  des  essences  d'orange,  de  bigarade 
f't  de  térébenthine  étaient  identiques  à  ceux  qu'on  obtiendrait  en 
calculant,  à  l'aide  de  la  formule  donnée  plus  haut,  le  pouvoir  rota* 
toire  moléculaire  des  liquides  résultant  de  leur  condensation  à  la 
même  température. 

Lorsque  le  pouvoir  rotatoire  est  dû  à  la  structure  cristalline, 
comme  cela  a  lieu  pour  le  quartz,  le  changement  d'état,  en  détrui- 
sant cette  structure,  fait  disparaître  en  même  temps  le  pouvoir  rota- 

10  C.  R.,  LXII,  1377.  -=-  Ann.  àe  VÉç,  Narm.,  I,  1. 
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toire.  Ainsi,  le  quartz  fondu  ou  dissous  dans  l'acide  fluorhydrique 
l'agit  plus  sur  la  lumière  polarisée.  11  en  est  de  même,  comme 
BOUS  le  verrons  plus  loin,  du  chlorate  de  soude,  qui  à  l'état  cristal* 
lise  présente  les  mêmes  propriétés  que  le  quartz,  mais  dont  la  dis* 
lolution  est  complélement  inactive.  Enfm,  un  cas  intermédiaire 
antre  les  cas  extrêmes,  où  le  pouvoir  rotatoire  est  dû  uniquement  à 
la  cristallisation,  comme  dans  le  quartz,  ou  uniquement  à  Faction 
individuelle  des  molécules,  comme  dans  l'essence  de  térébenthine, 
nous  est  offert  par  le  sulfate  de  strychnine,  qui  possède,  d'après 
II.  Descloiseaux,  un  pouvoir  rotatoire  moléculaire  vingt-quatre  ou 
ringtp-cinq  fois  plus  grand  à  l'état  solide  qu'à  l'état  de  dissolution. 

27 A.  Bispenioii  rotatoire  doo  liquides*  —   La   loi   ap* 

proximative  de  la  dispersion  rotatoire  est  la  même  dans  les  liquides 
que  dans  le  quartz,  c'est-à-dire  que  la  rotation  du  plan  de  polari- 
sation est  à  peu  près  en  raison  inverse  du  carré  de  la  longueur 
d'ondulation.  Biot  a  prouvé  que  cette  loi  n'est  pas  rigoureusement 
vraie ,  en  montrant  que  la  dispersion  ne  se  fait  pas  de  la  même  ma- 
nière pour  les  différents  liquides.  A  cet  effet,  il  a  employé  un  pro- 
cédé analogue  à  celui  dont  s'est  servi  Despretz  pour  montrer  que 
les  différents  gaz  ne  suivent  pas  exactement  la  loi  de  Mariette. 

Si  la  dispersion  suit  exactement  la  même  loi  pour  tous  les  liquides 
et  qu'on  introduise  dans  un  tuhe  deux  colonnes  de  liquides  possé- 
dant des  rotations  contraires  et  équivalentes  pour  une  certaine  cou- 
leur, l'équivalence  aura  lieu  pour  toutes  les  couleurs,  et  par  suite, 
le  plan  de  polarisation  n'étant  dévié  pour  aucune  couleur,  les  images 
de  l'analyseur  devront  rester  incolores. 

Or,  l'expérience  a  montré  à  Biot  que,  dans  ces  conditions, -il  y 
a  toujours  coloration  des  images,  d'oiî  il  faut  conclure  que,  pour 
l'un  des  liquides  au  moins,  la  loi  de  la  raison  inverse  du  carré  de  la 
longueur  d'ondulation  n'est  pas  satisfaite,  ce  qui  porte  à  croire  que 
cette  loi  n'est  rigoureusement  vraie  pour  aucun  liquide. 

D'ailleurs,  les  écarts  qui  existent  entre  les  déviations  réelles  et 
celles  calculées  d'après  la  loi  de  la  dispersion  sont  très-variables; 
ils  sont  faibles  en  général  pour  les  essences  et  beaucoup  plus  con- 
sidérables pour  la  dissolution  alcoolique  du  camphre.  Dans  ce  der- 
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nier  liquide,  la  déviation  du  plan  de  polarisation  des  rayons  violeb 
surpasse  de  plus  d'un  quart  la  valeur  calculée  en  partant  de  la  ro- 
tation observée  pour  les  rayons  rouges. 

275.  Anomalieft  de  TacMe  tartri^ue. — L*acide  tartriqae 
dissous  dans  Teau  ou  dans  l'alcool  présente  des  anomalies  singu- 
lières qui  ont  été  reconnues  pour  la  première  fois  par  Biot  et  étu- 
diées plus  récemment  par  M.  Arndtsen  à  l'aide  de  la  méthode  de 
MM.  Fizeau  et  Foucault  ^'^  Le  pouvoir  rotatoire  de  cette  dissolution 
ne  varie  pas  d'une  façon  continue  d'une  extrémité  du  spectre  à 
l'autre.  Si  l'on  fait,  par  exemple,  dissoudre  5o  parties  d'acide 
tartrique  cristallisé  dans  5o  parties  d'eau,  on  obtient,  d'après 
M.  Arndtsen,  les  nombres  suivants  pour  les  rotations  produites  à 
â5  degrés  par  une  colonne  ayant  une  longueur  de  t  décimètre: 

Raie  C 1 1*,9 

Raie  D i3* 

Raie  E li* 

Raie  b i3*,7 

Raie  F i3*,3 

Raie  e i  o*,3 

On  voit  (|uo  la  rotation  va  en  croissant  du  rouge  au  vert  moyen, 
puis  décroît  de  manière  à  devenir  plus  faible  pour  les  rayons  vio- 
lets que  pour  les  rayons  rouges.  11  résulte  de  là  que,  dans  les 
images  de  l'analyseur,  les  couleurs  se  succèdent  dans  un  ordre  par- 
ticiilier,  et  ([u'on  ne  retrouve  plus  la  teinte  de  passage  telle  que  la 
montre  le  (|uarlz. 

Ce  dernier  résultat  n'a  rien  de  surprenant,  car,  un  même  azimut 
pouvant  <?tre  simultanément  parallèle  aux  plans  de  polarisation  de 
deux  couleurs,  la  ttnnle  de  passage  peut  fort  bien  ne  plus  corres- 
pondre à  un  minimum  d'intensité  pour  les  rayons  les  plus  lumineux 
du  spectre. 

Si  Ton  divise  la  dissolution  à  laquelle  correspondent  les  nombres 
donnés  plus  haut  en  deux  parties,  qu'on  étende  une  de  ces  parties 
et  qu'on  concentre  l'autre  par  une  évaporation  modérée,  on  trouve 

^*'  ,lnji.  de  chim.  rt  de  pky*.,    3U  LIV.  ^o3. 
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que,  pour  ces  dissolutions  inégalement  concentrées,  les  lois  de  la 
dispersion  sont  dissemblables  et  présentent  toujours  de  grandes 
irrégularités.  • 

Enfin,  si  l'on  compare  les  déviations  du  plan  de  polarisation 
d'une  même  couleur  simple  pour  des  dissolutions  inégalement  éten- 
dues d'acide  tartrique ,  on  trouve  que  ces  déviations  ne  sont  plus 
proportionnelles  à  la  quantité  d'acide  tartrique  contenue  dans  la 
dissolution,  ou,  en  d'autres  termes,  que  le  pouvoir  rolatoire  molé- 
culaire varie  d'une  façon  notable  avec  la  concentration. 

Biot  a  reconnu  que  pour  la  lumière  rouge  le  pouvoir  rotatoire 
moléculaire  peut  être  représenté,  lorsque  la  dissolution  contient 
e  pour  100  d'eau,  par  une  expression  linéaire  de  la  forme 

a  eib  désignant  deux  constantes.  Ce  résultat  a  été  vérifié  et  étendu 
aux  différentes  couleurs  par  M.  Arndtsen,  qui  a  déterminé  les  va- 
leurs suivantes  des  constantes  a  et  &  pour  les  différentes  raies  du 
spectre  : 


Raie  C. 

Raie  D 

Raie  E 

Raie  b , 

Raie  F. 

Raie  e. 


? 

9 

9 

9\ 

9 


=  -+- 1%95 4-  i3',o3e, 
=  o',i5-h  i7',6ie, 
=  0%83-h  i9%i5e^ 
=:_3%6o  4-33%  98  c, 
=  _9%6i4-3i*,/i/ie. 


De  ce  tableau  on  peut  tirer  plusieurs  conséquences  importantes. 
On  voit  en  premier  lieu  que  la  rotation  vers  la  droite  augmente  avec 
la  proportion  d'eau.  Le  coefficient  de  e  augmentant  rapidement  du 
rouge  au  violet,  si  la  dissolution  est  très-étendue,  le  second  terme 
devient  prédominant,  et  le  pouvoir  rotatoire  va  aussi  en  croissant 
du  rouge  au  violet,  de  sorte  que  la  dissolution  paratt  rentrer  dans 
le  cas  général.  Au  contraire,  plus  la  dissolution  est  concentrée,  plus 
les  anomalies  de  dispersion  deviennent  sensibles.  Pour  e^o,  c'est- 
à-dire  pour  l'acide  tartrique  anhydre,  le  pouvoir  rotatoire  ne 
s'exerce  pas  dans  le  même  sens  pour  les  différentes  couleurs  du 
spectre.  Biot  vérifia  cette  conséquence  de  la  formule  générale  sur 
l'acide  tartrique  anhydre  et  vitreux  préparé  par  Laurent;  il  reconnut 
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que  ce  coq)s  solide  est  dextrogyre  pour  les  rayons  rouges  et  léro- 
gjre  pour  les  rayons  violets  -'^ 

Biot,  pour  expliquer  les  phénomènes  anomaux  que  présente  la 
dissolution  d*acide  tartrique,  supposait  que  cet  acide  peut  con- 
tracter des  combinaisons  avec  l'eau  dans  des  proportions  variant 
d'une  façon  continue  depuis  l'état  anhydre.  Mais  il  est  bien  diffic3e 
de  concevoir  une  combinaison  à  la  fois  assez  énergique  pour  in- 
fluencer d'une  manière  si  notable  les  propriétés  optiques  et  asseï 
faible  pour  présenter  une  si  grande  instabilité.  Il  est  plus  présn- 
mable  qu'il  se  fonne  simultanément  plusieurs  hydrates  différents 
doués  de  pouvoirs  rotatoires  distincts  et  contenus  dans  la  dissolution 
en  proportions  variables,  suivant  l'état  de  concentration  de  celle-ci. 
Cependant  il  faut  dire  qu'aucun  fait  d'expérience  ne  vient  confirmer 
cette  manière  de  voir. 

Si  Ton  ajoute  à  la  dissolution  d'acide  tartrique  une  certaine 
quantité  d'acide  borique,  il  se  forme  ce  que  Biot  appelle  du  tartrate 
d'acide  bori({ue.  Cette  dissolution  ne  présente  plus  les  mêmes  ano- 
malies de  dispersion  que  la  dissolution  d'acide  tartrique  pur,  mais 
la  variation  du  pouvoir  rotatoire  moléculaire  avec  l'état  de  concen- 
tration s'v  fait  sentir  d'une  manière  encore  plus  caractérisée. 

^76.  Appareil  de  Biot  pour  te  mesure  des  pouwoln 
rotetoires.  —  La  mesure  des  pouvoirs  rotatoires  est  de  la  plus 
iMiUulo  importance  au  point  de  vue  de  la  chimie,  et  l'on  s'est  long- 
ttMups  nrôoroupé  de  la  forme  à  donner  aux  appareils  pour  obtenir 
nno  nnVision  suflisant<\  L'appareil  imaginé  par  Biot  pour  mesurer 
la  n>lali(Ui  produite  par  les  liquides -'^^  a  été  employé  presque  exclu- 
sivtMiMMit»  du  moins  en  France;  mais,  pour  qu'il  donne  des  résultat» 
«»\nols.  il  faut  s'entourer  de  précautions  minutieuses  dans  le  but 
«rt»\rlure  toute  hnnière  extérieure  et  de  conserver  à  l'œil  toute  sa 
MMiNibililô.  On  n'opère  jamais  qu'à  la  lueur  des  nuées,  et  on  choisit 
uiMour  on  le  ciel  est  entièrement  couvert,  afin  d'éviter  toute  lu- 
unèro  polariMM»  par  Tatmosphère. 

hnns  Tnppiireil  de  Biot,  la  lumière  est  polarisée  par  une  glace 

>'*    (itit  i/i'  lAiMi.  ft  dr phjft.y  (3),  XXIX,  35,  3/ii. 

••    r  /f. ,  \l .  'n  lï.     -    t«ii.  ile  chim»  et  de  phyi.,  (q),  LXXV,  /loi  * 
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^oire  à  peu  près  horizontale,  que  l'on  peut  déplacer  à  l'aide  d'une 
^18,  de  manière  à  obtenir  l'inclinaison  qui  donne  la  polarisation 
Complète.  Cette  glace  est  extérieure  à  une  chambre  obscure  dont 
*«  loiet  est  percé  d'une  ouverture  qui  laisse  passer  la  lumière  ré- 
fléchie. Cette  lumière  traverse  un  long  tube,  puis  tombe  sur  un 
ttudyseur;  on  fait  tourner  cet  analyseur  de  façon  à  obtenir  l'extinc- 
tion d'une  des  deux  images.  Le  tube  contient  le  liquide  sur  lequel 
on  veut  opérer  :  il  est  fermé  à  ses  deux  extrémités  par  deux  glaces 
de  verre  et  porte  généralement  à  l'intérieur  deux  diaphragmes  en 
ai^nt,  percés  chacun  d'un  trou  central  afin  d'arrêter  la  lumière 
qoi  pénétrerait  accidentellement  dans  le  tube.  Pour  régler  l'appareil 
on  remplace  ce  tube  par  un  autre  tube  vide  de  même  longueur  et 
dont  les  parois  sont  noircies  intérieurement,  et  on  fait  tourner 
Tanaiyseur  de  façon  à  produire  l'extinction  d'une  des  deux  images 
n  on  opère  avec  de  la  lumière  homogène,  ou  la  teinte  sensible  si 
Ton  se  sert  de  lumière  blanche;  on  enlève  ensuite  le  tube  vide 
et  on  le  remplace  par  le  tube  rempli  du  liquide  sur  lequel  on  veut 
eipérimenter.  L'angle  dont  il  faudra  faire  tourner  l'analyseur  pour 
rétablir  l'extinction  d'une  des  images  ou  la  teinte  sensible  indi- 
quera la  rotation  produite  par  la  colonne  de  liquide  qui  remplit  le 
tube. 

Biot  a  toujours,  sans  aucun  motif  sérieux,  employé  comme  ana- 
lyseur, au  lieu  d'un  prisme  de  Nicol,  un  prisme  biréfringent  achro- 
matisë.  11  opérait,  soit  avec  la  lumière  blanche,  en  se  repérant  sur  la 
teinte  de  passage,  soit  avec  la  lumière  rouge,  en  interposant  un 
verre  coloré  par  l'oxyde  de  cuivre  entre  l'œil  et  l'analyseur.  Dans 
les  expériences  de  Biot,  l'appareil  était  placé  dans  un  petit  cabinet 
dont  les  murs  étaient  noircis:  ce  cabinet  avait  trois  ouvertures  :  le 
volet,* dont  toutes  les  jointures  étaient  bouchées  soigneusement 
avec  de  la  laine  noire;  la  porte,  qui  était  suivie  d'un  rideau  noir 
pour  ne  laisser  passer  aucune  lumière  extérieure  ;  et  enfin  une  sorte 
de  lucarne  qui  était  à  la  disposition  de  l'observateur,  et  qu'il  pou- 
vait ouvrir  pour  faire  ses  lectures. 

Si  l'on  se  sert  d'un  verre  rouge  et  qu'on  obtienne  l'extinction 
d'une  des  images,  on  reconnaît  que  la  position  de  l'analyseur  ou  a 
lieu  cette  extinction  n'est  pas  bien  définie ,  et  qu'on  peut  faire  tournei* 
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raiialyseiir  de  plusieurs  degrés  sans  que  rimage  reparaisse  sensi- 
blement. Pour  arriver  à  une  certaine  exactitude,  on  commence  par 
placer  Tanalyseur  dans  une  position  voisine  de  celle  qui  donne  fei-  V 
(inrtion,  puis  on  le  fait  tourner  lentement  jusqu'au  moment  où  oo 
rosse  d'apercevoir  finiage:  à  ce  moment  on  fait  une  première  lec- 
ture. On  continue  à  tourner  dans  le  même  sens  et  l'on  dépasse  la 
position  |>our  la({uelle  Tiniage  reparait;  on  revient  ensuite  lente- 
ment on  sens  inverse  et  on  fait  une  seconde  lecture  au  raomenl  où 
rimage  disparait  de  nouveau;  la  moyenne  de  ces  deux  lectures  indi- 
(piera  la  |)Ositioii  véritable  du  plan  de  polarisation,  car  rinten$ité 
doit  être  la  mémo  à  distance  égale  de  part  et  d  autre  de  ce  plan,  si 
du  moins  on  admet  (pio,  dans  Fintorvalle  d*une  des  expériences  à 
Tautre,  rintonsité  de  la  lumière  extérieure  n'ait  pas  varié  et  que 
Tcril  ait  ronsorvé  la  mémo  sensibilité.  Comme  rien  ne  garantit  la 
réalisation  do  ces  doux  conditions,  on  fait  un  grand  nombre  f ob- 
servations ot  on  détermine  une  série  de  moyennes.  Si  ces  inojH|pi 
dilliTont  peu,  on  peut  se  contenter  de  8  ou  lo  et  prenÉKfa 
moyenne  résultante.  11  n'est  pas  rare  de  trouver  les  valeurs  àfd 
lectures  consécutives  différentes  de  lo  degrés,  sans  <{ue  pom 
les  moyennes  différent  iU"^  plus  d'un  quart  de  degré. 

Avec  la  (ointo  do  passage  on  emploie  un  artifice  analogue.  On 
déplace  lontoinont  Tanalysour  et  on  fait  une  lecture  au  monmtroi 
apparaît  l;i  teinte  sensible:  on  difpasse  ensuite  cette  teinte,  pinspo 
y  revient  et  on  fait  une  seconde  lecture  lorsqu'elle  commence  à  npt- 
railre.  La  nioyonne  do  cos  doux  lectures  donne  la  direction  dapïan 
(le  polarisation.  Les  angles  trouvés  dans  les  deux  lectures  diffbmit 
lançon*  iiotublement,  mais  beaucoup  moins  qu'avec  la  lumière  JMh 
mogèno,  et  Ton  {)eut  obtenir  avec  la  teinte  sensible  une  précision 
beaucou[)  plus  |;rando. 

On  peut  (l'aillours  simplifier  cet  appareil  en  employant  la  lumière 
solaire,  mais  il  faut  alors  polariser  la  lumière  avec  un  Nicol,  parce 
(|Uo  les  angles  de  polarisation  sont  trop  différents  pour  les  rayons 
rougrs  et  pour  les  rayons  violets.  Dans  ce  c.is  on  peut  se  dispenser 
do  la  plupart  des  précautions  recommandées  par  Biot,  et  il  suffit  de 
])laier  un  limbe  de  carton  noir  autour  de  l'analyseur  :  c'est  l'appa- 
reil de  SI.  Milscberlicli. 
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Toutefois  les  résultats  donnés  par  cet  appareil  et  par  celui  de 
fiiot  ne  sont  pas  rigoureusement  comparables,  et  les  angles  pour 
lesquels  apparaît  la  teinte  sensible  ne  sont  pas  identiques.  Comme 
la  plupart  des  observations,  surtout  celles  des  savants  français,  ont 
été  faites  à  l'aide  de  l'appareil  de  Biol,  c'est  celui  dont  il  faudra  se 
tenir  pour  vérifier  les  nombres  rapportés  dans  les  ouvrages  et  pour 
eu  déterminer  d'autres  qui  leur  soient  comparables. 

277.  tecrtuirimètre  de  B«l«tl,  —  L'appareil  de  Biot  a  été 
modifié  par  M.  Soleil  dans  le  but  spécial  de  le  faire  servir  au  titrage 
des  dissolutions  sucrées  '"  :  de  là  le  nom  de  saccharimèlre  qui  a  été 
dooné  k  l'instrument  imaginé  par  M.  Soleil.  Le  principe  de  cet  appa- 
reil consiste  à  cbercher  à  quelle  épaisseur  de  quarte  correspond  une 
bngneur  donnée  d'nn  liquide  aclif.  Il  est  d'une  grande  sensibilité 

Iet  d'un  maniement  beaucoup  plus  commode  que  celui 
de  Biot. 
Dans  le  saccbarimètre  de  Soleil  (fig.  àa)  la  lu- 
mière est  polarisée  par  un  pn'sme  de  Nicol  N  rendu 
acbromatique ;  elle  est  ensuite  reçue  sur  une  plaque 
de  quartz  p,  représentée  à  part  tig.  63  ,  et  formée  de 
deux  moitiés  demi-circulaires,  présentant  des  épais- 
seurs égales  et  possédant  des  pouvoirs  rotatoires  de 
sens  contraire.  L'épaisseur  de  cette  plaque  est  telle 
que  ses  deux  moitiés  impriment  l'une  et  l'autre  une 
rotation  de  90  degrés  au  plan  de  polarisation  des 
rayons  jaunes  moyens;  de  cette  fa<;on  la  lumière  trans- 
mise par  les  deux  moitiés  de  la  plaque,  rcfue  ensuite 
sur  un  prisme  de  Mcol,  développe  la  teinte  de  pas- 
sage aussi  bien  dans  l'une  des  moitiés  de  l'image  que 
dans  l'autre,  lorsque  la  section  principale  de  ce 
prisme  est  perpendiculaire  au  plan  primitif  de  polari- 
r>i-  *••  satton.  Après  la  plaque  p  vient  le  tube  T,  qui  est  en 
(aine,  fermé  à  ses  extrémités  par  deu.\  plaques  de  verre,  et  dans 
lequel  on  place  le  liquide  ou  la  dissolution  que  l'on  veut  étudier. 

10  C:JL,XXI,*«6îXXIV,973. 
VuMT,  VI.  —  Oplit|iM,  ti.  I  <| 
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Apr^  avoir  traversé  le  tube  T  et  avaot  d'arriver  sur  l'aDalystar,  1^ 
la  lumière  traverse  une  lame  de  quartz  q,  puis  un  système  L  &  V"^ 
eomfenitttewr.  Ce  système  est  formé  (fig.  &&)  de  deux  prisme  ic 
c[uart2,  à  base  de  triangle  rectangle  très-allongé  et  oii  le  gnnj 
côté  de  l'angle  droit  est  perpendiculaire  à  Taxe  :  ils  sont  d'âne  n- 
tatioD  contraire  à  celle  de  la  plaque  9.  Comme  ces  deux  prisiiK! 
sont  mobiles  l'un  sur  l'autre,  le  compensateur  constitue  oneli 
perpendiculaire  à  l'axe  et  dont  on  peut  faire  varier  fépaisseDi  ï 
volonté.  L'un  des  deux  prismes  est  muni  d'un  vernier  qui  glisse  le 
long  d'une  règle  divisée  portée  par  l'autre  prisme,  el  le  dëplaceaeot 


du  vernier  indique  te  cbangement  d'épaisseur  du  système.  Quand  il 
y  a  coïncidence  entre  les  zéros  du  vernier  et  de  la  règle,  cette  épais- 
seur est  rigoureusement  égale  à  celle  de  la  lame  y,  dont  l'effet  se 
trouve  ainsi  complètement  détruit.  Ordinairement  chaque  division 
de  la  règle  correspond  à  une  variation  d'épaisseur  d'un  dixième 
de  millimètre  de  quartz;  et,  comme  le  vernier  donne  encore  les 
di}>ièmcs,  on  peut  évaluer  ainsi  jusqu'aux  centièmes  de  millimètre. 

Enfin  l'appareil  se  termine  par  un  analyseur  biréfringent  A,  suivi 
d'une  petite  lunette  de  Galilée  G,  dont  on  Fait  varier  le  point  de  ma- 
nière à  voir  nettement  l'image  de  la  double  plaque/). 

Voyons  maintenant  comment  on  mesurera  à  l'aide  de  cet  appareil 
la  rotation  produite  par  une  colonne  d'un  liquide  dét'Tminé  ayant 
la  longueur  du  lubc  T.  Pour  régler  l'appareil  on  y  place  le  tube  T 
vide,  ou  mieux  plein  d'eau,  afin  qu'on  ne  soit  pas  obligé  de  chanijcr 
le  point  de  la  lunette  lors  de  la  seconde  observation  ;  en  effet  la  co- 
lonne liquide  qui  se  trouve  dans  le  tube  rapproche,  à  cause  de  son 
pouvoir  réfringent,  l'image  de  la  plaque  p,  et,  pour  la  voir  avec 
netteté,  ta  hmetle  ne  doit  pas  élre  au  même  point  que  si  le  tube 
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(tait  plein  d'air.  On  fait  ensuite  coïncider  le  zéro  du  vernier  et  le 
eéro  de  la  règle  dans  le  compensateur  L,  dont  l'un  des  prismes  est 
"endu  mobile  k  Taide  d'une  vis,  et  on  tourne  l'analyseur  jusqu'à  ce 
{ue  les  deux  moitiés  de  l'une  des  images  de  la  plaque  p,  de  l'image 
>rdinaire  par  exemple,  présentent  la  teinte  sensible.  Ensuite,  sans 
toucher  au  reste  de  l'appareil ,  on  enlève  le  tube  T,  on  le  remplit  du 
liquide  sur  lequel  on  veut  expérimenter,  et  on  le  replace.  Si  ce  li- 
quide est  actif  et  s'il  fait  tourner  le  plan  de  polarisation  dans  le 
même  sens  que  la  plaque  de  quartz  g,  son  action  s'ajoutera  è  celle 
de  cette  plaque,  et  les  deux  moitiés  de  l'image  vue  dans  la  lunette 
cesseront  de  présenter  la  teinte  sensible.  Pour  neutraliser  l'action  du 
liquide,  il  faudra  augmenter  l'épaisseur  du  compensateur  :  on  fera 
donc  tourner  la  vis  de  ce  compensateur  jusqu'à  ce  que  les  deux 
moitiés  de  l'image  de  l'analyseur  reprennent  la  teinte  sensible;  le 
déplacement  du  zéro  du  vernier  sur  la  règle  graduée  indique  en 
centièmes  de  millimètre  l'augmentation  d'épaisseur  du  système  L, 
c'est-à-dire  l'épaisseur  de  la  lame  de  quartz  qui  fait  équilibre  à 
l'action  du  liquide  et  qui  possède^  par  conséquent,  le  même  pouvoir 
rotatoire  que  la  colonne  liquide  contenue  dans  le  tube  T.  Il  est  clair 
que,  si  le  liquide  qui  remplit  le  tube  a  un  pouvoir  rotatoire  de  sens 
contraire  à  celui  de  la  plaque  9,  il  faut  diminuer  Tépaisseur  du 
compensateur  en  tournant  la  vis  dans  le  sens  opposé.  En  essayant 
successivement  de  tourner  la  vis  dans  un  sens  ou  dans  l'autre,  on 
trouve  facilement  dans  quel  sens  il  faut  la  faire  tourner  pour  rétablir 
la  teinte  sensible,  d'où  l'on  déduit  le  sens  du  pouvoir  rotatoire  du 
liquide. 

La  méthode  que  nous  venons  de  décrire  est  irréprochable  quand 
on  opère  avec  la  lumière  blanche  et  que  le  liquide  soumis  à  l'expé- 
rimentation est  incolore;  mais,  si  la  lumière  ou  le  liquide  sont  co- 
lorés, la  teinte  sensible  ne  correspondra  plus  aux  mêmes  rayons 
du  spectre  et  l'instrument  n'aura  plus  la  même  sensibilité. 

Pour  remédier  à  cet  inconvénient,  M.  Soleil  a  ajouté  à  son  appa*^ 
reil  une  pièce  qu'il  a  appelée  producteur  des  teintes  sensibles.  Cette 
pièce,  qui  se  place  en  avant  du  saccharimètre,  se  compose  d'un 
prisme  de  Nicol  N'  (fig.  /iq)  et  d'une  lame  de  quartz  /;  le  tout  est 
renfermé  dans  une  douille  qui  peut  tourner  sur  elle-même  au  moyen 

19- 


284  POLARISATION  ROTATOIRE. 

d'une  roue  dentée,  d'un  pignon  et  d'un  bouton  qui  est  placé  près 
de  la  lunette  G,  â  la  portée  de  la  main  de  l'observateur.  La  lu- 
mière incidente  est  polarisée  par  le  Nicol  N';  elle  traverse  ensuite 
la  lame  l,  puis  le  Nicol  N»  qui  sert  d'analyseur  et  lui  donne  une  cer- 
taine coloration.  En  faisant  tourner  le  Nicol  N',  on  trouve  générale- 
ment une  position  pour  laquelle  la  lame  /  donne  une  teinte  complé- 
mentaire de  celle  du  liquide  ou  de  la  lumière  employée  :  cette 
dernière  coloration  se  trouve  ainsi  neutralisée,  et  par  suite  la  teinte 
sensible  se  rétablit  dans  les  deux  moitiés  de  l'image  ordinaire  de 
l'analyseur  A.  D'ailleurs,  si  on  n'arrive  pas  à  cette  compensation 
exacte»  l'appareil  peut  encore  servir;  on  cherchera  alors  à  rendre 
aussi  identiques  que  possible  les  teintes  des  deux  moitiés  de  l'image 
de  la  plaque  p. 

L'emploi  du  saccharimètre  n'est  pas  d'une  généralité  absolue,  car 
il  suppose  qu'on  peut  toujours  détruire  l'effet  d'une  colonne  de  li- 
quide d'une  certaine  longueur  par  une  certaine  épaisseur  de  quartz, 
ce  qui  n'aura  lieu  qu'autant  que  la  loi  de  la  dispersion  rotatoire  est 
la  même  pour  le  liquide  que  pour  le  quartz,  c'est-à-dire  lorsque, 
pour  le  liquide  comme  pour  le  quartz,  les  votations  des  plans  de  po- 
larisation approchent  d'être  invei*sement  proportionnelles  aux  carrés 
des  longueurs  d'ondulation.  Or  Biot  a  reconnu  qu'il  en  est  ainsi 
pour  la  dispersion  rotatoire  des  dissolutions  sucrées,  et  il  en  résuite 
que,  pour  cet  usage  spécial,  l'emploi  du  saccharimètre  est  à  l'abri 
de  toute  gbjeclion. 

278.  Double  réfraction  dans  les  liquides  actifs.  —  Les 

liquides  qui  dévient  le  plan  de  polarisation  possèdent  la  double  ré- 
fraction circulaire,  c'est-à-dire  transforment  un  rayon  polarisé  rec- 
tilignement  en  deux  rayons  polarisés  circulairenient  en  sens  contraire 
et  se  propageant  avec  des  vitesses  différentes.  L'interprétation  théo- 
rique de  la  polarisation  rotatoire  sera  donc  la  même  pour  les  liquides 
actifs  que  pour  le  quartz.  Seulement  le  quartz  ne  jouit  de  cette  pro- 
priété que  suivant  la  direction  de  l'axe ,  et  elle  est  modifiée  dans  les 
directions  obliques  à  l'axe  par  un  autre  phénomène,  celui  de  la 
double  réfraction  rectiligne,  qui  finit  par  la  faire  disparaître  com- 
plètement dans  les  directions  qui  sont  voisines  d'être  perpendiculaires 
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à  Taxe;  dans  les  liquides  actifs,  au  contraire,  toutes  les  directions 
jouissent  de  la  même  propriété. 

On  peut  démontrer  la  double  réfraction  circulaire  des  liquides 
metàfa  par  des  expériences  analogues  à  celles  qui  ont  été  faites  sur 
le  qaartz(256)  : 

t*  Un  rayon  polarisé  circulairement  qui  traverse  un  liquide  actif 
n'é^nrouve  aucune  altération. 

9*  Si  on  interpose  une  colonne  de  liquide  actif  sur  le  trajet  des 
rayons  lumineux  dans  l'expérience  des  miroirs  de  Fresnel ,  on  pro- 
duit trois  systèmes  de  franges  qu'on  peut  apercevoir  à  l'aide  d'un 
analyseur. 
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tallise  en   prisme  hexagonal;   dans  ce  système, 
rtîcale  peut  4lre  modiliëe  par  deui  troncatures  ^ga- 
)  sur  les  deux  faces,  latérales,  ce  qui  donne  douze 
;.  Mais  il  peut  se  présenter  un  cas  d'hémiédrie  :  c'est 
ides  arêtes  n'est  modifiée  que  par  une  seule  tronca- 
I  Vfixe  et  inégalement  inclinée  sur  les  deux  faces  la- 
ible,  au  premier  abord,  que  dans  ce  cas  le  cristal  devra 
»  pouvoir  rolatoire.  En  effet,  si,  partant  d'un  point  a 
t  la  face  primitive,  on  fait  le  tour  du  cristal  dans  un 
t  L'autre,  on  ne  rencontre  pas  les  angles  différents  dans 
.  Mais,  si  an  remarque  qu'en  retournant  le  crislal 
stimmet  les  angles  se  présentent  en  sens  inverse,  il 
'  que  la  rotation  aura  lieu  en  sens  inverse  de  celui 
^JsRS  In  première  position.  Donc,  suivant  que  le  cristal 
^«lans  un  sens  ou  dans  l'autre,  le  plan  de  polarisation 
^roite  ou  à  gaucbe.  M.  Delafosse  avait  en  effet  admis 
que  cette  particularité  pouvait  se  présen- 
ter. Hais  on  peut  ailer  plus  loin  :  rien  ne 
distingue  une  des  extrémités  du  cristal  de 
l'antre  extrémité,  et  rien  au  premier  abord 
n'indique  dans  quel  sens  pourra  se  faire 
la  rotation.  Supposons  cependant  qu'elle 
s'effectue  du  c6lé  oà  l'on  rencontre  d'a- 
bord le  plus  grand  ang^e  quand  on  part 
d'un  point  situé  sur  une  des  faces  du  cris- 
tal primitif.  L'indétermination  n'en   est 
pas  moins  grande,  car  oiî  est  la  face  mo- 
lodifiée?  Gomme  il  est  impossible  de  tran- 
Btton  et  que  le  pouvoir  rotatoire  devra  changer  de 
3  Tunc!  des  faces  sera  considérée  comme  face  modi- 
)  face  primitive,  il  eo  résulte  que  le  pAuvoir  rota- 
i  raison  d'être.  Un  raisonnement  analogue  démon- 
^éelite  ne  peut  aussi  donner  lieu  qu'à  des  formes 
«ridemment  superposables.  Du  reste,  l'expérience  a 
ëmontré  que  dans  les  deux  exemples  de  cristaux 
ifoBse  il  n'y  a  pas  trace  de  pouvoir  rotatoire. 
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281.  UaIsmi  entre  le  pouvoir  rmîmtmkrm  et  lliéHMirte 
noii  OTiperpoMible.  —  Travaux  de  H*  PAMeur.  —  Col 

M.  Pasteur  qui,  le  premier,  a  véritablement  compris  la  loi  générak 
qui  lie  la  polarisation  rotatoire  k  la  forme  cristalline,  et  dontrob- 
servation  d'Herschell  ne  constitue  qu'un  cas  particulier.  Lliémiédm 
qui  donne  naissance  au  pouvoir  rotatoire  doit  produire  deux  formel 
non  superposables.  L'existence  de  ces  deux  formes  non  superposables 
est  une  condition  indispensable  pour  que  Ton  puisse  concevoir  dans 
deux  cristaux  de  même  nature  une  action  différente  sur  la  lumieTf 
polarisée. 

Cette  hémiédrie  non  superposable  peut  se  définir  autrement, 
sans  avoir  recours  à  la  forme  primitive.  H  suffit  que  la  forme  polyé- 
drique sous  laquelle  se  présente  le  cristal  ne  puisse  pas  avoir  de 
plan  de  symétrie  pour  pouvoir  affirmer  que  c'est  une  forme  héroié- 
drique  non  superposable  à  la  forme  symétrique.  En  effet,  le  symé- 
trique d'un  polyèdre  ne  change  pas,  quel  que  soit  le  plan  par  rap- 
port auquel  il  est  pris;  si  donc  le  polyèdre  a  dans  son  intérieur  un 
plan  de  symétrie,  il  en  résulte  qu  il  est  à  lui-même  son  propre  symé- 
trique, et  par  suite  qu'il  est  superposable  à  son  symétrique.  Ainsi 
l'absence  d'un  plan  de  symétrie  dans  un  polyèdre  ou  l'impossibilité 
de  le  superposer  à  son  symétrique  ne  forment  qu'une  seule  et  même 
condition. 

C'est  donc  dans  l'hémiédrie  non  superposable  que  nous  devrons 
chercher  rexplication  du  pouvoir  ï'otatoire  des  cristaux,  et  c'est 
dans  ce  but  que  nous  allons  montrer  comment  ce  genre  d'hémiédrie 
peut  se  produire  dans  les  différents  systèmes  cristallins. 

282.  Hémiédrie  non  superposable  dans  le  système 
eubique.  —  Observations  de  m.  lllarbaeli.  —  11  semble  dif- 
ficile, au  premier  abord,  de  trouver  dans  le  système  cubique  des 
formes  hémiédriques  non  superposables.  On  rencontre  en  effet, 
dans  ce  système,  deux  sortes  d'hémiédrie  :  l'une  à  faces  parallèles, 
qui  conduit  au  dodécaèdre  de  la  pyrite;  l'autre  à  faces  inclinées, 
qu'on  obtient  en  prolongeant  la  moitié  des  faces  de  l'octaèdre  et 
qui  donne  naissance  au  tétraèdre;  mais  ces  deux  hémiédries  ne 
peuvent  évidemment  produire  que  des  formes  superposables,  et 
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D  avons  pas  à  nous  en  occuper  pour  le  bul  que  nous  nous 
Kip€6ons.  Depuis  longtemps  le  cristallographe  Môhs  avait  signale , 
^  point  de  vue  purement  théorique,  l'existence  d'une  tétartoëdrie 
M  supeqposable  dans  le  système  cubique.  Pour  arriver  à  cette 
^m»  il  convient  de  prendre  pour  point  de  départ  la  forme  la  plus 
lofrale  du  système  cubique,  c'est-à-dire  le  solide  à  quarante- 
^A  faces  formées  de  triangles  scalènes. 

On  peut  faire  dériver  ce  solide  de  l'octaèdre  en  plaçant  sur  chaque 
iMe  deux  facettes  inégalement  inclinées  vers  les  extrémités  de 
wte  et  vers  les  faces  adjacentes.  Si  l'on  fait  seulement  cette  opé- 
iHion  pour  quatre  des  faces  de  l'octaèdre,  on  obtient  un  solide  h 
Eagt-quatre  faces;  c'est  la  forme  la  plus  générale  de  l'hémiédric 
rfkreédrique.  Si  dans  ce  solide,  enfin,  des  six  faces  qui  correspon- 
lent  à  chacune  des  faces  de  l'octaèdre  on  en  conserve  seulement 
fois  de  deux  en  deux ,  on  obtiendra  un  dodécaèdre  à  faces  pentago- 
nies,  tout  différent  de  celui  de  la  pyrite.  Ce  dodécaèdre  n'est  pas  su- 
lerposable  à  son  image,  car  les  faces  ne  sont  placées  que  sur  quatre 
les  huit  angles  du  cube  primitif,  et  dissymétriquement  sur  chacune 
les  arêtes.  Toutefois,  c'est  là  une  forme  qui  n'a  jamais  été  observée. 

Mais,  si  nous  supposons  que  dans  le  dodécaèdre  pentagonal  que 
tous  Yenons  de  décrire  les  faces  deviennent  symétriques  par  rapport 
lU  arêtes,  c'est-à-dire  deviennent  parallèles  aux  arêtes  du  cube 
irimitif ,  nous  retomberons  sur  le  dodécaèdre  de  la  pyrite  ;  seule- 
oent,  comme  les  huit  angles  réguliers  continueront  d'être  dissymé- 
riques  jAysiquement,  il  pourra  arriver  que  la  moitié  seulement  de 
ies  huit  angles  soit  modifiée  par  les  faces  du  tétraèdre.  C'est  préci- 
tément  sous  cette  forme  que  l'hémiédrie  non  superposable  a  été 
dMenrée  par  M.  Marbach  dans  les  cristaux  de  chlorate  de  soude  ^'^ 
En  résumé,  la  forme  hémiédrique  non  superposable  reconnue  par 
M.  Marbach  sur  ies  cristaux  de  chlorate  de  soude  peut  être  consi- 
iérée  comme  un  cas  particulier  d'un  dodécaèdre  tétartoédrique  non 
Ripeiposabie  modifié  par  les  faces  du  tétraèdre,  et  c'est  de  eette 
Danière  qu'elle  est  envisagée  par  les  cristallographes  allemands. 

D'autre  part,  les  minéralogistes  français,  ne  voulant  pas  prendre 

^  Bfgg,  Amm.,  XCr,  &8s;  XCfV.  Aïs;  XCÎX,  65i  :  —  Arm,  Ae  rhim.  HiUphy»., 
Vf,9&«;XLI?.  Al. 
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pour  point  de  départ  une  forme  non  observée,  y  voient  la 
naisoQ  de  deux  bémiédries,  celle  du  tétraèdre  et  celle  itiaU" 
caidre  de  la  pyrite. 

Il  reste  à  montrer  maintenant  comment  M.  Marbach  est  arrrrii 
distinguer  les  cristaux  droits  des  cristaux  gaucbes  dans  le 
de  soude.  Si  l'on  examine  les  faces  du  dodécaèdre  de  la  pyrite,  « 
voit  que  ce  sont  des  pentagones  irrëguliers,  formés  de  quatre  cMfa 
égaux  et  d'un  cinquième  cAté  qui  n'est  pas  égal  aux  autres.  Ce  dt^ 
nier  cAté  s'appelle  ia  base,  et  l'angle  qui  lui  est  opposé  reçoitk 
nom  de  sommet  principal  -,  une  perpendiculaire  abaissée  du  sonuul  I'' 
principal  sur  ta  base  partage  le  pentagone  en  deux  parties  symf- 
triques.  Dans  la  formation  des  an^es  réguliers  du  dodécaèdre  il 
n'entre  aucun  sommet  principal  ni  aucun  angle  adjacent  i  une  base. 
Nous  allons,  d'après  cela,  trouver  dans  le  cristal  deux  groupesd'an- 
gles  réguliers  non  superposables.  En  effet,  supposons  que  l'on  plan 
devant  soi  une  arête  d'un  sommet  régulier;  de  part  et  d'autre  ii 
celte  arête  se  trouveront  deux  pentagones ,  dont  l'un  aura  son  sommpl 
principal  sur  l'arête  considérée.  Suivant  que  le  pentagone  qui  a  mn 
sommet  principal  sur  cette  arête  se  trouvera  à  droite  ou  à  gauchi', 
le  sommet  régulier  du  cristal  pourra  être  dit  droit  ou  gauche,  «1 
il  est  évident  que  ces  deux  sortes  de  sommeU  ne  sont  pas  suj 
sables.  Si,  sur  un  cristal,  les  troncatures  par  les  faœs  du 
portent  sur  les  sommets  droits,  et  si  sur  un  autre  ces  mêmes 
catures  atteignent  les  sommets  gauches,  les  deux  solides  aîioîtBl)- 
tenus  ne  seront  pas  superposables  et  les  cristaux  héinit^driques 
dits  droits  ou  gauches,  suivant  que  les  troncaturps  tétraédnqiies 
auront  porté  sur  les  sommets  droits  ou  sur  les  somincts  gaucfaefc 

M.  Marbach  a  reconnu  directement,  par  l'expérience,  l'erfMeBEf 
du  pouvoir  rotatoire  dans  un  certain  nombre  de  cristaux  ap|Miie- 
nant  au  système  cubique. 

Pour  tous  ces  cristaux  le  pouvoir  rotatoire  reste  ie  même,  qtitfie 
que  soit  la  direction  suivant  laquelle  les  rayons  lumineux  traTMMBt 
le  cristal,  ce  qu'aurait  pu  faire  prévoir  la  symétrie  du  système  cu- 
bique. De  plus,  le  pouvoir  rotatoire  ne  se  conserve  pas  lorsqu'on 
met  ces  cristaux  en  dissolution;  ainsi  la  dissolution  de  chlorate  de 
soude  est  fompliitcmenf  inactlve.  Pour  deux  corps,  le  chlorate  de 
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ombrées  par  deux  séries  de  traits  croisés.  Gela  revient  en  définitive 
à  prendre,  dans  chacun  des  six  angles  dièdres  en  lesquels  se  trouve 
partagé  le  solide  h  vingt-quatre  faces,  une  seule  des  quatre  faces,  et 
à  choisir  ces  faces  de  façon  que  dans  deux  angles  dièdres  adjacents 
dles  soient  ou  le  plus  éloignées  possible  Tune  de  l'autre ,  ou  bien 
opposées  par  le  sommet.  Le  polyèdre  h  six  faces  ainsi  obtenu  porte  le 
nom  de  irapézoidre  tétartoédrique  ou  tr^[(maL  C'est  ce  solide  qui  cons- 
titue les  facettes  plagièdres  du  quartz,  et  c'est  là  seulement  qu'il  a 
été  observé. 

M.Descloiseaux^^^  a  découvert  le  pouvoir  rotatoire  dans  les  cristaux 
de  cinabre.  Ces  cristaux  se  comportent  comme  ceux  de  quartz,  c'est- 
à-dire  que  le  pouvoir  rotatoire  n'y  est  sensible  que  dans  les  direc- 
tions voisines  de  Taxe.  La  rotation  produite  parle  cinabre  est  environ 
trois  fois  plus  grande  que  celle  qui  est  produite  par  le  quartz.  Pour 
one  épaisseur  de  i  millimètre,  elle  varie  entre  Sa  et  56  degrés.  Les 
observations  sont  du  reste  très-difficiles ,  à  cause  de  l'opacité  extrême 
des  cristaux  de  cinabre.  On  n'a  aperçu  d'ailleurs  jusqu'ici  sur  ces 
cristaux  aucune  trace  de  facettes  hémiédriques. 

38&.  HéHilMrie  non  superpottalile  dans  le  mjmtéwme 
lèmconal.  —  Le  système  tétragonal,  ou  du  prisme  droit  à  base 
carrée ,  donne  lieu  à  des  considérations  tout  à  fait  analogues  à  celles 
que  nous  venons  de  développer  pour  le  système  hexagonal.  La 
ibrme  la  plus  générale  du  système  tétragonal  se  compose  de  deux 
pyramides  à  bases  octogones,  accolées  par  leurs  bases.  L'octogone 
qui  forme  la  base  commune  des  deux  pyramides  n'est  pas  régulier, 
mais  ses  sommets  coïncident  avec  ceux  de  deux  carrés  inégaux 
dont  les  diagonales  forment  des  angles  de  âS  degrés  entre  elles. 

Dans  ce  système,  la  double  pyramide  ou  solide  à  seize  faces  peut 
dtre  considérée  comme  divisée,  par  des  plans  passant  par  l'axe  et 
par  les  arêtes  prises  de  deux  en  deux,  en  quatre  angles  dièdres  droits 
ou  en  quatre  quadrants» 

Des  modifications  absolument  analogues  à  celles  que  nous  avons 
décrites  pour  le  système  hexagonal  conduiront  à  une  hémiédrie 

^^  Ann.  de  ehim,  et  de  phyi^j  (  3),  LU  d6i. 
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superposable ,  à  une  hëmiédrie  non  superposable  et  à  une  téUr- 
toédrie. 

L*hëmiëdrie  non  superposable  s'obtient  en  ne  prenant  dans  chacaB 
des  quatre  quadrants  que  deux  faces  opposées  par  le  sommet,  ce  ([oi 
produit  un  solide  limité  par  huit  faces  qui  ont  la  forme  de  trapèies: 
c'est  le  trapézoèdre  à  huit  faces  ou  trapézoèdrt  oclaédrique,  et  il  est 
évident  qu'en  conservant  l'une  ou  l'autre  des  deux  sériés  de  huit  faces 
on  arrive  à  deux  trapézoèdres  qui  ne  sont  pas  superposables.  Ces 
formes  hémiédriques  n'ont  pas  été  observées  sur  les  cristaux  du  sys- 
tème létragonal. 

On  peut  supprimer  quatre  des  huit  faces  du  trapézoèdre  en  ne 
conservant  alternativement  dans  chaque  quadrant  que  la  face  qui  est 
au-dessus  et  la  face  qui  est  au-dessous  de  la  base  commune.  On 
obtient  ainsi  un  tétraèdre  d'un  aspect  très-irrégulier  et  complètement 
dissymétrique.  Ces  tétraèdres,  qui  sont,  comme  on  voit,  des  formes 
tétartoédriques,  n'ont  pas  encore  été  observés  jusqu'ici  sur  les 
cristaux  du  système  tétragonal. 

Cependant  il  existe  un  cristal  appartenant  à  ce  système  qui  posr 
sèdc  le  pouvoir  rotatoire:  c'est  le  sulfate  de  strychnine,  lorsqu'on 
Ta  fait  cristalliser  entre  i  o  et  ao  degrés  avec  i3  équivalents  d'eau. 
Lo  pouvoir  rotatoire  a  été  reconnu  par  M.  Descloiseaux  ^^^  sur  des 
échantillons  de  sulfate  de  strychnine  préparés  par  M.  Berthelot;  ces 
cristaux  ne  présentaient  pas  du  reste  de  traces  d'hémiédric  non  su- 
perposable. Le  sulfal«3  de  strychnine  fait  tourner  le  plan  de  polari- 
sation vers  la  gauche;  la  rotation  est  d'environ  9^10  degrés  pour 
une  lame  de  1  nnlliraètrc  d'épaisseur.  Ce  corps  présente  une  parti- 
cularité remarquable  également  observée  par  M.  Descloiseaux  :  si 
on  le  fait  dissoudre  dans  l'eau,  le  pouvoir  rotatoire  moléculaire  de 
la  dissolution  se  trouve  être  de  vingt-quatre  à  vingt-cinq  fois  plus 
petit  que  le  pouvoir  rotatoire  moléculaire  du  corps  à  l'état  cristal- 
lisé. C'est  là  une  anomalie  dont  il  serait  très-important  de  se  rendre 
compte.  Comme  le  pouvoir  rotatoire  des  cristaux,  sauf  ceux  du  sys- 
tème cubique,  n'est  sensible  que  lorsque  les  rayons  lumineux  les 
traversent  dans  une  direction  voisine  de  celle  de  Taxe,  il  semble 
que  l'on  pourrait  expliquer  Taffaiblissement  du  pouvoir  rotatoire 

('^  Ann,  de  r/itm.  et  de  phys.y  (3),  LI,  366. 
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moléculaire  du  sulfate  de  strychnine  dans  la  dissolution  par  ce  Fait 
qu'il  n  y  aura  qu'un  petit  nombre  de  molécules  cristallines  dont  les 
axes  seront  peu  inclinés  sur  la  direction  des  rayons  lumineux.  Tou- 
tefois cette  explication  n'est  pas  suffisante;  <*ar,  si  le  pouvoir  rota- 
toire  ne  se  manifeste  pas  pour  les  directions  notablement  inclinées 
sur  l'axe,  il  n'en  faut  pas  conclure  qu'il  n'existe  pas  suivant  ces 
directions,  mais  bien  qu'il  y  est  masqué  par  la  double  réfraction 
ordinaire. 


285.  HéBslédrie  non  miperpoMiMe  «Iaim  les  mjmtèi 
mrêmêmlUwàm  m  deux  axes  •ptiques.  —  Dans  les  systèmes  cris- 
tallins à  deux  axes  optiques,  la  question  de  la  polarisation  rotatoire 
a  été  avancée  dans  un  autre  sens  que  pour  les  systèmes  cubique  et 
à  un  axe,  et  les.  connaissances  s'y  sont  développées  dans  un  ordre 
inverse.  Les  particularités  que  présente  la  double  réfraction  dans 
les  cristaux  à  deux  axes  n'ont  pas  permis  de  reconnaître  le  pouvoir 
rotatoire  sur  ces  cristaux ,  et  l'on  ne  sait  en  quoi  les  propriétés  des 
cristaux  h  deux  axes  qui  possèdent  le  pouvoir  rotatoire  diffèrent  de 
celles  des  cristaux  qui  ne  possèdent  pas  ce  pouvoir.  Mais,  d'autre 
part,  on  connait  un  grand  nombre  de  cristaux  à  deux  axes  qui 
présentent  des  formes  hémiédriques  non  superposables  et  dont  les 
dissolutions  possèdent  le  pouvoir  rotatoire.  La  question  cristallogra- 
phique  est  donc  ici  plus  avancée  que  l'étude  optique  des  phénomènes, 
tandis  que  c'est  l'inverse  pour  les  systèmes  précédemment  étudiés. 

11  est  du  reste  facile  de  voir  que ,  dans  les  trois  systèmes  cristal- 
lins h  deux  axes  qui  nous  restent  à  examiner,  toute  hémiédrie  est 
nécessairement  dissymétrique  et  non  superposable. 

Dans  le  système  rhombique,  dont  la  forme  la  plus  générale  est 
un  octaèdre  à  base  rbombe,  on  obtiendra  une  hémiédrie  en  conser- 
vant seulement  quatre  des  faces  de  l'octaèdre,  ce  (|ui  conduit  à  deux 
tétraèdres  non  superposables.  On  peut  aussi  obtenir  dans  ce  système 
une  tétartoédrie  qui  donne  naissance  à  quatre  formes  constituant 
deux  groupes  de  cristaux  symétriques,  mais  non  superposables;  ces 
formes  ont  été  observées. 

Dans  le  système  monoclinoédri(|ue,  la  symétrie»  du  cristal  ne  pré- 
sente qu'un  seul  axe  cristallographique  bien  défmi,  le  choix  des  deux 
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autres  axes  reslanl  assez  indéteriuind.  L'hémiédrie ,  dans  ce  système, 
consiste  à  supprimer  deux  des  faces  d'un  prisme;  si  Ton  consene 
deux  Faces  parallèles,  on  aura  une  hëiniédrie  superposable ;  pour 
que  rhémiédrie  ne  soit  pas  superposable,  il  faut  donc  conserver 
deux  faces  qui  se  coupent.  Si  l'on  conserve  en  même  temps  cesdeui 
faces  et  deux  autres  appartenant  à  un  prisme  différent,  on  obtiendra 
une  forme  hémiédrique  tétraèdre. 

Dans  le  système  dirlinoédrique,  tout  est  dissymétrique,  et  l'on 
ne  jxMit  plus  trouver  que  deux  faces  identiques  entre  elles;  l'hémip- 
drie  s^obliendra  |)ar  la  sup|)ression  de  Tune  de  ces  faces  et  sera  tou- 
jours non  super|)Osable. 

i28().  TrAYAux  de  m.*  PiMiteiir  sur  l'aclfle  tAPtriqiiM  el 
mur  le»  turtrate»*  —  Les  beaux  travaux  de  M.  Pasteur  ont  mis 
(Milièromont  dans  son  jour  la  relation  qui  existe  entre  le  pouvoir  ro- 
tatoire  ot  les  formes  cristallines.  Ses  |)remières  observations  ont  éii 
faites  sur  Tacide  tartrique  et  sur  les  tartrates^'^  Les  chimistes  con- 
nai.ss.'Ment ,  outre  l'acide  t^irtrique  ordinaire,  dont  les  dissolutions  font 
tourner  le  plan  de  polarisation  à  droite,  un  autre  acide  tartrique 
isomère  du  premier,  mais  dont  la  dissolution  n'agit  pas  sur  la  lu- 
mière polarisée.  Cet  acide  fut  obtenu  en  iSii)  par  un  fabricant  de 
Thann,  M.  karslner,  en  traitant  les  tartres  déposés  par  des  vins  des 
Vosges,  et  sa  formation  ne  s'est  jamais  reproduite  depuis;  on  le 
nouHue  Vacide  paratartrique  ou  racétnùiue.  Il  se  distingue  de  l'acide 
taririque  ordinaire  par  Taspect  de  ses  cristaux  et  forme  une  série  de 
sels,  les  raccmates,  (|ui  si;  distinguent  également  des  tartrates  formés 
|)ar  Faride  lartri(|ue  ordinaire.  L'acide  racémique  est  moins  soluble 
dans  l'eau  (|ue  l'acide  tartrique  ordinaire;  il  cristallise  avec  a  équi- 
valents (l'eau,  tandis  que  l'acide  tarlri(|ue  ordinaire  cristallisé  esl 
anhydre.  Lo  lartratc  de  chaux  esl  un  peu  soluble  dans  l'eau  et  très- 
soluhle  dans  l'acide  acétique;  le  racémate  de  chaux  est  au  contraire 
lrès-solul)le  dans  l'eau  et  insoluble  «lans  Tacide  acétique;  ces  deux 
cor|)s  onl  exacIcMuent  la  môme  forme  cristalline,  mais  la  grosseur  el 

'  r.  //.,\\M,  :.:i:);\XVIII,  '177;  XWI,  'iHo;\\\\\  i-jH  —  A,m,  th  rk^M.  rt  df 
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l'aspect  des  cristaux  permettent  de  les  distinguer  au  premier  abord. 
Le  racémate  et  le  tartrate  de  chaux  peuvent  servir  à  préparer  tous 
les  autres  sels  de  ces  deux  acides.  Biot  avait  reconnu  (|ue  les  disso- 
lutions, non«-seulement  de  Tacide  racémique,  mais  encore  des  racé- 
mates,  sont  complètement  inactives.  En  iS/iA,  Mitscherlich,  en 
mélangeant  des  dissolutions  de  racémate  de  soude  et  de  racémate 
d'ammoniaque,  obtint  des  cristaux  de  racémate  double  de  soude  et 
d'ammoniaque  :  ces  cristaux  ont  la  même  forme,  les  mêmes  angles, 
la  même  densité,  les  mêmes  propriétés  physiques  que  ceux  de  tar- 
trate double  de  soude  et  d'ammoniaque;  mais  leur  dissolution  est 
inactive,  tandis  que  la  dissolution  du  tartrate  double  de  soude  et 
d'ammoniaque  dévie  le  plan  de  polarisation  à  droite,  comme  le 
font  les  dissolutions  de  tous  les  tartrates» 

M.  Pasteur,  qui,. pour  vérifier  d'anciens  travaux  cristallographi- 
ques  de  M.  de  la  Provostaye,  iivait  eu  occasion  d'examiner  les  cris- 
taux do  Tacide  tartrique  et  des  tartrates,  et  de  reconnaître  que  tou> 
ces  cristaux  sont  hémièdres  vers  la  droite,  soumit  à  un  examen  atten- 
tif les  cristaux  de  racémate  double  de  soude  et  d'ammoniaque  obte- 
nus par  M.  Mitscherlich,  et  trouva  que  ces  cristaux  étaient  de  deux 
espèces;  ils  appartiennent  les  uns  et  les  autres  au  système  rhoni- 
bîque,  mais  ils  sont  modifiés,  les  uns  par  des  facettes  hémiédriques 
inclinées  vers  la  droite,  et  les  autres  par  des  facettes  inclinées  vers 
la  gauche  :  ce  sont  deux  formes  symétriques,  mais  non  superpo- 
sables.  C'est  un  mélange  de  ces  deux  espèces  de  cristaux  qui  cons- 
titue les  cristallisations  de  racémate  double,  et,  si  l'on  sépare  les 
cristaux  des  deux  espèces,  on  reconnaît  que  leurs  poids  sont  égaux, 
d'où  il  résulte  que  le  racémate  s'est  dédoublé,  pendant  la  cristallisa- 
tion, en  deux  sels  ayant  même  composition  chimique,  mais  des 
formes  cristallographiques  différentes.  Il  était  naturel  de  chercher 
û  cette  différence  se  manifesterait  aussi  dans  les  propriétés  opti({ues 
des  deux  espèces  de  cristaux.  Si  en  effet  on  les  fait  dissoudre  sépa- 
rément et  en  poids  égaux,  on  trouve  que  les  dissolutions  ont  des 
pouvoirs  rotatoires  égaux,  mais  de  sens  contraire. 

Vf.  Pasteur,  ayant  traité  les  deux  sels  provenant  du  dédoublement 
du  racémate  double  de  soude  et  d'ammoniaque  par  l'azotate  de 
plomb,  obtint  deux  tartrates  de  plomb  et,  en  faisant  agir  sur  ces 
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tartrales  un  léger  excès  d'acide  sulfurique  étendu,  il  en  relira  deui 
acides  tartriques  dont  les  cristaux  sont  différents  :  Tan  est  Tacide 
tarlrique  naturel  avec  ses  faces  héraiédriques  inclinées  vers  la  droite: 
l'autre  présente  une  forme  symétrique  de  celle  de  Tacide  naturel, 
mais  qui  ne  lui  est  pas  super|)osable;  ses  faces  hëmiédriques  sont 
inclinées  vers  la  gauche.  Il  y  a  lieu  évidemment  de  se  demander  si 
les  dissolutions  de  ces  deux  acides  se  comportent  optiquement  de  la 
même  manière.  M.  Pasteur  reconnut,  comme  pour  les  deux  sels,  que 
les  deux  acides,  dissous  à  proportions  égales,  donnent  deux  dissolu- 
tions qui  ont  des  |)ouvoirs  rotatoires  égaux  et  de  sens  contraire.  En 
conséquence,  on  a  appelé  acide  tartrique  droit  celui  dont  la  disso- 
lution dévie  le  plan  de  polarisation  à  droite,  c'est-à-dire  l'acide 
naturel,  et  acide  tartrique  gauche  celui  qui  présente  des  formes 
cristallines  symétriques  de  celles  de  l'acide  naturel  et  dont  la  disso- 
lution dévie  le  plan  de  polarisation  vers  la  gauche. 

Si  l'on  mélange  les  deux  acides  tartriques  droit  et  gauche  à  |)oi(l> 
égal  dans  l'eau,  ils  se  combinent  avec  un  dégagement  sensible  de 
chaleur  et  reconstituent  l'acide  racémique,  qui,  par  suite  de  la  neii- 
Irnlisation  des  deux  acides  tartriques,  est  complètement  inactif. 

M.  Pasteur  a  cherché  ensuite  à  transformer  l'acide  tartrique  droit 
en  acide  gauche,  de  façon  à  pouvoir,  en  mélangeant  cet  acide  gaiirlip 
avec  l'acide  naturel,  reproduire  l'acide  racémique,  qui  jusqu'alo^ 
n'avait  été  obtenu  qu'accidentellement.  Ce  problème  présente  an 
premier  abord  une  difliculté  sérieuse  :  en  effet,  les  deux  acides  étant 
symétriques  l'un  de  l'autre,  si  l'on  fait  agir  sur  l'acide  droit  \m' 
force  capable  de  le  transformer  en  acide  gauche,  il  semble  que  cette 
force  sera  aussi  de  nature  à  transformer  l'acide  gauche  en  acide  droil 
et  que,  par  suite,  la  transformation  deviendra  impossible.  M.  Pas- 
teur est  parvenu  à  éluder  cette  difficulté  en  employant  comme  agent 
un  corps  qui  est  lui-même  dissymétrique  et  dont,  par  conséquent, 
l'action  sur  les  deux  acides  tartriques  est  différente.  Il  se  servit  à  cet 
effet  des  alcaloïdes  végétaux  dont  les  dissolutions  sont  douées  du 
pouvoir  rotatoire  et  (|ui  possèdent,  par  suite,  la  dissymétrie  molé- 
culaire. 

En  traitant  par  la  chaleur  le  tarlrate  de  cinchonine,  il  obtint  den\ 
sols  dont  il  j)ut  extraire  doux  acides  tartriques:  l'un  de  ces  acides  était 
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lacicle  racémique,  et  l'autre  un  acide  tartrique  nouveau  qu'il  appela 
lacide  tartrique  inactif ^'l  Ce  dernier  acide  a  toutes  les  propriétés 
physiques  de  Tacide  droit  ordinaire,  mais  ses  formes  cristallines 
sont  holoédriques  et  sa  dissolution  est  complètement  inactive. 

On  voit  par  ce  qui  précède  que  l'acide  tartrique  peut  se  présenter 
sous  quatre  formes  différentes  :  i*"  Tacide  tartrique  droit  (acide  na- 
turel), a"  l'acide  tartrique  gauche,  3°  l'acide  racémique  (combi- 
naison à  poids  égaux  d'acide  droit  et  d'acide  gauche),  k''  l'acide 
tartrique  inactif.  Tous  les  tartrates  peuvent  offrir  ces  quatre  va- 
riétés. 

Il  est  pennis  de  généraliser  ce  point  de  vue  et  d'admettre  que 
tous  les  coq)s  doués  du  pouvoir  rotaioirc   peuvent  présenter  les 
quatre  variétés  que  nous  venons  d'énumérer  :  la  variété  droite,  la 
variété  gauche,  la  variété  neutre  ou  racémique,  résultaut  du  mélange 
des  variétés  droite  et  gauche,  et  enfin  la  variété  inactive.  M.  Pasteur 
va  même  |)lus  loin  :  il  pense  que  tout  corps  peut  exister  sous  ces 
quatre  variétés,  et  que,  si  on  ne  les  a  pas  constatées  encore  pour  la 
)lupart  des  corps,  c'est  qu'on  n'a  rencontré  que  la  variélé  inactive, 
aquelle  peut  être  modifiée  par  différents  agents  et  fournir  les  va- 
riétés actives.  Cette  conjecture,  du  reste,  ne  s'appuie  pas  seulemen 
sur  l'étude  de  l'acide  tartrique  et  des  tartrates;  on  a  trouvé  un  cer- 
tain nombre  d'exemples  analogues  qui  suffisent  pour  lui  faire  ac- 
qoérîr  une  grande  importance.  Nous  allons  faire  connaître  les  prin- 
cipaux de  ces  exemples. 

Les  variations  de  pouvoir  rotatoire  qu'on  observe  dans  les  essences 
tieonent  probablement  à  ce  qu'elles  sont  formées  de  différentes  subs- 
tances isomères  chimiquement,  mais  douées  de  pouvoirs  rotatoires 
différents,  de  sens  inverse,  et  dont  certaines  peuvent  même  être 
romplétement  inactives.  Les  seules  expériences  qu'on  ait  sur  ce  sujet 
sont  celles  de  iM.  H.  Sainte-Glaire  Deville  sur  l'essence  de  térében- 
ihine^^^  Il  a  pu  en  retirer  divers  carbures  d'hydrogène,  les  uns  doués, 
les  autres  dépourvus  de  pouvoir  rotatoire  ;  mais  il  n'a  pas  trouvé  de 
variété  racémique ,  ni  de  variété  à  pouvoir  rotatoire  inverse. 
Viuparagme  naturelle  présente  l'hémiédrie  non  superposable  h 
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gauche,  et  sa  dissolution  dans  Teau  dévie  le  plan  de  polarisation 
dans  le  même  sens. 

V acide  aspartiqtte,  que  l'on  obtient  en  traitant  Tasparagine  par  le> 
acides,  possède  «également  le  |)ouvoir  rotatoire,  lorsqu'il  est  en  dis- 
solution dans  Teau.  I/acidemalique,  qu'on  extrait  d*an  grand  nombre 
de  fruits,  est  aussi  doué  du  pouvoir  rotatoire  dans  sa  dissolution. 

Or,  en  1 85o,  M.  Dessaignes  ayant  fait  agir  Tacide  chlorhydriquo 
sur  le  fumarnte  d*aninioniaque,  corps  complètement  inactif,  en  lira 
de  Tacide  aspartique,  et  M.  Piria^  en  traitant  cet  acide  aspartique 
par  Tacide  azotique,  le  transforma  en  acide  malique.  M.  Pasteur  a 
reconnu  «pie  les  acides  aspartique  et  malique  ainsi  obtenus  sont 
complètement  inactifs -*^  Chacun  de  ces  deux  acides  présente  doue 
deux  variétés:  Tune,  qui  est  active,  s'extrait  directement  de  certain* 
végétaux;  l'autre,  qui  est  inactive,  s'extrait  de  l'acide  fumarique,  qui 
est  lui-même  inactif. 

Vacide  catnphorique  droit  s'obtient  par  l'action  de  l'acide  azotique 
sur  le  camphre  des  laurinées,  tandis  que  l'action  de  l'acide  azotique 
sur  le  camphre  de  la  matricaire  produit  un  acide  camphorique 
gauche,  possédant  le  même  pouvoir  rotatoire  que  l'acide  droit,  mais 
en  sens  inverse.  En  mélangeant  ces  deux  acides  camphoriques. 
comme  l'a  fait  M.  Chaulard,  on  obtient  la  variété  racémique^*. 

On  a  toujours  constaté  des  différences  entre  les  propriétés  phj- 
sicpies  (le  la  variété  racémi(|ue  et  celles  des  variétés  actives:  mais  les 
variétés  actives  ne  |)réscnlent  entre  elles  aucune  différence  physique  : 
elles  se  distinguent  par  leur  action  sur  la  lumière  polarisée  et  sur 
les  corps  actifs,  sur  les  alcaloïdes  végétaux,  par  exemple. 


"2  8  7 .  liiste  des  erist aux  Appartenaiit  an  mjMémà^m  cria- 
tallins  k  AiLes  obliques  et  pBmmééimnt  Tliéailédbpie  ■•■!  ■«- 
perposAble.  —  Nous  terminerons  ce  cha[iitre  en  donnant  la  liste 
à  |)eu  près  complète  des  cristaux  (|ui,  dans  les  systèmes  cristallins 
à  axes  obliques,  présentent  des  formes  hémiédriques  non  superpo- 
sables.  Lf»s  dissolutions  de  ces  cristaux  sont  généralement  actives:  il 
liMit  ce|>eii(lant  en  excepter  le  sulfate  de  magnésie  cristallisé  a\<H' 
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^     C.li.,  WWII,   i(\{\:  lAI,  TmjS. 
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7  équivalents  d'eau  et  le  fonniah*  de  Ktrontiane  anhydre,  dont  les 
dissolutions  sont  inactives  bien  que  les  cristaux  présentent  des  formes 
liémiédriques  non  superposables.  M.  Pasteur  a  fait  remarquer  que 
dans  ces  cristaux  il  suffirait  de  changer  les  angles  de  quel(|ues 
minutes,  pour  que  Théraiédrie  devint  superposahie  :  il  semble  donc 
que,  si  le  pouvoir  rolatoire  existe,  il  doit  être  trop  faible  pour  être 
obscrvabh^ 

Les  cristaux  doués  de  Thémiédrie  non  superposable  sont  : 

DANS  LK  SYSTÈMK  nilOMBIQlJL. 

Le  siilfulc  de  niugiiéâie,  Mg  0, SO^  -♦-  7 HO. 

I^  fonniate  do  siroiitiaiie  »nli\di*c.  SiO,  CMIO'. 

Ijc  bitarlrole  de  [Milosse. 

Le  bitarlrale  de  soude. 

Le  bitiirtrate  d'aDiinoniaque. 

Les  tarli'Htes  doubles  à  l)ase  de  potasse  uu  (ramnioiiiaque. 

I^s  éinëtiques  de  {lotasse  el  d'ammoniaque. 

Le  tarlrate  de  riiichouine. 

La  lartramide. 

L  acide  tartramique  (sxslcmc  douteux). 

Le  bimalate  (ranmiouiaque. 

Le  bimalate  de  chaux. 

La  malamide. 

L'aspiu'agine. 

Lasparlalc  de  soudr. 

Le  chloHiydrate  cracido  as|)arlitjne. 

Le  vaMrianate  de  morpliiue. 

Le  {[lucosato  de  sel  marin. 

nA>8  LE  SYSTKMK  >lU>OCLINOKDRI(JliE. 

Le  sucre  de  canue. 
L  acide  tartrique. 
Le  tartratc  de  potasse. 
Le  tartrate  d'amuioniaque. 

Le  tartrate  d'aniiuoniaque  mérite  une  attention  particulière  (mi 
ce  qu'il  est  dimorphe.  Si  on  le  dissout  dans  Teau  et  (ju'on  le  fasse 
cristalliser  en  ajoutant  à  la  dissolution  un  peu  de  malate  d'aminn- 
niacpie  actif  ou  inaclif,  ou  bien  encore  de  Tncide  tartrique  {jauche 
ou  droit,  les  rrislaux   (|iii  se  forment  a|)|)arliennenl  un  svslènje 
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rhonibi<|ue  et  présentent  quatre  formes  héuiîédriques  différente!;. 
Les  deux  genres  de  cristaux  qui  forment  l'octaèdre  dans  le  système 
monoclinoédri(|ue  sont  devenus  é{j[aux,  mais  continuent  à  donner 
leurs  hénn'édries  sé|)arément.  On  obtient  ainsi  quatre  formes  qui 
peuvent  se  réunir  en  doux  {jroupes  s\  métriques. 


VI. 

ESSAIS  DE  THKORIE  DE  LA  POLARISATIO>  JiOTATOIHE. 

I&8..  C^nritférailoiui  séttérale*. —  Après  avoir  étudié  les 
icipaux  phénomènes  de  la  polarisation  rotatoire,.il  nous  reste 
ntenant  à  parler  des  tentatives  qui  ont  été  faites  en  vue  de  les 
>rasser  tous  dans  une  même  théorie  matliématique. 
)n  donne  souvent  le  nom  de  théorie  aux  calculs  d'Airy,  que 
s  avons  fait  connaître  plus  liaut  a  propos  de  Faction  d'une  lame 
juartz  sur  la  lumière  converfj[ente.  Mais  il  n*y  a  là,  à  proprement 
1er,  qu*une  analyse  expérimentale  poussée  plus  loin  à  Taide  de 
Iques  hypothèses  sur  la  nature  des  vibrations  dans  un  cristal  à 
axe,  doué  du  pouvoir  rotatoire,  quand  le  rayon  se  propage  dans 
direction  voisine  de  Taxe.  Il  ne  se  trouve  d'ailleurs  dans  le  tra- 
d'4irv  aucune  trace  d'une  explication  mécanique  d<'s  phéno- 
les. 

L  ce  dernier  point  de  vue  les  recherches  que  nous  allons  exposer 
s  ce  chapitre  n'ont  pas  été  plus  heureuses.  Elles  ont  néanmoins 
mérite  réel,  c'est  d'avoir  ramené  les  phénomènes  de  la  polari- 
DU  rotatoire  à  des  équations  différentielles  analogues  à  celles 
m  déduit  des  phénomènes  de  la  douhle  réfraction,  mais  pré- 
ant  certaines  particularités  qui  permettent  de  rendre  compte 
propriétés  spéciales  (pii  se  manifestent  dans  les  cristaux  doués 
)ouvoir  rotatoire.  Le  pas  qui  reste  encore  à  faire  serait  de  trouver 
aison  mécanique  de  ces  changements  dans  les  équations  diffé- 
lielles.  Mac  (lullagh  a  le  premier,  en  i836  ^^\  examiné  les  modi- 
Lîons  à  apporter  dans  les  équations  différentielles  de  la  double 
action  pour  tenir  compte  du  pouvoir  rotatoire,  et  ce  sont  surtout 
travaux  que  nous  allons  exposer.  Cauchy  a  publié  très-peu  de 
se  à  ce  sujet;  nous  aurons  cependant  à  donner  quelques  idées 
imaires  sur  ses  intentions  d«»  théorie. 
Sous  allons  examin«M*  succ<\ssivement  le  cas  des  cristaux  à  un 

Ir.  'Tvnim. ,  \V  H  .  |hiH  III ,  Mi  I .  —  l^rm-cett.  nf  llir  Ir.   ItW.,  I ,  •l^<.*>. 
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u.\e,  celui  (tes  cristaux  à  deux  a\es,etenlin  nous  nous  occuperons  des  1^ 
dissolutions  actives. 

^  A.  —  Cristaux  a  m  axb. 

289.  ÉqiiAtionii  «lilfércBtielles  thi  m^UTeBieBt  vlbrt- 
teirc  dans  un  erlstml  à  ub  axe  <l«ué  *i  ^^mmwmêT  rmtmftrt* 
lortMiue  l'onde  Inrldente  est  per|pendie«liilre  m  rase.  - 

Nous  exanunerons  en  premier  lieu  le  cas  où  un  rayon  polarisé  tra- 
verse dans  la  direction  de  Taxe  un  cristal  à  un  axe  doué  du  pouvoir 
rotatoire. 

D'après  ce  que  nous  avons  vu  dans  la  théorie  de  la  disper- 
sion (171)>  ^ii  le  cristal  ne  jouissait  pas  du  pouvoir  rotatoire,  <hi 
négligeant  l'influence  do  la  dispersion,  c'est-à-dire  en  ne  consenanl 
(|ue  les  coellicienls  difft^rentiels  du  second  ordre,  les  équations  diffé- 
rentielles du  niouvenienl  vibratoire  d'une  molécule  d'éther  sur  un 
rayon  polarisé  se  propageant  dans  la  direction  de  l'axe  seraient  les 
suivantes,  en  supposant  qu'on  prtt  pour  axe  des  z  la  normale  à  ronde, 
c'est-à-dire  l'axe  du  cristal,  et  en  désignant  par  x,  y,  z  les  coordon- 
nées de  la  molécule  considérée,  par  Ç,  >?,  Ç  les  projections  du  dé- 
placement de  cette  molécule  sur  les  trois  axes,  et  par  h  la  vitesse  de 
|)ropagation  de  la  lumière  suivant  Taxe  du  cristal: 

\dF-'^  (//^' 

dr-  dz- 

(les  é(|natioiis  ont  pour  solution  la  plus  simple 

\  $=asin(/.':  — .v/  +  ip), 

les  ([uaiilités  a,  jS,  ^  et  ;^  étant  des  indéterminées.  Quant  aux  quan- 
tités k  et  s,  leur  rapport  est  déterminé,  et  pour  l'obtenir  il  suHil  de 
substituer  dans  les  équations  (i)  les  valeurs  de  Ç  et  de  >y  données 
par  les  équations  (a).  On  trouve,  en  substituant  la  valeur  de  Çdans 
la  [)remièiT  des  é(|uations. 
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d*oti  Ton  lire 

s^^^hH''       et       ^-6. 

Ainsi  le  rapport  r  est  égal  à  la  vitesse  de  pro])agation  de  la  lumière 

dans  la  direction  de  la  normale  à  Tonde. 

Pour  représenter  toutes  les  propriétés  d'une  lame  de  quartz  dans 
la  direction  de  son  axe,  il  suHit  de  modifier  les  équations  différen- 
tielles (i)  par  l'addition  de  deux  termes  de  signes  contraires.  On 
ajoute  à  la  première  équation  un  terme  proportionnel  à  la  dérivée 
troisième  de  n  par  rapport  à  c,  et  à  la  seconde  équation  un  terme 
composé  avec  Ç  comme  le  précédent  l'est  avec  ly,  et  affecté  d'un  signe 
contraire.  Les  équations  (i)  deviennent  alors 

c  désignant  une  quantité  constante.  11  faut  bien  remarquer  que 
cette  modification  que  Ton  fait  subir  aux  équations  différentielles  est 
tout  à  fait  arbitraire  et  ne  s'appuie  sur  aucune  raison  mécanique  ; 
elle  ne  sera  justifiée  que  lorsque  nous  aurons  montré  ipie  les  con- 
séquences (pi'on  en  lire  s'accordent  avec  l'expérience. 

Le  seul  aspect  des  équations  (3)  indique  qu'il  n'est  plus  possible, 
comme  cela  avait  lieu  pour  les  équations  (i),  de  déterminer  les 
([uantités  Ç  et  97  indépendamment  Tune  de  l'autre ,  ce  qui  indique 
<|ue  le  mouvement  vibratoire  de  la  molécule  d'éther  doit  être  cur- 
viligne et  s'effectuer  suivant  une  coiu'be  déterminée.  \ous  allons 
faire  voir  <|ue  ce  mouvement  est  nécessairement  circulaire  et  que 
deux  mouvements  circulaires  de  sens  contraire  se  propagent  avec  des 
vitesses  différentes. 

Intégrons  en  premier  lieu  les  équations  (3);  les  solutions  expo- 
nentielles ne  pouvant  évidemment  pas  convenir  à  cause  de  la  pério- 
dicité du  mouvement  vibratoire,  nous  prendrons  encore  pour  inté- 
};rales  les  étpiations 

|-=asin  (/.•:--*( -h (p), 
>?  -/3sin(A:r  — .s/-f  x)- 
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les  quantités  a,  jS,  <p,  x  étant  des  indéterminées.  On  en  déduit 

En  substituant  ces  valeurs  dans  les  (équations  difFërentiellos  (3j, 
il  vient 

.  a 8^ sin ( h     M  +  (f>) -- b'^l;'^ a sin (/i:      »l  +  (p) 

'^  j  iS.i2sin(A-     «/  +  x)-fr^A*-/3sin(A:  -  «/+x) 

—  rA-^acos(A:      «^  +  ^). 

c  el  /  ^tant  des  variables  indépendantes,  il  faut  que  ces  équations 
soient  satisfaites  pour  toute  valeur  de  :  et  de  ^,  et  par  suite  aussi 
pour  toute  valeur  de  k:  -st.  Les  coeificients  de  sin{ kz  —  st)  et  de 
cos^ibc  — jrf^  doivent  donc  être  nuls  dans  les  équations  (ii),  ce  qui 
conduit  a  quatre  équations  de  condition  : 

taA-cos*p  a//-A-cos^      ck^ fi  sin  x^ 

OL  .V  sin  tf  a  h-k^  sin  ^  -|-  cA-^/S  cos  x  » 

i  .C5-C0SX  /SA'-A*^con;^  7  cA-^asinif , 

c  .1^  sin  X  ^  '**'*'^  »*^i"  X     ^'**^  ^  ^^^^^  ^• 

On  peut  choisir  arbitrairement  la  phas(»  d'un  rayon,  ce  qui  re- 
vient à  changer  Torigine  du  tenq)s;  faisons  donc  ^=0,  et  les  écjua- 
tions  de  condition  vont  nous  permettre  de  déterminer  x-  La  première 
devient 

a  .N-      X  h-k^     ck^fi  ^i  »  X  • 
la  deuxième  devient 

o      rA***^cos;t. 

(jHie  dernière  condition  peut  être  satisfaite  en  posant 

p  -  o 

m 

cos;^^-  n. 
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L'hypotbèse  jS^o  n'est  pas  admissible,  car,  si  on  annule  j8  dans 
la  dernière  des  équations  (5),  a  devrait  aussi  être  égal  à  zéro,  çt 
alors  le  mouvement  serait  nul.  11  faut  donc  prendre  la  solution 

cos;t=o. 
d*pù 

Alors  la  première  des  (^(jualions  (5)  devient 
et  la  quatrième 


d'où  Ton  lire 


!2s'^^b^k^'-rk^a. 


a  rA"' 


d'où 


et  par  suite» 


et 


j8  s'  -h'k' 


a-±^. 


Suivant  que  l'on  prendra  Tune  ou  l'autre  de  ces  deux  valeurs  de  a, 

on  obtiendra  une  valeur  différente  pour  ri  rapport  qui  représente, 

comme  nous  l'avons  vu  plus  haut,  la  vitesse  de  propagation  du  mou- 
vement vibratoire  suivant  la  normale  à  l'onde. 

Les  équations  du  mouvement  satiwsfaisanl  aux  équations  différen- 
tielles (t)  deviennent,  on  y  faisant,  d'après  ce  que  nous  venons  de 
trouver, 

tÇ=asin(fc  — ,<0. 
i;=itacos(Â'r-  */).. 
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Il  faut  joindre  à  ces  deux  équations  la  condition 
(7)  *2=t'V;^=pfA^, 

c|ui  résulte  des  conditions  (5)  en  y  portant  les  valeurs  de  ^,  de  x^ 
dejS. 

Le  signe  —  dans  l'équation  (7)  correspond  au  signe  +  d«ins  la 
seconde  des  équations  (6),  et  réciproquement. 

Les  équations  (6)  représentent,  comme  on  le  voit,  deux  rayons 
polarisés  circulairement  en  sens  contraire-  et  se  propageant  avec  des 
vitesses  différentes.  Toutes  les  lois  expérimentales  de  la  polarisation 
roiatoire  peuvent  en  être  déduites. 

\ous  allons  maintenant  chercher  comment  In  valeur  de  la  rotation 
est  liée  aux  constantes. 

L'équation  (7)  peut  s'écrire 

OU 

l.d  différence  des  vitesses  de  propagation- des  deux  rayons  circu- 

luînrs  étant  très-petite,  il  faut  que  Téquation  qui  donne  t  ait  deux 

rjoiu^  très-peu  différentes,  ce  qui  exige  que  la  constante  c  soit  très- 
iK'lite.  Ou  peut  donc  développer  s  en  série  convergente  suivant  les 
îiaiî^HUices  croissantes  de  k,  et  réciproquement  nous  pouvons  nous 
uiuiK>e4.T  Je  déterminer  A-  en  fonction  de  s  :  c'est  le  problème  du  re- 
uur  cks  î^uites.  Supposons  donc  A-  développé  en  série  suivant  les  puis- 
xtuvr'v  Je  s.  et  bornons-nous  aux  deux  premiers  termes  en  posant 

e   %  xi^iitai  linal  justiliera  cette  restriction.  En  substituant  cette  valeur 

ti       Utuv  Téquatiou  (7)  qui  doit  toujours  être  satisfaite,  on  ob- 

««1^  VN  wJeurs  Je  m  et  de  w  en  égalant  a  zéro  les  coefficients  de 

0  ^     iK>ur^u  qu'on  néglige  les  termes  d'un  ordre  supérieur 

u    .4*i»»uil  le  signe  supérieur,  l'équation  (7)  devient  ainsi 
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DUS  les  termes  qui  contiennent  s  à  une  puissance  supérieure  à  la 
roisième  étant  supprimés.  Cette  équation  devant  être  satisfaite  pour 
outes  les  valeurs  de  s,  il  faut  que  les  coeflficients  de  s^  et  de  «^  soient 
mis,  ce  qui  donne 

On  lire  de  là 

cm* r 

En  remplaçant  m  et  w  par  leurs  valeurs  dans  l'équation  (8),  il 
vient 

En  prenant  le  signe  inférieur  dans  l'équation  (7),  on  obtiendra 

De  ce  qui  précède  on  peut  déduire  la  valeur  de  la  rotation  pro- 
duite par  une  plaque  perpendiculaire  à  Taxe  d'un  cristal  doué  du 
pouvoir  rotatoire.  Supposons,  pour  plus  de  simplicité,  que  le  plan 
de  polarisation  du  rayon  polarisé  rectilignement  qui  tombe  sur  la 
plaque  soit  perpendiculaire  à  l'axe  des  x.  Ce  rayon ,  en  pénétrant 
dans  le  cristal,  se  décompose  en  deux  rayons  qui  sont  polarisés  cir- 
culairement  en  sens  contraire.  Les  mouvements  vibratoires  sur  ces 
deux  rayons  circulaires  sont  représentés,  pour  le  premier,  par  les 
^uations 

?--      asin.s/. 

^^  lM)ur  le  second ,  par  les  équations 

^'--^    -asinv/, 
rj'  "^    -  acosst. 
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On  voit  que  le  premier  de  ces  rayons  est  polarisé  de  droite  à  gauche 
et  le  second  de  gauche  à  droite.  Après  que  le  rayon  a  traversé  une 
épaisseur  z  du  cristal,  les  équations  du  mouvement  vibratoire  de- 
viennent, pour  le  premier  rayon  circulaire, 

Ç=-asin  [kz  —  st)^ 


et  pour  le  second , 


Si  l'on  suppose  la  constante  r  positive,  A*'  sera  plus  petit  quei, 
et  on  voit  que  le  rayon  polarisa  rirculairement  de  droite  à  gauche 
est  alors  celui  qui  se  propage  le  plus  lentement,  c'est-à-dire  que  le 
cristal  est  dcxtrogyre.  Si  la  constante  r  est  négative,  cela  indique 
que  le  cristal  est  au  contraire  lévogyre. 

Les  composantes  du  mouvement  vibratoire  suivant  les  axes  desx 
et  des  y  seront,  lorsque  le  rayon  aura  traversé  un  cristal  d'épais- 
seur z, 

^+?'  -a|sin(k--*/)  +  sin(/r'2— «/)|, 
^+^'  -  a[cos(/.T--«()   -cos(/:'c  — .s/)|, 


d'oi 


A- 4- A-           A        /,-/,' 
cos 


?+?'  -  aasin  { :  -  Ht\  c 

,     ,                .    /Ah- A'          \    .    A- A' 
r)^-r)  -^  -  *Ja sm  (  — ; —  :  —  Ht\  sm z , 


et  enfin 


r)^^             .         A  -  A 
-  -  -  ^  —  lanff 


Les  vibrations  du  rayon  émergent  sont  donc  rectilignes  et  dirigées 

à  droite  de  l'axe  des  x,  avec  lequel  elles  font  un  angle  égal  à 

A  — A' 

c.  Par  suite,  le  pian  de  polarisation  a  été  dévié  à  droite  d'un 

angle  égal  à  '- —  :,  et  le  cristal  est  dextrogyre,  ce  qu'il  s'agissait  de 
vérifier. 
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Pour  une  épaisseur  de  cristal  égale  à  l'unité,  la  valeur  de  la  ro- 
tation est 

OU,  d'après  les  valeurs  trouvées  plus  haut  pour  k  et  k\ 

Or,  en  désignant  par  T  la  durée  de  la  vibration  et  par  X  la  lon- 
gueur d'ondulation  dans  le  cristal,  les  équations  (â)  du  mouvement 
vibratoire  montrent  immédiatement  qu'on  a 

S 

et  par  suite 

27r 27rV 

*""T""~5r' 

V  désignant  la  vitesse  de  propagation  du  rayon  dans  le  cristal.  En 
remplaçant  s  par  sa  valeur  dans  l'expression  de  la  rotation,  il  vient 

2W*cV* 

Si  on  suppose  V  constant  pour  tous  les  rayons,  c'est-à-dire  si  on 
néglige  la  dispersion ,  on  voit  que  la  rotation  du  plan  de  polarisation 
est  en  raison  inverse  du  carré  de  la  longueur  d'ondulation.  Si  cette 
loi  n'est  vraie  que  d'une  manière  approchée,  cela  vient  précisément 
de  ce  que  nous  avons  négligé  les  termes  qui  tiennent  compte  du 
pouvoir  dispersif  du  quartz. 

Si  l'on  n'avait  pas  voulu  retrouver  la  loi  qui  lie  la  rotation  avec  la 
longueur  d'ondulation,  on  aurait  pu  introduire  dans  les  équations 
différentielles ,  au  lieu  des  dérivées  troisièmes  de  i;  et  de  Ç  par  rap- 
port à  2,  une  dérivée  quelconque  d'ordre  impair  telle  que 

Tz     '^     Jz         ""         rf?     ^^     d?'^ 
on  serait  arrivé  alors  aux  mêmes  résultats  généraux  pour  la  rota- 

VuDfT,  VI.  —  Opliqiie,  II.  ai 
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tion  du  plan  de  polarisation,  mais  non  pas  à  la  relation  entre  la  ro- 
tation et  la  longueur  d'ondulation  que  donne  Texpérience,  au  moins 
d'une  manière  approchée. 

D'ailleurs,  rien  ne  prouve  que  ces  dérivées  d'ordre  impair  autre 
que  le  troisième  ne  doivent  pas  réellement  figurer  dans  les  équa- 
tions différentielles.  La  seule  chose  que  l'analyse  précédente  montre, 
c'est  que  la  dérivée  troisième  a  un  coefficient  beaucoup  plus  grand 
que  les  autres,  en  supposant  qu'elles  existent  dans  les  équations. 

290,  EquatloBUi  différentielles  du  mouvement  vifem- 
taire  dans  un  eristal  m  un  mue  doué  du  pouiroir  rel»- 
toire,  lorsque  l'onde  ineidente    est   oblique   à  Toxe.  — 

Nous  pouvons  maintenant  généraliser  la  méthode  précédente  et  con- 
sidérer le  cas  où  l'onde  incidente  est  inclinée  sur  l'axe  du  cristal, 
c'est-à-dire  oi!i  le  rayon  ne  se  propage  plus  suivant  la  direction  de 
l'axe.  Remarquons  à  cet  effet  que,  dans  un  cristal  à  un  axe  dépourvu 
du  pouvoir  rotatoire,  pour  qu'une  onde  plane  incidente  ne  donne 
qu'une  seule  onde  réfractée,  il  faut  qu'elle  soit  polarisée  parallè- 
lement ou  perpendiculairement  à  la  projection  de  l'axe  du  cristal 
sur  le  plan  de  l'onde.  Quelle  que  soit  la  direction  du  plan  de  pola- 
risation du  rayon  incident,  on  peut  toujours  le  supposer  décomposé 
à  son  entrée  dans  le  cristal  en  deux  rayons  polarisés,  l'un  parallè- 
lement, l'autre  perpendiculairement  à  la  projection  de  l'axe  sur  le 
plan  de  l'onde,  et  on  pourra  appliquer  au  mouvement  vibratoire  de 
ces  rayons,  qui  sont  le  rayon  ordinaire  et  le  rayon  extraordinaire, 
les  équations  différentielles  que  nous  avons  établies  dans  la  théorie 
de  la  dispersion  (171).  Si  l'on  prend  pour  axe  des  z  la  normale  i 
Tonde,  pour  axe  des  y  la  projection  de  l'axe  du  cristal  sur  le  plan 
de  l'onde,  et  pour  axe  des  a?  la  perpendiculaire  à  l'axe  des  y  tracée 
dans  le  plan  de  l'onde,  les  équations  différentielles  du  mouvement 
vibratoire  seront,  pour  le  rayon  ordinaire, 

et  pour  le  rayon  extraordinaire , 

di*  ~    dz' 
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A  et  B  sont  les  carrc^s  des  vitesses  de  propagation  du  rayon  ordinaire 
et  du  rayon  extraordinaire,  et  par  conséquent  on  a,  d'après  ce  que 
nous  avons  vu  dans  la  théorie  de  la  double  réfraction  (142), 

9  étant  Tangle  de  la  normale  à  Tonde  avec  Taxe  du  cristal ,  a  et  b 
ayant  la  même  signification  que  dans  la  théorie  de  la  double  ré- 
fraction. 

L'hypothèse  de  Mac  Gullagh  pour  rendre  compte  de  la  polari- 
sation rotatoire  consiste  à  compléter  les  deux  équations  différen- 
tielles comme  dans  le  cas  précédent,  en  ajoutant  au  second  membre 
de  chacune  d'elles  un  terme  formé  de  la  dérivée  troisième  par  rap- 
port à  2  de  la  variable  qui  entre  dans  l'autre  équation,  ces  deux 
termes  étant  d'ailleurs  affectés  de  coefficients  égaux  en  valeur  absolue, 
mais  de  signe  contraire  dans  les  deux  équations.  On  obtient  ainsi 
ies  deux  équations  différentielles  suivantes  : 

Les  intégrales  de  ces  équations  seront  donc  encore  de  la  forme 

Ç=asin(A'Z  — «/+(p), 

En  substituant  ces  valeurs  dans  les  équations  (i)  nous  obtenons, 
comme  dans  le  cas  précédent,  quatre  équations  de  condition  de  la 
tonne 

[  mcos^«=ncos^+psin4'i 

•y)  <  m'sin^—n'cos^+ycos^',? 


On  peut  disposer  arbitrairement  de  la  phase  d'un  des  mouvements 
*l  poser  ^=0,  d'où  résultera,  comme  nous  l'avons  vu  dans  le  cas 

précédent, 

€08  4^=  O* 


11. 
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Il  y  a  donc  entre  les  deux  mouvements  composants  une  différence 
de  phase  d*un  quart  de  circonférence,  et  on  peut  écrire 

Ç==asin(iz  — «<), 

Au  lieu  de  conserver  le  double  signe,  nous  allons  introduire  dans 

B 
ces  équations  le  rapport^  que  nous  désignerons  par  &,  cette  lettre 

pouvant  avoir  les  deux  signes.  Elles  deviennent  ainsi 

Î'  Ç=asin  (kz—8t). 
ri=^hacos(^kz  —  8t). 

La  première  et  la  quatrième  des  quatre  équations  de  condition 
prennent  alors  la  forme 

d'oij  Ton  tire 

De  ces  dernières  équations  il  est  facile  de  déduire  séparément  \^ 
valeurs  de  h  et  de  /r.  Le  rapport  t  donnera  la  vitesse  de  propagation 

et  la  valeur  de  h  indiquera  la  forme  du  mouvement  elliptique  repré- 
senté par  les  équations  (3). 

En  égalant  les  valeurs  de  h  tirées  des  deux  équations  (4),  on  ob- 
tient une  nouvelle  équation  ne  contenant  plus  que  k  et  qui  est 

ou 

(5)  {s^-Ak''){^-Bk^)=^c'k^, 

On  a  ensuite,  pour  déterminer  A,  en  retranchant  la  seconde  des 
équations  (4)  de  la  première. 


o  =  {A~B)k^^cp(^li-l'j 


ESSAIS  DE  THÉORIE.  317 

d'où 

,      1      A-B 

et  enfin 

(6)  /,._A^,._,  =  o. 

Il  faudrait  bien  se  garder  de  traiter  les  équations  (5)  et  (6)  par 
la  méthode  générale,  car  on  serait  conduit  à  des  solutions  tout  à  fait 
étrangères  à  la  question.  En  effet,  la  constante  c  étant  très-petite, 
Téquation  (5)  diffère  très-peu  de  celle  quon  obtiendrait  en  rempla- 
çant le  second  membre  par  zéro.  Il  suit  de  là  que,  bien  que  cette 
équation  soit  du  troisième  degré  en  A^,  nous  ne  devons  y  considérer 

que  les  deux  racines  voisines  de  j  et  de  i?  •  Chacune  de  ces  valeurs 

portée  dans  l'équation  (6)  déterminera  le  rapport  h.  Mais  à  chaque 
valeur  de  k  doit  correspondre  une  seule  valeur  de  A,  tandis  que 
l'équation  en  donne  deux;  il  importe  donc  de  savoir  choisir  entre 
les  deux  racines  de  l'équation  (  6  ).  Remarquons  qu'à  cause  de  la 
forme  du  dernier  terme  du  premier  membre  de  l'équation  (6),  si 

l'une  des  racines  donne  le  rapport  -i  l'autre  racine  sera  égale  à  —  -g  • 

Revenons  maintenant  aux  équations  (4)  :  nous  aurons  une  valeur 
approchée  de  h  en  négligeant  d'abord  dans  une  de  ces  équations  le 
terme  en  c  et  en  tirant  de  là  une  valeur  approchée  de  k  qui  servira 
à  déterminer  h  au  moyen  de  l'autre  équation.  Si  l'on  fait  dans  la 
première  équation 

la  seconde  donne 

(7)  "(-?)  =  -?• 

Or,  pour  le  quartz,  qui  est  un  cristal  attractif,  on  a  B<dA  et  par 
suite  1  —  t!>o.  Pour  que  le  second  membre  de  l'équation  (j)  soit 

positif,  il  faut  que  h  soit  négatif  si  c  est  positif,  c'est-à-dire  si  le 
cristal  est  dextrogyre  (289). 

Donc,  pour  la  valeur  de  Ic^  voisine  de  -t  il  faudra  prendre  pour  /i 
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la  racine  négative  de  l'équation  (6)  si  le  cristal  est  dextrogyre,  et  la 
racine  positive  de  cette  même  équation  si  le  cristal  est  lévogjre.  La 

valeur  de  l^  voisine  de  g  correspond  au  contraire  à  une  valeur  de  k 

positive  pour  les  cristaux  dextrogyres  et  négative  pour  les  cristaux 
lévogyres.  Il  ne  peut  donc  jamais  y  avoir  d'incertitude. 

Revenons  maintenant  à  l'équation  (6)  et  supposons  que  la  valeur 

de  k  soit  voisine  de  --p;  il  faudra  prendre  la  racine  négative,  qui  est 


(8)  ^  =  ^-V^ 


4c'  A'    ^ 


Si  nous  portons  cette  valeur  de  h  dans  l'une  des  équations  (&), 
par  exemple  dans  la  première ,  on  aura  entre  s  et  la  valeur  de  k  voi- 
sine do  -p  une  relation  qui  sera 


d'oii  Ton  tire 


A-hH,„  .  I^ 


(9)  '^'  =  ^^''  +  "0^^   -lif+^ic^l^. 

A  ces  deux  «équations  (8)  et  (y)  on  peut  joindre  les  suivantes,  que 
Ton  trouve  par  des  raisonnements  analogues  et  qui  donnent  h'  et  k', 


/      X  1/      A-B  ,       /(A-B)»  , 


A-f-B,.«      k' 


Ces  formules  générales  doivent  être  discutées  dans  différents  cas 
particuliers.  Examinons  d'abord  le  cas  le  plus  simple,  celui  où  la 
normale  à  l'onde  est  très-écartée  de  l'axe  du  cristal.  Dans  ces  condi- 
tions la  différence  A  —  B  a  une  valeur  très-grande  par  rapport  au 
second  terme  du  radical,  et  ce  radical  peut  alors  se  développer  sui- 
vant la  méthode  ordinaire.  H  en  résulte  que  //  est  très-grand  et  que 
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h  diffère  peu  de  zéro.  Cette  petite  valeur  de  h  montre  qu'à  une  dis- 
lance sensible  de  l'axe  les  vibrations  du  rayon  ordinaire  ont  lieu 
sur  une  ellipse  très-allongée  dont  le  grand  axe  est  perpendiculaire  è 
la  section  principale  du  cristal.  Quant  aux  vibrations  du  rayon  ex- 
traordinaire, la  grande  valeur  de  A'  fait  voir  qu'elles  ont  lieu  égale- 
ment sur  une  ellipse  très-allongée,  dont  le  grand  axe  est  dans  la 
section  principale. 

Développons  maintenant  la  valeur  de  «^  donnée  par  l'équation  (9). 
en  prenant  la  valeur  approchée  du  radical;  il  viendra 


«      A4-B 


d'où 


52  =  AA«  + 


A-B 


On  trouvera  de  même,  en  partant  de  l'équation  (1  i)f 

Il  suit  de  là  qu'on  peut  développer  k  ei  k  en  fonction  des  puis- 
sances ascendantes  de  s  par  la  méthode  du  retour  des  suites.  En 
se  bornant  aux  deux  premiers  termes,  les  expressions  de  k  et  de  k^ 
seront  de  la  forme 

s/A 

V/B 

les  facteui*s  m  et  m' étant  de  signes  contraires,  et  l'un  composé  avec  A 
comme  l'autre  avec  B.  En  retranchant  l'une  de  l'autre  ces  deux  équa- 
tions on  a 


-*'-(^-^)+(— »')"■■ 


m  et  m' étant  d'ailleurs  proportionnels  à  la  constante  c,  il  en  résulte 

que  la  différence  k  —  k'  est  composée  de  deux  termes  dont  le  pre- 

'^r  est  indépendant  du  pouvoir  rotatoire  et  dont  la  valeur  augmente 
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à  mesure  qu'on  s*ëcarte  de  Taxe,  et  dont  l'autre,  très-petit  par  rap- 
port au  précédent,  est  une  fonction  du  pouvoir  rotatoire.  Il  smt 
encore  de  ce  que  nous  venons  de  voir  qu'à  mesure  qu'on  s'éloigne 
de  Taxe  les  effets  de  la  double  réfraction  masquent  de  plus  en  plus 
ceux  du  pouvoir  rotatoire ,  de  sorte  que,  dans  le  cas  où  l'inclinaison 
de  la  normale  à  l'onde  sur  Taxe  du  cristal  est  un  peu  considérable, 
il  est  inutile  de  développer  davantage  les  calculs,  car  il  ne  serait  pai 
possible  de  comparer  les  conséquences  de  la  théorie  avec  les  résultats 
de  l'expérience.  Le  cas  le  plus  intéressant  est  celui  où  la  normale  i 
l'onde  fait  avec  l'axe  un  angle  très-peu  considérable.  Dans  ce  cas 
(A  —  B)^  et  lic^l^  ont  des  valeurs  comparables,  et  on  ne  peut  plus 
avoir  recours  aux  approximations  précédentes.  A  et  B  différant  très- 
peu  ,  il  en  sera  de  même  de  k  et  de  k\  et  la  différence  de  ces  deux 
dernières  quantités  sera  de  l'ordre  de  la  constante  c. 

Nous  pouvons  maintenant  établir  un  principe  important,  vérifié 
d'ailleurs  par  des  expériences  dont  nous  avons  déjà  parlé  à  propos 
des  effets  d'une  lame  de  quartz  sur  la  lumière  convergente.  Dans 
Kéquation  (6),  le  coefficient  du  terme  en  h  varie  très-peu  par  rapport 
à  lui-même,  quand  on  y  remplace  k  par  k;  la  racine  positive  de 
l'équation  (6)  et  la  racine  négative  de  l'équation  qu'on  obtient  par 
la  substitution  de  k'  à  k  ont  donc  entre  elles  à  peu  près  les  mêmes 
relations  quo  les  deux  racines  de  l'équation  (6),  c'est-à-dire  que 
leur  produit  est,  sinon  éjjal  à  -  i ,  du  moins  très-voisin  de  —  i .  Si  ce 
produit  était  égal  à  —  i ,  cela  signifierait  que  les  axes  de  l'ellipse 
relative  à  k  seraient  inversement  proportionnels  aux  axes  de  l'ellipse 
relative  à  k',  ou,  en  d'autres  termes,  que  les  deux  ellipses  seraient 
géométriquement  semblables  et  qu'elles  seraient  parcourues  en  sens 
inverse,  sur  les  deux  rayons,  par  les  molécules  d'éther.  11  n'y  a  donc 
|)as  lieu  de  s'étonner  que  les  calculs  d'Airy,  fondés  sur  la  similitude 
absolue  des  deux  ellipses,  l'aient  conduit  à  des  résultats  peu  diffé- 
rents de  ceux  d(»  l'expérience.  Quant  à  la  différence  de  sens  des  mou- 
vements sur  les  deux  ellipses,  elle  subsiste  toujours  à  cause  de  la 
différence  de  signe  des  deux  valeurs  de  h.  Le  rayon  ordinaire  est 
polarisé  de  gauche  à  droite,  et  le  rayon  extraordinaire  de  droite  à 
gauche. 

Pour  trouver  la  valeur  du  rapport  h.  nous  pouvons",  dans  une 
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mière  approximation ,  négliger  la  variation  de  k  et  poser  alors 


^       l  ' 

/étant  la  longueur  d'ondulation  du  rayon  ordinaire  dans  le  cristal, 
comme  nous  l'avons  vu  dans  la  théorie  de  la  dispersion  (171). 
L'équation  (6)  devient,  en  remplaçant  A,  B  et  /;  par  leurs  valeurs 

respectives , 

...      /(6»-a>)sin>fl| 

QTTC 

et  en  prenant,  comme  il  convient,  la  racine  négative  de  cette  équa- 
tion ,  on  obtient 


11  faudra  pour  chaque  valeur  de  0  calculer  la  valeur  numérique 
de  h,  et  on  aura  ainsi  tous  les  éléments  nécessaires  pour. vérifier 
expérimentalement  la  valeur  de  ce  rapport  des  axes  de  l'ellipe. 
-    Cherchons  maintenant  des  valeurs  plus  approchées  pour  les  quan- 
tités k  et  k\  De  l'équation  (9)  on  tire 

le  radical  étant  très-petit,  on  peut  extraire  la  racine  carrée  des  deux 
membres  de  l'équation  et  prendre  par  approximation  celle  du  second 
membre,  ce  qui  donne 


5  y/â 
V/Â  +  B 


=  *[^+.-(ÂVB]V/(A-Br+/'^-^^^j 


On  trouverait  une  relation  analogue  entre  k'  et  9,  et  l'on  a  défi- 
nitivement 

k=4^ ' 

/■'  _    V^ \ 


^^^^^-  ïTÂTF)  v^''^  "  ^^*  -^  '"'** 
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Le  dënominateur  du  second  facteur  du  second  membre,  dans  cha- 
cune de  ces  équations,  différant  très-peu  de  l'unité,  on  peut  faire 
d'une  façon  approchée  la  division  de  l'unité  par  ce  dénominateur,  el 
il  vient  ainsi 


'■■-v^['+mÉ:b;v/(*-b)'+'''"^] 


Dans  la  quantité  qui  est  sous  le  radical  on  peut  commettre  sur 
l'un  des  termes  une  erreur  très-petite  par  rapport  à  ces  termes  mêmes; 

on  peut  remplacer  k^  et  k'^  par  la  quantité  -r  qui  en  est,  comme 

nous  l'avons  vu,  une  valeur  approchée.  En  remplaçant,  dans  les  deux 

s* 
équations  précédentes,  1^  et  k'^  par  r-i  on  en  tire  aisément  la  valeur 

de  k  —  k^  c'est-à-dire  de  la  différence  de  phase  des  deux  rayons 
elliptiques  pour  une  épaisseur  du  cristal  égale  à  l'unité.  Il  vient 
ainsi 


î  .   iiC'^' 


+ 


(A-+-H)'   "  ^ 

Pour  tirer  de  là  une  expression  vérifiable  par  l'expérience,  il  faut 

introduire  les  données  du  problème.  Remplaçons  A  par  i^,  A  —  B 

par  [b^—  a^)  sin^ô,  ainsi  que  cela  résulte  des  valeurs  de  A  et  de  B; 

prenons  pour  A -H  B  la  valeur  approchée  96^  et  pour  $  la  valeur 

trouvée  plus  haut  -m-  )  nous  aurons 

d'où,  en  remarquant  que  l'on  a 

AT  -- 1, 
(A'  -  kf  -  Sl^  [{h'  -  n^-y  si„»  e+ iiif^] , 

formule  vérifiable  par  Texpérience. 

11  faut  remarquer  que,  dans  ces  valeurs  approchées  de  h  et  de 
A'' —  A,  l'approximation  sera  toujours  suffisante  pour  toutes  les  va- 
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tmvs  de  0  avec  lesquelles  les  expériences  peuvent  se  réaliser,  c'est- 
ft-dire  pour  toutes  les  valeurs  très-petites  de  cet  angle. 

291.  ITérilleaiioiui  expérinientales  de  IVI.  Jamin*  —  Les 

formules  que  nous  venons  de  calculer  ont  été  données  en  1889  par 
Mac  Cullagh.  Elles  diffèrent  très-peu,  quant  aux  résultats  expéri- 
mentaux, de  celles  que  Cauchy  a  fournies  à  M.  Jamin  sur  sa  de- 
mande. M.  Jamin  ne  connaissait  nullement  le  mémoire  de  Mac 
Cuiiagh,  et  il  voulait  vérifier  s'il  est  possible  de  rendre  compte  des 
phénomènes  que  produisent  les  cristaux  doués  du  pouvoir  rotatoire, 
en  supposant  que  dans  ces  cristaux  le  rayon  vecteur  de  l'ellipsoïde 
ie  Huyghens  est  diminué  d'une  longueur  constante  ^^^ 

Dans  ses  expériences  de  vérification,  M.  Jamin  opérait  avec  une 
lame  de  quartz  perpendiculaire  à  l'axe,  qu'il  inclinait  d'une  quantité 
rariable  sur  la  direction  des  rayons  incidents;  l'angle  0  pouvait  ainsi 
se  calculer  à  chaque  observation.  La  lumière,  au  sortir  de  la  lame, 
était  reçue  sur  un  compensateur  de  Babinet  (209),  qui  servait  à 
mesurer  la  différence  de  phase  entre  les  composantes  polarisées 
parallèlement  et  perpendiculairement  à  la  section  principale;  c'est 
par  l'observation  de  cette  différence  de  phase  que  M.  Jamin  a  cherché 
à  vérifier  les  conséquences  de  la  théorie;  les  nombres  qu'il  a  ob- 
tenus coïncident  parfaitement  avec  ceux  qu'il  a  déduits  des  formules 
Ae  Cauchy.  On  peut  donc  regarder  la  théorie  précédente  comme  ex- 
pliquant d'une  manière  complète  les  phénomènes  de  la  polarisation 
rotatoire  dans  les  cristaux  à  un  axe. 

B.  —  Cristaux  \  deux  axes. 

292.  Méthode  de  Iflac  Cullai^li.  —  On  est  loin  de  connaître 
aussi  bien  les  lois  qui  régissent  la  marche  de  la  lumière  dans  les 
cristaux  à  deux  axes  dont  les  dissolutions  jouissent  du  pouvoir  rota- 
toire. Il  est  évident  (|ue  dans  ces  cristaux  la  polarisation  doit  être 
m  général  elliptique.  La  question  a  été  abordée  successivement  par 
Mac  CuUagh  et  par  Cauchy,  mais  ces  géomètres  n'ont  donné  que 
[les  indications  de  théorie  sans  développer  leurs  calculs. 

^'^   C.  /?.,  \XX,  9g.  —  Ann,  (le  chim.  et  dephys.,  (3),  XXX ,  ô5. 
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La  méthode  de  Mac  Guliagh  ^^^  est  très-remarquable  :  c'est  on  M 
exemple  de  ce  qu'on  peut  faire  quand  on  est  réduit  à  de  simpi» 
conjectures.  Pour  faire  comprendre  en  quoi  consiste  cette  méthode, 
il  faut  rappeler  certains  principes  de  mécanique  et,  en  premier 
lieu ,  celui  qui  porte  le  nom  de  d'Alembert.  Ce  principe  nous  apprend 
que,  dans  le  mouvement  d'un  système  de  points  souuiis  à  des  liai- 
sons quelconques  et  sollicités  par  des  forces  quelconques,  il  va 
équilibre  à  chaque  instant,  au  moyen  de  ces  liaisons,  entre  ces 
forces  et  des  forces  égales  et  directement  opposées  h  celles  qui  pro- 
duiraient sur  chaque  point  matériel  supposé  libre  le  mouvement 
qu'il  suit  réellement. 

Si  on  considère  un  point  en  état  de  mouvement  dont  les  coor- 
données sont  a;,  y ,  z,  et  dont  le  déplacement  a  pour  projections  sur 
les  axes  Ç,  );,  ^,  et  si,  de  plus,  ce  corps  est  sollicité  par  une  force 
totale  dont  les  composantes  suivant  les  axes  sont  X,  Y  et  Z,  il  faot 
que  l'on  ait,  d'après  le  principe  des  vitesses  virtuelles  combiné  avec 
celui  de  d'Alembert, 

(X-»4|)^x  +  (Y-«g)^y+(Z-mf.)^3  =  o. 

quels  que  soient  les  déplacements  virtuels  Sx,,  Sy,  Sz, 

S'il  y  a  un  système  de  points  liés  entre  eux,  il  faut  que  la  somme 
des  moments  virtuels  relalifs  à  chaque  point  soit  nulle  pour  tous  les 
déplacements  compatibles  avec  les  liaisons.  Si  les  points  sont  infini- 
ment ra[)prochés,  cette  somme  se  change  en  intégrale,  et  l'équa- 
tion devient 

Si ,  au  lieu  des  forces  motrices  X ,  Y,  Z ,  nous  introduisons  les  forces 
accélératrices,  et  si  nous  remplaçons  la  masse  m  par  pdxdyd:, 
p  désignant  la  densité,  nous  avons 


.'»/'»/'» 


Toutes  les  fois  que  les  forces  qui  agissent  sur  le  système  sont 

'')  Procepfl.  qfthp  Ir.  Acnd.,  I,  ;J83. 
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miiquement  des  forces  moléculaires  ne  dépendant  que  de  la  dis- 
tance des  molécules  entre  elles,  la  somme  XSx  +  YSy  +  ZSzfteni 
être  coDsidérée  comme  la  différentielle  totale  d'une  fonction  V  des 
coordonnées  Xy  y^  z^  que  Ton  désigne  sous  le  nom  de  fonction  des 
Jareeê  ^^K  En  remplaçant  cette  fonction  par  dV,  Téquation  précé- 
dente peut  s'écrire 

JJJ  pdxJydz  d\  —jjjpd^  dy  dz  {jfJ^  +  -;^Sy  +  j^  ^^)  ' 

Quand  la  fonction  des  forces  est  connue ,  le  problème  ne  présente 
plus  que  des  difficultés  d'analyse,  et  on  voit  que,  pour  les  mouve- 
ments vibratoires  moléculaires,  tout  se  réduit  à  la  recherche  de  la 
fonction  des  forces. 

Dans  les  milieux  biréfringents  dépourvus  du  pouvoir  rotatoire, 
l'expérience  montre  que  la  lumière  est  toujours  polarisée.  Les  phé- 
nomènes, et  par  suite  la  fonction  des  forces,  ne  dépendent  que  des 
déplacements  relatifs  des  molécules  du  milieu.  Mais  de  ces  déplace- 
ments relatifs  il  est  impossible  de  rien  déduire  qui  puisse  donner 
lieu  aux  phénomènes  rotatoires. 

Mac  Cullagh  a  reconnu  que,  si  Ton  introduit  dans  la  fonction  des 
forces  Xaire  relative  d'une  molécule  par  rapport  aux  autres  molé- 
cules, l'équation  contiendra  des  termes  proportionnels  aux  dérivées 
troisièmes  et  pourra  rendre  compte  du  pouvoir  rotatoire. 

Quand  une  molécule  se  meut  dans  l'espace ,  Taire  décrite  par  sa 
projection  sur  le  plan  des  xy  est 

\{xdy-ydx)', 

mais  si,  au  lieu  de  rapporter  le  mouvement  de  cette  molécule  à 
l'origine  des  coordonnées,  on  le  rapporte  k  une  autre  molécule  éga- 
lement mobile,  on  pourra  considérer  l'aire  relative  de  la  première 
par  rapport  à  la  seconde.  Pour  obtenir  cette  aire  relative,  il  suffit  de 
remplacer  dans  l'expression  précédente  x  ai  y  par  les  déplacements 
relatifs.  Soient  donc  17  et  fies  projections,  sur  les  axes  des  y  et  des  Xy 

du  déplacement  d'une  des  molécules;  );  +  -t;(/z,  Z+Y-dz  les  pro- 

^')  Voir,  pour  la  démonslralion  de  ce  théorème,  le  tome  VII  du  présent  ouvrage,  p.  7. 
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jections  du  déplacement  de  la  seconde,  molécule.  En  considérant  le 
mouvement  d'une  onde  plane  perpendiculaire  à  Taxe  des  c,  la  con- 
sidération des  aires  relatives  introduira  dans  la  fonction  des  forces 
des  termes  de  la  forme 

dz  dz*      dz  ^* 


et  Téquation  définitive  où  entre  d\  contiendra  des  dérivées  troisièmes. 
Si  Ton  fait  cette  hypothèse  dans  la  théorie  de  Mac  GuUagh  sur 
les  cristaux  à  un  axe,  on  peut  expliquer  toutes  leurs  propriétés  rota- 
toires.  On  est  donc  conduit  \ï  penser  que  la  même  hypothèse  dans 
les  fonctions  des  forces  pour  les  cristaux  à  deux  axes  rendra  compte 
aussi  des  phénomènes  de  la  polarisation  rotatoire.  L'introduction 
des  aires  relatives  dans  la  théorie  de  la  propagation  de  la  lumière 
dans  les  cristaux  à  deux  axes  montre  que  la  polarisation  y  est  géné- 
ralement elliptique,  mais  que,  suivant  les  directions  des  axes  op- 
tiques, elle  devient  circulaire ,  ce  qui  tendrait  à  faire  penser  que  les 
cristaux  à  deux  axes  possèdent  le  pouvoir  rotatoire  suivant  les  direc- 
tions de  leurs  axes  optiques.  Cette  conséquence  de  la  théorie  de 
Mac  Gullagh  serait  très-importante,  mais  elle  n'a  pu  encore  être 
vérifiée  expérimentalement.  D'abord,  il  est  rare  de  rencontrer  des 
cristaux  à  deux  axes  assez  transparents  et  assez  purs  pour  se  prêter 
à  dos  expériences  de  ce  genre,  et  qu'on  puisse  tailler  peq)endicu- 
lairement  à  la  direction  d'un  axe  optique.  Mais,  quand  même  cette 
difficulté  serait  surmontée,  il  en  resterait  une  autre  inhérente  aux 
propriétés  mêmes  des  cristaux  à  deux  axes.  Dans  les  cristaux  à  un 
axe,  le  rayon  ordinaire  a  une  vitesse  constante  et  le  rayon  extraor- 
dinaire ac(|uiert  sa  vitesse  maximum  ou  minimum  lorsqu'il  se  meut 
dans  la  direction  de  Taxe.  H  en  résulte  que  les  phénomènes  varient 
très-lentement  au  voisinage  de  Taxe.  Dans  les  cristaux  à  deux  axes, 
au  contraire,  Taxe  optique  est  une  direction  suivant  laquelle  les 
vitesses  dos  doux  rayons  sont  fortuitement  égales;  aucune  d'elles  n'y 
est  maximum  ni  minimum ,  et  elles  varient  rapidement  dès  qu'on 
s'en  écarte.  On  conçoit  donc  que  les  propriétés  rotatoires  suivant 
les  axes  optiques  seraient  très-difiiciles  à  mettre  en  évidencCi 
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293.  Travaux  de  CmuéÊkj.  —  Gauchy  a  fait  connaître  en 
18&7  ^^^  des  équations  hypothétiques  qui  expliquent  les  phénomènes 
de  la  polarisation  rotatoire  dans  les  cristaux  à  deux  axes.  Le  mou- 
Yement  vibratoire  moléculaire  dans  les  cristaux  à  deux  axes  dé- 
pourvus de  pouvoir  rotatoire  peut  se  représenter  par  des  équations 
de  la  forme 

et  deux  autres  analogues  pour  jtt  ®*  777*    I^^ns  ces  équations,  m 

et  fi  sont  les  masses  des  molécules  qui  occupent  les  positions  ayant 
peur  coordonnées  x,  y,  z  et  x+ùjp^  y  +  Ay,  z+ Az;  Ç,  );,  Ç  sont 
les  déplacements  de  la  première  molécule  dans  l'état  de  mouvement, 
Ç+AÇ,  if+A);,  K-^^K  les  déplacements  de  la  seconde  molécule, 
V  leur  distance  initiale  et  p  +  v  leur  distance  pendant  le  mou- 
vement. 

Pour  tenir  compte  du  pouvoir  rotatoire,  Gauchy  complète  ces 
équations  en  leur  ajoutant  un  terme  de  la  forme  suivante  : 

^  =  2^m(A^+AÇ)/{w+p)  +  2<^w  (AeAi;  +  Ay  Ar)/i  (v). 

Les  termes  ainsi  ajoutés  sont  du  genre  de  ceux  qui  représentent 
les  aires  relatives.  Mais,  au  lieu  d'introduire  dans  la  fonction  des 
forces  des  dérivées  secondes,  et  par  suite  des  dérivées  troisièmes 
dans  l'équation  définitive,  les  formules  de  Gauchy  introduisent  dans 
l'expression  du  mouvement  vibratoire  les  dérivées  premières  du  dé- 
placement, d'où  il  résulte  qu'avec  l'approximation  que  nous  avons 
employée  précédemment  on  arrivera  à  des  résultats  indépendants 
de  la  longueur  d'ondulation.  Gette  théorie  parait  donc  inférieure  en 
probabilité  à  celle  de  Mac  Gullagh.  Gauchy  a  vainement  essayé  de 
rendre  compte  de  la  polarisation  rotatoire  par  une  hypothèse  sur  la 
constitution  mécanique  du  milieu  et  sur  l'arrangement  des  molé- 
cules. Il  avait  cru  y  arriver  en  supposant  aux  molécules  une  forme 
dissymétrique,  mais  Mac  Gullagh  lui  fit  observer  que  son  hypothèse 
le  conduirait  à   introduire  dans  les  équations  différentielles   des 

0)  C.i?.,XXV,33i. 
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termes  à  coellicients  de  même  signe,  tandis  que  les  signes  de  ces 
coeiTicieats  doivent  être  contraires  pour  qu'il  y  ait  pouvoir  rotatoire. 

29&.  Travaux  de  IVI.  ClelMdh.  —  Un  mathématicien  aUe- 
mand,  M.  Ciebsch  ^'^  a  développé  les  formules  de  Gauchy  et  chercbé 
à  en  déduire  les  propriétés  des  cristaux  pourvus  du  pouvoir  rota- 
toire.  La  méthode  de  M.  Glebsch  est  souvent  fort  arbitraire;  il  iden- 
tifie dans  le  cours  des  calculs  des  constantes  distinctes,  de  sorte 
qu'on  peut  élever  des  doutes  sur  l'exactitude  de  ses  résultats.  En 
étudiant  les  cristaux  à  deux  axes,  il  a  trouvé  que  leurs  propriétés 
suivant  les  directions  de  leurs  axes  optiques  sont  comparables  à 
celles  des  cristaux  à  un  axe  suivant  la  direction  de  l'axe.  Il  a  cherché 
ensuite  à  donner  une  explication  mécanique  des  termes  ajoutés  par 
Cauchy.  Suivant  lui,  on  retrouve  les  termes  introduits  par  Gauchy 
en  admettant  qu'outre  les  actions  ordinaires  qui  s'exercent  entre 
deux  molécules  il  en  existe  une  autre,  variable  avec  la  distancée! 
diri{jée  perpendiculairement  au  plan  qui  passe  par  les  deux  molé- 
cules et  par  la  direction  de  la  vitesse  relative  de  l'une  d'elles  par 
rapport  à  l'autre.  iMais  ce  qui  est  plus  extraordinaire  encore,  c'est 
que  M.  Glebsch  admet  que  cette  force  persiste  indéfiniment,  c'est-à- 
dire  qu'à  chaque  instant  elle  est  représentée  par  l'intégrale  de  toutes 
celles  qui  ont  existé  depuis  le  commencement  du  mouvement  ;  toute- 
fois cette  intégrale  ne  peut  être  indéfiniment  croissante.  On  voit 
que  toutes  ces  hypothèses  sont  peu  d'accord  avec  ce  qui  s'observe 
généralement  ^^^. 

C.  —  Pouvoir  rotatoire  des  dissolutions  actives. 

295.  Considérations  générales.  —  Laissant  de  côté  les 
considérations  théoriques  que  nous  venons  d'exposer,  il  y  a  intérêt 

^•^  Journal  de  Crelle,  LVII,  819. 

^^^  Postérieuremcnl  à  répocjne  où  ci>s  leçons  ont  été  professées,  M.  Briot,  dans  son 
Essai  sur  la  théorie  mathématique  de  la  lurnihe,  a  donné  une  théorie  complète  de  la  pola- 
risation rotaloire.  [1  prend  pour  point  de  départies  inégalités  ({ue,  dans  les  milieux  dissy- 
métriques, Téthcr  éprouve  dans  sa  distribution,  et  suppose  que  dans  ces  milieux  les  Aies 
de  molécules  d^éther  sont  tordu;  s  on  hélices  elliptiques.  Ces  inégalités  introduisent  dans 
les  équations  difleronlielles  des  mouvements  vibratoires  des  dérivées  d^ordre  impair  dont 
la  présence  indique  le  pouvoir  rotaloire.  Nous  renvoyons  le  lecteur  à  Touvrage  de  M.  Briot, 
retendue  de  sa  théorie  ne  nous  permettant  pas  de  la  reproduire  ici. 
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k  envisager  la  question  à  un  autre  point  de  vue  et  à  chercher  ce 
qu'il  y  aurait  à  faire  pour  passer  de  l'étude  des  cristaux  doués  du 
pouvoir  rotatoire  à  celle  des  dissolutions  actives.  On  peut  regarder 
comme  établi  par  la  théorie  et  par  l'expérience  que,  dans  les  cristaux 
à  un  ou  à  deux  axes  doués  du  pouvoir  rotatoire,  la  polarisation 
rectiligne  se  change  en  polarisation  elliptique;  de  plus,  à  cause  de 
la  petitesse  des  termes  à  ajouter  aux  équations  différentielles,  les 
ellipses  de  l'onde  ordinaire  et  de  l'onde  extraordinaire  seront  tou* 
jours  à  peu  près  semblables.  Pour  se  rendre  compte  des  propriétés 
des  dissolutions  actives,  il  faudra  résoudre  le  problème  suivant  : 
Quel  est  l'effet  produit  sur  un  rayon  polarisé  rectilignement  par  un 
nombre  immense  de  molécules  douées  de  la  propriété  de  trans- 
former ce  rayon  en  deux  rayons  elliptiques  de  sens  contraire,  et 
disséminées  de  toutes  les  manières  possibles  dans  un  milieu  inactif? 
Il  est  nécessaire  de  poser  ainsi  la  question,  à  cause  des  nombreuses 
expériences  qui  prouvent  que  la  structure  moléculaire  se  conserve 
dans  les  dissolutions ,  et  que  par  conséquent  la  dissolution  d'un  cristal 
doué  du  pouvoir  rotatoire  dans  un  liquide  inactif  doit  être  considérée 
comme  un  mélange  de  molécules  actives  et  de  molécules  inactives. 
Nous  allons  d'abord  chercher  à  rendre  compte  de  cette  première 
loi,  qui  consiste  en  ce  que  la  rotation  du  plan  de  polarisation 
produite  par  une  dissolution  est  proportionnelle  à  l'épaisseur  de 
la  colonne  liquide  traversée.  Pour  cela  nous  remarquerons  que, 
l'ordre  dans  lequel  se  succèdent  les  molécules  étant  indifférent, 
on  peut  grouper  ensemble  toutes  celles  dans  lesquelles  le  rayon 
lumineux  fait  les  mêmes  angles  avec  les  axes  de  cristallisation;  la 
section  principale  des  molécules  ainsi  définies  est  encore  indéter- 
minée, et  elle  pourra  prendre  toutes  les  directions  compatibles  avec 
la  première  condition.  Nous  allons  nous  proposer  de  démontrer  que 
l'effet  d'un  pareil  système  sera  de  faire  tourner  le  plan  de  polari- 
sation d'un  angle  déterminé,  et,  pour  y  arriver,  nous  allons  d'abord 
examiner  l'effet  d'une  lame  unique  douée  du  pouvoir  rotatoire. 

296.  Aetion  d'une  lame  minée  unique,  douée  du  poU" 
voir  rotatoire,  sur  la  lumière  polarisée  reetiiisnement* 

—  Supposons  qu'un  rayon  polarisé  rectihgnement  tombe  sur  une 

Vbbdet,  VI.  —  Optique,  II.  aa 
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lume  cristalline  mince,  douée  du  pouvoir  rotatoire,  et  ipie  telle 
lame  soit  oblique  à  l'axe  s'il  s'agit  d'un  cristal  h  un  aie,  et  dirigée 
d'une  fai;on  rjuelconque  s'il  s'agit  d'un  crislnl  h  deux  axes.  Prenons 
pour  plan  de  figure  un 
plan  (  fig.  â  8  )  parallèle  à  la 
surface  de  l'onde  încideMc 
supposée  plane.  Soient  W 
la  trace  du  plan  primitif  ik 
polarisation  sur  ce  plan  if 
figure  et  II'  celle  de  la  se^ 
lion  principale  de  la  lame. 
Le  mouvement  vibratoire 
de  la  lumière  incidente  peut 
se  décomposer  en  deux  mou- 
vements parallèles  à  II', que 
nous  prendrons  pour  aie 
ilch  f ,  vl  à  In  drttilo  OM  perpendiculaire  à  II',  qui  sera  l'axe  des  ir. 
Ou  dblioiU  ainsi  deux  ravons  ])olarisés  dans  des  plans  perpendi- 
t-uLiiivN,  t|Ut>  l'oii  peut,  comme  nous  l'avons  vu  (260).  remplacer 
ittir  dftiv  i-u\iins  polarisés  elliptiquement  en  sens  contraire.  En 
d«'Mi;niti>I  p;u-  i  ran];lc  de  la  section  principale  de  la  lame  avec  li' 
|>l.m  pnmilit'  de  polnrisalloi),  par  k  une  quantité  comprise  entr<' 
*v'r\>  \'l  l'uiuli'  et  variable  avec  In  direction  du  rayon  par  rapport  auv 
H\v-\  M  cn-l.d.  t-ii  |H»«ut  enfin 


ii<-ii\  .t\t'iiN  liviitt'  que  les  niouveini-nts  vibratoires  sur  les  deu\ 
i.m>m  (•l'I.iviM'»  l'ilipliqnt'nienf  sont  exprimés  (260),  pour  le  rayon 
|>i>I.ium'  i-lbi'tiqui-nu'itl  de  );auclie  à  droite,  par  les  équations 

»  , .  (cos  I  sin  <p  —  i-sin  i  cos  ^), 

i  j-  (cos  I  cos  ip+  ksin  i  sin  f), 

il  l'.'iii    \\'  i.iwu  l'i'l.iriM-  clli|itiqn<'ment  de  droite  à  gauche,  par 


ESSAIS  DE  THÉORIE.  331 

les  équations 

17'=— -j5(^'^cosism(p+/:sinicos(p), 

Ç'  = F  (^  ^^^  *  ^^^  ^  ""  ^^^  ^^^^  ^)* 

Les  deux  rayons  elliptiques,  en  traversant  la  lame,  y  acquièrent 
une  certaine  différence  de  phase,  et,  pour  obtenir  les  expressions  des 
mouvements  vibratoires  au  sortir  de  la  lame,  il  faut,  pour  le  rayon 
polarisé  de  gauche  à  droite,  remplacer  <p  par  (p— ^,  et,  pour  le  rayon 
polarisé  de  droite  à  gauche,  remplacer  <p  par  ^— y,  ^  et  7  étant 
définis  comme  il  a  été  dit  plus  haut  (261).  11  vient  ainsi 

ij  = t:  [cos  I  sin  (^  —  S)  —  A'  sin  i  cos  ((p  —  S)] , 

Ç=  — Y~p[cosi*cos((p  — 5)  +  A:sniisin((p  — ^)J, 

n  =  YTT?  [^  ^^^  *  ^^"  (^ — 7) + ^'  sin  t  cos  ((p  —  y)] , 
Ç'  =  — -13  [A:  cos  i  cos(^  —  y)  —  sin  t  sin  (^  —  y)]. 

Pour  déterminer  l'état  du  mouvement  vibratoire  h  la  sortie  du 
cristal,  prenons  pour  axe  des  x  la  trace  du  plan  primitif  de  polari- 
sation et  pour  axe  des  y  une  droite  pei*pendiculaire;  nous  aurons 

y=(»;  +  »?')^osi  — (Ç+Ç')sin/, 
x={fi-hv)sini+{  Ç+  Ç'  )  cos  1. 

En  remplaçant  dans  ces  équations  ^,  ^\  v,  ^'  par  leurs  valeurs, 

il  vient 

■ 

—  sin  t  cos  t  [  A  cos  ((p  —  ^)  —  A:  cos  ((f — y)J 
-f-  sin  t  cos  t  [  A  cos  ((p — ^) — A  cos  ((f  —  y)J 
+ sin^  «  [  it»  sin  ((?  -  ^)  +  sin  ((p  -  y)\ , 

d'où 

(  1  + /1-2  )  y  =  C082 1' [sin  ((p  -  5) + ^2  sin  ((p  _  y)  J 

+8in'''i[A2sin((p-^)+fiin((p-y)]. 


<a. 
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De  même  on  trouve 

—  sin^  t  [  A:  cos  ((p  —  ^)  —  A:  cos  (^  —  y)] 

—  cos^t[Acos(Ç  — ^)  — Acos(^— y)] 

—  sin  t  cos  1  [  k^  sin  (^  —  ^) + sin  (^  —  y)] , 
(1  où  Ton  tire 

(i  +l^)x=kcos{(p—y)  —  kcos[(p—S) 

+sintcosi[(i  — A?)8in((p  — ^)  — (i— /:^)sin(Ç  — y)], 

et  enfin 

(,+it3)^__.2Asin^sin((p-^) 

—  (  1  —  /i^ )  sin  ai  sin  -~  cosf  ^ i^  j  . 

Reprenons  maintenant  la  valeur  de  {i+k'-)y  et  écrivons-la  de 
la  manière  suivante  : 

{^  +  k^)y-~\{i+k^)[M(p-S)+M^-7)] 

+  (i  -^)[sin(<p-^)-6in(^-y)]{ 
+  ^'|(t+/0[sin(<p-7)  +  sin(<p-^)] 

+  (i  -A^)[sin((p-y)-sin(<p-^)]j- 

En  simplifiant  celte  expression  et  en  lui  adjoignant  celle  de 
ii  +  lê^)x,  on  a  définitivement  pour  les  deux  composantes  du  mou- 
vement vibratoire  au  sortir  de  la  lame 

(i  +  fc2)y  =  (i+^»)cos^sin((p-^) 

—  (i  —A?) cos 2t  sin  — ^cos  \0 -U 

(i+A'^)x=^--QA'sin^sin((p-^) 

—  (i  —  A'2)sin  Qisin-^cos^<P i^J  . 
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Ces  rayons  forment  un  système  facile  à  définir.  En  effet,  chacune 
les  valeurs  de  a;  et  de  y  est  la  somme  de  deux  termes  dont  les  deux 
>remiers  ont  la  même  phase,  ainsi  que  les  deux  seconds»  et  la  phase 
les  deux  premiers  termes  diffère  de  celle  des  deux  seconds  termes 

le  —  •  L'ensemble  du  mouvement  peut  donc  être  considéré  comme 

Uant  celui  de  deux  rayons  polarisés  rectilignement  et  dont  les  phases 

li£f<èrent  de  —  • 

Le  rayon  représenté  par  les  deux  derniers  termes  a  pour  am- 
plitude 

il  est  polarisé  dans  l'azimut  Qt. 

Si  nous  supposons  que  Ton  ait  5>y,  c'est-à-dire  que  le  rayon 
polarisé  elliptiquement  de  gauche  à  droite  aille  moins  vite  dans  la 
lame  cristalline  que  le  rayon  polarisé  de  droite  à  gauche,  les  deux 
composantes  du  rayon  que  nous  venons  de  considérer  sont  négatives 
et  sa  phase  est  représentée  par 

^      S-^-y      n 
son  intensité  est 


-^^  :^J-y 


(l+w 


sm' 


Les  deux  premiers  termes  représentent  aussi  un  rayon  polarisé 
rectilignement,  dont  la  phase  est 

<p — ^^ 

et  rintensité 

j^.[(i+^)»cos«^+/.A»sin«^]. 

Pour  trouver  son  azimut  de  polarisation ,  il  suffit  de  remarquer 
que  le  rapport  du  terme  en  x  avec  le  terme  en  y  représente  la  tan- 
gente de  Tanglc  que  forme  ce  plan  de  polarisation  avec  le  plan 
primitif.  En  désignant  cet  angle  par  p,  on  a 

.  afc    ,        S-y 


'»  »  .1 


I)' 


il'.. 


cl 


lUT" 


J 
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^pÊT  il  Tangle  de  la  section  principale  de  la  première  lame  avec  le 

*)MlD  primitif  de  polarisation ,  par  1*2  l'angle  de  la  section  principale 

h  seconde  lame  avec  la  section  principale  de  la  première,  par  tj 

le  de  la  section  principale  de  la  troisième  lame  avec  la  section 

«.jarincipale  de  la  seconde,  et  ainsi  de  suite  jusqu'à  t.,  tous  ces  angles 

étant  comptés  vers  la  droite. 

En  traversant  la  première  lame,  le  rayon  se  divise,  comme  nous 
-^Tenons  de  le  voir  (296),  en  deux  rayons  polarisés  rectilignement, 
Tan  polarisé  dans  l'azimut  Qtet  le  second  polarisé  dans  l'azimut fq 
si  Ton  désigne  par  h^  l'intensité  du  premier  de  ces  rayons  et  par  «^    * 
rintensité  du  second,  on  a 

,       1— A*  .    S—y 

0  = nSin  — -<> 

1  -h/c*  2 


En  traversant  la  seconde  lame ,  chacun  de  ces  deux  rayons  se  com- 
portera comme  le  rayon  unique  incident,  ce  qui  donnera  quatre 
rayons.  De  même  il  y  aura  huit  rayons  au  sortir  de  la  troisième  lame, 
et  en  général  2''  rayons  à  la  sortie  de  la  p*^^  lame,  ce  qui  donne 
9*  rayons  quand  toutes  les  lames  formant  le  système  que  nous 
considérons  auront  été  traversées. 

Parmi  ces  ù"  rayons  considérons  celui  qui,  en  traversant  toutes 
les  n  lames,  a  toujours  subi  la  modification  qui  correspond  à  la 
lettre  a.  Le  plan  de  polarisation  de  ce  rayon  aura  tourné  de  np,  son 
amplitude  sera  devenue  n**  et  sa  phase 

0  —  n ^• 

Il  y  a  ensuite  des  rayons  qui  ont  subi  la  modification  a  dans 
it  —  1  lames,  et  la  modification  b,  c'est-à-dire  le  passage  à  l'azimut 
ai,  dans  une  lame  seulement  :  leur  amplitude  sera  a*~^  4,  et,  comme 
la  modification  6  a  pu  s'effectuer  dans  chacune  des  n  lames,  il  y 
aura  n  rayons  de  cette  nature. 

De  même  la  modification  b  a  pu  se  produire  9  fois  et  la  modifi- 
cation a  a  pu  se  produire  n—  2  fois  :  le  nombre  des  rayons  de  cette 
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nature  sera  égal  au  nombre  des  combinaisons  de  n  objets  pris  dea\ 

à  deux,  c'est-à-dire  à  — ^^ • 

En  général,  un  rayon  qui  aura  subi  n—q  fois  la  rotation  du  plan 
de  polarisation  égale  à  p,  et  9  fois  la  rotation  égale  à  ai  y  aura  pour 
amplitude  a^^^b*,  et  le  nombre  des  rayons  de  cette  nature  sera 

n{n—\)  •  •  •  (n  — </H-  1) 
1 .2.3  •  •  •  9 

En  résumé,  il  y  a  donc 


DB  PHA8I 
DUHPUTDDB 


1  rayon         a        (p—n -y 


n 


-rayons     a^-^b     9  — (w— 1) ^ ^ 


2 


» 


«A"-*    (p—n ^  — (n  — 1)— , 

i  ravon        A"       ^-  w —  m  ~  • 

^22 


I.^N  ra\ons  i|ui  ont  pour  amplitude  «""^i  ont  tous  m^me  phase 

\       «     .^  *  »  mais  lour  azimut  de  polarisation  varie  d'un  rayon  à 

TauUHv  Pour  un  ra\on  qui  a  d'abord  traversé  p  lames  en  subissant 
\s\  hii^litioaUon  »i»  Ta/imut  tlu  plan  de  polarisation  est  pp,  et  il  ren- 
vondv  la  yy  r  iV  "•  plaijuo  dont  la  section  principale  fait  avec  le 
plan  priiuiUt  do  polarisation  Tangle 


-  ^  ■ 


P4.1- 


Jo  >orlo  \ph'  l\ui;;lo  do  la  sooliou  principale  de  la  (;>  +  1  )''""  lame 
awH'  lo  plan  ilo  polanNation  du  ravou  qui  la  traverse  est 

V«i   '    «:   * hi,^i)-pp. 
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A  la  sortie  de  cette  lame  le  rayon  a  subi  la  modification  b  et  son 
plan  de  polarisation  a  tourné  de 

de  sorte  que  son  azimut  est  devenu 


en  posant 

i 

1 


h +  «2  H ^■V4-l=2. 


En  traversant  les  n  —  (p  +  i  )  lames  restantes ,  le  rayon  subit  de 
nouveau  la  modification  a  et  son  plan  de  polarisation  tourne  de 

de  sorte  que  l'azimut  de  ce  plan  de  polarisation»  lorsque  le  rayon  a 
traversé  toutes  les  lames,  est  devenu 

^2       i+[n  —  {ap  + i)]p; 

/'pouvant  prendre  toutes  les  valeurs  depuis  i  jusqu'à  n,  il  est  évi- 
dent que  cette  expression  pourra  prendre  n  valeurs  différentes  et 
que  la  valeur  du  second  terme  sera  toujours  comprise  entre  (n  —  i)  p 
et  — (n—  i)p. 

Le  second  groupe  des  rayons,  dont  le  nombre  est — ; — »  l'am- 
plitude commune  a*'^b^  et  la  phase  commune  (p  —  n  — »  don- 
nera Heu  à  des  considérations  analogues.  L'azimut  sera  également 
variable  d'un  rayon  à  l'autre. 

Ceci  posé,  remarquons  que  le  rayon  qui  a  subi  la  modification  a 
dans  toutes  les  lames  et  qui  a  pour  intensité  a*  est  polarisé  dans 
l'azimut  np.  Il  s'agit  de  démontrer  que,  si  n  est  très-grand,  le  rayon 
polarisé  dans  l'azimut  np  est  le  seul  qui  ait  une  intensité  sensible 
au  sortir  des  n  lames. 

Pour  cela,  projetons  les  mouvements  vibratoires  de  tous  les  rayons 
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sur  deux  axes,  Tun  parallèle  et  l'autre  perpendiculaire  à  TaximulNp. 
Sur  la  droite  per|>endiculaire  à  cet  azimut  nous  avons  d'abord  k 
vibration  entière  du  rayon 

a"  sin  ((p  -  n  -^)  ; 

puis  il  faudra  y  ajouter  un  grand  nombre  d'autres  termes  qu'on 
obtiendra  en  multipliant  par  un  cosinus,  c'est-à-dire  par  un  nombre 
compris  entre  —  i  et  -f-  ^  »  les  vibrations  de  chacun  des  rayons  des 

différents  groupes.  Tous  ces  rayons  ont  des  phases  qui  varient  de- 

quand  on  passe  d'un  groupe  à  l'autre.  La  somme  de  leurs  projec- 
tions est  évidemment  moindre  que  celle  que  nous  obtiendrons  en 
leur  supposant  h  tous  même  phase.  En  outre,  comme  les  cosinus 
par  lesquels  il  faut  multiplier  les  mouvements  vibratoires  des  rayons 
d'un  même  groupe  pour  les  projeter  ont  des  valeurs  très-nombreuses 
comprises  indifféremment  entre  —  i  et  +  i ,  la  somme  réelle  est  en- 
core très-petite  par  rapport  h  celle  qu'on  obtiendrait  en  remplaçant 
chacun  de  ces  cosirlus  par  l'unité.  Comme  il  y  a  n  rayons  d'ampli- 

tudea*"  *6,— ^— ; — ^rayons  d'amplitude  égale  à  a""* 6^,  la  somme 
obtenue  dans  Hiypclhèse  que  nous  venons  de  faire  est  égale  à 

1  •  .4 

c'est-à-dire,  d'après  la  formule  du  binôme,  à 

En  n^sumé,  la  composante  du  mouvement  vibratoire  suivant  une 
direction  perpendiculaire  à  l'azimut  np  est  donc  formée  de  deux 
termes,  dont  l'un  est  égal  à 

et  dont  l'auln»  est  très-petit  par  rapport  à  la  quantité 

Si  donc  nous  faisons  voir  d'abord  que  la  quantité  (/? -t-6)*— ff"  a 
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une  limite  finie  quand  n  augmente  indéfiniment,  et  ensuite  que  la 
limite  de  a*  dans  la  même  condition  est  l'unité,  nous  aurons  dé- 
montré que,  pour  une  valeur  très-considérable  de  n,  l'intensité  du 
rayon  polarisé  dans  le  plan  dont  l'azimut  est  np  est  très-voisine  de 
Tunité,  et  que,  par  suite,  ce  rayon  est  très-près  d'être  seul  à  sub- 
sister. 

Cherchons  d'abord  la  limite  de  a*  quand  n  crott  indéfiniment. 
On  a 

^  =  7^\/{t+^)^cos2^  +  AA^sin^^, 
d'où 

et,  en  remplaçant  dans  la  parenthèse  cos^  — ^par  i  —  sin^ — ^» 
D'ailleurs,  k  étant  compris  entre  zéro  et  l'unité,  on  a 


rt^<r  1. 


et  par  suite 


Si  nous  élevons  à  la  puissance  n  l'expression  de  a^,  il  vient 


( 

Si  nous  remplaçons  le  sinus  par  l'arc,  le  résultat  sera  trop  petit  : 
jonc 


fl*" 


b-'û^.{^y]-- 


Si  nous  changeons  le  signe  du  second  terme  de  la  parenthèse ,  le 
résultat  sera  trop  grand  ;  donc 


"•■<['+,^(^n" 
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Nous  supposons  n  très-grand;  mais  il  faut  admettre  eo  même 
temps  que  la  différence  de  marche  totale  est  une  quantité  finie: 
nous  pouvons  donc  poser 

n{S-y)  =  e, 

6 
9  étant  une  quantité  finie.  En  substituant  à  S— y  sa  valeur  -<  il  vient 


ou  bien ,  en  posant 


(!  +  *•)«  4         ' 
a* 


o" 


(-î)' 
('+^.)- 


Développons  ces  deux  expressions  par  ia  formule  du  binôme, 
nous  aurons  un  nombre  de  termes  très-grand,  mais  fini;  il  vient 

ainsi 

.«^  ^1  n(n'-i)h* 

a"  >  1  —  w  -i  H — ^ :i  ""  •  •  •  ' 

"^  n*         i«2     a* 

Si  dans  la  première  inégalité  on  prend  tous  les  termes  négative- 
ment à  partir  du  second,  l'inégalité  subsistera  a  fortiori  ol  l'on  aura 


h      n{n-i)h* 


"^  n*  1.2      n* 

Les  deux  inégalités  subsisteront  encore  si  Ton  remplace  tous  les 
facteurs-» »— «— ^ctc,  par  le  facteur  plus  grand  n,  ce  qui 


n   n—  i    11  —  2 
rs 

donne 


h  o  h'         o  II 


-^  ,j2  ,j4  ,iO 
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[  bien 


—  Il      n*      n^ 

^         Il      n}      n^ 


Si  n  augmente  indéfiniment,  on  voit  que  la  série  des  termes  que 
ins  ces  deux  inégalités  on  ajoute  à  l'unité  ou  que  Ton  retranche  de 
inité  a  pour  valeur 


h  .  ¥ 


1  — 
n 


iiantité  qui  a  pour  limite  zéro  lorsque  n  augmente  indéfiniment. 

Les  deux  limites  de  a"  ont  donc  pour  valeurs  Tunité,  et  par  con- 
^cjuent  il  en  est  de  même  de  la  limite  de  a**,  et  par  suite  aussi 
e  la  limite  de  a". 

Il  nous  reste  à  démontrer  que  la  quantité  (a +  6)*  — a*  a  une 
imite  finie  quand  n  augmente  indéfiniment.  Cette  quantité  est  plus 
»etite  que 

[ont  la  limite  est 

(i  +  6)--i; 

M 

a  limite  cherchée  est  donc  plus  petite  que 


)u,  en  posant 


]UC 

3r  l'expression  (  i  +  ^  r  a  pour  limite  e^  quand  n  augmente  indéfi- 

liment.  Donc  e^— i    est  une  limite  supérieure  de    la    quantité 
a  -f-  h)"  —  «*,  qui  par  suite  reste  toujours  finie. 
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Il  résulte  de  ce  que  nous  venons  de  voir  que,  si  un  rayon  polarisé 

rectilignement  traverse  un  système  de  n  plaques  minces  douées  da 

pouvoir  rotatoire,  ces  plaques  étant  toutes  de  même  épaisseur^  en 

nombre  très-grand,  toutes  ayant  leurs  axes  de  cristallisation  inclinés 

de  la  même  façon  par  rapport  au  rayon  incident,  mais  leurs  sections 

principales  étant  orientées  d'une  manière  quelconque,  l'action  de  ce 

système  sur  le  rayon  se  réduit  à  une  rotation  du  plan  de  polarisation 

égale  à  itp.  Or,  d'après  la  valeur  trouvée  précédenunent  pour  p, 

on  a 

afe       S—y 

la  rotation  produite  par  le  système  des  n  lames  est  donc  égale  au 

produit  de  la  quantité —p  par  la  rotation  que  donnerait  une  lame 

unique  douée  de  la  polarisation  circulaire  et  établissant  entre  les 
deux  rayons  la  même  différence  de  marche  que  le  système  des  n  lames 
minces. 

Il  ne  serait  probablement  pas  difficile  de  vérifier  cc  résultat  par 
l'expérience,  en  faisant  passer  un  rayon  polarisé  à  travers  un  paquet 
de  lames  minces  de  quartz,  dont  les  sections  principales  seraient 
orientées  dans  des  plans  différents  et  disposées  au  hasard. 

M.  Jamin,  comme  nous  l'avons  vu  plus  haut  (291),  a  calculé  les 
valeurs  de  ^  —  7  et  de  k,  pour  le  cas  où  un  rayon  polarisé  traverse 
une  lame  de  quartz  perpendiculaire  à  l'axe,  inclinée  d'un  an^e  va- 
nable  sur  la  direction  du  rayon  incident.  A  l'aide  des  nombres  qui! 
a  trouvés  et  de  la  formule  que  nous  venons  d'établir  pour  le  cas  où 
le  rayon  traverse  un  grand  nombre  de  lames  minces  de  même  épais- 
seur et  également  inclinées  sur  la  direction  du  rayon,  nous  pouvons 
calculer  la  rotation  que  subit,  dans  ce  cas,  le  plan  de  polarisation. 
Cette  rotation  est  en  effet  égale  à  wp,  c'est-à-dire  à 

ik       S  — y 

=-ji i.. 

1  — Ae*         2 

Les  résultats  qu'on  obtient  ainsi  par  le  calcul  de  np  montrent  que 
la  rotation  du  plan  de  polarisation  produite  par  le  système  des 
lames  est  à  ])eu  près  égale  à  celle  que  donnerait  une  lame  de  quarts 
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perpendiculaire  à  Taxe,  ayant  la  même  épaisseur  que  le  système  des 
lames  minces.  Cette  conclusion  était  tout  à  fait  inattendue,  car  on 
était  habitué  à  regarder  le  pouvoir  rotatoire  comme  disparaissant 
rapidement  à  une  petite  distance  de  Taxe.  Or,  l'affaiblissement  que 
subit  le  pouvoir  rotatoire  du  sulfate  de  strychnine  lorsqu'on  le  met 
en  dissolution  pouvait  s'expliquer  à  l'aide  de  cette  hypothèse  de  la 
disparition  rapide  du  pouvoir  rotatoire  lorsqu'on  s'éloigne  de  l'axe. 
Comme  cette  hypothèse  est  reconnue  inexacte  pour  le  quartz,  il  en 
résulte  que  l'observation  de  M.  Descloiseaux  présente  une  difficulté 
dont  on  n'a  pas  encore  de  solution. 

La  méthode  de  la  superposition  des  lames  permettrait  de  suivre 
le  pouvoir  rotatoire  jusqu'à  une  distance  de  l'axe  à  laquelle  le  pro- 
cédé de  M.  Jamin  n'est  plus  applicable,  et  de  déterminer  sa  valeur 
pour  chacune  des  valeurs  de  l'angle  0  que  fait  l'axe  de  cristallisation 
des  lames  avec  le  rayon  incident,  ou,  ce  qui  revient  au  même,  avec 
la  normale  à  la  surface  de  ces  lames.  Connaissant  ensuite  le  pouvoir 
rotatoire  en  fonction  de  l'angle  0,  on  pourrait  en  déduire  le  pouvoir 
rotatoire  des  dissolutions. 

En  effet,  quand  un  cristal  se  dissout,  on  peut  admettre  qu'il  se 
divise  en  un  nombre  très-grand  de  lamelles  orientées  à  peu  près 
indifféremment  dans  toutes  les  directions,  et  il  est  facile  de  calculer 
le  nombre  relatif  de  lames  dont  la  normale  fait  un  angle  0  avec  l'axe 
de  cristallisation.  Pour  cela,  menons  par  un  point  quelconque  0  une 
parallèle  OA  à  Taxe  de  cristallisation,  et,  de  ce  point  0  comme 
centre,  décrivons  une  sphère  avec  un  rayon  égal  à  l'unité.  Comme 
nous  avons  supposé  les  chances  égales  dans  toutes  les  directions , 
chacun  des  rayons  de  cette  sphère  sera  perpendiculaire  à  un  même 
nombre  de  lames,  ou,  en  d'autres  termes,  deux  éléments  égaux  de 
la  surface  sphérique  seront  parallèles  à  un  même  nombre  de  lames 
cristallines.  Le  nombre  de  ces  lames  dont  les  normales  font  avec 
Taxe  des  angles  compris  entre  6  et  O  +  dO  est  donc  proportionnel  à 
la  surface  d'une  zone  sphérique  qui  a  pour  expression  s^r  sin  0  dO. 

Soit  maintenant  (p  [0)  la  valeur  de  la  rotation  pour  Tangle  6  : 

l'intégrale  I  *^{0)sin6d0  donnera  la  rotation  produite  par  l'en- 
semble des  lames,  c'est-à-dire  la  rotation  produite  par  la  dissolution i 
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On  voit  que ,  si  le  pouvoir  rotatoire  est  le  même  dans  toutes  les 
directions,  (p  (0)  est  une  constante  c  et  l'intégrale  se  réduit  à 

r  I  *  sin  0  dO  =  c. 

Dans  ce  cas  particulier,  la  dissolution  aura  donc  le  même  pouYoir 
rotatoire  que  le  cristal  lui-même  dans  la  direction  de  Taxe. 
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LEÇONS 

SUR  LÀ  DOUBLE  RÉFRACTION  ACCIDENTELLE  ^'^ 


298.  €^iuiMér»tl«n0  séiiérale««  —  Lorsque»  par  l'action 
de  diverses  forces,  la  constitution  homogène  des  corps  uniréfringents 
86  trouve  altérée,  il  peut  se  produire  dans  ces  corps  une  double 
réfraction  artificielle,  que  nous  désignerons  d'une  manière  générale 
sous  le  nom  de  double  réfraction  accidenteUe. 

Il  y  a,  dans  la  production  de  la  double  réfraction  accidentelle» 
deux  classes  de  phénomènes  à  distinguer  : 

1°  Les  phénomènes  provenant  des  changements  permanents  ou 
temporaires  produisant  des  inégalités  d'élasticité  et  des  modifi-^ 
cations  de  larrangement  moléculaire  dans  la  matière  pondérable. 
Tels  sont  ceux  qui  naissent  de  l'application  de  forces  mécaniques 
aux  corps,  c'est-à-dire  de  la  pression;  tels  sont  encore  ceux  qui  ont 
pour  origine  la  trempe  ou  la  cristallisation  s'opérant  d'une  façon 
irrégulière*  La  double  réfraction  due  aux  forces  mécaniques  est  pas- 
sagère; la  trempe  ou  la  cristallisation  irrégulière  donne  lieu  h  une 
double  réfraction  permanente.  Nous  réunirons  néanmoins  ces  deux 
espèces  de  phénomènes  dans  une  même  classe,  parce  qu'ils  sont 
accompagnés  les  uns  et  les  autres  d'une  modification  de  la  matière 
pondérable  au  point  de  vue  de  son  arrangement  moléculaire  et  de 

(*)  Ces  leçons  i  de  même  qae  les  leçons  sur  la  polarisation  cliromatîque  et  les  leçons  sut* 
la  polarisation  itytatoire,  ont  é\é  professées  en  i86i  dans  le  cours  de  troisième  années 
à  1  École  Normale, et  rédigées  par  M.  Mascart^ 
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son  élasticité.  Les  phénomènes  de  la  polarisation  chromaUqiie  soil 
évidemment  propres  à  révéler  Texistence  d'une  double  réfraction 
même  très-faible,  qui  se  développe  dans  les  corps  uniréfringeiits 
sous  l'action  des  forces  que  nous  venons  d'indiquer.  C'est  ainsi  que 
Biot,  en  excitant  des  vibrations  longitudinales  dans  une  lame  de 
verre  de  a  mètres  de  longueur,  placée  entre  un  polariseur  et  ui 
analyseur,  s'assura  que  cette  lame,  à  chaque  friction,  présentait  des 
propriétés  biréfringentes  dans  le  voisinage  des  lignes  nodales  :  il 
voyait  reparaître  celle  des  images  de  l'analyseur  qui  était  éteinte 
lorsque  la  lame  était  en  repos. 

a""  Les  phénomènes  provenant  de  l'influence  de  l'électricité  ou 
du  magnétisme.  Ces  phénomènes,  découverts  par  Faraday,  difièrent 
des  précédents  en  ce  que  la  matière  pondérable  paratt  ne  subir  au- 
cune modification  sensible;  car  les  expériences  réussissent  ^alemeat 
avec  les  liquides  et  avec  les  solides.  11  en  résulte  que  l'électricité  et 
le  magnétisme  doivent,  soit  agir  directement  et  uniquement  sur  les 
molécules  d'éther,  soit  agir  sur  la  matière  pondérable  sans  qu'il  y 
ait  dans  celle-ci  aucun  dérangement  de  symétrie,  et  cette  hypothèse 
est  presque  impossible  à  concevoir. 

Nous  ne  nous  occuperons,  dans  ce  chapitre,  que  de  la  première 
classe  des  phénomènes  de  la  double  réfraction  accidentelle  ^'^ 


L 

PHÉNOMÈNES  EXPÉRIMENTAUX 
DE  LA  DOUBLE  RÉFRACTION  ACCIDENTELLE. 


A.  —  Double  réfraction  produite  par  la  pression. 

299.   Expériences  de  Brewster* —  Les  premières  observa- 
tions sur  lu  double  réfraction  produite  par  la  pression  sont  dues  à 

('^  Les  lois  expi'rimentales  et  la  théorie  de  la  polarisation  rotatoire  magnétique  sont 
oxposées  tout  au  long  dans  les  mémoires  originaux  de  Verdet  contenus  dans  le  tome  l*"  du 
présent  ouvrage. 
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ewsier;  il  les  communiqua  à  la  Société  Royale  de  Londre»  le 
I  janvier  1 8 1 5  ^^K  Le  procédé  qu'il  employa  d'abord  est  assez 
3ssier  :  il  consiste  à  exercer  des  pressions  faibles  sur  des  matières 
latîneusesy  comme  la  gelée  de  pied  de  veau  ou  la  colle  de  poisson, 
s  matières,  pâteuses  et  transparentes,  solidifiées  dans  des  con- 
tions régulières,  ne  présentent  aucune  propriété  biréfringente. 
lis,  si  on  les  taille  en  fragments  réguliers  que  Ton  comprime  en- 
ite  entre  les  doigts,  cette  légère  compression  suffit  pour  y  déve- 
pper  une  double  réfraction  très-énergique.  Si  on  place  ces  frag- 
ents  entre  un  polariseur  et  un  analyseur,  et  si  on  les  fait  traverser 
ir  un  rayon  lumineux,  il  se  manifeste  dans  l'analyseur  des  images 
cernent  colorées  et  dont  les  teintes  s'élèvent  rapidement  dans  l'é- 
lelle  des  couleurs  de  Newton  à  mesure  que  la  compression  aug- 
cnte. 

La  compression  produite  par  les  doigts  rapproche  les  molécules 
ins  le  sens  où  elle  s'exerce ,  et  tout  porte  à  croire  que  les  molé- 
iles  s'éloignent  dans  le  sens  perpendiculaire  à  celui  de  la  com- 
*ession.  On  doit  donc  présumer  que  le  corps  devient  analogue  à 
1  cristal  à  un  axe ,  dont  l'axe  serait  situé  dans  la  direction  de  la 
impression. 

Il  était  utile  de  rechercher  si  les  phénomènes  dont  nous  nous  oc^ 
ipons  ne  seraient  pas  sensibles  dans  des  corps  plus  résistants, 
rewster  a  abordé  cette  question,  et  les  résultats  de  ses  expériences 
ir  la  compression  et  la  dilatation  du  verre  furent  publiés  le  99  fé- 
'ier  1816^^1  Toutefois,  la  méthode  dont  il  se  servait  comportait 
3u  de  précision.  Il  employait  une  simple  pince,  dans  laquelle  il 
3uvait  saisir  et  comprimer  les  morceaux  de  verre.  En  portant  ces 
agments  ainsi  comprimés  sur  le  trajet  d'un  faisceau  de  rayons  po- 
risés ,  et  en  faisant  tomber  la  lumière  émergente  sur  un  analyseur, 

voyait  se  produire  des  colorations  variant  d'une  façon  tout  à  fait 
régulière  et  correspondant  aux  différents  points  du  fragment  de 
;rre.  Cette  irrégularité,  qui  ne  permet  d'arriver  à  aucune  loi  pré- 
se,  provient  de  la  manière  dont  Brewster  effectuait  la  com- 
ression. 

^*î  Phil,  Trou».,  181 5,  p.  99,  60. 
W  Pha.  Tranê.,  1816,  p.  /Î6. 

ViiDiT,  VI.  —  Optique,  H.  u'i 
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Supposons  maintenant  qn'on  o]>ère  d'uoe  manière  plus  réguUm, 
que  l'on  exerce  sur  un  parallélipipède  rectangle  en  verre  P(fig'  &9l- 
h  l'aide  d'une  vis  V,  une  pression  normale  aux  deuv  bases  el 
l'on  peut  faire  varier  à  volonté.  Si  l'on  interpose  le  paralli 
ainsi  comprimé  sur  le  trajet  d'un  faisceau  lumineux  polarisa,'' 
l'on  reçoit  Ir  lumière  émergente  sur  un  Nicol  dont  la  section  nb- 
cipale  est  parallèle  au  plan  primitif  de  potarisatïon ,  on  voit  JIB 
l'image  fournie  par  lu  Kicol  une  série  de  lignes  colorées  parmi  in- 
quelles se  trouvent  des  lignes  noires  qui  correspondent  aui  poinli' 
où  la  structure  moléculaire  n'a  pas  été  altérée.  Ces  points  séparent 
des  régions  qui  ont  subi  des  altérations  différentes;  d'un  cAté  dft 
points  qui  correspondent  dans  le  verre  à  une  ligne  noire  il  v  a  eu 
contraction;  de  l'autre  côté,  dilatation.  Or,  si  l'on  compare  lesligne» 
colorées  avec  celles  que  produiraient  des  plaques  cristallines,  od 
reconnaît  que  la  double  réfraction  change  de  signe  quand  on  passe 
d'un  câté  à  l'autre  d'une  ligne  noire.  D'où  il  faut  conclure  celte 
première  loi,  que  la  compression  el 
la  dilatation  produisent  des  effets  op- 
posés de  double  réfraction.  Les  lignes 
qui  séparent  les  régions  comp^i^lée^ 
et  les  régions  dilatées  et  qui  corre^ 
pondent  aux  lignes  noires  doivent 
d'aiiieui's  évidemment  être  parallèle!: 
ou  per|)endiculaires  à  la  direction 
suivant  laquelle  s'exerce  la  compres- 
■■''"■  ^'J-  sion.  Brcwster  a  fait  une  seconde  ex- 

périence, qui  esl  demeurée  célèbre,  el  dans  laquelle  l'intleiioD 
d'une  lame  de  verre  permet  d'établir  une  relation  entre  la  compres- 
sion ou  la  dilatation  exercée  et  l'espèce  de  double  réfraction  pro- 
duite. Dans  cette  expérience,  une  lame  de  verre  AB  (iig.  5o)  est 
maintenue  dans  une  mâchoire  métalli(|ue  M;  au  milieu  de  la  partif 
inférieure  de  celle  mâchoire  passe  une  vis  V  qui  vient  s'appuyer  sur 
la  lame  AB  «t  peut  l'infléchir  plus  ou  moins.  Suivant  les  lois  géné- 
rales de  l'inflexion,  si  lu  courbure  de  la  lame  est  peu  considérable, 
il  y  a  dans  l'iiilérieur  di'  la  lame  une  ligne,  une  file  de  molécul<'> 
qui  n'éprouve  uî  allongeuieuL  ni  raccourcissement;  cette  ligne  s'ap- 
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^e  ligne  moyenne,  et  elle  passe  sensiblement  par  les  centres  de  gra- 
\è  des  sections  de  la  lame.  Les  fîles  de  molécules  située»  au-des- 


•us  de  la  ligne  moyenne  se  contractent,  celles  qui  sont  placées 
i-dessus  s'allongent  :  c'est  ce  que  montre  la  figure  5 1 . 

En  faisant  traverser  cette  lame  infléchie  par  un  faisceau  de 
ivons  parallèles  polarisés  qu'on  reçoit  ensuite  sur  un  Nîcol  dont 
i  section  principale  est  parallèle  au  plan  primitif  de  polarisation, 
n  remarque  dans  l'image  fournie  par  le  Nicol  une  ligne  noire  pa- 
dlèle  aux  cAtés  infléchis  et  présentant  la  même  courbure.  Cette 
gne  correspond  à  la  file  des  molécules  qui  n'ont  subi  ni  allonge- 
leot  ni  raccourcissement.  De  part  et  d'autre  de  cette  ligne  noire 
Q  voit  dans  l'image  des  lignes  colorées  de  formes  différentes  et 
aurbées  de  part  et  d'autre. 

Considérons  une  file  de  molécules  correspondant  à  une  ligne 
fochromatique  de  l'image  :  ces  molécules  éprouvent  un  rapprochc- 
lent  ou  un  écarlement  analogues  à  ceux  qui  seraient  occasionnés 
«r  une  compression  ou  une  traction.  Chacune  de  ces  tiles  peut 
lonc  être  assimilée  à  un  cristal  à  un  axe ,  dont  l'axe  serait  parallèle 
ia  direction  suivant  laquelle  s'eierce  la  compression  ou  la  traction , 
'est-à-dire  &  la  tangente  h  la  courbe,  et  l'on  peut,  par  l'interpo- 
ition  d'une  lame  cristalline  à  un  exe  dont  le  signe  est  connu,  re- 
onnattre  le  signe  de  la  double  réfraction  produite  dans  le  verre 
uîvanl  la  file  de  molécules  considérée. 

C'est  en  opérant-  de  cette  manière  que  Brewster  a  pu  démontrer 
|ne  la  compression  développe  dans  le  verre,  et  en  général  dans  les 
:orp6  uniréfringents ,  une  double  réfraction  analogue  à  celle , de 
ristaux  répulsif»  dont  l'axe  serait  parallèle  à  la  direction  de  la  com- 
iression.  Une  dilalaEion  produit  des  effets  opposés  aux  précédents) 
'*est-à-dire  une  double  réfraction  aUracbve. 
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Dans  la  théorie  des  ondulations,  cette  loi  peut  s'énoncer  dune 
autre  manièn*.  Dans  un  cristal  à  un  axe  la  surface  de  Tonde  extra- 
ordinaire est  représentée  par  un  ellipsoïde  de  révolution  dont  Taie 
de  révolution  a  pour  longueur  abci  Taie  équatorial  perpendieulaiie 
à  l'axe  de  cristallisation  aa.  De  plus,  6  et  a  sont  proportionnels  aox 
forces  élastiques  qui  se  développent  dans  le  cristal,  A^  à  la  fom 
élastique  développée  par  les  vibrations  perpendiculaires  à  l'axe  dn 
cristal,  et  a-  à  la  force  élastique  produite  par  les  vibrations  paral- 
lèles à  cet  axe. 

Pour  les  cristaux  répulsifs  on  a  A^^/i^,  c'est-à-dire  que  i'élasticitt' 
optique  est  plus  petite  dans  le  sens  peq)endiculaire  à  l'axe  qae 
dans  la  direction  qui  est  parallèle  h  cet  ax(>.  Il  résulte  de  là,  d'après 
ce  que  nous  avons  dit  plus  haut,  que  Félaslicité  optique  est  aug- 
mentée dans  la  direction  d'une  compression  et  diminuée  dans  la 
direction  d'une  dilatation.  C'est  là  la  seconde  loi  démontrée  par 
Brewsler. 

Brewster  est  d'ailleurs  allé  plus  loin.  En  mesurant  la  courburi' 
de  la  lame  et  sa  longueur,  il  a  pu  estimer  la  dilatation  ou  la  com- 
pression d'une  file  de  molécules  correspondant  à  une  ligne  isocbro- 
matique  donnée.  Comparant  ensuite  les  teintes  de  ces  lignes  isochro- 
matiques avfïc  les  compressions  ou  les  dilatations,  il  a  reconnu  que 
ces  tcintf*s  correspondent,  dans  la  série  des  anneaux  de  Newton,  i 
(les  épaisseurs  proportionnelles  aux  conq^ressions  ou  aux  dilatations, 
ce  qui  veut  dire  que  la  différence  de  marche  établie  entre  les  deoi 
rayons  réfractés  dans  le  verre,  ou  généralement  dans  le  corps  com- 
primé ou  dilaté,  est  proportionnelle  à  la  compression  on  à  la  dâa- 
tation.  Toutefois  il  ne  faut  admettre  cette  loi  que  comme  approxi- 
mative, parce  qu'il  est  impossible  de  l'établir  avec  une  rigueur  bien 
grande. 

Brewstcr  a  signalé  cette  loi  comme  pouvant  donner  lieu  à  des 
applications  dynamométriqiies  dans  lesquelles  on  pourrait  mesurer 
l'intensité  de  la  compression  ou  de  la  dilatation  appliquée  à  un 
corps  par  la  nature  des  teintes  produites  par  ce  corps  dans  la  lu- 
mière polarisée  ;  mais  il  n  a  donné  aucune  suite  à  cette  idée. 

300.   Kxpérieiiees  de  Fresnel.  —  Avant  d'arriver  à  Texanien 
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les  travaux  les  plus  récents,  il  n'y  a  plus  à  citer,  après  les  expériences 
le  Brewster,  que  deux  expériences  dues  à  Fresnel.  L'une  de  ces  ex- 
lériences  a  été  réalisée  par  lu!  k  l'aide  de  procédés  que  l'on  ignore 
sntièrement.  Il  l'a  fait  connallrn  aux  membres  de  l'Académie  des 
sciences  en  181^,  mais  son  mémoire  a  été  oublié  dans  les  papiers 
du  secrétaire  perpétuel  Fourier,  et  n'a  été  publié  qu'en  tSli6^'\ 
Fresnel  y  annonce  qu'il  a  pu  exercer  sur  des  corps  uniréfringents 
des  compressions  régulières  et  obtenir  des  teintes  plates  dans  la  lu- 
mière polarisée. 

La  seconde  expérience,  qui  est  demeurée  célèbre,  a  été  publiée 
par  lui  en  1833'^';  c'est  celle  par  laquelle  il  a  démontré  directement 
Fexistence  de  la  double  réfraction  dans  le  verre  comprimé.  Fresnel 
place  sur  un  plan ,  par  leur  face  bypoténuse  et  à  cÂté  les  uns  des 
autres,  quatre  prismes  rectangulaires  de  verre,  a,  A,  c,  d  (fig.  53); 
on  applique  sur  leurs  bases  antérieures  et  postérieures  des  feuilles 
de  carton,  puis  des  barres  d'acier  sur  lesquelles  on  exerce,  i  l'aide 
de  vis,  une  forte  compression  qui  a  pour  effet  de  raccourcir  les 
prismes.  On  place  alors  entre  eux  trois  autres  prismes  m,  ti,o,  et 
deux  demi-prismes  z  et  1,  un  peu  plus  courts  que  les  premiers, 
aaïquels  on  les  soude  avec  du  mastic  en  larmes  pour  éviter  les 
pertes  de  lumière  par  réflexion.  Si  l'on  regarde  à  travers  les  faces 
I  (  et  z  un  trait  placé  à  un  mètre 
|de  distance,  on  le  voit  double  et 
l'écart  angulaire  des  deux  images 
I  peut  aller  jusqu'à  6  ou  7  minutes. 
■  Les  deux  faisceaux  de  rayons  qui 
donnent  lieu  à  ces  images  ont  les 
mêmes  propriétés  que  s'ils  étaient  fournis  par  un  prisme  de  spath 
d'Islande  dont  les  arêtes  seraient  parallèles  k  l'axe  du  cristal.  Les 
prismes  z  et  t  non  comprimés  sont  destinés  à  détruire  la  déviation 
du  rayon  ordinaire  et  à  corriger  la  dispersion  du  rayon  extraor- 
dinaire. 

"'  Mém.  dêVAeai.  irifc,  W,  i^S. —  OEustm  eamptiln ,  1 ,  69 1 . 
*  Amk.  di  ehim.  et  de  phyt.,  (a),  XX,  376.—  CBuvrti  e«mpl/ln.  t.  I,  p.  713.  — 
iilM»  i*  ta  SeeiM  Phitomalhiqtie,!»»»,  p.  i3<). 


S66      DOUBLE  RÉFRACTION  ACCIDENTELLE. 

301.  BxpéFlvnecw  de  Werthelm.  —  En  i85A,\Vertfaeio)'' 
a  cherchtÇ  à  reproduire  la  preoiière  expérience  de  Fresnel ,  c'est-à- 
dire  à  obtenir  une  compression  ou  une  dilatation  des  corps  uoiré- 
fringents  assez  régulière  pour  donner  naissance  à  des  teintes  plaies 
dans  la  lumière  polarisée.  L'appareil  employé  par  M.  Wertheim 
pour  étudier  la  double  réfraction  produite  par  la  compression  est 
représenti^  tifj.  53.  Le  corps  uniréfrinj^ent  qui  doit  être  soumis  à 
l'expérience  est  (aillé  en  forme  de  parallé- 
lipipède  rectangle  P  et  placé  sur  une  pla- 
que de  fonte  A  très-solidement  fixée  au 
mur.  Ce  support  de  fonte  est  percé  de 
lieux  trous  cylindriques  verticaui  B  et  B', 
dans  lesquels  passent  deux  figes  métalli- 
ques C,  D,  réunies  à  leur  partie  supé- 
rieure par  une  traverse  E  qui  repose  sur 
le  parallélipipède  P,  et  k  leur  partie  infé- 
rieure par  une  autre  traverse  P  qui  sup- 
porte en  son  milieu  un  poids  G  que  l'oo 
''*■*'■  peut  faire  varier  à  volonté.  Ce  poids  G 

fait  connaître  la  pression  qui  s'exerce  sur  la  face  supérieure  da 
parallélipipède  P,  et,  pour  que  cette  pression  se  distribue  réguliè- 
rement sur  toute  cette  face,  le  parallélipipède  est  séparé  par  des 
feuilles  de  oaoutchouc  des  plaques  métalliques  entre  lesquelles  il  est 
comprimé. 

Avant  de  comprimer  le  corps  qui  doit  servir  à  rexpérience,  il 
faut  s'assurer  qu'il  est  bien  homogène  et  uniréfringent.  A  cet  rfri 
on  le  fait  traverser  par  un  faisceau  de  rayons  polarisés  qu'on  reçoil 
ensuite  sur  un  Nicol,  et  on  constate  qu'en  donnant  à  cet  analyseur 
une  position  convenable  l'image  peut  être  entièrement  éteinte.  Si 
le  parallélipipède  n'est  pas  tout  à  fait  homogène ,  s'il  est  légèremenl 
trempé,  il  peut  encore  servir  aux  expériences,  car  il  y  a  généra- 
lement au  centre  une  région  considérable  complètement  exemple  « 
trempe. 

Lorsqu'on  opère  avec  la  lumière  monochromatique,  on  fait  tra- 
verser le  corps  soumis  à  l'expérience  par  un  faisceau  de  rayons 

<'>  AnH.df  Mm.  ttdfpliy:,(X),  fia,  iS6.  —  TU» de  hrriê ,  i83.î. 
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parallèles  polarisés  à  A5  degrés  d'un  plan  vertical  perpendiculaire 
lu  plan  de  la  figure,  et  on  reçoit  la  lumière  émergente  sur  un  ana- 
yseur  biréfringent  dont  la  section  principale  fait  aussi  un  angle  de 
i5  degrés  avec  ce  plan  vertical,  mais  de  l'autre  côté.  Lorsqu'on 
l'exerce  aucune  pression  sur  leparallélipipède,  l'image  extraordinaire 
sxiste  seule,  et,  si  l'on  emploie  un  Nicol,  cette  image  est  à  son 
naximum  d'intensité.  Si  l'on  commence  à  exercer  une  pression  en 
(uspendant  des  poids  à  la  partie  inférieure  de  l'appareil,  l'image 
>rdinaire  réparait,  et,  plus  la  pression  augmente,  plus  son  intensité 
levient  considérable,  tandis  que  celle  de  l'image  extraordinaire  di- 
minue. On  ajoute  ainsi  des  poids  jusqu'à  ce  que  l'image  extraordi- 
naire ait  disparu  et  que  par  conséquent  l'image  ordinaire  ait  acquis 
>on  maximum  d'intensité.  Le  plan  de  polarisation  a  tourné  alors  de 
90  degrés  et  la  lumière  émergente  est  polarisée  dans  un  plan  per- 
pendiculaire au  plan  primitif.  La  plaque  comprimée  par  le  poids 

qui  agit  actuellement  établit  donc  une  différence  de  marche  de  - 

entre  les  deux  rayons  réfractés  :  X  est  la  longueur  d'ondulation  dans 
Tair  de  l'espèce  de  lumière  dont  on  se  sert.  On  augmente  de  nouveau 
la  charge  jusqu'à  faire  disparattre  l'image  ordinaire,  ce  qui  corres- 
pond à  une  différence  de  marche  de  — *  puis  jusqu'à  faire  dispa- 
raître l'image  extraordinaire ,  ce  qui  correspond  à  une  différence  de 

marche  de  —  >  et  ainsi  de  suite.  On  a  ainsi  les  éléments  d'une  com- 
a 

paraison  entre  les  pressions  et  les  différences  de  marche,  et  on 
trouve  que  les  différences  de  marche  sont  non  pas  rigoureusement , 
mais  approximativement  proportionnelles  aux  pressions. 

On  ne  peut  du  reste  pousser  bien  loin  ce  genre  d'expériences, 
car  le  parallélipipède  finirait  par  s'écraser  sous  la  pression. 

On  peut  aussi  opérer  avec  la  lumière  blanche  en  se  repérant  sur 
la  teinte  de  passage  qui,  apparaissant  dans  l'image  ordinaire  ou  dans 
l'image  extraordinaire,  indique  l'extinction  dans  cette  image  des 
rayons  les  plus  intenses  du  spectre.  On  trouvera  ainsi  la  relation  qui 
existe  entre  la  pression  et  la  différence  de  marche  introduite  par  le 
corps  comprimé  pour  les  rayons  les  plus  intenses,  c'estp-à-dire  pour 
les  rayons  jaunes  moyens. 
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Dans  tous  les  cas ,  le  signe  de  la  double  rëfraction  est  facile  a 
déterminer  en  interposant  une  lame  cristalline  de  signe  connu  eatre 
le  corps  comprimé  et  l'analyseur. 

M.  Wertheim  a  également  étudié  les  effets  de  la  dilatation.  D  se 
servait  d'un  appareil  analogue  au  précédent  Le  paraliélipipède  éUh 
mastiqué  par  sa  base  supérieure  sur  une  plaque  fixe,  et  par  sa  base 
inférieure  sur  une  plaque  mobile  qu'on  pouvait  charger  d'an  poiè 
variable.  Les  limites  de  ce  genre  d'expériences  sont  encore  bien  plus 
restreintes  que  pour  la  compression ,  à  cause  du  pea  de  résistance 
que  présente  la  cohésion  du  mastic.  Cependant  M.  Wertheim  a  pii 
constater  que  les  effets  produits  par  une  dilatation  sont  ^aux  et  de 
signe  contraire  à  ceux  que  donne  une  compression  de  même  valeur. 
Cette  compensation  entre  les  effets  de  la  compression  et  de  la  dila- 
tation est  à  peu  près  rigoureuse. 

En  examinant  attentivement  les  résultats  fournis  par  les  expé- 
riences de  M.  Wertheim ,  on  reconnaît  que  la  proportionnalité  existe 
bien  plus  entre  les  accroissements  de  pression  et  les  accroissements 
de  différence  de  marche  à  partir  d'une  certaine  valeur  de  la  pression 
qu'entre  les  pressions  et  les  différences  de  marche  elles-mêmes,  ce 
qui  s!explique  soit  par  une  faible  double  réfraction  existant  dans  la 
plaque  avant  la  compression,  soit  par  l'inexactitude  avec  laquelle 
est  évalué  le  premier  poids. 

D'ailleurs,  cette  proportionnalité  elle-même  est  loin  d'être  ab- 
solue, et  il  y  a  lieu  de  penser  que  les  différences  de  marche  sont 
proportionnelles  non  pas  aux  forces  comprimantes ,  mais  aux  com- 
pressions, c'est-à-dire  au  rapprochement  des  molécules  comprimées. 
Ces  compressions  ne  sont  elles-mêmes  proportionnelles  aux  forces 
comprimantes  que  dans  des  limites  assez  restreintes  et  qui  ont  pu 
être  dépassées  dans  les  expériences. 

Toutes  choses  égales  d'ailleurs,  la  différence  de  marche  intro- 
duite par  le  corps  comprimé  est  proportionnelle  à  l'épaisseur  de  ce 
corps  traversée  par  la  lumière.  Mais  si,  la  charge  restant  constante, 
l'épaisseur  varie,  il  résulte  de  la  loi  que  nous  venons  de  poser  que 
la  différence  de  marche  doit  rester  constante.  En  effet,  supposons 
que  l'épaisseur  devienne  double,  la  charge  restant  la  même;  cette 
charge  se  répartissant  sur  une  épaisseur  double,  la  compression  de- 
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« 

vient  en  chaque  point  moitié  moindre,  et,  d'après  la  loi  précédente, 
la  différence  de  marche  devrait  aussi  être  réduite  à  moitié;  mais, 
comme  d'un  autre  côté  Taugmentation  d'épaisseur  tend  à  doubler 
la  différence  de  marche*,  cette  différence  reste  invariable.  La  cons- 
tante de  la  différence  de  marche,  quelle  que  soit  l'épaisseur  lorsque 
la 'charge  demeure  constante,  prouve  donc  la  proportionnalité  de 
la  différence  de  marche  à  l'épaisseur,  lorsque  la  charge  varie  en 
même  temps  que  l'épaisseur,  de  façon  à  maintenir  une  compression 
constante. 

Dans  ses  premiers  travaux,  M.  Wertheim  avait  cru  trouver  un 
rapport  constant  entre  la  double  réfraction  des  corps  comprimés  ou 
dQatés  et  leur  coefficient  d'allongement  ou  de  contraction;  mais  en 
poursuivant  ses  recherches  sur  le  verre  pesant,  le  spath  fluor,  l'alun, 
le  sel  gemme,  il  reconnut  que  cette  loi  n'est  pas  générale. 

Enfin,  un  dernier  résultat  déduit  des  expériences  de  M.  Wertheim 
consiste  en  ce  que,  dans  les  limites  des  expériences,  les  valeurs  ab- 
tolues  des  différences  de  marche  entre  les  rayons  réfractés  par  le 
corps  comprimé  ou  dilaté  sont  indépendantes  de  la  longueur  d'on- 
dulation. Il  résuite  de  là  que  les  différences  de  phase  sont  en  raison 
inverée  des  longueurs  d'ondulation,  et  que  les  effets  de  la  dispersion 
sont  rendus  ù  peu  près  insensibles. 

302.  Efléta  àm  to  eomprcflatoit  sur  les  crlatoux  Mréfrin- 
ireiita.  —  Après  avoir  étudié  les  effets  produits  par  la  compression 
ou  la  dilatation  sur  les  corps  uniréfringenls,  on  a  dû  nécessairement 
se  demander  quels  sont  ceux  qu'éprouvent  les  cristaux  biréfringents; 
les  premières  expériences  faites  à  ce  sujet  sont  encore  dues  à  Brev^ster 
et  datent  de  i8i6^^^  En  comprimant  une  lame  de  quartz,  il  obtint 
des  résultats  identiques  à  ceux  qui  résulteraient  de  l'addition  d'une 
lame  cristalline  de  même  nature  ou  d'une  augmentation  d'épaisseur, 
d'où  il  résulte  que,  comme  pour  les  corps  uniréfringents,  l'élasticité 
optique  augmente  dans  le  sens  de  la  compression  (299). 

Les  résultats  obtenus  par  Brewster  ont  été  véri6és  par  un  minéra- 
logiste allemand,  Pfaff^^^  à  l'aide  de  procédés  assez  grossiers,  mais 

0)  Edm6.7VmM.,Vin,a8i. 

(»  /%>.  i4iifi.,GYII,  333,  GVIII,  696.  ^iinti.  e^ecAnn.  etdêpkyê.,  (3),  LVIi,  5oo. 
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qoi  l'ont  conduit  h  quelques  observations  remarquables.  En  effet, 
en  comprimant  convenablement  un  cristal  de  quartz,  il  a  pu  changer 
la  forme  des  courbes  isochromatiques  données  par  ce  cristal  et  trans^ 
former  les  cercles  en  lemniscates:  il  avait  donc  réussi  à  donner  au 
quartz,  par  la  compression,  toutes  les  propriétés  des  cristaux  à  deux 
axes. 

B.  —  Double  béfricticx  prodcite  pab  la  tbbmpe  oc  pib  la  stbuctube  molàiclaiii 

IRRÉGULIÈBE. 


303.  Expériences  de  SeelieeliL  et  fie  Bremter*  —  La 

trempe  donne  lieu  à  des  phénomènes  tout  à  fait  analogues  à  ceui 
que  produisent  la  compression  et  la  dilatation,  avec  cette  seule  diffé- 
rence qu'ils  sont  permanents.  Dans  un  corps  trempé,  en  effet,  les 
différentes  directions  ne  jouissent  plus  des  mêmes  propriétés  :  il  y  a 
des  tensions  moléculaires  irrégulières,  et  la  double  réfraction  doit 
s'y  manifester  comme  cela  a  lieu  toutes  les  fois  qu'il  y  a  quelque 
trouble  apporté  à  l'arrangement  moléculaire  dans  un  corps. 

Les  phénomènes  produits  par  la  trempe  ont  été  observés  pour  la 
première  fois  par  Seebeck,  en  1819,  et  publiés  dans  le  Journal  de 
Schweigger  en  1 8 1 3 ,  1 8 1  4  et  1 8 1 5  ^^l  Dans  ces  trois  mémoires  il 
n'y  a  que  la  df»scription  de  faits  dont  Seebeck  n'a  pu  saisir  la  cause. 

Il  faisait  chauffer  au  rouge  des  plaques  de  verre  de  diverses 
formes,  et  les  faisait  ensuite  refroidir  assez  rapidement  en  les  agi- 
tant dans  Tair  :  lorsqu'il  plaçait  les  plaques  ainsi  trempées  dans  la 
lumière  j)olarisée,  il  obtenait  dans  l'analyseur  des  figures  vivement 
colorées,  dont  la  forme  et  les  couleurs  dépendent  de  l'orientation 
de  l'analyseur,  du  contour  de  la  plaque  et  de  la  manière  dont  cette 
plaque  est  tournée  dans  son  propre  plan.  Seebeck  a  obtenu  égale- 
ment des  figures  colorées  avec  des  plaques  de  borax  fondues  et  re- 
froidies rapidement,  de  sel  gemme  rapidement  desséchées  et  de 
gomme  arabique  obtenues  par  une  prompte  évaporation.  Seebeck 
se  contenta  d'abord  de  donner  un  nom  aux  phénomènes  qu'il  avait 
observés  :  il  les  appela  f pires  enioptiques,  croyant  qu'ils  étaient  dus 
à  une  modification  éprouvée  par  la  lumière  dans  l'intérieur  du 
corps  soumis  à  l'épreuve.  Toutefois,  quelque  temps  après,  il  fui 

f*^  Journal  de  Schwngger,  VII,  a 59,  38îi;  \I,  /171;  XII,  1. 
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conduit  à  les  rapporter  à  leur  véritable  cause,  qui  est  la  trempe  du 
verre.  Mais  en  ceci  il  avait  été  précédé  par  Brewster,  qui,  le  premier, 
signala  l'influence  de  la  trempe,  dans  un  mémoire  sur  les  larmes 
bataviques  communiqué  en  1 81  &  à  la  Société  Royale  de  Londres  ^^^ 
Plus  tard  Brewster  a  généralisé  ces  faits  à  la  suite  d'une  série  d'expé- 
riences publiée  en  1816  ^^\  et  les  a  rapportés  à  une  double  réfraction 
produite  dans  le  verre  par  la  trempe.  Il  a  fait  voir  qu'un  morceau 
de  verre  chauffé  jusqu'au  rouge,  puis  refroidi  lentement,  ne  possède 
pas  la  double  réfraction. 

Brewster  a  encore  fait  une  remarque  importante,  c'est  que,  lors- 
qu'un morceau  de  verre  s'échauffe  ou  se  refroidit,  il  jouit  tempo- 
rairement de  la  propriété  biréfringente,  quand  la  température  devient 
stationnaire,  ce  qui  provient  évidemment  de  ce  que  l'équilibre  moIé* 
culaire  ne  s'établit  qu'au  bout  d'une  certaine  période  pendant  la- 
quelle l'arrangement  des  molécules  et  la  distribution  des  forces 
élastiques  restent  irrégulières. 

La  cristallisation  peut  souvent  produire  des  effets  analogues  à 
ceux  de  la  trempe,  et,  si  on  examine  des  lames  de  cristaux  cubiques 
au  moyen  d'un  polariscope  très-sensible ,  comme  celui  de  Bravais 
(210),  il  est  très-rare  d'en  rencontrer  qui  soient  complètement  dé- 
pourvues de  toute  double  réfraction  :  c'est  ce  qu'a  constaté  Bravais 
lui-miêmc  (^l  II  faut  attribuer  cette  double  réfraction  à  des  irrégula- 
rités de  cristallisation  et  de  structure  qn'il  est  rare  de  voir  disparaître 
tout  à  fait. 

30â.  P«larlMiti«ii  lamellaire.  —  C'est  encore  à  une  cause 
de  même  nature  qu'il  faut  attribuer  un  ordre  de  phénomènes  dé- 
couverts par  Biot,  et  désignés  par  lui  sous  le  nom  de  polarisation 
lamellaire ^^\  En  examinant  des  cristaux  d'alun  qui  appartiennent, 
comme  on  sait,  au  système  cubique,  il  reconnut  des  indices  de 
double  réfraction.  Il  n'y  a  là  rien  de  surprenant,  car  on  trouve  sou- 
vent des  cristaux  d'alun  dont  la  cristallisation  n'a  pas  été  régulière 

^«  PhiLTrant,,  i8i5,p.  1. 

(*)  PhiL  7rafi«.,i8i6,p. /16. 

'^)  Amr.  de  ehim.  et  de  phy$. ,  (  3 ) ,  XLIII  ,199. 

'•>  C.B.,  XII,  liai.  —  Mém.  de  VAcad,  deeec,  XVIII,  o'xy. 
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et  qui  présentent  dans  leur  intérieur  une  série  de  lames  dirigées 
dans  différents  sens.  Si  les  surfaces  de  séparation  de  ces  lames  sont 
visibles ,  cela  indique  évidemment  que  »  dans  une  direction  perpen- 
diculaire aux  faces  des  lames,  la  distance  moyenne  des  molécules 
est  plus  grande  que  dans  une  direction  parallèle  à  ces  surfaces  :  il  y 
a  donc  là  une  cause  suffisante  pour  produire  la  double  réfraction. 

Il  est  d'ailleurs  permis  de  croire  que  la  structure  lamellaire  et  le 
défaut  d'homogénéité  qui  en  résulte  peuvent  exister  sans  être  visibles 
et  donner  au  cristal  des  propriétés  biréfringentes. 

C'est  ainsi  que  Brewster  a  pu  constater  l'existence  de  la  double 
réfraction  dans  plusieurs  cristaux  appartenant  au  système  cubique, 
tels  que  le  spath  fluor,  le  sel  gemme ,  l'analcime,  le  sel  ammoniac ^^l 

Les  tissus  organiques,  tels  que  les  cristallins  de  l'homme  et  des 
animaux ,  les  tuyaux  de  plumes,  etc. ,  présentent  aussi  des  propriétés 
biréfringentes  qu'on  doit  attribuer  à  leur  structure  lamellaire. 
Brewster  s'en  est  assuré  en  plaçant  ces  corps  dans  un  liquide  contenu 
dans  un  vase  présentant  deux  faces  parallèles,  et  en  les  faisant  tra- 
verser par  un  faisceau  de  lumière  polarisée  ^^K 

Les  gelées  organiques,  les  résines,  et  autres  corps  amorphes  qui 
sont  naturellement  uniréfringents,  peuvent  aussi  acquérir  des  pro- 
priétés biréfringentes,  s'ils  se  sont  solidifiés  dans  des  conditions  ir- 
régulières  qui  leur  donnent  une  sorte  de  trempe  ou  une  structure 
lamellaire. 

^'^   Phil.  Tram. y  t8i5,  p.  39.  —  Edinb.  Trans,,  t.  X. 

(*^  Phil,  Trans.,  i8iG,p.  3ii.  —  Ann.  de  chim.  et  de  phy»,,  (a),  IV,  43 1.  —  Phii 
Trant.,  i833,  p.  3a3;  i836,  p.  35;  1837,  P*  '^'^^' 
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305.  Prineipcs  fie  la  théorie  de  rélastieité  de*  eor|Mi 
••lifleA.  —  i:iUp«oMe  de*  dilatottomi.  —  IHlatotiomi  prlit- 
•ipale*. —  Neumann  ^^^  a  voulu  soumettre  au  calcul  les  phénomènes 
de  la  double  réfraction,  due  à  des  actions  mécaniques  exercées  sur 
les  corps  solides.  Mais  il  est  inutile  de  le  suivre  ici  dans  les  résultats 
auxquels  il  a  été  conduit,  car  il  est  parti  d'un  principe  inexact,  au 
moins  dans  la  plupart  des  cas.  Il  a  cherché  à  exprimer  analytique- 
ment  les  contractions  et  les  dilatations  qui  se  produisent  dans  l'in- 
térieur des  corps  sous  l'influence  des  forces  mécaniques  extérieures 
qui  agissent  sur  eux.  Pour  mettre  en  évidence  le  défaut  de  rigueur 
de  ses  raisonnements,  nous  commencerons  par  rappeler  ici  les  prin- 
cipes de  l'élasticité  des  corps  solides,  tels  qu'ils  ont  été  établis  par 
Gauchy.  Nous  supposerons  qu'il  s'agisse  uniquement  de  corps  so- 
lides dans  lesquels  toutes  les  directions  jouissent  de  propriétés  iden- 
tiques, c'est-à-dire  de  ceux  que  Gauchy  a  nommés  corps  isotropes. 
Quant  aux  corps  non  isotropes,  ce  sont  les  cristaux,  sauf  ceux  du 
système  cubique,  et  les  corps  qui  ont  subi  des  modifications  molé- 
culaires accidentelles. 

Gonsidérons  donc  un  corps  solide  isotrope  :  si,  par  une  cause 
quelconque,  les  molécules  de  ce  corps  viennent  à  se  déplacer  de 
quantités  inégales,  il  y  aura  dilatation  ou  compression.  Pour  sim- 
plifier le  langage,  nous  comprendrons  les  deux  phénomènes  sous  la 
même  dénomination  de  dilatation ,  en  admettant  que  cette  dilatation 
peut  être  positive  ou  négative.  II  y  aura  à  considérer  deux  espèces 
de  dilatations  :  la  dilatation  cubique  et  la  dilatation  linéaire;  nous 
chercherons  d'abord  l'expression  de  cette  dernière. 

Soient,  lorsque  le  corps  est  dans  son  état  naturel,  x,  y,  z  les 


(I)  Poffff,  Ann.,  LIV,  ûgy.  —  AbkamUungen  derAkademie  von  BerUn/i'ir  i8ài,  pari.  III, 
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i 

m 

coordonnées  d'une  molécule,  x  +  Ax^  y  +  Ay,  z  +  Az  les  coor- 
données d'une  molécule  voisine.  Désignons  par  ^,  ty ,  ^  les  projec- 
tions, sur  les  trois  axes,  du  déplacement  que  subit  la  première  molé- 
cule quand  le  corps  passe  à  son  nouvel  état;  par  ^+ AÇ,  9  +  ^9. 
K  +  àX  les  projections  du  déplacement  de  la  seconde  moléeole.  Si 
nous  représentons  par  V  la  distance  des  deux  molécules  dans  l'état 
naturel ,  on  aura 

En  désignant  par  e  la  dilatation  linéaire  rapportée  à  l'unité  de  lon- 
gueur, on  voit  que  la  distance  des  deux  molécules  devient  après  le 
changement  d'état  V(i  4-e),  et  que  l'on  a 

(1)      V^i  +  ef^{Ax  +  Ù.^Y  +  {ù.y  +  àvf+{àz  +  àKY. 

Si  l'on  considère  les  deux  molécules  comme  infiniment  voisines, 
ainsi  que  cela  arrive  pour  les  molécules  qui  peuvent  agir  les  unes 
sur  les  autres,  on  peut  écrire 

ce  qui  revient  à  négliger  les  puissances  des  quantités  infiniment 
petites  ^,  Ay,  A^  supérieures  à  la  première.  Si  maintenant  on  dé- 
signe par  a^  ^,  y  les  angles  que  fait  avec  les  axes  la  droite  qui  joint 
les  molécules  dans  leur  position  primitive,  on  aura 

IAa;=  V  ces  a, 
A?/  =  Vcosi3, 
A^  =  V  cos  y. 

Si  l'on  remplace,  dans  l'équation  (2),  Ar,  Ay,  Az  par  leurs 
valeurs  tirées  des  équations  (3),  puis,  dans  l'équation  (1),  Aj?,  Ay, 
Az:  A^,  Aj7,  A^  par  leurs  valeurs  tirées  des  équations  (3)  et  (3),  il 
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rient,  en  supprimant  le  facteur  commun  V'^, 

(  1+ e)2  =  f  cos  a  4- 3j  cos  a  +  jp  cos/3  4- gr  cos  y  y 
4)        I  +fcos^  +  3|cosa  +  ^cos/S  +  jjcosyj" 

+  (cosy4-3^cosa  +  j5;COS/3  +  ^cosyl  • 

Considérons  maintenant  les  angles  a,  ^^  y  comme  définissant  la 
lirection  du  rayon  vecteur  d'une  surface  ayant  pour  centre  le  point 
dont  les  coordonnées  sont  x,  y,  z,  la  longueur  de  ce  rayon  vecteur 

étant  égale  à  — —  •  Si  nous  représentons  par  X ,  Y,  Z  les  coordonnées 

de  Textrémité  du  rayon  vecteur  rapportées  au  point  [x,  y,  z)  pris 
pour  origine ,  on  aura 

X  ==  — --  cos  a , 

14-e  ' 

Y  =  -^cos^, 

d*où 

cos  a  =  (i  +  e)  X, 

cosjS  =  (i  +e)  Y, 
cosy  =  (i  +  e)  Z. 

En  portant  ces  valeurs  de  cos  a,  cos  j8  et  cos  y  dans  Téquation  (/t), 
(i  +e)^  disparait  comme  facteur  commun,  et  il  reste 

Le  second  membre,  ne  contenant  que  les  carrés  des  quantités  X, 
Y,  Z  et  les  produits  de  deux  de  ces  quantités  entre  elles,  représente 
un  ellipsoïde  ayant  pour  centre  le  point  (x,  y,  z). 
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Donc,  si  autour  d'un  point  du  corps  on  prend,  sur  ane  directioD 

quelconque,  une  longueur  en  raison  inverse  de  i  +  c,  c  représen- 
tant la  dilatation  de  l'unitt^  de  longueur  dans  la  direction  considMe, 
le  lieu  des  points  ainsi  obtenus  dans  les  différentes  directiom  for- 
mera la  surface  d'un  ellipsoïde  qu'on  peut  appeler  YtlliptoideieS^ 
Uition.  Si  l'on  considère,  en  particulier,  les  trois  aies  de  symétrie  de 
cet  ellipsoïde,  on  voit  que  la  connaissance  de  leurs  longueurs  ret- 
pectives  permet  de  calculer  la  longueur  d'un  rayon  vecteur  aytol 
une  direction  déterminée,  d'oîi  il  résulte  que,  lorsqu'on  connaît  Ip> 
dilatations  qui  s'exercent  suivant  trois  directions  rectangulaires  [wir- 
ticulières,  on  peut  calculer  la  dilatation  pour  toute  autre  directioD 
donnée.  Les  trois  directions  qui  jouissent  de  cette  propriété  k 
nomment  âireclioua  pnncipalea ,  et  on  appelle  dihlaùoiujnvteipalei  celle» 
qui  se  manifestent  suivant  les  directions  principales. 

306.  Tbé«réme«  du  p«rallèliplp«4e  et  *u  tétmièAre.  - 
rje— !•—  prlnelpales.  —  BcpréflcntaMam  gt»Mttrt^t 
de*  preaal*ns.  —  Nous  avons  maintenant  à  nous  occuper  des 
forces  qui  s'exercent  dans  l'intérieur  du  corps.  On  leur  donne  sou- 
vent la  dénomination  de  pressions  moléculaires,  mais  il  est  préfé- 
rable de  les  ap|ieler  tenstom,  parce  que  ces  forces  peuvent  être  des 
tractions  »ussi  bien  que  des  pressions.  Considérons  un  élément  de 
.surface  passant  par  un  point  du  corps  :  si  nous  supposons  que  toute  la 
partie  du  corps  qui  est  située  d'un  cùté  de  cet  élément  soit  supprimée, 
il  faudra,  pour  rétablir  l'équilibre,  appliquer  à  cet  élément  uae 
force  qui  remplace  l'action  de  la  partie  supprimée;  cette  force  ]>eut 
élre  du  reste  normale  ou  oblique  ù  l'élément  de  surface,  et,  suivant 
qu'elle  tend  à  l'enfoncer  dans  la  partie  restante  ou  à  l'en  détacher, 
elle  constitue  une  pression  ou  une  traction.  Ces  forces  varient  avec 
lii  [losition  du  point  considéré  et  avec  la  direction  de  l'élément  de 
surface  sur  lequel  elles  agissent.  Mais,  comme  pour  les  dilatations, 
on  peut  démontrer  que  In  connaissance  des  pressions  qui,  à  un  point 
donné,  s'exercent  sur  des  éléments  de  surface  ayant  des  directions 
quelconques,  dépend  uniquement  de  la  connaissance  de  trois  pres- 
sions pnnci])ales,  qui  sont  perpendiculaires  aux  éléments  sur  lesquels 
elles  agissent. 


THÉORIE.  377 

PoDf  faire  voir  qu'il  en  est  ainsi,  menons  p»r  ie  point  considéré  m 
(fig.  hh)  Irois  axes  rectangulaires  mie,  my,  nu;  prenons  sur  l'aie  mx 
une  longueur  a,  sur  l'axe  my  une  longueur  b  et  sur  l'axe  mz  une 
igueur  c,  et  avec  ces  trois  arêtes 
I  construisons  un  paraliélipipède  rec- 
tangle. Pour  que  l'équilibre  existe 
I  dans  le  corps  solide  tout  entier,  il  est 
nécessaire  et  suOîsant  qu'il  y  ait  équi- 
libre entre  les  forces  qui  agissent  sur 
chacun  des  éléments  parai  lélipipédi- 
nt.tt.  ques  dans  lesquels  on  peut  le  supposer 

décomposé.  Cette  remarque  va  nous  permettre  d'établir  une  rela- 
tion remarquable  entre  les  composantes  des  pressions  qui  existent 
sur  les  éléments  de  surface  passant  par  un  point  du  corps. 

Considérons  les  pressions  qui  agissent  sur  les  différentes  faces  du 
parallélipipède,  c'est-à-dire  les  forces  par  lesquelles  il  faudrait 
remplacer  l'action  de  la  partie  du  corps  située  du  cAté  extérieur  de 
ces  faces,  si  cette  partie  du  corps  venait  k  être  supprimée.  Désignons 
par  A,  A',  A'  les  composantes  parallèles  aux  axes  de  la  pression  qui 
agit  sur  ta  face  du  parallélipipède  perpendiculaire  à  l'axe  des  x,  et 
passant  par  le  point  m,  origine  des  coordonnées;  par  B',  B,  B*  les 
composantes  de  la  pression  sur  la  face  perpendiculaire  à  l'axe  des  y, 
et  passant  par  l'origine  ;  et  enfin  par  C,  C,  C  les  composantes  de  la 
pression  sur  la  face  perpendiculaire  à  l'axe  des  z  et  passant  par  l'o- 
rigine ,  A .  B'  et  C  étant  d'ailleurs  les  composanles  parallèles  à  l'axe 
desx,  A',  B,  C  les  composantes  parallèles  à  l'axe  des^j  A',  B°,  C  les 
composantes  parallèles  à  l'axe  des  z. 

En  passant  d'une  face  du  parallélipipède  à  la  face  parallèle,  les 
forces  varient  de  quantités  infiniment  petites  par  rapport  ù  cUe^ 
mêmes,  et  ces  variations  seront  contre-balancées  par  les  forces  exté- 
rieures qui  agissent  sur  le  parallélipipède  ;  ces  forces  extérieures  sont 
des  infiniment  petits  du  troisième  ordre,  puisqu'elles  agissent  sur 
un  élément  solide  infiniment  petit,  qui  est  lui-même  un  infini- 
ment petit  du  troisième  ordre.  Les  pressions  sur  les  faces  du  paral- 
lélipipède étant  du  second  ordre,  leurs  variations  serontdu  troisième 
ordre  et  feront  équilibre  aux  forces  extérieures. 

Vi«t>n,  VI.  —  Optique,  il.  *6 
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Il  sutlira  donc  de  faire  entrer  dans  les  six  équations  qui  cxpiimenl 
les  conditions  d'équilibre  los  forces  agissant  sur  les  faces  du  paral- 
lélipipède.  Dans  la  première  série  de  ces  équations  d'équilibre,  série 
qui  exprime  que  sur  chaque  axe  la  somme  des  composantes  des 
forces  est  nulle,  nous  pourrons  négliger  les  termes  dû  troisième 
ordre.  Mais  il  n'en  est  pas  de  même  pour  les  trois  dernières  condi- 
tions, qui  expriment  que  la  somme  des  moments  des  forces,  par  rap- 
port à  chacun  des  trois  axes,  est  nulle,  et  que,  par  conséquent,  le 
cor])s  ne  peut  tourner  autour  d'aucun  de  ces  axes  :  ces  moments,  en 
effet,  sont  les  produits  des  forces  par  leurs  bras  de  leviers;  ils  sont 
donc  du  troisième  ordre  et  on  ne  peut  négliger  que  les  termes  du 
(juatrième  ordre. 

Nous  allons  chercher  à  exprimer  que  la  somme  des  moments  des 
forces  par  rapport  à  l'axe  des  x  est  nulle,  et  pour  cela  nous  pouvons 
supposer  que  la  force  qui  agit  sur  chaque  face  est  ap{)liquée  au  centre 
de  gravité  de  celte  face.  Des  trois  composantes  qui  agissent  sur  la  face 

située  dans  le  plan  des  xz,  une  seule,  B,  a,  par  rapport  à  l'axe  des  jr, 

Bc 
lin  moment  dont  la  valeur  est  —  ;  ce  moment  doit  être  pris  avec  le 

signe—,  parce  que  cette  force  B  tendrait  à  faire  tourner  le  corps 

Bc 
autour  de  l'axe  des  x  de  droite  à  gauche;  donc est  le  moment 

(l<»  la  composante  B  par  rapport  à  l'axe  des  x.  Sur  la  face  oppos<»e 

ù  celle  que  nous  venons  de  considérer,  los  deux  composantes  B  et  B" 

Bc 
ont  pour  moments,  par  rapport  à  l'axe  des  a;,  —  et  -  B7;,  le  pre- 
mier d(î  ces  moments  étant  pris  avec  le  signe  +,  parce  que  sur  cette 
face  la  roinj)osante  B  tend  à  faire  tourner  le  corps  de  gauche  è  droite. 
La  somme  des  moments  des  forces  qui  agissent  sur  les  deux  faces 
(lu  parallélipipède  parallèles  au  plan  des  xz  par  rapport  à  l'axe  des  x 
se  réduit  donc  à  —  Wb.  Par  raison  de  symétrie,  on  voit  immédiate- 
ment que  la  somme  des  moments  des  forces  appliquées  aux  deux 
faces  du  parallélipipède  parallèles  au  plan  des  xy  par  rapport  à 
Taxe  des  x  est  égale  îi  Ce.  Quant  aux  moments  des  forces  qui 
agissent  sur  les  fîices  perpendiculaires  a  l'axe  des  x,  ils  sont  de  signes 
contraires  et  se  détruisent  réciproquement.  La  condition  pour  que 
la  somme  des  moments  des  forces  appliquées  sur  les  faces  du  parai- 
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lélipipèdc  par  rapport  à  l'axe  des  x  soit  nulle  est  donc 

Gc-Wh^o. 

Au  lieu  des  composantes  réelles  des  forces,  nous  allons  introduire 
dans  cette  équation  les  rapports  de  ces  composantes  aux  surfaces 
nur  lesquelles  elles  s'exercent,  c'est-à-dire  les  composantes  des  pres- 
sions rapportées  à  l'unité  de  surface.  Nous  désignerons  le  rapport 
dTune  composante  à  la  surface  sur  laquelle  elle  s'exerce  par  la  même 
lettre  que  cette  composante,  mais  en  l'affectant  de  l'indice  i.  Nous 
avons  ainsi 

B"==B>, 

et,  en  substituant  ces  valeurs  dans  l'équation  des  moments,  elle 
devient 

c;=Bï. 

On  trouverait  de  môme,  en  prenant  les  moments  par  rapport  à  Taxe 
des  y  et  à  Taxe  des  z , 

a;=b;, 

Aï=Cï. 

On  voit  que,  si  l'on  considère  trois  éléments  rectangulaires  pas- 
sant par  un  môme  point,  ces  éléments  ayant  des  surfaces  égales, 
les  neuf  composantes  parallèles  aux  axes  des  pressions  qui  agissent 
sur  ces  trois  éléments  se  réduisent  à  six  composantes  distinctes.  Dé- 
signons ces  composantes  distinctes  par  les  six  lettres  A ,  B ,  C ,  D ,  E ,  F, 
et  nous  arriverons  aux  résultats  qui  sont  contenus  dans  le  tableau 
suivant  : 

COMPOSANTE  PAnALLÀLE 


ji  l*axe  des  m.        à  Taxe  des  y,        à  Taxe  des  x. 

Face  perpendiculaire  à  l'axe  des  u* . . .       A  F  E 

Face  perpendiculaire  à  Taxe  des  ^ .  * .        F  B  D 

Face  perpendiculaire  à  i^axe  des  c.  • .        Ë  D  C 

Les  pressions  qui  s'exercent  sur  trois  éléments  rectangulaires  pas^ 

95. 
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sant  par  un  même  point  ne  sont  donc  pas  ÏDctépenilanles  les  ma 
des  nutres. 

Le  théorème  que  nous  venons  de  démontrer  est  dû  &  Gauchy.  Ed 
considérant  un  tétraèdre,  au  lieu  d'un  parallélîpipèdc,  il  estarriTéî 
une  seconde  proposition  qui  porte  le  nom  de  théorème  du  tébviin 
et  qui  permet  d'obtenir  la  représentation  géométrique  des  pressiwis. 
Menons  encore  par  te  point  considéré  m  (fîg.  55)  trois  aies  rec- 
tangulaires :  prenons  sur  l'ave  des  x  une  longueur  a ,  sur  l'axe  des} 
une  longueur  b  et  sur  l'axe  des  ;  une  longueur  e.  Les  trois  poiDiii 
ainsi  obtenus  forment  avec  le  point  m  les  sommets  d'un  tétraèdre. 
En  employant  le  même  raisonnement  que  pour  le  parallélipipède, 
on  fera  voir  que,  pour  que  le 
corps  soit  en  équilibre,  il  fanl 
que  les  conditions  générales  de 
l'équilibre  soient  satisfaites  ponr 
les  forces  qui  agissent  sur  les  faca 
du  tétraèdre.  Désignons  par  w  la 
surface  de  la  base  du  tétraèdre, 
c'esl-à-dirc  de  la  face  opposée  au 
sommet  m  ;  supposons  qu'on  fasse 
^'  ''  passer  par  le  poinl  m  un  élément 

de  surface  parallèle  à  cette  base  et  ayant  même  superficie  a,  el 
appelons  Pw  la  pression  qui  .s'exerce  sur  cet  élément.  P  sera  la  pres- 
sion rapportée  k  l'unité  de  surface,  et  la  pression  sur  la  base  ù>,  qui 
s'eierce  en  sens  contraire,  sera  sensiblement  égale,  si  on  la  rapporte 
à  l'unité  de  surface,  à  —  P, 

Soient  w',  ai",  w"  les  .surfaces  des  trois  fates  du  tétraèdre  respecti- 
vement perpendiculaires  à  l'axe  des  x,  à  l'axe  des  y  et  à  l'axe  des  :, 
et  appelons  X,  (t,  v  les  angles  que  fait  avec  les  axes  la  direction  de 
la  pression  — P.  La  première  condition  d'équibbre,  celle  qui  ex- 
prime que  la  somme  des  projections  des  forces  sur  l'axe  des  x  est 
nulle,  sera,  en  leiianl  compte  des  résultats  obtenus  pour  le  cas  du 
parallélipipède, 

—  Pw  C...S  X  +  .^w'+Fw'-f  £«''=  0. 


Si  nous  désignons  par  a,  /3,  y  les  angles  que  fait  avec  les  axes  la 
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nonnale  à  la  base  du  tétraèdre,  nous  aurons 

o)'^==ù)COSa^  û>''=û;cos/S,  «'"««cosy, 

et  par  conséquent  l'équation  précédente  devient 
(»)  PcosX  =  Acosa4-FcosjS+Ecos7, 

On  trouvera  de  même,  en  projetant  les  forces  sur  l'axe  des  y  et  sur 
l'axe  des  z^  les  deux  équations 

(a)  P  cos  /5£  =  F  cos  a  +  B  cos  jS  +  D  cos  y, 

[3)  Pcosi;  =  Ecosa+Dcos  j8  +  Ccosy. 

Les  trois  autres  équations  d'équilibre,  celles  qui  expriment  que 
la  somme  des  moments  des  forces  par  rapport  aux  trois  axes  est 
nulle,  sont  satisfaites  identiquement;  il  n'y  a  donc  pas  à  s*en 
dccuper. 

En  élevant  au  carré  les  trois  équations  (i),  (â),  (3),  et  en  les 
ajoutant,  il  vient 

(P^=(Acosa  +  FcosiS+Ecosy)^+(Fcosa+BcosiS+Dco8y)2 
^  ^1  +(EcosaH-Dcos/3+Ccosy)2. 

Considérons  a,  /3,  y  comme  les  angles  que  fait  avec  les  axes  le 
rayon  vecteur  d'une  surface  ayant  pour  centre  l'origine,  et  donnons 

à  ce  rayon  vecteur  une  longueur  proportionnelle  àp?  c  est-à-dire  à 

l'inverse  de  la  pression  qui  agit  sur  l'élément  perpendiculaire  à  ce 
rayon  vecteur,  et  il  résultera  de  i'équation  précédente ,  comme  nous 
l'avons  vu  à  propos  des  dilatations  (305),  que  la  surface,  lieu  des 
extrémités  des  rayons  vecteurs,  sera  celle  d'un  ellipsoïde  qui  est  en 
g[énéral  à  trois  axes  inégaux. 

Cet  ellipsoïde  est  entièrement  déterminé  lorsqu'on  connaît  les 
longueurs  de  ses  trois  axes  de  symétrie,  longueurs  inversement  pro- 
portionnelles aux  pressions  qui  s'exercent  sur  les  trois  éléments  de 
surface  qu'on  peut  mener  par  l'origine  perpendiculairement  à  ces 
axes.  Il  en  résulte  que,  quelle  que  soit  la  distribution  des  dilatations 
5t  des  compressions,  les  pressions  qui  s'exercent  autour  d'un  point 
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du  corps  sur  les  différents  éléments  de  surface  qu'on  peal  Um  1  .^ 
passer  par  ce  point  sont  distribuées  symétriquement  par  rapporta 
trois  axes  rectangulaires  passant  par  le  point  considéré;  de  plus, 
on  voit  que  l'on  peut  calculer  la  pression  qui  s'exerce  sur  uq  âf- 
ment  de  surface  passant  par  le  point  considéré  et  ayant  une  direr- 
lion  quelconque,  pourvu  qu'on  connaisse  les  trois  pressions  exercées 
sur  les  trois  éléments  menés  [lar  ce  point  perpendiculairement  aui 
axes  dé  relli|)soïde ;  ces  trois  pressions,  rapportées  bien  entendaà 
l'unité  de  surface,  reçoivent  la  dénomination  de  pressions  principak, 
H  est  facile  de  montrer  que  ces  pressions  principales  sont  nomialfs 
aux  éléments  de  surface  sur  lesquels  elles  s'exercent,  ou,  ce  qui 
nwicnt  au  nu^me,  parallèles  aux  axes  de  l'ellipsoïde. 

Cherchons  en  effet  quelles  sont  les  directions  pour  lesquelles  les 
angles  X,  fA,  y  sont  égaux  aux  angles  a,  j8,  7,  c'est-à-dire  pour  les- 
quelles la  pression  est  normale  h  l'élément  sur  lequel  elle  s'exerce. 
Il  suliit,  pour  cela,  de  remplacer,  dans  les  équations  (1),  (9),  (3). 
X,  fi,  t'  par  a,  /3,  y^ce  qui  donne  les  trois  équations 

Pcosa=Acosa+FcosiS+Ecosy, 
Pcos/3=Fcosa  +  Bcos/2+Dcosy, 
I>cos>  =Ecosa4-Dcos/S-hCcosy. 

Or,  CCS  (équations  sont  précisément  celles  qui  déterminent  la  (lii*er- 
(ioii  (Ips  a\rs  (le  IVllipsoïde  représenté  par  l'équation  (4). 

Si  nous  rapprochons  ces  résultats  de  ceux  que  nous  avons  obtenus 
pour  1rs  dilatations,  nous  serons  conduits  à  admettre  que  les  axes 
(l(*  {'(ellipsoïde  (les  pressions  coïncident  en  un  point  donné  du  corps 
nv«M'  les  axes  <l(»  Tellipsoïde  des  dilatations,  et  que,  par  suite,  les 
pressions  prin('i|)alos  sont  |)arallèles  aux  dilatations  principales.  Si 
li'h  dilalalions  sont  petites,  on  peut  admettre  que  les  pressions  prin- 
ripiili>s  et  les  dilatations  principales  sont  liées  par  des  relations  li- 
néaires, et  on  voit  enfin  que  la  pression  en  chaque  point  sur  un 
élénHMil  (le  surface  donné  peut  se  calculer  si  l'on  connaît  les  trois 
pressions  |)rincipales,  rpii  sont  elles-mêmes  des  fonctions  linéaires 
l(«s  dilatations  principales.  Nous  supposons  qu'il  s'agisse  d'un  corps 
ioniof;(^n(>  et  isotrope:  |)our  un  tel  corps,  les  directions  des  axes  d^ 
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ellipsoïde  qui  représente  k  la  fois  les  dilatations  et  les  pressions 
ont  parallèles  en  tous  les  points  du  corps,  et  de  plus  les  coefficients 
•ar  lesquels  s*exprimc  la  dépendance  mutuelle  des  pressions  prin- 
ipales  et  des  dilatations  principales  sont  indépendants  de  la  direc- 
ion  de  ces  axes. 

Ceci  posé,  en  désignant  ^RV p,  p\  p"  les  pressions  principales, 
•ar  e,  e\  ^  les  dilatations  principales,  par  k,  k',  k'  des  coefficients 
onstants  pour  tout  le  corps,  on  peut  écrire 

p  =  ke  +  lit  +  k^t. 

On  peut  simplifier  cette  formule,  car,  e  étant  la  dilatation  prin- 
:i|)ale  parallèle  à  la  pression  principale  /i,  il  est  évident  que  le 
coefficient  de  e  doit  être  différent  de  ceux  de  e'  et  de  e',  et  que  les 
coefficients  de  t  et  de  e^  doivent  être  égaux ,  puisque  rieu  ne  dis- 
tingue l'une  de  l'autre  les  directions  perpendiculaires  à  la  pression  p. 
LVquation  précédente  devient  donc 

p^kt+h{t'+t'). 
On  trouverait  de  même 

Introduisons  dans  ces  équations  la  dilatation  cubique  au  point  con- 
sidéré :  en  désignant  cette  dilatation  cubique  par  v,  on  a 

et  les  équations  précédentes  deviennent 

p  =  {k  —  h)e+lir, 
]/=[k—lê)e+hr, 
p"=(k--h)e"+hr. 

(^auchy,  dans  ses  calculs,  désigne  par  h  la  quantité  que  nous 

avons  appelée  k-'h,ei  par  k  celle  que  nous  avons  appelée  h.  Si  nous 

'«18  conformons  à  ses  notations,  qui  sont  généralement  employées. 
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les  équations  précédentes  deviennent 

(i)  p  =he  +kv, 

(9)  p^lis'+kt\ 

(3)  f^hz'+kv. 

La  connaissance  des  coefficients  h  et  k,  ainsi  définis ,  pennetde 
résoudre  les  questions  relatives  à  la  compression  ou  à  la  dilatation 
d'un  corps  soumis  à  l'action  de  forces  extérieures.  Prenons  pour 
exemple  un  cylindre  comprimé  ou  dilaté  dans  le  sens  de  sa  longueur 
par  une  force  égale  à  P  agissant  sur  ses  bases.  Une  des  pressions 
principales  sera  évidemment  parallèle  au  sens  dans  lequel  s'exerce 
la  compression  ou  la  dilatation  et  égale  à  la  force  P,  qui  est  sup- 
posée rapportée  à  l'unité  de  surface;  les  deux  autres  pressions  prin- 
cipales, qui  sont  perpendiculaires  à  Taxe  du  cylindre»  sont  néces- 
sairement nulles.  On  a  donc 

(4)  P=Ae+ib. 

De  plus,  par  raison  de  symétrie»  e'  et  e'  sont  égaux  :  on  peut 
donc  poser 

d'où 

,      t'  — e 
e  = . 


En  remplaçant,  dans  l'équation  (2),  p'  par  zéro  et  e'  par  sa  valeur, 
il  vient 

(5)  0  =  A h  kv. 

Si  h  et  k  sont  connus,  les  équations  (A)  et  (5)  permettent  de 
déterminer  complètement  t  et  r.  On  en  déduit  en  effet 


(7)  P=/'^-^/r^-.-A.-= 


khe        h(h-¥U] 


h-^2k         II -h  2k 


£. 


r  est  de  même  signe  que  e  si  li  et  k  sont  de  même  signe,  c'es(4* 
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dire  qu'à  une  compression  correspond  une  diminution  de  volume  et 
à  une  traction  une  augmentation  de  volume.  Quant  à  la  dilatation 


V— e 


transversale «  elle  peut  être  positive  ou  négative.  La  théorie 

laisse  donc  indéterminée  la  question  de  savoir  si  à  un  allongement 
du  cylindre  correspond  une  dilatation  ou  une  contraction  du  dia- 
mètre transversal  du  cylindre.  Pour  résoudre  cette  question  il  faut 
déterminer  par  l'expérience  v  et  e,  ce  qui  fera  connaître,  au  moyen 
des  équations  précédentes,  les  coefficients  h  et  k. 

Cagniard-Latour  a  fait  des  expériences  dont  il  crut  pouvoir  con- 
clure que,  dans  le  cas  d'un  cylindre  comprimé  sur  ses  bases,  on  a 
toujours 

V  1 

e  ~"  2' 

d*oii,  d'après  l'équation  (6), 

h         i 
h-¥2k      2 

et 

h^ak. 

Wertheim ,  au  contraire ,  en  expérimentant  également  sur  des  cy- 
lindres comprimés  ou  dilatés,  trouva  la  relation 

i'      I 
e      3 

d'où  l'on  déduit,  au  moyen  de  l'équation  (6), 

h=^k. 

Les  expériences  de  Cagniard-Latour  n'ont  aucune  valeur  démons- 
trative à  cause  du  peu  de  précision  que  comporte  la  méthode  suivant 
laquelle  elles  ont  été  faites.  Quant  à  celles  de  Wertheim,  elles  ont 
porté  sur  un  petit  nombre  de  corps  jouissant  de  propriétés  spéciales, 
et  leurs  résultats  ne  peuvent  pas  être  généralisés.  D'ailleurs,  il  est 
complètement  impossible  qu'il  y  ait  entre  les  deux  coefficients  h  et  k 
une  relation  indépendante  de  la  nature  du  corps.  En  effet,  suppo- 
sons que  h  soit  très-petit;  les  équations  (1),  (q),  (3)  montrent  que 
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les  trois  pressions  principales  sont  alors  très-près  d'être  égaies  eniri' 
elles;  par  suite»  l'ellipsoïde  se  rapprochera  beaucoup  d'être  une 
sphère,  et  les  pressions  seront  presque  normales  à  tous  les  éléments, 
quelles  que  soient  leurs  directions.  On  voit  que  dans  ce  cas  les  pro- 
priétés du  corps  seront  analogues  à  celles  des  liquides  :  ce  sera  un 
liquide  visqueux.  Dans  les  corps  réellement  solides,  au  contraire, 
les  coefficients  h  et  k  ont  des  valeurs  comparables  entre  elles,  ei, 
puisque  la  nature  offre  toutes  les  transitions  entre  les  liquides  pa^ 
faits  et  les  solides  proprement  dits,  il  est  impossible  qu'il  ne  puisse 
pas  y  avoir  entre  les  coefficients  h  et  k  un  très-grand  nombre  de 
relations  différentes  suivant  la  nature  du  coq)s.  C'est  donc  en  vain 
que  Wertheim  a  cherché  une  relation  constante  entre  ces  deux  coef- 
ficients. Quant  au  résultat  de  Gagniard-Latour,  il  est  positivement 
erroné  ;  c'est  ce  qu'ont  montré  des  expériences  plus  |)récises  exécu- 
tées après  lui  sur  les  mêmes  corps. 

307.  Travaux  de  IVeimiAiiii.  ^-  A  l'époque  où  Neumann  a 
exécuté  son  travail  analytique  sur  la  théorie  de  la  double  réfraction 
accidentelle  (i8/(i),  la  théorie  de  l'élasticité  était  très-peu  connue, 
bien  que  Poisson  et  Cauchy  eussent  déjà  publié,  en  i8s8  et  en 
1  Ssg ,  des  mémoires  où  se  trouvaient  exposés  les  principes  de  cette 
théorie.  Leurs  mémoires  n'étaient  pas  répandus  à  l'étranger,  et  Green 
est  le  seul  qui  semble  en  avoir  eu  connaissance.  Avant  cette  époque, 
Poisson  et  Lamé  avaient  considéré  la  question  de  l'élasticité  sous  un 
autre  point  de  vue,  en  admettant  qu'il  s'exerce  entre  les  molécules 
des  forces  attractives  ou  répulsives  proportionnelles  à  leurs  variations 
(le  distance,  (letto  théorie  conduit  à  des  formules  qui  ne  contiennent 
(|u'une  seule  constante  et  qui,  par  suite,  sont  certainement  in- 
exactes. 

Or  Neumann  a  pris  pour  point  de  départ  de  ses  calculs  les  for- 
mules établies  par  Lamé,  Navier  et  Clapeyron.  De  \h  une  première 
cause  d'erreur  qu'il  est  impossible  de  corriger  aujourd'hui.  Il  serait 
donc  complètement  inutile  de  déterminer  par  l'expérience  les  cons- 
tantes qui  entrent  dans  les  formules  de  Neumann. 

Nous  pouvons ,  à  l'aide  des  considérations  qui  précèdent ,  donner 
une  idée  simple  de  la  théorie  de  Neumann,  Nous  avons  vu,  dans  la 
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ihëorie  de  la  double  réfraction  (12Â),  que,  dans  un  milieu  homo- 
gène quelconque,  il  existe  toujours  un  ellipsoïde  tel,  qu'en  faisant 
une  section  par  le  centre  on  obtient  une  ellipse  dont  les  axes  ont 
des  longueurs  inversement  proportionnelles  aux  vitesses  des  ondes 
planes  qui  ont  leurs  vibrations  parallèles  à  ces  axes.  L'hypothèse  de 
Neumann  consiste  à  supposer  que,  dans  un  corps  homogène  et  pri- 
mitivement isotrope,  mais  déformé  par  la  compression  ou  la  dila- 
tation, les  trois  forces  élastiques  principales  sont  des  fonctions 
linéaires  des  trois  dilatations  principales.  On  peut  par  conséquent 
écrire,  en  désignant  par  A,  B,  G  les  forces  élastiques  principales  et 
par  G  le  rapport  de  la  vitesse  de  propagation  du  mouvement  dans 
le  milieu  considéré  à  sa  vitesse  de  propagation  dans  le  vide,  les 
équations  suivantes  : 

B^G+pe'  +  q{e  +  e'). 

A,  B  et  G,  étant  les  forces  élastiques  principales,  ont  des  valeurs 
proportionnelles  aux  carrés  des  vitesses  suivant  les  axes  de  l'ellip- 
soïde ,  et  par  suite  inversement  proportionnelles  aux  carrés  des  lon« 
gueurs  des  axes  de  cet  ellipsoïde. 

G'est  de  ces  trois  équations  que  Neumann  prétend  déduire  les 
phénomènes  qui  se  passent  dans  un  corps  uniformément  comprimé 
ou  dilaté.  Mais  ici  se  présente  une  grande  difficulté;  c'est  qu'on  ne 
peut  pas  faire  d'expériences  sur  un  parallélipipède  dont  toutes  les 
faces  sont  soumises  à  l'action  de  forces  normales.  On  ne  peut  opérer 
qu'avec  des  corps  comprimés  dans  une  seule  direction,  ou  tout  au 
plus  dans  deux  directions  rectangulaires.  Il  est  donc  impossible  de 
détermmer  expérimentalement  les  constantes  p  et  q. 

Quoi  qu'il  en  soit,  il  n'est  pas  sans  intérêt  d'indiquer  ici  ksdeux 
méthodes  expérimentales  employées  par  Neumann.  Dans  la  première 
il  observa  les  lignes  isochroniatiques  d'une  lame  de  verre  courbée. 
La  ligne  noire  correspond  au  filet  des  molécules  qui  n'ont  été  ni 
éloignées  ni  rapprochées,  et  on  peut  calculer  les  différences  de 
marche  qui  correspondent  aux  autres  lignes  isochromatiques.  Neu- 
mann, en  assimilant  ces  filets  de  molécules  à  un  fil  allongé  ou 
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comprimé ,  et  en  admettant  la  loi  posée  par  Cagnîard-Latour  (306), 
a  pu  établir  une  relation  entre  la  différence  de  marche  et  les  foef- 
ficients  p  et  q.  D'après  lui ,  on  a  pour  le  verre 

^^=o,ia6, 

la  valeur  de  G  étant  0,6  5 &. 

Dans  une  seconde  série  d'expériences,  Neumann  plaça  la  lame 
de  verre  courbée  au  devant  de  deux  ouvertures  très-rapprochées  et 
éclairées  de  manière  à  pouvoir  produire  des  phénomènes  d'interfé- 
rence. Il  s'arrangeait  de  façon  qu'un  des  faisceaux  intcrférents  tra- 
versât la  lame  dans  une  région  oii  il  y  a  dilatation,  et  f autre  dans 
une  région  où  il  y  a  compression.  Les  apparences  sont  assez  con- 
fuses; mais,  en  les  étudiant  avec  un  analyseur,  Neumann  a  pu 
prendre  des  mesures  et  arriver  ainsi  aux  relations  suivantes  : 

g  =  — o,i3i, 

g=*— 0,Ql3, 

qui  déterminent  des  valeurs  négatives  pour  p  et  pour  q. 

Malgré  l'incertitude  qui  règne  dans  toute  la  théorie  de  Neumann, 
on  peut  regarder  les  signes  des  coefficients  p  et  q  comme  parfaite- 
ment établis.  En  effet,  si  on  introduit  dans  les  calculs  de  Neumann 
la  relation  donnée  par  Wertbeim  et  qui  est  très-approchée  de  la 
vérité,  du  moins  pour  le  verre,  on  trouve  le  même  signe  négatif 
pour  les  coefficients^  et  q. 

H  résulte  de  là  une  conséquence  remarquable,  c'est  que,  si  l'on 
comprime  un  morceau  de  verre  d'une  manière  uniforme,  la  vitesse 
de  propagation  doit  augmenter  dans  l'intérieur  de  la  substance,  et 
par  suite  l'indice  de  réfraction  doit  diminuer.  Une  dilatation,  au 
contraire,  produit  une  diminution  de  la  vitesse  de  propagation,  et 
par  conséquent  un  accroissement  de  l'indice  de  réfraction.  Ce  ré- 
sultat ne  peut  pas  être  vérifié  directement  par  l'expérience,  mais  on 
en  déduit  une  conjecture  très-plausible  sur  ce  qui  se  passe  quand 
les  corps  éprouvent  une  faible  variation  de  température.  Si  cette  va- 
riation est  très-petite,  on  peut  admettre  qu'elle  n'a  d'autre  effet  que 
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de  dilater  le  corps  et  par  suite  d'augmenter  son  indice  de  réfraction. 
Cet  accroissement  de  l'indice  par  un  léger  échauflfement  a  été  vérifié 
expérimentalement  par  Ncumann  ^^\ 

308.  Polarisation  rotatoire  produite  par  la  torsion* 

—  La  théorie  de  Neumann  fait  voir  que,  si  un  rayon  polarisé 
traverse  dans  la  direction  de  Taxe  une  tige  de  verre  soumise  à  une 
certaine  torsion,  le  plan  de  polarisation  de  ce  rayon  éprouve  une 
rotation  proportionnelle  à  la  longueur  de  la  tige  et  à  langle  de 
torsion.  Il  est  extrêmement  probable  que  les  choses  se  passent  réel- 
lement ainsi,  mais  il  est  très-difficile  de  le  vérifier  par  l'expérience. 
En  effet,'  la  rotation  étant  très-faible,  il  faudrait  ou  employer  des 
tiges  très-longues,  ou  soumettre  les  tiges  à  une  torsion  très-forte. 
Le  premier  moyen  ne  peut  être  employé ,  car  les  tiges  de  verre  un 
peu  longues  présentent  toujours  une  trempe  sensible,  et  alors  les 
phénomènes  de  la  double  réfraction  viennent  complètement  mas- 
quer ceux  de  la  polarisation  rotatoire.  Le  second  moyen  n'est  pas 
non  plus  praticable,  parce  qu'on  arrive  rapidement  à  la  rupture 
du  verre.  Aussi  Neumann  n'a-t-il  pas  obtenu  de  résultats  et  Drion 
n'a-t-il  pas  mieux  réussi  lorsqu'il  a  voulu  reprendre  ces  expériences 
il  y  a  quelques  années. 

309.  Explication  théorique  de  la  double  réfraction 
produite  par  les  variations  de  température  et  par  la 
trempe.  —  Neumann  a  essayé  d'étendre  sa  théorie  au  cas  oiî  les 
corps  acquièrent  les  propriétés  biréfringentes  par  réchauffement  ou 
par  la  trempe.  Quand  un  corps  s'échauffe,  il  s'établit  dans  son  inté- 
rieur des  dilatations  inégales  d'oik  résultent  des  tensions  variables 
d'un  point  à  un  autre.  Neumann,  en  examinant  successivement  les 
différents  points  du  corps,  arrive,  par  une  suite  de  raisonnements 
irréprochables,  à  déterminer  pour  ces  points  les  directions  et  les 
grandeurs  des  dilatations  principales  en  ces  points.  La  seule  erreur 
possible  proviendrait  de  ce  que  la  constante  employée  dans  ces  cal- 

(')  Voir,  sur  ce  sujet,  les  recherches  de  M.  Fizeau  sur  les  modifications  que  subit  la 
vitesse  de  la  lumière  dans  le  verre  et  plusieurs  autres  corps  solides  sous  Tinfluence  de  la 
chaleur,  C.  R.,  LV,  ta37.  —  Ànn,  de  chiin.  et  de  phys.,  (3),  LXVI,  ^^99  (186a). 
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cuis  varie  d'un  point  à  un  autre;  mais,  ({uand  les  différences  df 
température  sont  peu  considérables ,  cette  variation  peut  être  né- 
gligée sans  inconvénient. 

La  trempe  résulte  en  général  d'un  refroidissement  brusque  d'an 
corps  fortement  échauffé;  le  refroidissement  se  fait  alors  inégalement 
vite  dans  les  différentes  parties  du  corps,  et  les  molécules  de  cer- 
taineé  régions  sont  maintenues  dans  un  état  d*é(juililNre  forcé ,  d'où 

résultent  des  tensions  intérieures  très-variables.  Pour  analvser  la 

if 

double  réfraction  produite  par  la  trempe,  Neumann  considère  un 
cylindre  en  train  de  subir  le  refroidissement  :  à  un  instant  donné,  la 
couche  superficielle  de  ce  cylindre  est  solide  et  entoure  une  autre 
couche  concentrique  qui  est  en  train  de  se  solidifier.  Neumann  admet 
(}ue  la  couche  extérieure  exerce  sur  celle  qui  se  solidifie  une  pression 
analogue  à  celle  que  produirait  un  fluide  entourant  le  cylindre; 
mais  c'est  là  une  hypothèse  peu  probable,  et  il  est  à  penser  que  les 
phénomènes  se  passent  autrement. 
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HUITIEME  PARTIE. 


LEÇONS 

SUR  LES  LOIS  DE  LA  RÉFLEXION  ET  DE  LA  RÉFRACTION 

DE  LA  LUMIÈRE  POLARISÉE  ^'\ 


Les  lois  géométriques  de  la  réflexion  et  de  la  réfraction  ne  font 
connaître  que  la  direction  des  rayons  réfléchis  ou  réfractés.  Il  reste 
à  déterminer  les  proportions  de  lumière  réfléchie  et  réfractée,  et  les 
modifications  que  subissent  la  constitution  et  la  polarisation  des 
rayons  incidents  par  la  réflexion  et  par  la  réfraction.  Tel  sera  Tobjet 
de  ce  qui  va  suivre. 


I. 

THÉORIE  DE  FRESNEL. 

310.  PrenUères  tentatives  d'Yeims.  —  Young  a  le  prê- 
ter abordé  la  détermination  des  quantités  de  lumière  réfractée  et 
Hfléchie,  mais  il  s'est  borné  à  un  cas  tout  à  fait  particulier,  celui 
de  l'incidence  normale  ^^^  Il  admet  que  Téther  est  un  fluide  parfai- 
tement élastique,  dont  les  molécules  ébranlées  reviennent  à  leur 
pwition  primitive  sans  conserver  de  traces  du  mouvement  vibratoire. 

^^^  Ces  leçons  ont  été  professées  dans  le  cours  de  troisième  année,  à  TÉcole  Normale 
«»  »86o,  et  rédigées  par  M.  Raulin. 
^'  Article  Ckromalieê  dans  le  Supplément  â  T Encyclopédie  britannicfuc. 

a6h 
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Il  assimile  la  réflexion  et  la  réfraction  au  choc  de  deux  billes  élas- 
tiques :  le  rayon  incident  est  la  bille  choquante  avant  le  choc, 
le  rayon  réfléchi  cette  même  bille  après  le  choc,  et  le  rayon  ré- 
fracté est  la  bille  qui  était  primitivement  en  repos.  Il  suffira  donc 
d'appliquer  les  principes  d'après  lesquels  on  résout  les  questidos 
relatives  au  choc  des  corps  élastiques.  Parmi  ces  principes  se 
trouve  celui  des  forces  vives ,  qui  donne  une  équation  oii  entre  la 
masse  «  c'cst-à-dirc  le  produit  de  la  densité  par  le  volume.  La  vitesse 
de  propagation  d'un  mouvement  vibratoire  dans  un  milieu  homo- 
gène est  toujours,  comme  on  sait,  égale  h  4  A9  e  représentant  Fé- 

lasticité  du  milieu  et  d  sa  densité.  Or  Young  admet  que,  pour  la 
lumière ,  la  difl'érence  des  vitesses  de  propagation  dans  les  difliéreots 
milieux  provient  uniquement  de  ce  que  la  densité  de  Téther  n'est 
pas  la  même  dans  ces  milieux ,  son  élasticité  restant  constante.  Il 
résulte  de  cette  hypothèse  que  les  densités  de  l'éther  dans  les  diffé- 
rents milieux  sont  en  raison  inverse  des  carrés  des  vitesses  de  propa- 
gation de  la  lumière  dans  ces  milieux,  et  par  suite  proportionnelles 
aux  carrés  des  indices  de  réfraction.  Quant  aux  volumes  qu'il  faat 
prendre ,  ce  sont,  d'une  part,  un  volume  aibitraire  pour  le  mouvemeot 
incident;  d'autre  part,  pour  les  deux  mouvements  réfléchi  et  réfracté, 
les  deux  volumes  du  premier  et  du  second  milieu ,  auxquels  s'est 
transmis  au  bout  d'un  même  temps  le  mouvement  du  volume  pris 
dans  le  mouvement  incident  ;  ces  volumes  sont  évidemment  propor- 
tionnels aux  vitesses  de  propagation  dans  les  milieux ,  et  par  suite 
inversement  proportionnels  aux  indices  de  réfraction ,  d'où  l'on  con- 
clut que  les  masses,  qui  sont  les  produits  des  densités  par  les  volumes, 
sont  proportionnelles  aux  indices  de  réfraction. 

Si  l'on  prend  pour  unité  la  masse  du  volume  d'éthcr  dans  le 
milieu  incident;  si  Ton  prend  également  pour  unité  de  vitesse  la 
vitesse  de  vibration  du  rayon  incident;  si  l'on  désigne  enfin  par  v 
et  V  les  vitesses  de  vibration  du  rayon  réfracté  et  du  rayon  réfléchi, 
et  par  n  l'indice  de  réfraction  du  second  milieu  par  rapport  au  pre- 
mier, la  théorie  du  choc  des  corps  élastiques  donne  d'abord  l'é- 
quation 
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«t  le  prÎDcipe  des  forces  vives  fournit,  d'après  ce 
ide  dire  sur  la  proportionnalité  des  masses  au\  indii 

1  =  K^  +  WW^. 

De  ces  équations  on  tire  facilement 


l'intensité  de  la  lumière  réfléchie  e^t  donc 


|uc  nous  venons 
es,  l'équation 


et  celle  de  la  lumière  rëfract<?e 


in- 


H  n'y  a  dans  celte  théorie  qu'un  point  important,  c'osl  l'emploi 
du  principe  des  forces  vives;  quant  au  résultat,  il  se  retrouve  comme 
cas  particulier  dans  la  théorie  de  Fresnel.  C'est  cette  théorie  que 
nous  allons  exposer  maintenant,  en  la  faisant  suivre  des  vérilications 
expérimentales  qu'elle  a  reçues,  des  coinplémenL'^  qui  y  ont  été 
?nlin  de  ses  principales  applications. 


311.    Principes  fondainentnux   «dmla   par   Freand.  — 

Les  lois  de  la  rédexion  et  de  la  réfraction  de  la  lumière  polarisée 
ool  été  exposées  par  Fresnel  pour  la  première  fois  en  1821  '",  puis 
plus  complètement  en  i8q3  '^'.  Cette  théorie  n'est  applicable qu'auv 
milieux  isotropes  ou  uni  réfringents.  Elle  s'appuie  sur  quatre  prin- 
cipes que  nous  allons  faire  connaiire  successivement  ;  les  deux  pre- 
miers sont  incontestables.  les  deux  derniers  ont  un  caractère  un  peu 
hypothétique. 

1°  Principe  des  forces  rives.   —   Fresnel  admet  le  principe  des 
forces  vives  sous  la  forme  que  lui  a  donnée  Young.  Il  suppose  un 

0  Ann.  de rhim.  tt  de  phyi.,  {a),  XV'll.  190,  3i!i. —  (lEutrei  comiilèlM,  I.  l,p.  6&o. 
1»  MM.  de  l'Acad.  dtt  le..  XI ,  ^g^.  —  Ann.  de chim.  el  de  jihy.,  (9) .  XLVI        ' 
Œuvrn  rnrnplHf» ,  t.  I.  p.  767. 
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(^tber  parfaitement  élastique»  dont  les  molécules  après  les  vibrations 
sont  ramenées  au  repos  en  cédant  aux  molécules  suivantes  tout  le 
mouvement  qu'elles  ont  reçu,  d*où  il  résulte  que  toute  la  force  vite 
du  rayon  incident  doit  se  retrouver  dans  le  rayon  réfléchi  et  dans 
le  rayon  réfracté.  En  réalité  ce  principe  n'est  pas  absolument  vrai, 
car  en  rétablissant  on  néglige  la  présence  de  la  matière  pondérable 
qui  retient  une  partie  de  la  force  vive.  Cette  absorption  de  la  lu- 
mière produit  dans  la  matière  pondérable  des  changements  perma- 
nents, tels  que  ceux  qui  se  révèlent  h  nous  sous  la  forme  de  la  cha- 
leur. Nous  en  ferons  abstraction  dans  la  théorie  que  nous  aQons 
exposer,  c'est-à-dire  que  nous  imaginerons  un  éther  fictif,  parfai- 
tement élastique,  dégagé  de  toute  matière  pondérable.  Aussi  verrons- 
nous  que  les  résultats  de  cette  théorie  s'accordent  parfaitement  avec 
l'expérience  quand  les  milieux  sont  transparents;  approximativement 
seulement  quand  la  transparence  n'est  pas  complète,  et  qu'enfin, 
pour  les  milieux  qui  absorbent  fortement  la  lumière,  Texpérience 
s'écarte  complètement  de  la  théorie. 

â""  Principe  de  continuité.  —  Le  second  principe  est  celui  de  con- 
tinuité, aussi  évident  que  le  premier.  Voici  en  quoi  il  consiste  :  si 
on  fait  deux  sections  infmiment  rapprochées  de  la  surface  de  sépa- 
ration des  deux  milieux,  l'une  dans  le  premier,  l'autre  dans  le  second 
milieu ,  les  vitesses  et  les  déplacements  des  molécules  prises  sur  les 
deux  sections  et  dont  les  distances  sont  infiniment  petites  ne  dif- 
fèrent elles-inônies  que  de  quantités  infiniment  petites.  Ces  diffé- 
rences ne  peuvent  pas  t^tre  nulles;  car  si,  à  un  instant  quelconque, 
les  molécules  infiniment  voisines  avaient  même  mouvement,  le  mou- 
vement communiqué  î\  Tune  d'elles  pendant  cet  instant  ne  se  trans- 
mettrait pas  aux  autres,  et  la  propagation  du  mouvement  s'arrê- 
terait. Les  diflV»rences  de»  vitesses  et  de  déplacements  ne  peuvent  pas 
non  plus  «Hrc  du  même  ordre  de  grandeur  que  les  déplacements  et 
les  vitesses,  car  alors  il  se  développerait  des  forces  élastiques  infi- 
niment grandes  par  rapport  à  colles  qui  mettent  réellement  les  mo- 
lécules en  mouvement ,  et  ces  forces  résistantes  ramèneraient  dans 
un  temj)s  infmiment  court  les  différences  à  n'être  plus  qu'infiniment 
petites.  En(in,  si  les  difTérences  sont  infiniment  petites,  les  forces 
élastiques  sont  de  même  ordre  que  celles  qui  font  mouvoir  les  rao- 
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kules  et  ramènent  ces  molécules  dans  leur  position  dVquilibre. 
i'est  ce  qui  a  lieu  non-seulement  pour  les  molécules  infiniment  voi- 
ines  d'un  même  milieu ,  mais  encore  pour  les  molécules  de  deux 
liiieux  différents  et  contigus,  lorsqu'elles  sont  à  des  distances  infi- 
liment  petites.  Ce  principe  est  soumis  aux  mêmes  restrictions  que  le 
iremier. 

3"  Hypothèse  des  changements  brusques  à  la  surface  de  séparation. — 
je  troisième  principe  ne  se  trouve  qu'implicitement  dans  Fresnel; 
1  admet  que  le  changement  de  vitesse  et  de  déplacement  s*opère 
brusquement  h  la  surface  de  séparation  des  deux  milieux.  L'expé- 
ience  parait  au  premier  abord  vérifier  cette  hypothèse,  car,  si  près 
|u*on  les  prenne  de  la  surface  de  séparation,  le  rayon  réfléchi  et  le 
•ayon  réfracté  possèdent  les  mêmes  propriétés  qu'à  une  grande  dis- 
ance  de  cette  surface.  Mais  il  faut  dire  que  les  distances  de  la  sur- 
ace  de  séparation  auxquelles  on  peut  expérimenter  sur  les  rayons, 
nême  lorsqu'elles  sont  autant  réduites  que  possible,  sont  toujours 
encore  très-grandes  par  rapport  à  la  longueur  d'ondulation;  or 
!elle-ci  est  du  même  ordre  de  grandeur  que  la  distance  dans  les 
limites  de  laquelle  peuvent  s'opérer  les  changements,  s'ils  so  font 
jp*aduellement.  On  ne  commettra  donc  qu'une  très-faible  erreur  en 
admettant  que  ces  changements  ont  lieu  brusquement  à  la  surface 
le  séparation. 

&®  Hypothèse  sur  la  comtitution  de  Véther.  —  Fresnel  admet  comme 
quatrième  principe  que  la  différence  des  vitesses  de  propagation  de 
la  lumière  dans  les  différents  milieux  isotropes  tient  uniquement  à 
la  différence  des  densités  de  l'éther  dans  ces  milieux ,  tandis  que 
l'élasticité  de  cet  éther  est  la  même  dans  tous  les  milieux  isotropes. 
Ce  principe  est  une  simple  hypothèse  tant  qu'on  ne  fait  pas  inter- 
venir des  considérations  étrangères  à  l'ordre  de  questions  dont  nous 
nous  occupons  actuellement. 

Il  en  résulte,  comme  nous  l'avons  vu  plus  haut,  que  les  vitesses 
de  propagation  dans  les  différents  milieux  sont  en  raison  inverse  des 
racines  carrées  des  densités  de  l'éther  dans  ces  milieux,  et  cette  re- 
lation nous  permettra  d'établir  l'équation  des  forces  vives  en  déter- 
minant les  masses  qui  entrent  dans  cette  équation. 

Les  phénomènes  do  la  polarisation  rectiligne  montrent  simplement 
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que  les  vibrations  sont  symétriques  par  rapport  à  ce  qu'on  est  con- 
venu d'appeler  le  plan  de  polarisation  ;  mais  ils  n'indiquent  nall^ 
ment  si  les  vibrations  d'un  rayon  polarisé  rectilignement  ont  lien 
parallèlement  ou  perpendiculairement  à  ce  plan  de  polarisation. 
Fresnel,  pour  trouver  des  lois  de  la  réflexion  et  de  la  réfiractioB 
conformes  à  l'expérience^  a  été  obligé  de  supposer  les  vibrations 
perpendiculaires  au  plan  de  polarisation.  Ainsi  l'hypothèse  de  ia 
constance  de  l'élasticité  de  l'éthcr  entraîne  celle  de  la  perpendico- 
larité  des  vibrations  au  plan  de  polarisation ,  et  ces  deux  hypothèses 
n'en  font  en  réalité  qu'une. 

Nous  commencerons  par  étudier  la  réflexion  et  la  réfraction  de 
la  lumière  polarisée  rectilignement,  et  nous  traiterons  en  premier 
lieu  les  deux  cas  les  plus  simples,  celui  où  la  lumière  incidente  est 
polarisée  dans  le  plan  d'incidence  et  celui  oiî  elle  est  polarisée  per- 
pendiculairement au  plan  d'incidence. 


312.  Réllexi«ii  de  la  Imniére  polarisée  émmm  le  §Êmm 
d'iBcideiice.  —  Lorsque  la  lumière  incidente  est  polarisée  dans 
le  plan  d'incidence,  les  vibrations  des  rayons  incidents  sont  per- 
pendiculaires SI  ce  plan  :  tout  est  alors  sv  métrique  par  rapport  à  ce 
plan,  et  par  conséquent  les  vibrations  des  rayons  réfléchis  et  ré- 
fractés doivent  lui  être  perpendiculaires.  Donc,  lorsque  les  rajons 
incidents  sont  polarisés  dans  le  plan  d'incidence,  les  rayons  réflé- 
chis et  les  rayons  réfractés  sont  polarisés  dans  le  même  plan. 

11  reste  à  déterminer  l'intensité  de  la  lumière  réfléchie.  Le  prin- 
cipe de  la  continuité  du  mouvement  va  nous  fournir  une  première 
équation.  Prenons  pour  unité  Tamplitude  du  rayon  incident;  le 
mouvement  vibratoire  sur  le  rayon   incident  sera  représenté  par 

sin  îîTT  ,-p  au  tem|)s  t,  T  étant  la  durée  d'une  vibration;  il  s'agit,  bien 

entendu,  d'un  mouvement  simple,  c'est-à-dire  d'un  rayon  d'une 
couleur  déterminée.  Prenons  dans  le  second  milieu  une  molécule 
infiniment  voisine  de  la  surface  de  séparation  :  le  mouvement  de 
cette  molécule,  d'après  le  principe  de  continuité,  aura  même  phase 
(»t  même  période  que  celui  d'une  molécule  prise  dans  le  premier 
milieu,  mais  fauiplitude  scTa  différente.  Si  nous  représentons  cette 
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Amplitude  par  u  et  si  nous  remarquons  que,  d'après  le  troisième 
principe  posé  par  Fresnel ,  l'amplitude  u  doit  conserver  une  valeur 
constante  dans  le  second  milieu,  nous  verrons  que  sur  le  rayon  ré- 
fracte le  mouvement  vibratoire  est  représenté  par  ttamaitts-  De 
même,  en  désignant  par  v  l'amplilude  du  mouvement  réfléchi  dans 
le  premier  milieu,  le  mouvement  vibratoire  sur  le  rayon  réfléchi  est 
représenté  par  csinaTTip-  La  résultante  du  mouvement  incident  et 
du  mouvement  réfléchi  est(i  -|-v)sin  într^'<  puisque  ces  mouvements 
sont  rectiltgncs  et  parallèles;  et,  d'après  le  principe  de  continuité, 
cette  résultante  doit  être  égale  au  mouvement  vibratoire  du  rayon 
réfracté  :  on  a  donc 

/         \  ■  '  ■         ' 

(i  +i')smair^  =  usiniiiripi 


Le  principe  des  forces  vives  va  nous  fournir  une  seconde  équation 
qui,  avec  la  première,  servira  à  déterminer  les  amplitudes  v  et  u. 
A  cet  effet,  cberclions  îi  quelle  portion  de  l'éther  se  transmet  dans 
le  mouvement  réfléchi  et  dans  le  mouve- 
ment réfracté  la  force  vive  d'une  portion 
déterminée  de  l'éther  animée  du  mouvement 
incident.  Fresnel  considère  à  cet  effet  un 
prisme  rectangulaire  d'éther  ayant  pour  di- 
mensions dans  la  direction  du  rayon  inci- 
dent une  longueur  MN  (fig.  56)  égale  à  X, 
dans  le  plan  d'incidence  une  largeur  quel- 
Fig.Eo.  conque  MK  que  nous  désignerons  [jar</,  et 

'  dans  le  sens  perpendiculaire  à  ce  plan  une  hauteur  quelconque  que 
nous  nommerons  h.  Le  volume  du  prisme  est  donc  Xdh.  Si  nous  re- 
présentons par  sin  ait  ^  le  mouvement  vibratoire  du  point  M  au 
temps  (,  le  mouvement  vibratoire  d'une  section  faite  dans  le  prisme 
perpendiculairement  au  rayon  incident  et  à  une  distance  x  du  point 
M  sera  repr<?senté  à  la  même  époque  par  sIn  ^t  [f  —  t  )  '  et  la  force 
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vive  (le  la  tranche  infiniment  petite  d'épaisseur  dx  correspondant  i 
cette  section  aura  pour  expression,  si  Ton  prend  pour  unité  la  den- 
sité de  Téther  dans  le  milieu  incident, 

hddx  sin^  9w  ( f  "^  v)  * 

Pour  avoir  la  force  vive  de  tout  le  prisme  il  suffit  d'intégrer,  par 
rapport  à  x,  depuis  zéro  jusqu'à  X,  ce  qui  donne 

Cherchons  maintenant  la  force  vive  du  mouvement  réfléchi.  Pen- 
dant que  le  mouvement  de  la  molécule  N  vient  en  N',  celui  de  la 
molécule  M  se  transmet  en  un  point  M' tel  que  l'on  ait 

MN  =  MT=X. 

Le  volume  auquel  est  transmis  le  mouvement  du  prisme  d'éther 
considéré  dans  le  mouvement  incident  est  donc  encore  X  hd;  l'am- 
plitude seule  a  changé  dans  le  rapport  de  i  h  v,  de  sorte  que  la 
force  vive  du  mouvement  réfléchi  est  égale  à 


hdv'  I    sin^iîTr  (  j  ~"  t)  dx. 


Passons  maintenant  à  la  lumière  réfractée.  Lorsque  le  point  N 
aura  transmis  son  mouvement  en  N'',  le  point  M  aura  transmis  le 
sien  en  xM",  et ,  comme  dans  ces  deux  trajets  la  partie  NM^  est  com- 
mune, iM^N'doil  avoir  été  parcouru  dans  le  m^me  temps  que  MN; 
or  MN  =  X,  donc  M"'\''  =  X',  X'  étant  la  longueur  d'ondulation  dans 


cosr 


le  second  milieu.  La  dimension  k"M'  a  pour  valeur  d :»  t  et  r 

1  rf>Q  f 


COS  I 


désignant  les  angles  d'incidence  et  de  réfraction:  la  dimension  h  n'a 
ivjk$  chan^^é.  Quant  à  la  densité  de  Téther  dans  le  second  milieu. 

Xnnr^s  le  quatrième  principe,  elle  est  égale  à  —^;  enfin  l'amplitude 
Jii  mouvement  n^fraclé  est  représentée  par  ti.  On  a  ainsi  pour  valeur 
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de  la  force  vive  du  mouvement  réfracté 

L*équatio9  des  forces  vives  peut  donc  s'écrire 
hd  I     sin^  27r  f  mt.  —  5-  )  rfo:  =  hdv^  I    sin^  9w  f  ^  ~  r)  ^^ 

d'où 


a; 


Si  Ton  pose  ïr  =  y>  on  a 

'X 


Jo  sin*ar(l-f)->Jj8in«a,r(,-ji-y)i/y 


et 

'X' 


en  sorte  que  Téquation  des  forces  vives  se  réduit  à 

,      X  cosr   ^ 
A  cos  i     ' 


d'où,  en  remplaçant  v^ps^r 


sinr' 


(1  —  r-)  sinr  cos  t  =  tt*sini  cosr. 

Cette  équation,  avec  la  première,  détermine  v  et  u;  on  en  tire 
successivement 

(1  —  t?)  (  t  4-  v)  sin  r  cos  1  =  m^  sin  1  cos  r. 
(  i  —  r)  sin  r  cos  t  =  tt  sin  t  cos  r, 

on  tenant  compte  de  la  relation  1  +v=u,  et  enfin 

(1  —  v)  sin  r  cos  1  =  (1  +  r)  sin  t  cos  r, 
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d'où 

sinrcosi  — sinicosr  sîp  (l'—r) 

sinrcosi-hsinicosr  sin  (i-»-r)  ' 

Telle  est  l'amplitude  du  rayon  réfléchi.  Quant  à  son  intensité,  si 
on  la  désigne  par  R ,  celle  du  rayon  incident  étant  prise  pour  unité, 

on  a 

RsinMi— r) 

sin*(n-r) 

On  voit  que  le  signe  de  la  vitesse  ed  vibration  v  du  rayon  réfléchi 
est  semblable  ou  contraire  au  signe  de  la  vitesse  de  vibration  dn 
rayon  incident,  suivant  que  le  second  milieu  est  moins  ou  plus  ré- 
fringent que  le  premier. 

Supposons  d'abord  le  second  milieu  plus  réfringent  que  le  pre- 
mier, c'est-à-dire  i>r,  et  cherchons  comment  varie  v.  Pour  t^o, 
c'est-à-dire  pour  l'incidence  normale,  la  valeur  de  v  se  présente 

sous  la  forme  -  •  On  lève  cette  indétermination ,  soit  en  prenant  le 

rapport  des  dérivées  et  en  passant  à  la  limite,  soit  en  remarquant 
que,  lorsque  t  tend  vers  zéro,  les  sinus  des  angles  i—r  et  i+r 
tendent  vers  les  arcs  t  — r  et  i  +  r,  de  sorte  que  Ion  a,  dans  le  cas 
de  rincidcnce  normale, 

I 
—  1 

r  =  —  lim  -: —  =  —  lira 


Mais,  comme 


i 


n  étant  l'indice  de  réfraction  du  second  milieu  par  rapport  au  pre- 
mier, il  vient 

n  —  i 


v  = 


/14-  I 


A  mesure  que  l'angle  d'incidence  t  croit,  le  numérateur  augmente 
et  le  dénominateur  croît  pour  décroître  ensuite,  en  sorte  que, 
pour  voir  comment  varie  v,  il  faut  chercher  le  signe  de  la  dérivée, 
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qui  est 

cos(£  — r)  f  1  — -7î)  5iQ(«-hr)  — cos(«4-r)  f  i  -+--7-.J  8in(«—  r) 

sin*(e4-r)  * 

ou,   en  remplaçant  -j.  par  —izr*^   ^^  4"*   résulte  de  la  relation 
sin  I  =  n  sin  r, 

m 

—  cos(«  — r)  (  1 1  sin(i-hr)-hcos(«-hr)    1  h j  sin  («— r) 

\       n  cos  rj        ^       '  ^  \       n  cos  // 

sin*(n-r) 

ou,  plus  simplement, 

,    cosi 

—  smarH sm  ai 

wcosr 

8in*(i-hr) 
et,  en  remplaçant  n  par  sa  valeur, 


ou 


et  enfin 


—  smarsmicosr+cosf  smrsmai 

sin  1  cos  r  sin* 

(i  +  r) 

asini(cos*i- 

-C05*r) 

sini            .  , 
-: —  cos  r  sm' 
sm  r 

•(i>r) 

asini  (cos'i  — 

-cos'r) 

/icosrsin'(i-t-r) 


Celte  expression  est  toujours  négative;  v  décroit  donc  quand  1  aug- 
mente, et,  comme  v  est  négatif,  sa  valeur  absoluQ  augmente  avec 
l'incidence.  Donc,  quand  la  lumière  incidente  est  polarisée  dans  le 
plan  d'incidence,  l'intensité  du  rayon  réfléchi  augmente  avec  Tinci* 
dence.  Sous  l'incidence  rasante,  1  =  90  degrés  et  l'on  a  t;  <»  1  ;  dans 
ce  cas,  le  rayon  réfléchi  a  même  intensité  que  le  rayon  incident. 

Tous  les  résultats  précédents  s'appliquent  au  cas  où  le  second 
milieu  est  moins  réfringent  que  le  premier,  seulement  le  signe  de  r 
est  positif.  De  plus,  n  étant  alors  plus  petit  que  l'unité,  il  arrive  un 
moment  oii  sin  t  devient  égal  à  n.  Si  l'on  dépasse  cette  limite,  on  a 
sin  r  ;>>  1 ,  et  l'angle  r  devient  imaginaire.  L'expression  de  v,  qui 
contient  cet  angle,  est  donc  aussi  imaginaire  et  a  besoin  d*étre  in- 


&06  RÉFLEXION  ET  RÉFRACTION  DE  LA  LUMIÈRE  POLARISÉE. 

terprëtée»  comme  nous  le  ferons  plus  loin.  Ainsi  le  cas  de  la  ré- 
flexion totale  se  trouve  écarté  de  ia  discussion  précédente. 

313.  Iléllexi«ii  de  I»  lumière  p^laiteée  pei>p«kUc«lal- 
remeiit  au  plan  d'ineldeBee.  —  Lorsque  la  lumière  incidente 
est  polarisée  perpendiculairement  au  plan  d'incidence,  ses  vibrations 
sont  dans  ce  plan  d'incidence,  et,  comme  il  n'y  a  pas  de  raison 
pour  qu'elles  en  sortent,  il  doit  en  être  de  même  des  vibrations  des 
rayons  réfléchis  et  réfractés.  Donc ,  quand  les  rayons  incidents  sont 
polarisés  perpendiculairement  au  plan  d'incidence,  les  rayons  ré- 
fléchis et  réfractés  sont  aussi  polarisés  perpendiculairement  à  ce 
plan. 

Pour  déterminer  l'intensité  de  la  lumière  réfléchie ,  il  faut  suivre 
la  même  marche  que  dans  le  cas  précédent.  Le  principe  des  forces 
vives ,  en  désignant  par  u'  et  v'  les  amplitudes  du  rayon  réfracté  el 
du  rayon  réfléchi,  conduit  encore  à  l'équation 

(  1  — -  v'^)  sinrcos  i  =  u'^  sinicos  r. 

Mais  les  vibrations  des  trois  rayons,  incident,  réfléchi  et  réfracté, 
bien  qu'étant  contenues  toutes  trois  dans  le  plan  d'incidence,  ne 
sont  plus  parallèles  comme  dans  le  cas  précédent.  Il  faut  donc  deux 
équations  pour  appliquer  le  principe  de  continuité.  On  peut,  par 
exemple,  prendre  dans  le  plan  d'incidence  deux  axes,  l'un  parallèle 
à  la  surface  de  séparation,  l'autre  perpendiculaire,  décomposer  les 
vibrations  suivant  ces  axes  et  écrire  les  équations  qui  résultent  pour 
chaque  axe  du  principe  de  continuité.  On  a  ainsi  deux  équations 
incompatibles,  et  l'une  d'elles  doit  être  écartée.  Fresnel  a  supposé 
qu'il  suflîsait  d'appliquer  le  principe  de  continuité  aux  composantes 
des  mouvements  vibratoires  parallèles  à  la  surface  de  séparation* 
Cette  hypothèse  s'appuie  sur  la  transversalité  des  vibrations  lumi-» 
neuses,  d'où  il  résulte  qu'il  peut  se  produire,  dans  le  sens  longitu- 
dinal, une  discontinuité  quelconque,  sans  que  les  ondes  cessent  de 
se  transmettre.  C'est  l'inverse  de  ce  qui  se  produit  pour  le  son.  Pour 
la  transmission  d'un  son  d*un  milieu  dans  un  autre,  de  l'air  dans 
l'eau  par  exemple,  il  importe  peu  que  les  molécules  d'air  glissent  ou 
non  sur  la  surface  de  l'eau;  il  sufiit,pour  que  le  son  passe  dans  l'eau, 
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qu'il  se  produise  sur  la  surface  de  l'eau  une  pression  normale  régu- 
lière et  continue;  le  principe  de  continuité  n'est  nécessaire  que  pour 
la  composante  verticale  de  la  vitesse.  Dans  i'éther,  c'est  l'inverse,  et 
îl  doit  suffire ,  pour  la  transmission  de  la  lumière ,  que  les  vibrations 
aient  lieu  d'une  manière  continue  parallèlement  à  la  surface  de  sé- 
paration. 

En  appliquant  le  principe  de  continuité  aux  composantes  paral- 
lèles à  la  surface  de  séparation  des  trois  rayons ,  incident ,  réfléchi 
et  réfracté,  on  a  immédiatement  l'équation 

(i  —  «?')  cos  i  =  tt'  cos  r. 

f/  devra  être  pris  positivement  ou  négativement,  suivant  que  sa  com- 
posante parallèle  à  la  surface  de  séparation  tombera  du  côté  opposé 
à  la  composante  de  la  vitesse  du  rayon  incident,  ou  du  même  côté, 
ce  qui  aura  lieu  suivant  que  la  vitesse  du  rayon  réfléchi  et  celle  du 
rayon  incident  coïncideront  ou  seront  dans  le  prolongement  l'une  de 
l'autre  lorsqu'on  fera  tourner  le  rayon  réfléchi  de  manière  à  l'ame- 
ner sur  le  prolongement  du  rayon  incident. 

Nous  avons  donc,  pour  déterminer  v'  et  u^  les  deux  équations, 

(  1  —  v'^)  sin  r  cos  t  ==  tt'^  sin  i  cos  r, 
(i  —  r')  cos  t  =  v!  cos  r. 

En  remplaçant  v!  dans  la  première  équation  par  sa  valeur,  tirée  de 
la  seconde ,  il  vient 

(i  +  v')  cos  r  sin  r  =  (i  —  v)  cos  i  sin  i. 


l'où 


et  enfin 


, sm  I  cos  I  —  sm  r  cos  r      sm  21  —  sm  ar 

sin  i  cos  i  -h  sin  r  cos  r      sin  ai  H-  sin  ar 

,      tang_(«--r) 

tang(e-i-r) 


L'intensité  R'  du  rayon  réfléchi  a  donc  pour  expression,  quand  la 
lumière  est  polarisée  perpendiculairement  au  plan  d'incidence , 

tang»  (.;-,) 
lang*  (i4-r) 


1=--    < 
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Supposons  le  second  milieu  plus  réfringent  que  le  premier  vr>-| 
considérons  d'abord  le  cas  de  l'incidence  normale,  c'est-à-dire iw  f^i 

sons  1  =  0.  On  aura  encore  lim  »'  =  lim  -r- — =* •  Dans  wei 

i-hr      n-hi 

particulier  v'  a  la  même  valeur  que  la  vitesse  v  qui  correspond  il 
lumière  polarisée  dans  le  plan  d'incidence.  Gela  se  conçoit  fadi 
ment,  car,  lorsque  l'incidence  est  normale,  le  plan  d'incidenceii 
plus  de  direction  déterminée,  et  tout  plan  normal  à  la  surface pedl^ui 
être  regardé  comme  plan  d'incidence.  Si  les  signes  des  valeurs  deti 
et  de  V  sont  différents,  cela  tient  purement  à  une  convention  difi-lil  & 
rente,  et  il  est  facile  de  vérifier  que,  dans  un  cas  commtmmœ* 
l'autre,  la  vitesse  du  rayon  réfléchi  est  de  signe  contraire  à  cellerapla 
rayon  incident.  K  ^ 

A  mesure  que  l'angle  d'incidence  t  augmente,  la  vitesse  r  frl'"* 
minue,  comme  on  peut  le  prouver  en  prenant  la  dérivée  de  t\(n^  '~ 
est  toujours  négative.  C'est  du  moins  ce  qui  a  lieu,  jusqu'à  cei|Kp^ 
l'on  ait  i+  r  =  90  degrés;  la  direction  du  rayon  incident  est  aloBp  - 
donnée  par  la  formule  tang  i  =  w,  et  le  rayon  réfléchi  est  perpeMr* 
diculaire  au  rayon  réfracté.  Mais,  si  l'on  fait  t-f-r=  90  degrés,!**"^ 
la  vitesse  v'  du  rayon  réfléchi  devient  nulle,  et  ce  rayon  est  com-r'' 
plélement  éteint.  Si  l'angle  d'incidence  augmente  au  delà  de  la  va-i  ' 
leur  qui  correspond  à  i+r=  90  degrés,  la  vitesse  v'  change  de  signe p 
et  augmente  en  valeur  absolue.  Enfin,  sous  l'incidence  rasante,  onr' 
a  î  =  90  degrés,  et  la  vitesse  r'  est  égale  et  de  signe  contraire  à  la 
vitesse  du  rayon  incident.  L'angle  d'incidence,  donné  par  la  formule 
tang  î  =  w,  et  pour  lequel  le  rayon  réfléchi  s'éteint  complètement, 
est  ce  qu'on  appelle  l'angle  de  polarisation  complète. 

Si  le  second  milieu  est  moins  réfringent  que  le  premier,  la  vi- 
tesse v'  change  de  signe.  Dans  ce  cas,  l'angle  r  atteint  la  valeur 
90  degrés  avant  l'incidence  rasante,  lorsque  l'on  a  sini  =  w.  Si 
l'angle  i  dépasse  cette  valeur,  r  devient  imaginaire;  c'est  l'angle  de 
la  réflexion  totale.  Nous  laisserons  de  côté,  pour  le  moment,  tout 
ce  qui  est  relatif  à  la  réflexion  totale. 

Dans  le  cas  où  le  second  milieu  est  plus  réfringent  que  le  pre- 
mier, nous  avons  trouvé  que  l'angle  de  polarisation  complète  était 
donné  par  la  relation  tang  1=-^  h.  Supposons  maintenant  que  la  lu- 
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ne  repasse  du  second  milieu  dans  le  premier  :  on  nuru  de  même 
r    l'angle    de    polarisation    complète    tangT  -  w',    et,    côlnme 

•  -f  (in  a  tang r -- r— T— T 1  d'où  /  +  /'^  ()0  degrés;  mais  comme 

i*=90  degrés,  on  a  /'  -  r.  Si  donc  on  fait  tomber  sur  la  surface 
t^paration  de  deux  milieux  un  rayon  sous  l'angle  de  polarisation 
Lplète,  le  rayon  réfracté  dans  le  second  milieu  fera  aussi  avec 
e  surface  l'angle  de  polarisation  complète  relatif  au  second  milieu. 

%ià.  Réflexion  de  la  lumière  polarisée  dans  un  plan 
Meaii^pie.  —  Le  cas  où  la  lumière  incidente  est  polarisée  dans 
plan  quelconque  se.  déduit  immédiatement  des  deux  cas  que 
18  venons  d'étudier.  Les  vibrations  du  rayon  incident  peuvent, 
effet,  se  décomposer  en  deux  composantes,  l'une  située  dans  le 
Il  d'incidence,  l'autre  perpendiculaire  à  ce  plan,  ou,  en  d'autres 
mes,  le  rayon  peut  se  décomposer  en  deux  autres  rayons  pola- 
^,  l'un  perpendiculairement  au  plan  d'incidence,  l'autre  dans 
plan  d'incidence.  Si  l'on  désigne  par  a  l'angle  du  plan  de  polari- 
ion  avec  le  plan  d'incidence,  et  qu'on  prenne  pour  unité  l'ampli- 
le  du  rayon  incident,  celle  du  rayon  polarisé  dans  le  plan  d'inci- 
nce  a  pour  valeur  cos  a.  et  celle  du  rayon  polarisé  perpendiculai- 
nent  à  ce  plan  est  représentée  par  sin  a.  Après  la  réflexion,  les 
iplitudes  de  ces  deux  rayons  sont  représentées  respectivement. 

.  j        •  sin(«  — r) 

près  ce  que  nous  venons  de  voir,  par  —  cos  a  -- — ^'zr~~i  ■  ^^  P**** 

a  7 — ^' — 7  •  Le  rapport  de  ces  deux  amplitudes  étant  indépen- 

nl  du  temps,  on  voit  qu'il  n'y  a  qu'un  seul  rayon  réfléchi  polarisé 
tilignement.  L'amplitude  de  ce  rayon  est  la  résultante  des  am- 
tudes  de  ses  deux  com|)Osantes;  on  a  donc 


V.,     sin*  '/  —  /:,     .  «     laiiif^  '  /  -  /• , 
cos-*  a  ■'     'f ■  +  sur  a  , — ^rp ' 

,  par  conséquent,  l'intensité  R*  du  rayon  réfléchi  a  pour  expres- 
11 

rayon  réfléchi  n'est  plus  polarisé  dans  le  même  plan  que  le 

VillDET.  VI.  ()|)lii|ll(f ,  H.  -j;* 
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rayon  incident.  Si  l'on  désigne  par  j8  fanf^e  de   polarisation  de 
rayon  réfléchi  avec  le  plan  dmcidence,  on  a 

sin  a  i -p • 

_  tang(i -+-/•! 

"  8in  (i-r) 

cosa  -r— 7-: ■ 

sin(i-hr) 

d'oii 

C'est  celte  dernière  formule  que  nous  avons  à  discuter.  Le  rapport 

de  tang/3  à  tang  a  dépend  de  la  valeur  de  ia  quantité  —  ^iiilf. 

Cette  quantité  est  toujours  moindre  que  l'unité;  cela  est  évident 
tant  que  %  +  r  est  plus  petit  que  90  degrés;  mais,  si  t +  r  dépasse 

90  degrés,  cos  (t  +  r)  devient  négatif,  et  l'expression  — ^^^l*."^^! 
reste  encore  plus  petite  que  l'unité.  En  effet,  l'inégalité 

co8(i -i-r) 


cos(«  — r) 

équivaut  à 

—  cos(i  +  r)  <C  cos(t~  r) 

ou  à 

—  cos  i  cos  r + sin  i  sin  r  <C  cos  i  cos  r + sin  i  sin  r 

ou  enfin  à 

—  a  cosicosr<C  0, 

ce  (|ui  est  évident. 

On  voit  par  là  que  la  réflexion  a  pour  effet  de  rapprocher  le  plan 
de  polarisation  du  plan  d'incidence.  Mais,  dans  la  manière  dont  se 
fait  ce  rapprochement,  il  y  a  deux  cas  à  considérer,  suivant  que 
l'angle  d'incidence  est  plus  petit  ou  plus  grand  que  l'angle  de  la 
polarisation  complète.  Dans  le  premier  cas,  on  a  i  +  r<90  degrés, 
et  tangjS  est  de  signe  contraire  à  tanga;  le  plan  de  polarisation 
du  rayon  réfléchi  passe  donc  de  l'autre  côté  du  plan  d'incidence.  Si, 
au  contraire,  on  a  i  +  ''>90  degrés,  les  deux  plans  de  polarisa- 
tion du  rayon  réfléchi  et  du  rayon  incident  sont  du  même  côté  du 
plan  d'incidence.  Dans  le  cas  intermédiaire  où  l'angle  t  est  celui  de 
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la  polarisation  complète,  c'est-à-dire  oiJ  Ton  a  i  +  r  =  90  degrés, 
il  vient  iS==  o,  c'est-à-dire  que  le  pian  de  polarisation  du  rayon 
réfléchi  se  confond  avec  le  plan  d'incidence. 

Lorsque,  le  second  milieu  étant  moins  réfringent  que  le  premier, 
l'angle  d'incidence  est  celui  de  la  réflexion  totale,  et  que,  par  con- 
séquent, on  a  r=  90  degrés,  ou  lorsque,  le  second  milieu  étant 
plus  réfringent  que  le  premier,  on  a  t  =  90  degrés,  il  vient 

tang  jS  ==  tang  a  ; 

dans  ces  deux  cas,  le  plan  de  polarisation  du  rayon  n'est  donc  pas 
dévié  par  la  réflexion. 

Ce  qui  précède  montre  la  marche  du  plan  de  polarisation  du 
rayon  réfléchi  depuis  l'incidence  normale  jusqu'à  l'incidence  de  la 
réflexion  totale,  ou  jusqu'à  l'incidence  rasante.  Pour  l'incidence 
normale,  on  a  tang  /3  =  —  tang  a;  le  plan  de  polarisation  du  rayon 
réfléchi  fait  donc  avec  le  plan  d'incidence  et  de  l'autre  côté  de  ce 
plan  un  angle  égal  à  celui  que  fait  le  plan  de  polarisation  du  rayon 
incident  avec  ce  même  plan  d'incidence.  A  mesure  que  l'incidence 
augmente,  le  plan  de  polarisation  se  rapproche  du  plan  d'incidence; 
il  se  confond  avec  lui  lorsque  l'angle  ^'incidence  est  celui  de  la  po- 
larisation complète,  et'vient  se  confondre  avec  le  plan  de  polarisation 
du  .rayon  incident  lorsque  l'angle  d'incidence  est  celui  de  la  réflexion 
totale,  dans  le  cas  où  le  second  milieu  est  moins  réfringent  que  le 
premier,  ou  lorsque  l'incidence  est  rasante ,  dans  le  cas  contraire. 

Après  une  première  réflexion ,  on  a ,  en  désignant  par  a^  l'angle 
du  plan  de  polarisation  du  rayon  réfléchi  avec  le  plan  d'incidence , 

cos(i-+-r) 

Si  l'on  fait  réfléchir  une  seconde  fois  la  lumière,  en  conservant  le 
même  plan  d'incidence  et  la  même  valeur  de  l'angle  d'incidence  t^ 
on  aura 

.  ^  cos(i-hr)       .  C08*(«-+-r) 

^"g'^--'«"S«ico8(.-r)°^°6'cbs'(.-/V 

et,  en  générsd,  après  n  réflexions  successives,  s'opérant  toujours 
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dans  les  mêmes  conditions,  on  a 

tangtt,  =  ±(anga^,^._^^^>  | 

li  faut  prendre  le  signe  +  si  n  est  pair,  le  signe  —  si  n  est  impair. 

cosii-r)}  ^^^^  ^^^^  ^^^^  quand  n  augmente  indéfini- 
ment. Le  plan  de  polarisation  du  rayon  réfléchi  tend  donc,  lorsque 
le  nombre  des  réflexions  augmente,  à  se  confondre  avec  le  plan 
d*incidence. 


315.  Réllemi«ii  de  im  Imniére  pmimrlmém 

eUiptlqueineiit.  —  Un  rayon  polarisé  circulairement  ou  ellip- 
tiquement peut  toujours  être  considéré  comme  résultant  de  la  su- 
perposition de  deux  rayons  polarisés  rectilignement,  Tun  dans  le 
plan  d'incidence,  Tautre  dans  le  plan  perpendiculaire,  et  ayant  des 
phases  différentes.  Si  on  applique  à  chacun  de  ces  rayons  polarisés 
rectilignement  les  formules  que  nous  avons  trouvées  pour  les  deux 
cas  dont  il  s*agit,  nous  aurons  les  composantes  du  rayon  réfléchi 
suivant  le  plan  d'incidence  et  suivant  un  plan  perpendiculaire,  et 
on  en  déduira  facilement  la  nature  et  l'intensité  du  rayon  réfléchi. 
La  discussion  des  formules  auxquelles  on  arrive  ainsi  sans  aucune 
(lilliculté  ne  présente  guère  d'intérêt,  et  nous  nous  bornerons  à 
examiner  un  seul  cas,  c'est  celui  où  un  rayon  polarisé  circulaire- 
ment se  réfléchit  sous  l'incidence  normale.  Dans  ce  cas,  le  rayon 
réfléchi  est  encore  polarisé  circulairement,  mais  le  sens  de  la  pola- 
risation est  renversé  :  le  rayon  réfléchi  est  polarisé  de  gauche  à 
droite  si  le  rayon  incident  est  polarisé  de  droite  à  gauche,  et  réci- 
proquement. En  effet,  la  vibration  circulaire  du  rayon  incident  peut 
être  considérée  comme  la  résultante  de  deux  vibrations  rectilignes 
M^fffîctuant,  l'une  dans  le  plan  d'incidence,  l'autre  dans  le  plan  per- 
pendiculaire. Après  la  réflexion,  les  vitesses  de  chacun  de  ces  mou- 
ynm^nin  ont  avec  les  vitesses  du  mouvement  incident  un  rapport 
rifii  uf}  dépend  pas  du  temps.  Les  vibrations  du  rayon  réfléchi  seront 
fhiiv  en'on?  rirculaires;  seulement,  comme,  parmi  les  deux  vitesses 
f|^«ï  rrioiivrnirnls  rectilignes,  l'une  aura  changé  de  signe  dans  la 
ff'IlMMMi,  \t*  «eus  dans  lequel  le  cercle  est  parcouru  sur  le  rayon 
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réfléchi  résultant  sera  également  changé.  Cette  conséquence  de  la 
tliéorie,  déduite  par  Earnshaw,  a  été  vérifiée  expérimentalement  par 
Powell<«. 

316.  Béflexi^m  de  1»  liunière  naturelle*  —  Nous  avons  vu 
précédemment  (189)  quelle  est  la  constitution  de  la  lumière  natu- 
relle. Nous  allons  ici  donner  aux  conditions  que  doit  remplir  un 
systèoie  de  vibrations  elliptiques  pour  constituer  de  la  lumière  na- 
tairelle  une  forme  qui  nous  sera  plus  commode  pour  étudier  la 
réflexion  et  la  réfraction  de  la  lumière  naturelle.  Ce  qui  caractérise 
cette  lumière,  c'est  qu'elle  donne,  dans  un  analyseur  biréfringent, 
deux  images  de  même  intensité,  quelle  que  soit  la  position  de  cet 
analyseur.  Soient  a  et  i  les  axes  d'une  vibration  elliptique  i^i  un 
instant  donné,  et  ai  l'angle  de  l'axe  b  avec  la  section  principale  de 
l'analyseur.  Les  équations  du  mouvement  vibratoire  rapportées  à  ces 
axes  seront 

ç  =  nsin37rq^)  »;=^ocos27rFp* 

Pour  avoir  le  mouvement  vibratoire  sur  les  deux  rayons  dans  les- 
quels se  décompose  le  rayon  incident  en  pénétrant  dans  le  prisme , 
il  faut  décomposer  le  mouvement  qui  se  fait  suivant  chacun  des 
axes  de  l'ellipse  en  deux  autres,  l'un  parallèle  et  l'autre  perpendi- 
culaire à  la  section  principale  de  l'analyseur,  ce  qui  donne,  pour 
le  rayon  ordinaire , 

«      ,  .  t 

acosoisinsTr  j—-  bsincjcosQv  t^» 

et  pour  le  rayon  extraordinaire , 

a  sinoi  sin  aw  ?«  +  o  cosoi  cos  aw  rp  • 

D'après  les  règles  connues  des  interférences  les  intensités  de  ces  deux 
rayons  seront,  pour  le  rayon  ordinaire, 

')  PkiL  iWfl/r.,  (3),  XXII,  93,  afisi. 
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et  pour  le  rayon  extraordinaire,  |i^^ 

Telles  sont  les  valeurs  de  ces  intensités  pendant  une  première  pé- 
riode où  les  quantités  a,  b  ei  cj  restent  constantes,  c'est-à-dire  oii 
les  vibrations  elliptiques  ne  changent  pas.  Pendant  une  seconde 
période,  a^  h^  cj  changent  de  valeur  et  deviennent  a\  h\  «,  elaiwi 
de  suite. 

Nous  avons  vu  que  chacune  de  ces  périodes,  quoique  tivs- 
courte,  peut  comprendre  un  grand  nombre  de  durées  de  vibra- 
tions. Dans  un  temps  très-court  par  rapport  à  nous,  il  y  a  un 
grand  nombre  de  ces  périodes,  et  la  sensation  produite  pendant  ce 
temps,  que  nous  supposerons  toujours  le  même  sans  le  préciser 
davantage,  sera  la  moyenne  des  intensités  qui  correspondent  à 
chaque  période. 

Pour  que  les  images  données  par  l'analyseur  soient  de  même 
intensité,  il  faut  donc  qu'on  ait  pour  le  temps  considéré 

(0  2  («^cos2û,+i2gin2^)=2  (a2sin2û,+ J^cos^o;). 

Cette  équation  doit  être  satisfaite,  non-seulement  pour  une  valeur 
particulière  de  <y,  mais  encore  pour  toute  position  de  l'analyseur, 
c'est-à-dire  pour  toute  valeur  de  co. 

En  désignant  par  9  un  angle  quelconque,  on  doit  donc  avoir 

=  ^[és{n'[co-d)+b''cos\c>)-6)\ 
En  développant  le  premier  membre  il  vient 

Z^  [^'^  (cos6J  cos 6 -j-  sin oô  sin Oy  +  b^  (sin  w  cos 9  —  cosûi)  sin 6)^] 


ou 


cos2<92  (a2cos2a,  +  é2sin2û;)  +  sin^92  (a^sin^ew+fr^cos^w) 
+  9  sin 9  cos ô^  (a^  — ft2)sinûi)  cosû;. 
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On  trouve  de  même,  pour  le  second  membre, 

cos«d2  (6^cos''û.  +  a»sin»<w)  +  sm»92  (^'sin'w+fl'cos^o.) 

—  asîn^cos^^  (a*  — 6^)sin«i>cosoi». 

En  tenant  compte  de  Féquation  (i)  il  reste 

V  (a-  —  b'^)  sin  «  cos  ew  =  —  ^  («^  —  b^)  sin  ai  cos  a; , 
d*où 

m 

Donc,  pour  quun  système  de  vibrations  elliptiques  donne  de  la 
lumière  naturelle,  les  deux  conditions  suivantes  doivent  être  satis- 
faites : 

2  (fl^cos*^6>  +  ^^sin^flj)=^  (a^sin-cw+i-^cos^û)), 
^(V'^— ft^)sin&>cos&>  =  o. 

Ceci  posé,  revenons  à  la  réflexion  de  la  lumière  naturelle  et 
cherchons  d'abord  à  calculer  l'intensité  de  la  lumière  réfléchie.  Re- 
présentons par  1  l'intensité  de  la  lumière  incidente,  par  a  et  &  les 
axes  de  la  vibration  elliptique  et  par  cj  l'angle  du  petit  axe  avec  le 
plan  d'incidence.  Le  rayon  elliptique  incident  peut  se  décomposer 
en  deux  rayons  polarisés  rectilignement,  l'un  dans  le  plan  d'inci- 
dence, l'autre  dans  un  plan  perpendiculaire.  Le  calcul  que  nous 
venons  de  faire  donne  pour  les  intensités  de  ces  rayons  pendant  un 
temps  très-court,  pris  pour  unité, 

y]  (a^cos-û>  +  6*^sin^û;)         et        2  [a^sin^aj+b^cos^cj). 

Si  la  lumière  est  naturelle,  d'après  ce  qui  a  été  dit  plus  haut,  ces 
deux  quantités  doivent  être  égales,  et  par  conséquent  l'intensité  de 

chacun  des  rayons  polarisés  rectilignement  est  égale  à  -  •  Les  inten- 
sités des  rayons  réfléchis  correspondants  seront,  d'après  les  for- 


rï7** 
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mutes  trouvées  pn^cédr^mment, 

I  sin'  (i  -  r) 

1  lan;:-  ii  —  r 

2  tanjî^  '  *  -r  /• 

On  il  donc  pour  rintensllr  du  nnyon  résiilLint.  c'est-à-dire  du 
rayon  n'flérhi, 

I  sin-    ï  — r:    ,    i  lang*  (i  — r» 


R"' 


asin*(/-t-r        u  lanjf*  u -*- o 


On  arriverait  au  UK^nie  résultat  en  remplaçant  le  rayon  de  lu>- 
mière  naturelle  par  deux  rayons  égaux  en  intensité  et  polarisés  :i 
anf]fie  droil ,  Tun  dans  le  plan  d*inridence,  Tautre  dans  un  plan  per- 
pendiculaire, (ie  peut  être  là  un  mo\en  de  se  rappeler  la  formule, 
mais  eu  réalité  res  rayons  polarisés  à  angle  droit  n*existenl  pas,  car 
il  faudrait  les  sup|)oser  indépendants  Tun  de  Tautrc,  incapables  de 
se  combiner  pour  ne  donner  qu'un  seul  mouvement ,  et  de  tels  rayons 
n'existent  pas. 

<U7.  Polarination  totale  ou  partielle  die  la  iiuniére 
naturelle  par  la  réflexion.  —  Etudions  maintenant  les  pro- 
priétés qu'ac(|uiorl  la  lumière  naturelle  lorsqu'elle  a  été  réfléchie. 

î  '  ■  1        '      I  il'   tan^f/— r)     ,  , 

ljors(|u  on  a  i -f  r      (|o  (legn»s,  la  ipiantite  - — —-• — r.  s  annule, 

et  il  ne  resie  plus  (|ue  la  composante  |)olarisée  parallèlement  au  plan 
d'incidence;  la  lunuère  réfléchir»  est  donc  dans  ce  cas  particulier 
complètement  [)olarisée  dans  le  |)lan  d'incidence. 

Dans  tous  les  iuitres  cas,  les  vibrations  sont  encore  elliptiques 
a|)rès  la  réflexion,  el  c(»s  elli|)ses  on!  été  uiodiliées  d'une  manière 
qui  n'est  plus  la  même  pour  toutcvs,  mais  qui  agit  toujours  dans 

I         *  i^       il'  1     I  .1     *ang  (/  —  /*)    >    sini  —  r 

le  même  sens,  rji  ettet,  le  rapport  de  - — ^-7-; a   - — r-^ est 

'  »  laufç  [i-hr ,        sin  \ï-hr 

— 7,  (pianlilé  plus  petite  que  l'unité.  La  composante  de  l'am- 
plitude parallèb*  au  plan  d'incidence  a  donc  été  diminuée  par  la 
réflexion  plus  (|u<»  la  composante  perpendiculaire  à  ce  plan:  ces 
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deux  composantes  nVlant  plus  cgnlos,  la  lumière  réili^chic  ne  peul 
Hre  de  la  lumière  naturelle;  elle  ne  peul  <Mre  que  partiellement 
polarisée. 

Pour  vérilier  qu'il  en  est  bien  ainsi,  cherchons  l'effet  produit  sur 
celte  lumière  réfléchie  par  un  analyseur  biréfringent.  Pour  plus  de 
simplicité,  su|)posons  la  section  principale  de  cet  analyseur  dans  I 
plan  d'incidence.  Alors  le  rayon  polarisé  dnns  le  plan  d'incidenc 
donnera  seul  le  rayon  ordinaire,  et  le  rayon  polarisé  perpendiculai- 
rement à  ce  plan  donnera  seul  K*  rayon  extraordinaire,  de  sorte 
qu'en  désignant  par  0  l'intensité  du  rayon  ordinaire,  par  E  relie  du 
ravon  extraordinaire,  on  a 

.^        i  sinM'*     '•)  ri        I  langM'-') 

'  ■  ~ — * = \  '  Va  -  T . : :  * 

!?sm-i/-h/-)  !<  fan|î* ( /  + /•  ) 

L'image  ordinaire  étant  plus  intense  que  l'imai^^e  extraordinaire, 
ce  résultat  s'accorde  bien  avec  l'expérience. 
On  peut  écrire  l'identité 

^       isinM*  —  '*)       I  fang*  (/—/')'    1  l'sin*  ('  -/')      lang*(/-/)1 
'j  sin- ('-♦-'')      !»  tiing*  (/-hr)      !i  l.sin*  (i-i-r)      tang*  (/ 4-r)  |  ' 


(I  ou 


^^      p,       I  TsinM^-^')      tangM/-/"1 

En  ne  prenant  que  le  premier  terme  de  l'expression  de  0  et  en  le 
combinant  avec  le  rayon  extraordinaire,  on  a  de  la  lumière  natu- 
relle, et  il  reste  en  plus  le  second  termi'  de  0  qui  représente  de  la 
lumière  complètement  polarisée  dans  le  plan  d'incidence.  On  peut 
donc  regarder  la  lumière  réfléchie  provenant  de  la  lumière  naturelle 
comme  composée  d'une  certaine  proportion  de  lumière  naturelle  et 
d'une  autre  proportion  de  lumière  complètement  |)olarisée  dans  le 
plan  d'incidence.  Mais  ce  n*est  là  qu'une  convention  utile  pour  abré- 
ger les  raisonnements,  car  ces  deux  mouvements,  s'ils  existaient, 
se  composeraient  aussitôt  en  un  seul. 

Lorsqu'on  fait  arriver  sur  un  analyseur  biréfringent  un  rayon 
de  lumièi*e  partiellement  polarisée,  on  trouve  deux  positions  de  la 
section  principale  de  l'analyseur  pour  lesquelles  les  intensités  des 
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deux  images  sont  égales  et  deux  autres  pour  lesquelles  la  différence 
d'intensité  est  un  maximum.  On  dit  que  le  plan  de  folarUàtm  jmt- 
tielle  est  parallèle  à  la  section  principale  de  l'analyseur  lorsque  cette 
section  occupe  la  position  pour  laquelle  l'image  ordinaire  est  muî- 
mum.  Entre  ces  quatre  positions,  les  intensités  des  deux  images 
varient  d'une  manière  continue. 

Sur  un  rayon  de  lumière  partiellement  polarisée,  les  conditions 
nécessaires  pour  que  ta  lumière  soit  naturelle  ne  sont  pas  réalisées. 
On  peut  donc  poser,  en  appelant  a  et  A  les  axes  de  la  vibration  ellip- 
tique et  (û  l'angle  que  fait  l'axe  h  avec  la  section  principale  de  l'ana- 
lyseur pour  une  certaine  position  de  cette  section,  celle  où  elle  esl 
parallèle  au  plan  d'incidence, 

2  (rt^cos^cw  +  t^sin'^û))  =  A^ 
Za  f^«^sin^ûi)+  A^cos^ûi)  =  B^ 
Zu  («^— i^)sinûicosa»=C. 

Considérons  maintenant  une  autre  position  de  la  section  princi- 
pale faisant  avec  la  première  un  angle  Q\  si  on  désigne  par  A**  et 
par  B'^  les  intensités  du  rayon  ordinaire  et  du  rayon  extraordinaire, 
on  aura 

A'-î  ^  AVos'^9^  B^sin2fl+  aCsinflcosfl, 

B'-^-Asin^fl  +  B^cos^fl-  aCsinflcosfl. 

Chacune  de  ces  expressions  est  essentiellement  positive  et  n'e^l 
jamais  ni  nulle  ni  infinie  :  elles  ont  donc  chacune  un  maximum  d 
un  minimum.  Appelons  plan  de  polarisation  partielle  la  position  de 
la  section  principale  de  l'analyseur  pour  laquelle  A'^  est  un  maxi- 
mum. On  a,  en  égalant  à  zéro  la  dérivée  de  A'*, 

9(B^— A^)sinôcosfl+9Ccos3fl=  o. 
ou 

tang2fl  =  ^;3g;- 
On  a  ainsi  pour  0  deux  valeurs  différentes  de  tSo  degrés,  ce  qui 
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donne  deux  plans  rectangulaires  dont  l'un  est  le  plan  de  polarisa- 
tion partielle  et  l'autre  le  plan  correspondant  au  minimum  de  l'image 
ordinaire.  6  est  l'angle  dont  il  faut  faire  tourner  la  section  princi- 
pale de  l'analyseur  pour  la  faire  coïncider  avec  le  plan  de  polarisa- 
tion partielle.  Si  donc  G  =  o,  on  a  aussi  0=  o,  et  la  section  prin- 
cipale de  l'analyseur  coïncide  avec  le  plan  de  polarisation  partielle. 
Revenons  maintenant  à  la  lumière  réfléchie  provenant  de  la  lu- 
mière naturelle.  Il  est  facile  de  voir  que  C  est  nul.  En  effet,  l'inten- 
sité du  rayon  réfléchi  polarisé  dans  le  plan  d'incidence,  au  lieu 

d'<ître  ^  (a^cos^oj  +  b'^sm^ci))  comme  dans  la  lumière  incidente,  est 

ftin*ff-F  Z^(^^cQs^^  +  ^^sin^a>).  Si  l'on  change  cj  en  cj  —  O^  le 
multiplicateur  de  sin  6  cos  6,  au  lieu  d'être,  comme  dans  la  lumière 
partiellement  polarisée,  ^(rt^— i^)  sin  a»  cos  ai,  facteur  qui  a  été 

désigné  par  C,  sera  ^.^;.^  \^{à^—h^)sinû)Coscj.  Ce  terme  sera 

encore  nul  puisque  la  lumière  incidente  est  naturelle,  et,  par  suite,  le 
terme  qui  dans  la  lumière  réfléchie  est  représenté  par  G  est  nul, 
d'où  il  résulte  que  le  plan  de  polarisation  partielle  de  la  lumière 
réfléchie  provenant  de  la  lumière  naturelle  est  le  plan  d'incidence. 

En  résumé,  lorsque  des  rayons  de  lumière  naturelle  se  réfléchis- 
sent, la  lumière  réfléchie  est  toujours  partiellement  polarisée  dans 
le  plan  d'incidence,  sauf  le  cas  où  l'angle  d'incidence  est  celui  de  la 
polarisation  complète,  et,  dans  ce  cas,  la  lumière  réfléchie  est  en- 
tièrement polarisée  dans  le  plan  d'incidence. 

L'intensité  de  la  lumière  réfléchie  est  égale  à 

i  sin*  ('  —  '')_,   1  tang*  (i  —  r) 
2  sin*(i4-r)      a  tang*  (i-f-r)' 

et  cette  lumière  réfléchie  peut  être  considérée  comme  composée 
d'une  certaine  proportion  de  lumière  polarisée  complètement  dans 
le  plan  d'incidence,  dont  l'intensité  est  égale  à 

£  /sin*(i  — r) tang*(i  — r)\ 


ou  à 


a  \sin*  (i  +  r)      tang»  (i  +  r) 

1  sin*Jr-r)  r         cos*  (i  +  r)"] 
u  sin*  [i-hr]  L         cos*  (i  — r)J 
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et  (l'une  certaine  proportion  de  lumière  naturelle  dont  l'intensité  esl 

égale  à 

tang»(i-r) 

tang*  (iH-r)' 

En  désignant  par  rr?  la  proportion  de  lumière  naturelle  contenue 
dans  la  lumière  réfléchie  et  par  rfi  la  proportion  de  lumière  pola- 
risée dans  le  pian  d'incidence ,  on  a 


m*         ,^«      m* 


Supposons  maintenant  que  ces  premiers  rayons  réfléchis  se  réflé- 
chissent une  seconde  fois  sous  la  même  incidence  et  dans  le  même 
plan ,  on  aura ,  après  la  seconde  réflexion , 

.2__/  0      m»\sin«(/-r)  ptt  _ m* tang»  (t-r) 

A2— \^n  -h  ^ysinMi+r)'         "2—  ^  tangM' ■+-')' 

C'est  donc  encore  de  la  lumière  partiellement  polarisée  dans  le  plan 
d'incidence. 

L'intensité  totale  de  la  lumière  réfléchie  est,  après  deux  réflexions, 

m*\  sin*  (i  —  r)      m*tang*(i  — r) 


(  9      m*\  sm* (i  —  r)      m*tang*(i 

\  1  /sin*(/-+-r)       2  tang*(i 


-^r) 


La  proportion  de  lumière  naturelle  a  pour  intensité 

lang*  (/-4-r) 

et  la  proportion  de  lumière  complètement  polarisée  dans  le  plan 
d'incidence 

.,  sin^  [i  -r)      ni^  Tsin*  (i  — r)       lang*  (i  — r)"| 
sin*(/4-r)       2   Lsin*(/-i-r)      tang*  (i-4-r)J  ' 

On  voit  que  par  la  seconde  réflexion  la  quantité  de  lumière  na- 
turelle diminue,  tandis  que  celle  de  lumière  complètement  polarisée 
augmente;  il  en  sera  de  même  si  on  fait  réfléchir  la  lumière  une  troi- 
sième, une  quatrième  fois.  Donc,  par  une  série  de  réflexions  suc- 
cessives, la  lumière  naturelle  tendra  à  être  complètement  polarisée 
dans  le  plan  d'incidence. 
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3t8.  WUiirmmtlLmm  ém  Im  lumière  polarisée  dans  le  ptou 
driMeiftomee.  —  L'étude  de  la  réfraction  de  la  lumière  polarisée 
est  tout  à  fait  analogue  à  celle  de  la  réflexion.  Considérons  d'abord 
le  cas  le  plus  simple,  celui  où  la  lumière  incidente  est  polarisée 
dans  le  plan  d'incidence.  Le  rayon  réfracté  sera  alors  également  po- 
larisé dans  le  plan  d'incidence.  Pour  déterminer  son  amplitude  u, 
nous  pouvons  nous  servir  des  deux  équations  que,  dans  le  cas  delà 
réflexion,  nous  avons  déduites  du  principe  de  continuité  et  du  prin- 
cipe des  forces  vives  et  qui  sont 

(i  —  t'^)sinrcost  =  w-sintcosr. 

En  éliminant  v  entre  ces  deux  équations,  il  vient  successivement 

(i  —  r)sinrcost  =  ttsintcosr, 
(•i  —  u)sinrcost=  usintcosr. 


et  enfin 


a  sin  r  cos  i 

u=    .    , . :-• 

8m(n-r) 


Sous  l'incidence  normale,  c'est-.Wire  pour  t  =  o,  l'amplitude  u 

se  présente  sous  la  forme  -;  mais  en  remplaçant  les  sinus  par  les 

arcs,  comme  nous  l'avons  fait  plus  haut,  on  voit  que  la  vraie  va- 
leur de  u  pour  l'incidence  normale  est 


a 

71-+-1 


Si  le  second  milieu  est  plus  réfringent  que  le  premier,  pour  l'in- 
cidence rasante,  1=90  degrés  et  u  devient  nul;  par  conséquent  il 
n'y  a  plus  de  rayon  réfracté.  Si  le  second  milieu  est  moins  réfringent 
que  le  premier,  lorsque  l'angle  d'incidence  a  la  valeur  limite  qui  cor- 
respond à  la  réflexion  totale,  on  a  r=  90  degrés,  et  par  suite 


tt=a. 


Pour  une  incidence  supérieure  à  cette  limite ,  il  n'y  a  plus  de  rayon 
réfracté. 
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Pour  avoir  rintensitë  du  rayon  réfracté,  il  ne  suffit  pins  d'éleYer  s 

au  carré;  u^  ne  mesurerait  l'intensité  du  rayon  réflraicté  qn'antaDt 

que  Télher  aurait  la  même  densité  dans  les  deux  miliem,  ce  qni 

n'a  pas  lieu.  Si  nous  nous  reportons  aux  prismes  d'éther  qui  nous 

ont  servi  à  établir  les  formules  dans  le  cas  de  la  réflexion ,  si  nous 

prenons  pour  unité  la  masse  du  prisme  qui  se  trouve  dans  le  premier 

milieu ,  et  si  nous  désignons  par  m  la  masse  du  prisme  situé  dans  le 

second  milieu  auquel  se  sera  transmis  le  mouvement  au  bout  d'un 

temps  donné,  l'intensité  du  rayon  réfracté  sera  évidemment  mv^ 

Or  l'équation 

(i  —  tr^)sinrcosi  =  u^sintcosr, 

qui  contient  les  carrés  des  vitesses  multipliés  par  les  masses,  montre 
que  les  masses  des  deux  prismes  dont  nous  venons  de  parier  sont 
entre  elles  comme  sinrcost  est  à  sintcosr,  c'est-à-dire  que  l'on  a 

sin  I  cos  r 


m  = 


sm  r  cos  i 


11  vient  par  conséquent  pour  l'intensité  Ri  du  rayon  réfracté 

Q  «      sin  i  cos  r  4  sin*  r  cos*  i 

Hi  =  mu  =  — •  — »  ,, . r-  » 

*  sin  r  cos  {   sm*(i4-r) 

d'où 


sin  !2{Sin  ir 


*■       sin*  (i  +  r) 

On  aurait  pu  du  reste  arriver  à  celte  expression  en  mettant  l'é- 
quation des  forces  vives  sous  la  forme 


9  o 

et  en  remplaçant  v  par  sa  valeur  -r— p ,  ce  qui  donne 

5  sin*(f  — r)      sin*(/-*-r)— sin*(£--r) 

sin*(i-*-r)  sin*(i-fr) 

[sin(i-+-r)-f-sin(i'—  r)]  [sin  ((4- r)  — sin  (î  —  r)] 

sin*(i-+-r) 

4  sin  i  cos  r  cos  /  sin  r sin  ai  sin  ar 

sin*(i4-r)       sin*(t-i-r) 

expression  identique  a  la  précédente. 
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Nous  pouvons  ainsi  discuter  plus  facilement  la  valeur  de  R|;  car, 
connaissant  les  variations  de  v,  nous  en  déduirons  immédiatement 
celles  de  i— t^,  ou  de  mu^^  c'est-à-dire  de  l'intensité  Rj.  Ainsi,  pour 

1  =  0,  on  a 

n—  1 

i'  = •» 

11+  1 

donc 

n,  =  mtt-=i— ( =7 Ti* 

'  \n+ij       («4-1)' 

Telle  est  la  valeur  de  l'intensité  du  rayon  réfracté  sous  l'incidence 
normale. 

Lorsque  le  second  milieu  est  plus  réfringent  que  le  premier, 
pour  l'incidence  rasante ,  l'intensité  devient  nulle  et  il  n'y  a  plus  de 
rayon  réfracté.  11  en  est  de  même ,  si  le  second  milieu  est  moins  ré- 
fringent que  le  premier,  lorsque  l'angle  d'incidence  atteint  la  valeur 
limite  de  la  réflexion  totale,  car  alors  on  a  r=>=  90  degrés.  Il  semble 
au  premier  abord  contradictoire  que  le  rayon  réfracté  soit  nul  dans 
ce  dernier  cas,  puisque  nous  avons  trouvé  pour  son  amplitude  une 
valeur  égale  à  q;  mais  si  l'intensité  est  nulle,  cela  tient  à  ce  que  la 
masse  m  du  prisme  d'élher  du  second  milieu  est  nulle  dans  ce  cas. 

319.  RéCracttoB  de  la  liuMière  palarisée  perpendiculal- 
renteat  au  plan  d^incldence,  —  Lorsque  le  rayon  incident  est 
polarisé  perpendiculairement  au  plan  d'incidence,  il  est  évident,  par 
raison  de  symétrie,  que  le  rayon  réfracté  sera  également  polarisé 
perpendiculairement  à  ce  plan.  Pour  déterminer  l'amplitude  de  ce 
rayon  réfracté,  reprenons  les  deux  équations  qui  nous  ont  servi  pour 
le  cas  analogue  de  la  réflexion  :  ces  deux  équations  sont 

[f  +  v)  cosi  =  tt'cosr, 
(1  —  t;'*-)sinrcos/=tt'^sintcosr. 

On  en  déduit,  en  divisant  la  seconde  équation  par  la  première, 

(1  —  t;')sinr==tt'8int, 

et,  en  remplaçant  v'  par  sa  valeur  tirée  de  la  première  équation. 

(3— tt  7::it)  smr  =  î«  smt, 
\  cosz  / 
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roù 


1  sin  /•  cos  I  .\  sin  r  vos  i 


sin  /  cos*  H- sin  r  cos  r      sin  21+ sin  ar 

et  enfin 

/  u  sin  r  cos/ 


sin  [i-\-r]  COS./  —  r 


Dans  lo  cas  oii  la  hiniiere  incidente  est  polarisée  dans  le  plan 
d*incidonce,  nous  avons  Irouve  pour  l'amplitade  du  rayon  rëfraclé 


'\  -sin  r  cos  / 
ff      — . — . 

sin   /-h/' 


On  voit  (pie  l(»  rapport  -  est  très-simple  et  a  pour  valeur  — r-r-— • 

Ici  encore  Tintensitc  du  rayon  réfracté  est  égale  à  mi#'*  :  elle  a 
donc  pour  exjiressiou 


s I n  I  cos /'         /|  sin*/* c»os* / 


12  ;  mil  I  K.\nf  I  .|  >iiii     r   1  \rn    i 

'      sin/'  (*os  /  si  n-  i-¥-  n  cos*  1 1  —  /• . 
(i'oii 


i«,  sinuism'i/* 

^      sin*(/-i-/'jCosM/  — /' 


On  peut  encore  obtenir  cette  expression  au  moyen  d^  l'équation 


■') 


1       /'  -    -  mu  -, 

(|ui  donne 

,.>  lan^-   /  -/• 

mu  '  '■-■■  I     -  ,--    ^       -     1 
lanjç-    i-^r 

d'où,  par  des  transformations  faciles. 


,.,  sin  a/  sin  T/* 

mu  -  =  .    .     —       ,      — 
sin    /-+-/•  cos*  /  —  r 


La  discussion  de  la  \alciir  de  R,'  se  réduit   donc  à  celle  de  la 


I 

.  ,  tan*»-  /■-/• 
(Uiantite  - — --;— 


Pour  rincideiice  normale,  c'(»st-à-dire  lorsque  /=-o,  on  a,  en 
remplaçant  les  tanfjentes  |)ar  les  arcs  pour  la  quantité  t — — -^ :» 

la  valeur •  et  par  suite,  pour /w//"-^  ou  R', ,  la  valeur ,  que 
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nous  avons  déjà  trouvée  dans  le  cas  où  la  lumière  incidente  est  po- 
larisée dans  le  plan  d'incidence. 

Lorsque  l'angle  d'incidence  /  croît  depuis  zéro  jusqu'à  la  valeur 

pour  laquelle  on  a  l+r~^  yo  degrés,  la  quantité  -. — ^^. — ::  va  en 

décroissant,  et  par  suite  l'intensité  du  rayon  réfracté  va  en  croissant. 
Lorsque  l'angle  t  varie  depuis  cette  valeur  jusqu'à  90  degrés,  si  le 
second  milieu  est  plus  réfringent  que  le  premier,  ou  jusqu'à  la  valeur 

pour  laquelle  r=-  90  degrés  si  c'est  l'inverse,  la  quantité  7 — ^-^-^ 1 

va  en  croissant,  et  par  suite  l'intensité  du  rayon  réfracté  va  en  di- 
minuant, et  elle  s'annule  pour  1=90  degrés  ou  pour  r=90  degrés, 
suivant  la  nature  des  deux  milieux.  On  voit  donc  que,  lorsque  la 
lumière  incidente  est  polarisée  perpendiculairement  au  pian  d'inci- 
dence, le  rayon  réfracté  a  son  intensité  ihaximum  quand  Tincidence 
est  celle  de  la  polarisation  complète.  Cette  intensité  est  égale  à  l'unité 
et  le  rayon  réfléchi  est  complètement  éteint. 

320.  Réfraction  de  la  lumière  polarisée  daiM  im  pian 
queleanque.  —  Le  cas  de  Id  lumière  polarisée  dans  un  plan  quel- 
conque se  ramène  aux  deux  précédents.  On  décompose  le  rayon  in- 
cident en  deux  rayons  ])olarisés  Tun  dans  le  plan  d'incidence,  Tautre 
perpendiculairement  à  ce  plan,  et  dont  les  amplitudes  sont,  en  pre- 
nant pour  unité  l'amplitude  du  rayon  incident  et  désignant  par  a 
Tangle  du  plan  de  polarisation  avec  le  plan  d'incidence,  cos  a  et 
sin  a.  Les  composantes  de  l'amplitude  du  rayon  réfracté  sont  donc 
respectivement  ticosa  et  m' sin  a  :  comme  le  rapport  de  ces  com- 
posantes est  indépendant  du  temps,  le  rayon  réfracté  est  polarisé 
rectilignement  et  l'angle  de  son  plan  de  polarisation  avec  le  plan 
d'incidence,  angle  qu<»  nous  appellerons  y,  est  donné  par  l'équation 

tang  y  =  -  tanij  a  = -P — r  • 

o  '       u        o  cos  [i  —  r  ; 

langy  est  di»  même  signe  que  tanga,  cart  —  r  est  toujours  compris 
entre  —  90  et  +  90  degrés,  et  par  suite  cos  («-  r)  est  toujours  positif: 
donc  le  plan  de  polarisation  du  rayon  réfracté  est  toujours  du  même 
roté  du  plan  d'incidence  que  le  plan  de  polarisation  du  ra\on  inci- 

\krdkt,  VÏ.  —  0))liqiic,  II.  .jjj 
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mules  trouvées  pr(^cédemment, 

1  sin*  (/  —  /•) 
•î  sin-  (/-h/*) 

et 

1  tcinji"  (i  —  r) 

On  a  donc  pour  rinlonsilr  du  rayon  résultant.  rVst-à-dire  du 

rayon  réfléchi, 

p,„       }_i>\}}-   i  —  r]   ,    ilang*(i  — '*» 
îi  sin-  (  /  -t-  /•  ;  ^   -x  ianjr*  ( i  h-  r) 

On  arriverait  au  mémo  résultat  en  remplaçant  le  rayon  de  lu^ 
mière  naturelle  par  deux  rayons  égaux  en  intensité  et  polarisés  ji 
anf]fle  droit,  Tun  dans  le  |)lan  d^incidence,  Tautre  dans  un  plan  per- 
pendiculaire. i\e  peut  être  là  un  mo>en  de  se  rappeler  la  formule, 
mais  en  réalité  ces  rayons  polarisés  à  angle  droit  nVxistent  pas,  car 
il  faudrait  les  supposer  indépendants  Tun  de  Tautrc,  incapables  de 
se  combiner  pour  no  donner  qu'un  seul  mouvement ,  et  de  tels  rayons 
n'existent  |)as. 

317.  Polarinatlon  totale  ou  partielle  die  la  Imniére 
naturelle  par  la  réflexion.  —  Etudions  maintonant  les  pro- 
priétés (juacquiorl  la  lumière  naturelle  lorsqu'elle  a  été  réfléchir». 

Lorsquon  a  /-t  r      j|o  degn*s,  la  ipiantite  r— j-^ — r»  s  annule, 

ot  il  ne  reslo  plus  (jm»  lacomposanto  |>olarisée  parallèlement  au  pian 
d'incidence;  la  iumièro  réfléchie  est  donc  dans  co  cas  particulier 
complétemont  [)olarisée  dans  le  plan  d'incidence. 

Dans  tous  les  nulres  cas,  ios  vibrations  sont  encore  elliptiques 
après  la  réflexion,  ri  vrs  ellipses  on!  été  modifiées  d'une  manière 
qui  n'ost  plus  la  mémo  pour  toutos,  mais  qui  a^jit  toujours  dans 

I         «  I'        iv  .     I  .1     tant'   /  — r)    >    sin  /— r 

le  même»  sons,  rji  ottet,  le  rapport  do  - — ■-^. a   - — : est 

I  »  lanjç  j-hr  s\n  i-f-r 

-  --■: — 7-.  tpianlité  |)lus  petite  que  l'unité.  La  composante  de  Taro- 

|)iitudo  parallèh*  au  plan  d'incidence  a  donc  été  diminuée  par  la 
réflexion  plus  cpi«»  la  conq>os;mto  perpendiculaire  à  ce  plan:  ces 
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deux  composantes  n'étant  pins  égnlos,  la  lumière  réfléchie  ne  peut 
Hre  de  la  iuiuière  naturelle;  elle  no  peut  être  que  partiellement 
polarisée. 

Pour  vérilier  qu'il  en  est  bien  ainsi,  cherchons  l'effet  produit  sur 
cette  lumière  réfléchie  par  un  analyseur  hiréfringenl.  Pour  plus  de 
simplicité,  su|)posons  la  section  principale  de  cet  analyseur  dans  l 
pian  d'incidence.  Alors  le  rayon  polarisé  dans  le  plan  d'incidenc 
donnera  seul  le  rayon  ordinaire,  et  le  rayon  polarisé  perpendiculai- 
rement à  ce  plan  donnera  seul  le  rayon  extraordinaire,  de  sorte 
qu'en  désignant  parO  l'intensité  du  rayon  ordinaire,  par  E  celle  du 
ravon  extraordinaire,  on  a 

rî  sin- (/ -h/*)  :<  tan|î* ^ /  + /•  ) 

L'image  ordinaire  étant  plus  intense  que  l'image  extraordinaire, 
ce  résultat  s'accorde  bien  avec  l'expérience». 
On  peut  écrire  l'identité 

^       isinMi  — ') I  lang*  (/—/•)*    1  Isin*  (/   ■  r] tang-(/-/) 

~  2  sin-  (/-♦-/•)      1  tang*  (/-f-r)      :i  Lsin*  ('-»-'')      tang*  (i  ■\-ri 

ou 

•4  Lsin- (/H-r)       tang*  (/-h/j  J 

En  ne  prenant  que  le  premier  terme  de  l'expression  de  0  et  en  le 
combinant  avec  le  rayon  extraordinaire,  on  a  de  la  lumière  natu- 
relie,  et  il  reste  en  plus  le  second  terme  de  0  qui  représente  de  la 
lumière  complètement  polarisée  dans  le  plan  d'incidence.  On  peut 
donc  regarder  la  lumière  réfléchie  provenant  de  la  lumière  naturelle 
comme  composée  d'une  certaine  proportion  de  lumièn*  naturelle  et 
d'une  autre  proportion  de  lumière  complètement  polarisée  dans  le 
plan  d'incidence.  Mais  ce  n'est  là  qu'une  con\ention  utile  pour  abré- 
ger les  raisonnements,  car  ces  deux  mouvements,  s'ils  existaient, 
se  composeraient  aussitôt  en  un  seul. 

Lorsqu'on  fait  arriver  sur  un  analyseur  biréfringent  un  rayon 
de  lumière  partiellement  polarisée,  on  trouve  deux  positions  de  la 
section  principale  de  l'analyseur  pour  lesquelles  l(»s  intensités  des 
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ou  hioii 

,1-        1  sin  vtisiu  3/*  f      ,  i        1 

'        •«    sin*(i-hr)    I  ros*(f     r)\ 

Les  valeurs  des  inlensiti^s  des  deux  composantes  de  ia  iumièri> 
réfractée  montrent  qu'elle  |)eul  lilre  considérée  comme  composée 
d'une  proportion  de  lumière  naturelle  ayant  pour  intensité 

sin  11  sin  ar 


sinM'^-''^ 


et  d'une  proportion  de  lumière  polarisée  perpendiculairement  au 
plan  d'incidence  ayant  pour  intensité 


sinarsni!!/'  isinacsmar 


« 

Il  résulte  de  là  (|ue  la  lumière  réfractées  est  partiellement  |>ola- 
risée  et  qu'elle  a  pour  jdan  de  polarisation  partielle  un  plan  |)e^ 
pendiculaire  au  plan  d'incidence.  L'expression  qui  représente  la 
proportion  de  lumière  naturelle  ne  pouvant  jamais  devenir  nulle, 
il  faut  en  conclure  <|ue  la  lumière  naturelle  ne  peut  jamais  ^tre  po- 
larisée complètement  par  une  seule  réfraction. 

il  n'en  est  plus  de  même  si  la  lumière  naturelle  se  réfracte  à  tra- 
vers une  série  de  milieux  à  faces  parallèles,  par  exemple  à  travers 
une  pile  de  glaces.  Après  w  réfractioiLs,  en  effet,  on  a  pour  rinlen- 
sitr  de  la  lumière  polarisée  dans  le  plan  d'incidence 


I  rsin:i/sini/*]« 
•».  L  sin*(/-hr)  J 


et  |)our  rinlensité  dr  la  lumière  polarisée  perpendiculairement  au 
plan  d'incidence. 


I 


smaisiii  '\r 


sm-(/4-/)cos\/  — /i 


H 


Ia*  rapport  de  la  première  intensité  à  la  seconde  est  cos"(i-''l 
et  (end  \ers  zéro  quand  ii  augmente  indéfiniment,  d'où  l'on  conclut 
que  la  lumière  naturelle  transmise  à  travers  une  pile  de  glaces  ^ 
rapproche  d'autant  plus  d'être  complètement  polarisée  perpendicu- 
lairement au  plan  d'incidence  (|ue  le  nombre  des  glaces  est  plu^ 
(onsidérahle. 
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donne  deux  plans  rectangulaires  dont  Tun  est  le  plan  de  polarisa- 
tion partielle  et  l'autre  le  plan  correspondant  au  minimum  de  l'image 
ordinaire.  6  est  Tangle  dont  il  faut  faire  tourner  la  section  princi- 
pale de  l'analyseur  pour  la  faire  coïncider  avec  le  plan  de  polarisa- 
tion partielle.  Si  donc  G  =  o,  on  a  aussi  d=  o,  et  la  section  prin- 
cipale de  l'analyseur  coïncide  avec  le  plan  de  polarisation  partielle. 
Revenons  maintenant  à  la  lumière  réfléchie  provenant  de  la  lu- 
mière naturelle.  Il  est  facile  de  voir  que  C  est  nul.  En  effet,  l'inten- 
sité du  rayon  réfléchi  polarisé  dans  le  plan  d'incidence,  au  lieu 

d'<ître  ^  {a^cos^cj+b'^sin^cj)  comme  dans  la  lumière  incidente,  est 

«•wiir-i-  i  z!(^^^Q^^^  +  ^^^^"^^)-  S*  ^'^^  change  «  en  ûi  — ô,  le 
multiplicateur  de  sin  6  cos  d,  au  lieu  d'être,  comme  dans  la  lumière 
partiellement  polarisée,  ^^(rt^— i^)  sin  «cos  ûi,  facteur  qui  a  été 

désigné  par  C,  sera  c-^)_^  (  ^(q^— -ft^)sin6icos6).  Ce  terme  sera 

encore  nul  puisque  la  lumière  incidente  est  naturelle ,  et ,  par  suite,  le 
terme  qui  dans  la  lumière  réfléchie  est  représenté  par  G  est  nul, 
d'où  il  résulte  que  le  plan  de  polarisation  partielle  de  la  lumière 
réfléchie  provenant  de  la  lumière  naturelle  est  le  plan  d'incidence. 

En  résumé ,  lorsque  des  rayons  de  lumière  naturelle  se  réfléchis- 
sent, la  lumière  réfléchie  est  toujours  partiellement  polarisée  dans 
le  plan  d'incidence ,  sauf  le  cas  où  l'angle  d'incidence  est  celui  de  la 
polarisation  complète,  et,  dans  ce  cas,  la  lumière  réfléchie  est  en- 
tièrement polarisée  dans  le  plan  d'incidence. 

L'intensité  de  la  lumière  réfléchie  est  égale  à 

isin*(i  — r)      itang*(i  — r) 
2sin*(iH-r)      2  tang*  (i-+-r) 

et  cette  lumière  réfléchie  peut  être  considérée  comme  composée 
d'une  certaine  proportion  de  lumière  polarisée  complètement  dans 
le  plan  d'incidence,  dont  l'intensité  est  égale  à 

i.  /sin*  (l'  —  r) tang*(i  — r)\ 

2  \sin*  (i-\-r)      tang»  (i-t-r)/  ' 
ou  à 

i  sin*  (i  —  r)  r    ^ cos*  (t4-r)1 

3  sin*  (  «  -h  r)  L         cos*  ( i  —  r)  J  ' 


420  RÉFLEXION  ET  RÉFRACTION  DE  LA  LUMIÈRE  POLARISÉE. 

et  d'ane  certaine  proportion  de  lamière  naturelle  dont  l'intensité  est 

égaie  à 

tang*(i  — r) 

tang*(i-f-r)' 

En  désignant  par  m^  la  pro[)ortion  de  lumière  naturelle  contenue 
dans  la  lumière  réfléchie  et  par  n^  la  proportion  de  lumière  pola- 
risée dans  le  plan  d'incidence,  on  a 

Supposons  maintenant  que  ces  premiers  rayons  réfléchis  se  réflé- 
chissent une  seconde  fois  sous  la  même  incidence  et  dans  le  même 
plan,  on  aura,  après  la  seconde  réflexion, 

k^^f^^  I  m«>^sin»(/-r)  pa      m'tang»  (t-r) 

C'est  donc  encore  de  la  lumière  partiellement  polarisée  dans  le  plan 
d'incidence. 

L'intensité  totale  de  la  lumière  réfléchie  est,  après  deux  réflexions, 

/  ^      m*\sin*(i  — r)      m*tang*(i  — r) 
V  2  /sin*(i-+-r)       2  tang*  (i-i-r)  ' 

La  proportion  de  lumière  naturelle  a  pour  intensité 

et  la  proportion  de  lumière  complètement  polarisée  dans  le  plan 

d'incidence 

2  sin*  («  -  ')  i_^**  fsin*  ('  —  '')      tang*  ('  — ^)"| 
siii*(/-i-r)       2   Lsin*{«-i-r)      tang*  (i-i-r)  J  ' 

On  voit  que  par  la  seconde  réflexion  la  quantité  de  lumière  na- 
turelle diminue,  tandis  que  celle  de  lumière  complètement  polarisée 
augmente;  il  en  sera  de  même  si  on  fait  réfléchir  la  lumière  une  troi- 
sième, une  quatrième  fois.  Donc,  par  une  série  de  réflexions  suc- 
cessives, la  lumière  naturelle  tendra  à  être  complètement  polarisée 
dans  le  plan  d'incidence. 
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on  a  ii8iiit:>i;  donc  Jes  quantités  placées  sous  les  rddicauv  sont 
négatives  et  rexpression  de  v  devient  imaginaire.  On  peut  méine 
doiiDer  à  cette  expression  la  fonne  ordinaire  des  expressions  algé- 
briques imaginaires  :  il  suffît  d'écrire 


/fiS( 


fi  =  — . — . . — ^  — ^        • 

n  sin  I  cos  / + si  1 1 1  \  n-  si  n*  /  —  i  y  '  -  i 

Puisqu'il  y  a  là  une  contradiction  entre  Texpérience  et  les  consé- 
quences déduites  de  la  théorie,  il  faut  que  les  principes  sur  lesquels 
s'appuie  celte  théorie  aient  quelque  chose  d*ine.\act.  du  moins  dans 
le  cas  qui  nous  occupe.  Le  premier  et  le  second  principe  ne  sont 
pas  attaquables  et  ne  peuvent  être  en  défaut.  On  ne  peut  non  plus 
toucher  au  quatrième  principe,  qui  regarde  la  constitution  de  l'éther, 
sans  renverser  toute  la  théorie  de  Fresnel,  car  si  ce  principe  était 
inexact  dans  le  cas  de  la  réflexion  totale,  il  devrait  Tétre  dans  tous 
les  autres  cas. 

Reste  donc  le  troisième  principe,  qui  suppose  que  les  changements 
de  vitesse  ont  lieu  brusquement  à  la  surface  de  séparation .  de  sorte 
que  les  trois  rayons  incident,  réfléchi  et  réfracté  ont  pour  vitesses, 
au  point  d'incidence  et  au  temps  /, 

sin  -i TT  ».  »         r  sin  -Tjp-  »  u  sin  a tt  rj,  i 

r  et -M  ayant  les  mêmes  valeurs  au  point  d'incidence  qu'à  une  dis- 
tance finie  de  la  surface  de  séparation  dans  les  deux  milieux,  et 
alors  le  second  principe  nous  donne  la  relation 

En  particulier,  pour  le  cas  que  nous  traitons,  l'amplitude  u  devient 
nulle  à  une  petite  distance  de  la  surface  de  séparation  dans  le  se- 
cond milieu,  et,  si  nous  admettons  que  cette  amplitude  soif  aussi 
nulle  à  la  surface  même,  nous  aurons  r=~  i,  c'est-à-dire  que  la 
vitesse  de  vibration  du  rayon  réfléchi  au  point  d'incidence  est  à 
chaque  instant  égale  et  de  signe  contraire  à  relie  du  rayon  incident. 
Mais  cette  supposition,  que  l'amplitude  u  est  nulle  jusque  sur  la 
surface  de  sé|)aration,  dépasse  les  données  de  la  théorie;  le  principe 
de  Huyghoiis  nous  apprend  seulement  que  h»  mouvement  réfracté 
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cesse  à  une  petite  distance  de  la  surface,  mais  rien  ne  prouve  quil 
soit  nul  à  la  surface  même.  Admettons  donc  que  le  mouvement  ré- 
fracté ne  soit  pas  nul  à  la  surface  de  séparation,  et  alors  les  équa- 
tions que  nous  avons  posées  seront  inexactes. 

La  vitesse  du  rayon  réfléchi  n  est  plus  égale  h  la  vitesse  du  rayon 
incident ,  mais  bien  à  la  différence  entre  la  vitesse  du  rayon  incident 
et  celle  du  rayon  réfracta»  au  point  d'incidence.  D'ailleurs,  la  foitp 
vive  du  rayon  incident,  qui,  dans  le  cas  général,  se  partage  entre  i(' 
rayon  réfléchi  et  le  rayon  réfracté ,  devra ,  dans  le  cas  particulier  (\n^ 
nous  examinons,  revenir  tout  entière  au  rayon  réfléchi,  puisque  le 
mouvement  réfracté  s'arrête  à  très-peu  de  distance  de  la  surface» 
d'où  l'on  conclut  que  l'intensité  du  rayon  réfléchi  doit  être  égale  à 
celle  du  rîiyon  incident.  Mais,  si  le  rayon  réfléchi  et  le  rayon  inH- 
(lent  ont  même  intensité  et  par  suite  même  amplitude,  j>our  qu'au 
point  d'incidence  leurs  vitesses  de  vibration  ne  soient  pas  égales  au 
mêrup  moment,  comme  cela  a  lieu  dans  la  supposition  que  nou> 
avons  faite,  il  faut  <[ue  leurs  phases  soient  différentes,  que  le  mou- 
vement vibratoire,  étant  repn»senlé  au  point  d'incidence  sur  le  ravoii 

incident  jiar  sin  ^n^^  soit  représenté  en  ce  même  point  sur  le 
rnyon  réfléchi  par  sin  '>7r  (t  "~t]  * 

l)«»ns  le  cas  onliriiiire  de  la  réflexion,  c'est  le  contraire  qui  a  li»Mi: 
les  nnipliliidcs  sur  le  rajon  réfléchi  et  sur  le  ravon  incident  ne  sont 
p;is  égales,  mais  la  [)hase  est  la  même  sur  les  deux  rayons  au  point 
(rincidoncc.  cl  les  deux  mouvcmenls  vibratoires  sont  représentés  au 

poinl  criucidencc  [)ar  siu  '^tt,.,  ol  |)ar  rsin  •îTr^-p-  C'esl  de  ces  nou- 
velles données  qu'il  faudrail  partir  pour  rendre  compte  des  phéno- 
mènes (h'  la  réflexion  totale. 

323.  Interprétation  conjecturale  des  exprenftoMS  ftma- 
Kinairen.  —  Au  lieu  d'aborder  ainsi  à  nouveau  l'étude  de  la  n'*- 
flexion  dans  le  cas  particulier  de  la  réflexion  totale  et  île  chercher  h 
délerminer  la  différence  de  phase  entre  les  rayons  incident  et  réfléchi 
au  poini  d'incichMice,  Fresnel  a  cherché  à  tirer  parti  des  formules 
ohleiiues  pour  le  cas  ordinaire  de  la  réflexion  ''. 
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Dans  le  cas  de  la  réflexion  totale,  rani|)litude  r  du  rayon  réfléchi 

prend  la  forme  (t-\-b\/  i .  Or,  dans  un  grand  nombre  de  problèmes 
géométriques,  quand  on  trouve  sous  une  pareille  forme  la  solution 
d'un  problème  dont  l'énoncé  a  été  trop  restreint,  on  arrive  à  un  ré- 
sultat exact  en  interprétant  cette  solution  de  la  manière  suivante  : 
les  quantités  a  et  b  ne  doivent  pas  ôtre  portées  à  la  suite  Tune  de 
l'autre  comme  si  on  avait  à  construire  une  ligne  égale  à  n  +  b,  mais 
cm  doit  prendre  un  point  0,  mener  par  ce  j)oint  une  droite  quel- 
conque sur  laquelle  on  prend,  à  partir  du  point  0,  une  longueur  a, 
puis,  |)ar  le  même  point,  une  seconde  droite  perpendiculaire  à  la 
[iremière.  sur  laquelle  on  prend  h  partir  du  même  point  0  une 

longueur  égale  k  b.  et  a-rb\  i  représente  la  longueur  de  la  ligne 
<[ui  joint  les  deux  points  ainsi  obtenus,  c'est-à-dire  l'hypoténuse 
d'un  triangle  rectangle  dont  a  et  b  sont  les  côtés.  D'après  cela  le 

résultat  a+b\  -  i  indique  que,  si  on^avait  rectiGé  convenablement 

les  données  du  problème,  on  aurait  trouvé  pour  solution  V^'"  +  ^". 

Fresnel  a  a|)pliqué  ce  mode  d'interprétation  à  la  question  qui 

nous  occupe.  11  a  remarqué  que,  le  mouvement  vibratoire  sur  le 

rayon  incident  étant  représenté  par  sin  »j7r.p^  le  mouvement  vibra- 
toire sur  le  rayon  réfléchi  peut  toujours  être  représenté  par 

A  Sm  «iTT  iy  -h  D  COS  VtTT  «,  ' 

A  et  B  étant  deux  constantes.  L'amplitude  du  rayon  réfléchi  est 

alors  égale  à  V  A^+B*.  D'autre  part  les  formules  générales  nous  con- 
duisent, pour  l'expression  de  cette  amplitude,  à  une  solution  de  la 

forme  /f  +  /i\/-  1  ;  nous  interpréterons  cette  solution  en  faisant 
fi  =  \  et  //=-  B,  c'est-à-dire  en  supposant  que  w+/>v  -  <  soit  équi- 
valent à  vV+A^. 

Il  n'y  a  là  en  réalité  qu'une  analogie  avec  un  résultat  géomé- 
trique, résultat  qui  lui-même  n'est  pas  nécessaire  ^t  qui  souvent  ne 
lonne  aucune  solution  répondant  à  la  question.  En  un  mot  ce  n'est  ' 
|u'une  conjecture:  mais  nous  ne  devons  pas  moins  nous  assurer  si 
elle  conduit  à  des  consé(|uences  vériliables  par  l'expérience,  et  si  ces 
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consé((uences  sont  en  effet  vérîiiées,  auquel  cas  la  conjecture  serait 
justifiée. 

Commençons  par  mettre  l'expression  de  r  sous  la  forme  a+lt\  - 1. 
nous  aurons 


/isin/cosj— sini\/w*sin*i—  i  \'—  i 
nsini  cos/-4-siiw\  n*sin*/—  iv'~  > 

ou,  en  faisant  disparaître  le  radical  du  dénominateur. 


ii-sin-i  ros-/-  /*-sin*«-»-sin*/~3«sin-/cosiv'rt*sin*f  —  i  v  —  i 

/»  .^r ; . -, ^  * , 

/i*sin-tcos*/-+-sin*/(w*sin*/— i) 


d'oi 


ou 


//-—  I  —  •la-sîii*!  — -i/iros/v  M"sin*i—  i\  —  i 

r  ^~ : 1 1 , 


n'     I 


et  enfin 


it-+ I  — 'j/t^sin*/       3ncosivrt*8m'/— i     


D'autre  part,  Toxpression 


A  sin  'iTT  »,  +  B  COS  !>7r  ;.• 

peut  s'écrirt' 

\  \--f  B'siii  f  •»7rq;-t-arc  lang  .  j  • 

vA--|-i{-  reprcsonle  Taniplitudr  r  du  ra\oii  réfléchi  et  arclangr 

est  la  difl'éreiRM'  dr  phase  enlro  le  ra\on  réfléchi  el  le  ravon  inci- 
dent  an  point  d'incidoiice. 

Si  l'on  admet  <(ue,  pour  avoir  l'intensité  du  ravon  réfléchi,  il 
faille  prendre  la  soninif  des  carrés  de  la  partie  réelle  et  du  coefficient 

Je\    - 1  dans  la  |»artie  imaginaire  de  l'expression  de  r,  ce  qui  re- 

«ieiil  «  remplacer  a  +  b  \/-~  i  par  \  a-  +  //-,  on  aura  pour  cette  inten- 

u       (//'-r  I  —  •uè-sin-/)--h  '|/*"COs-/(/i-sin-*— I) 

"  = U;^-Tf 

I,      (»i  +  I  r  I- 'in's'm'/— 'iH-i"'+ Dsin-/     ^n'tos'» 
**"^  m'-     ir 


THÉORIE  DE  FRESNEL.  USh 

et  enfin 

Nous  trouvons  donc  ainsi  que  l'intensité  du  rayon  réfléchi  est 
égale  à  celle  du  rayon  incident,  comme  le  prouvent  l'expérience  et 
la  théorie. 

Quant  à  la  différence  de  phase  du  rayon  incident  et  du  rayon 
réfléchi  au  point  d'incidence,  si  on  représente  le  mouvement  vibra- 
toire sur  le  rayon  réfléchi  par  sin  2^  (t'  —  t  )  '  **lle  est  éjjale  à  îiTr  ^  • 
On  a  donc 


*).Tt  y  --^ arc  tang -r  ^         tang 'Xit  <  — -  -r 


d'oi 


ou 


^  'i/iros/v  /i*sin*/— 1 

Telle  est  la  formule  que  l'expérience  doit  vérifier  quand  le  rayon 
incident  est, polarisé  dans  le  plan  d'incidence. 

Tout  ce  qui  vient  d'être  dit  peut  s'appli(pier  au  cas  où  le  rayon 
réfléchi  est  polarisé  perpendiculairement  au  plan  d'incidence;  seu- 
lement il  faut  prendre  /  au  lieu  de  t\  Par  un  calcul  analogue  à 
celui  (|ue  nous  avons  fait  pour  v,  nous  |)ouvons  mettre  c  sous  la 
forme 


.■•-.;.»•• 


snuros/  — /isnuv  /rsin-/—  1  v  —  1 
/'  .-- >  — -r-      -.. 


•    •     .sc;«3 


sMUCOS/4/tsin/y/rsnr/     i\  —  i 
ou 


,         I -+ /i- -  (/t^-4- i)sin*/  u/tcos/^ /ï*sin*/— I        

"  (/*--  I  r[(«^'+l fsin^ -  1 1    "  (/!--  I  \\in--^  I )8in^'-  1 1  ^       '* 

Les  quantités  représentées  par  A  et  B  ont  donc  ici  pour  valeur 

._       I -h/*-— (/i^-h  Dsin-/  1% !irtCos/v//i*sîn*/-  i 

"  («*-i)|(N--M)sin-/-if  ~  ~  (M*-  i)[(/i*+  i)sin*/- 1 1  ' 

L'intensité  de  la  lumière  réfléchie  sera  encore  égale  l\  A'-  +  B'-. 
i:c  qui  donnera,  tous  calculs  faits,  une  valeur  égale  A  l'unité. 


'  •  * 


•  r 


u'^Eir:  *  i.-b: 


tr 


r"^   -*l"7""    -   T  "1    I- 


•►--.■ 


.»• 


n- 


•ir-- 


•t' 


•  •     1 1 


LU.- 


^i-.    ■"• 


'^\^- 


.  • 


••—  •-•liîi-  ■!'*;;■  -Mvi     il  ■  t 


■•:i-    - 


-    •    -      -^ii 


^  • 


.*t 


•  •  •  .■ 


•.■■'••      .••     . 


*      '  •      ^ 


§•••■■ 


•  ^ 


-:■••■    1  "iir'î'     .il.'   .  *^wfr.•Kl■• 
• 


.    .        7 


•  ■■■  '!■■  .     *-* 


4''       .'■ 


^      .  ■■■■«- 


I  '»  •  •  . 

Wfci  i«l  ^|'al#;  ;i  ■'T*'    *^  •  '-t  non*  ;illn!îH  <  Im-p^Imt  i  Ij  ■U'inrininfr. 


'^0^Mf 


2         »i 


ti«ri:r  «t  . 


'1 


/. 
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nous  aurons 

9  a 


et 


ros*î7r 

h 

\.l^^ 

h' 

OOS'ÎW 

A 

A' 

-  -    * 

\  rt*-H 

//' 

n/^fi  »! 

,.<?- 

£\ 

a'+bb' 


^ 


d'oii,  en  reriiplarant  a,  b,  b'  par  leurs  valeurs, 

^— ^'  _  ^|/4*co8*/(/4*sin'/—  \)  +  {\  -h/i*— !î/**sin*i)[i  h-u*    ^«^^-  i)sin*/J 

^^  /[V*cos*/ (n*sin*/  -  i )-+- (i  -h /*- -  in^sin*/)*]  \  /|«*ros*/(«*sin*/ -  i) 

Y  -h[n-n'-(n»4-i)sin«/H 

Toutes  r/nluclions  faites,  on  trouve 

0—^'       1  —(1  -Mi-)»m*i-f-!i/i*sin*/ 

ros  *<7r      ^      = -: T-z^-zT' 

A  (i  4-/ï-)sin*/  — I 

On  a  donc  dans  le  plan  d'incidence  et  dans  le  plan  perpendicu- 
laire deux  ra>ons  polarisés  à  angle  droit,  ayant  des  intensités  pro- 
portionnelles à  sin^a  et  à  cos^aet  ayant  pour  différence  de  phase  la 

quantité  aTr-^-r-^^  dont  nous  venons  de  déterminer  le  cosinus.  Le 

rayon  réfléchi  qui  résulte  de  la  composition  de  ces  deux  rayons  sera 
polarisé  elliptiquement,  à  moins  que  la  différence  de  phase  ne  soit 
nulle,  auquel  cas  la  lumière  serait  polarisée  rectilignenient  dans  le 
plan  primitif. 

On  a  dans  ce  cas 

d'où 

1  —  (  I  +  /4*^) sin'-^  /  +  •>/*-  sin*  i ^  -  [li-  +  i  )  sin*-^  <  —  i . 

d'où  encore 

H'  sin*  i-  (  !  -t-  ir)  sin*  i -f-  i  =  o. 

On  tire  de  celle  t>q nation 
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d'où 


sin-^  /  -■--  — r  --  — r 


Les  deux  valeurs  de  siii^i  sont  i  et  —^•>  et  par  suite  les  deux  va- 
leui-s  de  sin/  sont  i  el  -;  donc  la  lumière  réfl(^chie  totaieiuent  al 

polarisée  roctilignt^nent  sous  l'incidence  rasante  et  sous  l'incidence 
limite  de  la  réflexion  totale.  Il  n'y  a  pas  lieu  de  chercher  ce  qui 

arrive  (|uand  cosîîtt  ^  ^^   =-  -  i,  cest-a-dire  quand  'îTr-^—r-^  est 

égal  à  une  demi-circonférence,  car  chacun  des  arcs  "«wt-  et  "htt 
est  moindre  qu'une  demi-circonférence. 

La  lumière  réfléchie  totalement  n'est  donc  polarisée  rectilignement 
(|u'aux  deux  limites  de  la  réflexion  totale;  dans  ces  deux  cas  la  difle- 

rence  de  phase  *<7r-^--^~  est  nulle;  dans  l'intervalle  elle  croît  pour 
décroître  ensuite  :  elle  passe  donc  par  un  maximum.  Ce  maximum 
correspond  à  un  minimum  de  cos  t^ir  ^  •  En  annulant  la  dérivée 
de  celle  dernière  expression,  on  obtient  la  relation 

(i  +//^)sin-  /-    •?      o, 
(1  ou 


*      r\  * 


Sous  cette  incidence  on  a 

9-9'        '  -H-/I-I  "^^  *   ;i-h/i-, 

COS  î>7r  -  - 


2  i 


I  -hn- 


d  ou 


A  (l  -\-H^  - 


•i  w 

Pour  le  verre,  //  -^  '-;  c'est  sous  Tincidence  représentée  par  sin-  '  =="^ 
(|ue  la  diirén.Mice  de  phase  est  im  maximum;  elle  a  alors  pour  co- 
sinus -j^^  qui  est  un  peu  plus  petit  <|ue  —  »  cosinus  de  45  degré;*. 
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La  différence  de  phase  maximum  dépasse  un  peu  -  et  la  différence 
de  marche  ^—  ^'  est  un  peu  plus  grande  que  ;  • 

Si  Ton  a  «jw-    ,,"  =  -  ou  cos  *<?r     .     ^o,  les  axes  de  Tellipse 

sont  dans  le  plan  d'incidence  et  dans  le  pian  perpendiculaire.  On  a 
alors,  pour  déterminer  Tincidenre  /,  l'équation 

•iw- sin^  I  —  (  I  +  w*^)  sin^  /  -+- 1  =^^  o. 
d'oii  

sm'  I  =» V-: 

Si ,  sous  celte  incidence ,  Tangle  a  du  plan  de  polarisation  de  la 
lumière  incidente  avec  le  plan  d'incidence  est  de  &5  degrés,  la  lu- 
mière réfléchie  totalement  sera  polarisée  circulairement.  (l'est  là  un 
moyen  de  vérifier  expérimentalement  les  formules. 

Pour  le  verre,  il  est  évident  que  la  polarisation  circulaire  ne  peut 
avoir  lieu,  puisque  la  différence  de  phase,  lorsqu'elle  est  h  sa  valeur 

maximum,  dépasse  à  peine  -r  • 

D'ailleurs,  la  formule  qui  donne  t  montre  que,  pour  que  la  pola- 
risation circulaire  puisse  avoir  lieu,  il  faut  que  l'on  ait 


OU 


ce  qui  a  lieu  si  l'on  a 


/<*    -  <)w*^-h  1  :^  o, 


z*'-^  -3+\8, 


car  OU  ne  peut  avoir  n^  -  3  -  \  8,  qui  est  la  plus  petite  des  racines. 
Pour  toutes  les  substances  monoréfringentes,  comme  le  verre,  n  est 

moindre  que  y  3  +  \  8.  l-«e  plus  grand  indice  est  celui  du  diamant, 

qui  surpasse  de  très-peu  y  3  -+- V^8,  mais  ce  corps  ne  peut  être  em- 
ployé pour  d'autres  motifs.  Pour  trouver  un  indice  notablement 

supérieur  à  y  3 -h  V  8 ,  il  faut  aller  jusqu'au  réalgar,  (|ui  a  pour 
indice  3,8,  maLs  qui  est  fortement  coloré  et  auquel  la  théorie  de 
Fresnel  ne  s'applique  pas. 


il. 

«ERIFfCiTlii^S  EXPÉRfVMTlLBS  DE  Lt  THBOME  DE  FUS!(EL 

—  JuM|u'ici  nous  avons  eiposé  la  théorie  de  b  re8eiioD  et  de  la 
réfraction  de  la  lumière  polarisée  et  de  la  lumière  naturelle  sans 
indiquer  les  vérifications  expérimentales.  Xoos  allons  maintenaat 
faire  connaître  les  principaux  procédés  qui  peuvent  servir  a  reron- 
naître  l'exactitude  des  lois  dérivées  de  la  théorie  de  Fresnel.  On 
remarque  dans  ces  vérifications,  les  unes  antérieures,  les  autres 
postérieures  à  Fresnel,  deux  périodes  bien  distinctes;  dans  la  frt: 
mièrc,  on  trouva  un  accord  satisfaisant  entre  la  théorie  et  l'expé- 
rience; dans  la  seconde,  on  montra  que  cet  accord  n'est  pas  absola, 
mais  seulement  approché.  Il  y  a  là  quelque  chose  d'analogue  à  ce 
que  des  observations  très-rigoureuses  ont  appris  sur  Finexaditude 
cle>  lois  dp  képler  et  de  la  loi  de  Mariotte. 

Nous  diviserons  ces  vérifications  en  trois  cat^ories.  La  première 
comprend  tout  ce  qui  est  relatif  aux  modifications  qu'éprouve  la 
polarisation  de  la  lumière  dans  la  réflexion  et  la  réfraction,  c'est- 
à-dire  les  changements  de  |)lan  de  polarisation,  la  polarisation 
complète  ou  partielle  de  la  lumière  naturelle,  la  transformation  de 
la  lumière  polarisée  rectilignemerit  en  lumière  polarisée  circulaire- 
ment  ou  elliptiquement,  et  réciproquement.  La  seconde  catégorie  se 
compose  <les  mesures  photométriques  qui  |)euvent  servir  à  déter- 
miner les  intensités  de  la  lumière  réfléchie  ou  réfractée  dans  divcrse> 
conditions.  L'imperfection  des  procédés  photométriques  rend  ce 
genre  de  mesures  peu  précises,  et  il  est  utile  d'y  joindre  des  me- 
sures calorimétriques.  Les  phénomènes  calorifiques  et  lumineux 
doivent  en  efl'et,  on  le  sait,  être  considérés  comme  des  effets  d'un 
même  agent ,  et  toutes  les  lois  établies  pour  la  lumière  sont  appli- 
cables aux  ra\ons  calorifiques.  Enfin,  la  troisième  catégorie  com- 
prend les  expériences  polarimétriques  destinées  à  reconnaître  la 
proportion  de  lumière  polarisée  qui  existe  dans  la  lumière  réfléchie' 
Moveuaui  de  la  lumière  naturelle. 
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A.  —  Modifications  db  la  polarisation  de  la  lomiIre. 

326.  IjoI  de  ]IIalu»«  —  La  loi  expérimentale  posée  par  Malus ^^^ 
doit  être  énoncée  en  premier  lieu.  Elle  consiste  en  ce  que  Tangue  A 
de  polarisation  complète  par  réflexion,  lorsque  le  rayon  passe  d'un 
milieu  dans  un  autre,  et  l'angle  B  de  polarisation  complète,  quand 
le  rayon  passe  du  second  milieu  dans  le  premier,  sont  entre  eux 
dans  le  même  rapport  que  l'angle  d'incidence  et  l'angle  de  réfrac- 
tion du  premier  milieu  dans  le  second ,  c'est-à-dire  que  l'on  a 

sin  A 


sin  B 


— -  //. 


Cette  loi,  bien  qu'ayant  été  découverte  avant  la  ihéorie  de  Fres- 
ael,  peut  lui  servir  de  vérification.  En  eiïet,  dans  cette  théorie  on 
voit  qu'il  y  a  polarisation  complète  lorsque  la  condition 

cot(A  +  R)-  o 

est  satisfaite,  A  étant  l'angle  d'incidence  et  R  Tangle  de  réfraction, 

et  Ton  a  de  plus 

siu  A 
sin  l\ 

Inversement,  lorsque  la  lumière  repasse  du  second  milieu  dans  le 
premier,  sous  l'angle  de  polarisation  complète  dans  le  second  mi- 
lieu, on  a 

cot  (  B  -f-  n  )  -  o .         -r—i  -  n  ; 

d*où  il  résulte  (|ue  Ton  a 

A^K',       K^  B, 

et 

sin  A 

111  B 

327.   liOi  et  expérlenees  de  Brewster.  —  La  seconde  l<ji 
expérimentale,  par  ordre  chronologique,  est  celle  qui  a  été  décoii- 

^•J    MAn.  âe  la  Sne.  H*Arrueil,  II,  t^3.  —  Mr'w.  He  la  fimn.  clame  de  l*In»t.  .  \l, 
1  tû. 
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\ei1e  |)ar  Brew«»fer,  en  1 8 1 5  ' ,  et  qui  porte  son  nom.  Elle  coDsisi' 
en  ce  que  la  tangente  de  Tangle  d'inridenee  qui  correspond  à  la 
polarisation  complète  est  égali'  à  Findire  de  réfrictioii. 
On  déduit  immédiatement  cette  loi  des  deui  équatHMis 


r 


oi  \  ^  B I  ^  ij 


pt 


d'où  Ton  tir.» 


#•1 


Nin  A  ^--  #1  MU  B. 


lanjj  \      M. 


L'i  condilioii  A  -r  B       *  indique  que.  jiour  rinridencf»  de  la  polari- 
satiori  romplèli».  \o  r<i\on  réfrarlé  est  poqipndiculaire  au  ravon  ré- 

flrrlli. 

I/iuiportance  d<*  relie  loi  rend  nécessaire  une  vérification  eifé- 
rimentaie  très-exaclc:  tel  n*a  pas  été  le  caractère  du  premier  travail 
d^  Brewster,  qui  est  imparfait  el  qui  ne  pourrait  être  considéré 
ronime  un<»  vérilication  si  d'autres  expériences  plus  rigoureuses  w 
lui  avaient  succédé.  Brewsler  a  opéré  sur  dix-iiuil  sub.stances.  el 
l(»s  <*rreurs  de  ses  résultais  s'élèvent  jusqu'à  3îî  minutes  en  plus  el 
•j5  minutes  en  moins,  dépendant,  avec  des  appareils  même  ordi- 
fiaires,  on  |)oul  mesurer  l'angl»»  d'in<idence  à  hien  moins  d'un  demi- 
degré. 

Mais  en  parcourant  la  liste  des  substances  soumises  aux  expé- 
riences on  reconnaît  facilement  qu'il  est  impossible  de  tirer  de  ces 
divergences  une  conclusion  contre  l'exactitude  de  la  loi.  Cette  liste 
est  la  suivante  : 

Air.  Verre  opalin.  Spirielle. 

Mail.  (jypse.  Zircoii. 

Spalii  fluor.  Topaze.  \  erre  d'antimoine. 

Obsidioniii».  Nacn»  i\o  jierle.  Soufre. 

(t\ùVA\  Spnth  dlslitmlo.  Diamant. 

Oiiarlx.  \ oin»  oranjfé.  (ibromate  tie  plonih. 

•  '  /Vii7.  TiiiHs. .  1  s  I  j .  I».  I  -jô. 
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A  la  tétc  de  ces  substances  fi^riire  Tair.  sur  lequel  il  esl  impos- 
sible de  faire  une  observation  directe;  Brewsler  en  fixe  l'angle  de 
polarisation  à  /i5  degrés.  C'est  l'angle  qu'il  trouvait  en  recevant  un 
faisceau  lumineux  de  rayons  solaires  réfléchis  sur  les  dernières 
couches  de  l'atmosphère;  de  la  direction  de  ce  faisceau  et  de  l'épais- 
seur de  l'almosphère  il  déduisait  l'angle  sous  lequel  le  faisceau 
s'était  réfléchi  et  cherchait  à  quel  angle  de  réflexion  correspondait 
le  maximum  de  polarisation  :  il  trouva  ainsi  la  valeur  de  â5  degrés. 
Mais  il  faut  remarquer  que  la  polarisation  n'est  jamais  complète 
dans  ces  conditions;  de  plus,  certains  rayons  peuvent  avoir  été  ré- 
fléchis plusieurs  fois;  enfin  la  réfraction  intervient  d'une  façon 
complexe,  et  les  résullnls  sont  influencés  par  la  réflexion  et  la  ré- 
fraction sur  les  vésicules  de  vapeur  d'eau,  (le  premier  résultat  n'a 
donc  aucune  importance. 

Parmi  les  substances  qui  viennent  ensuite,  l'obsidienne,  qui  est 
opaque,  le  verre  opalin,  la  glace,  la  nacre  de  perle,  qui  ne  sont 
pas  transparents,  n'ont  pas  pu  fournir  des  mesures  exactes  de  leurs 
indices  de  réfraction.  Le  gypse,  le  quartz,  la  topaze,  le  spath  d'Ls- 
lande,  le  zircon,  le  soufre,  le  cbromate  de  plomb  sont  des  cristaux 
biréfringents  pour  lesquels  l'indice  de  réfraction  et  la  loi  de  Brewster 
n'ont  pas  de  sens.  Le  diamant,  étudié  aussi  par  Brewster.  n'a  pas 
d'angle  de  polarisation  complète,  comme  il  résulte  des  expériences 
de  Biot.  Enfin  sur  les  cinq  autres  substances,  l'eau,  le  spath  fluor, 
le  spinelle,  le  verre  orangé,  le  verre  d'antimoine,  Brewster  consi- 
dère les  résultats  comme  inexacts  pour  les  deux  premières.  Il  ne 
reste  donc,  en  somme,  que  trois  substances  pour  lesquelles  on  peut 
compter  sur  les  résultats. 

Incidemment.  Brewster  a  constaté  qu'on  ne  peut  pas  toujours 
polariser  complètement  la  lumière  à  la  surface  de  séparation  de 
deux  milieux,  par  exemple  sur  le  verre  recouvert  d'une  couche 
d'eau.  En  effet,  le  plus  grand  angle  que  puisse  faire  avec  la  nor- 
male un  rayon  réfracté  dans  l'eau  est  donné  par  la  relation 

smi'      -  • 
Soit  ;*'  l'indice  de  réfraction  du  verre  |)ar  rapport  à  l'eau,  on 


On  «  9tftM  U  «v>fH)rtmk 


L'ap[rtn-il  ^Hif  *'V-*|  v-ni  Br*  «^Irr  -^  ^^jnipwait 
t;ïiiiqu«-  ^.jnidii*'.  <li«>|K'^  boriz**xiUl-iurnt .  aa 
plar«^  %«-fli«4l*'fn^*ffit  J^  lani^  f*^*^î«Mnt*-.  Lb 
*^\fT  hfu^  fin  faîvv-au  liiffuîiK*ai.  qii*'»n  rM^raît.  «prt»  • 
Mir  un  |>ri«mf>  bir^frîngv^nt  |H*r1r  par  an^  alklade  boU 
^«-fitn-  «lu  «'#Tr|>'.  On  pia^-aîl  la  «^<tion  pnncîpale  de  re 
If  |Jan  d'iriridt-rirf  *•!  on  «-ht-rrhail .  eu  faîsajil  iiMMnroîr  le  taht  ft 
ralidad**.  la  |Kf>îtioij  [Mfur  laquelle  rioia;*^  e\traunliiiaire  avait  son 
îotenMt^  nitniffiQ'ff.  L"  |inri'-îf^c)|  «i»^fant  de  ^H  ajipareîl.  c*«t  «in  on 
[m'hI  i\f*  «ni  iiija;r*r  it  '-bat|ij*^  in*^tanl.  *'t  iiu'il  faut  <t-ii  rapport'^  fi 
la  m*'!ii*iir«'  |»oijr  tptui'T  la  [M/sition  ••\;ir]t'  liu  minimum,  car  Tiinaf^f 
n^  diMiaraî'  JHUjfti^  «'■ifii(»l»-t*^m**nt. 

Pinjr  I»"»  liiinî^l»'*.  I»*  '-•-pi»-  ♦•t^it  i|i<|Mi'^  %<*nî(*al»'m*'nl. 


3*2x.    EipérfteMcea  dl*A«8:«ate  tleekeciu  —  En   1 83o.  An- 

jjusl*'  Se*»lH*i  L  .  re|ir»^nanJ  1»^  ^\|M-ripn«'e5  faiti*s  pour  vériKer  la 
loi  de  Brp\ist»'r.  ^<\  arri\*-  à  d**<  n*<ultats  trè^-^alisfaisants  par  un 
nieill<*iir  rlioix  d^^  <^ii(»<taiK-^  ••!  par  femidni  d'un  appareil  plus 
pr»**"!-^.  II  •-t'it  ;ilti*rh«'  h  t^iler  i  in'»»nv»»ni»'nt  <|u<»  nous  rpnon<  d<* 
'»i;;nalLT  daii"^  ra|ipnr»^il  de  Br»^^'^t»*r. 

l/appar»Ml  A*-  S»»l>»'«L  -»*  fiiiiipo^-  d'un  cend»»  vertical  i\  ^fig.  ôy  I. 
portiinl  >ur  un  d»'  '»»•*  diam»*tre>  un  Inb»*  horizontal  T.  qui  travers** 
un    dic)plira;;int'  h.  dtMTière    l»»quel    <♦'    trouve   une  lampe    P.  An 
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centre  est  un  cadre  E,  perpendiculaire  au  plan  du  cercle;  ce  cadre 
est  destin*^  à  rerevoir  la  lame  réfléchissante  L.  Du  cdtë  du  cercle 
opposé  à  cehii  par  lequel  arrive  la  lumière,  est  un  Nicol  N,  des- 
tiné à  recevoir  le  ravon  réfléchi.  Le  mouvement  du  prifime  et  celui 
de  la  lame  réfléchissante  dépendent  l'im  de  l'auti-e.  A  cel  eflet,  le 
prisme  N  est  porté  par  un  arc  denté  A,  concentrique  au  cerclé,  qui 
Iui-m<i^ine  est  denté  par  la  partie  située  en  face  de  cel  arc.  Entre 
l'arc  et  le  cercle  se  trwuve  une  vis  hélicoïdale  V,  qui  engrène  avec 
J'un  e(  l'autn-.  Les  dénis  du  cen-le  el  celles  de  l'arc  correspondent 
à  des  angles  au  centre  égaux ,  de  sorte  que,  lorsqu'on  fait  tourner  lo 
vis  V,  le  prisme  N  et  l'arc  A  qui  le  porlt*  se  déplacent  d'un  certain 
angle  par  rapport  à  cette  vis,  et  la  vis  elle-même  se  déplace  du  même 
niigle  par  rapport  au  cercle  C,  qui 
est  lt\e,  entraînant  dans  son  mou- 
vnnent  le  ctidre  E,  sur  lequel  est 
fnée  la  lame  réfléchissante,  et  qui 
est  relié  à  la  vis  par  une  alidade  B. 
Si  donc  on  a  primitivement  disposé 
l'appareil  de  manière  que  le  prisme , 
Tig.!,-.  la  lame  réfléchissante  et  le  tube  T 

soient  en  ligne  droite,  et  si  l'on  fait  ensuite  tourner  la  vis,  la  lame 
réfléchissante  tournera  d'un  certain  angle  a  par  rapport  à  la  direc- 
tion du  tube  T,  et  le  prisme  N  tournera  d'un  angle  3a  par  rapport 
à  cette  môme  direction.  Le  Piicol  se  trouvera  donc  toujours  sur  le 
passage  du  rayon  réfléchi,  et  on  ne  cessera  pas  d'apercevoir  l'image. 
Seebeck  opérait  du  reste  de  la  même  manière  que  Brewster;  le 
soir,  lorsque  les  yeux  sont  très-sensibles  à  la  lumière,  en  se  servant 
d'une  lampe  dans  un  lieu  bien  clos,  il  obtenait  des  résultais  ne  dif- 
férant que  de  3  à  6  minutes  des  nombres  donnés  par  la  théorie. 

Quant  aux  indices  de  réfraction,  ils  étaient  mesurés  avec  les 
lames  mêmes  qui  avaient  servi  à  déterminer  l'angle  de  polarisation, 
et  avec  la  lumière  de  la  môme  lani|ie,  aUn  d'opérer  sur  les  mêmes 
rayons,  qui  étaient  les  rayons  jaunes.  Pour  corrijrer  les  erreurs  dues 
au  défaut  d'homogénéité  de  la  substance  réfléchissante,  à  ce  que  la 
lame  n'était  pas  rigoureusement  perpendiculaire  au  plan  du  cercle. 
e(  h  cp  que  la  graduation  de  re  cercle  n'élnil  pns  parfaite.  Speberk 
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retournait  la  plaque  de  1 80  degrés  dans  son  plan  et  faisait  ainsi 
deux  obser\'ations  sur  chaque  face  de  la  plaque:  il  prenait  ensuite 
la  moyenne  des  quatre  observations. 

Seebeck  a  opéré  de  cette  façon  sur  des  substances  monoréfrin- 
gentes  susceptibles  d«;  donniT  des  mesures  exactes  et  diversement 
colorées.  Le  spath  fluor  incolore  et  coloré,  l'opale  commune,  cinq 
verres  différant  de  composition  rt  de  couleur,  la  pyrope,  la  blende, 
soumis  à  ces  expériences,  donnèrent  des  écarts  qui  allaient  jusqu'à 
un  demi-<logré.  (les  substances  ayant  été  polies  par  un  opticien. 
Seeberk  pensa  qu*un  séjour  prolongé  dans  le  laboratoire  pouvait 
avoir  altéré  la  surface  des  lames  ^'.  C'est  à  cela  qu*il  attribua  le> 
erreurs  de  ses  résultats,  erreurs  qui  étaient  considérables  eu 
égard  au  soin  avec  lequel  étaient  faites  les  expériences  et  à  la  con- 
cordance des  quatre  observations  qu'il  faisait  sur  chaque  lame.  Il 
polit  alors  lui-même  les  lames  et  les  employa  quelques  minutes 
après;  les  erreurs  devinrent  ainsi  inférieures  à  la  limite  qu^on  pou- 
vait assigner  à  celles  cpie  comportait  l'appareil. 

Voici  le  tableau  des  principaux  résultats  obtenus  parSeebecL: 


S|)('i(h  lliiftr  iiiroioir. 
Sputli  fluor  hloii. .  .  . 
Opnle  <*oiinnnii(>.    .  . 

Vprn'  \ 

B 

C 

-D 

-K 

F 

Pvro|M' 

Blnulc 


\M.LF. 

de 

|M»lai'iftatioii 

obwnr. 

-  » .,     i«  '  _ 
.).)      (>  ,7 

\  n  •'    •»  '  4j 
.)i>     .)  .0 

-  ^ .,      »  •> 

:)S"i  ()',(•> 
C)t"    V 
67"    S\'X 


\MiLK 

de 

icilariitation 

rnlculé. 

i).-)     6 ,7 

.).!       7 

r)0/iO\/i 
r)7"i  •?',() 

57"38'.5 
or  7'.7 

^r  1 


pirrritEM.r. 


-  o"  I  '.8 

o  "o  ,M 

f-o-o'.r> 

-  o"?',8 

-0^*3.7 

4-0     I    .•? 


•'•  Cello  nlU*nilioii  est  misi*  en  «Mdenct*  par  h*  phénoiiif^ne  des  image*  de  Muter.  Ln 
corps  pluré  en  face  d'une  surface  polie  finit  par  y  imprimer  son  image,  ce  qui  lient  a 
IVvaporalion  i\o  matières  ([rassos  ol  auln's  ()ui  émanent  de  ce  corps.  Ce  phénomène  a  sa 
plus  prandt'  iMieusil»'*  pour  le  vpiri',  doni  nu  roiuiiiît  !••  «jraud  pouvoir  dr  rondensniion 
poin*  l«»s  li(piidt's  »'J  pour  li*s  ;jaz. 
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329.  Mmwm  4e  la  r«tii«l«ii  fta  plan  «e  polarisatlaii. 
—  Expérieiice*  de  Fresnel  et  4e  Brewster.  —  Lorsque  la  lu- 
mière incidente  n'est  plus  naturelle,  comme  nous  l'avons  supposé 
dans  les  véritications  dont  nous  avons  parlé  jusqu'ici,  mais  bien 
polarisée  rectilignement ,  la  lumière  réfléchie  et  réfractée  est  aussi 
polarisée  rectilignement,  mais  le  plan  de  polarisation  subit,  en 
général,  une  déviation.  Les  lois  théoriques  de  cette  déviation  du 
plan  de  polarisation  peuvent  facilement  être  soumises  au  contrôle 
de  l'expérience.  On  emploie  à  cet  effet  un  cercle  gradué  vertical, 
au  centre  duquel  est  placée  horizontalement  une 'plaque  de  la  subs- 
tance sur  laquelle  on  veut  opérer.  Deux  alidades  portant  chacune 
un  prisme  de  Nicol  se  meuveat  autour  du  centre.  L'un  de  ces  prismes 
sert  de  polarisateur,  et  Ton  place  sa  section  principale  dans  une 
position  déterminée  par  rapport  au  plan  d'incidence.  La  seconde 
alidade  est  placée  de  manière  à  recevoir  le  rayon  réfléchi;  on  tourne 
le  Nicol  qui  y  est  adapté  de  manière  à  obtenir  l'extinction,  puis, 
amenant  ce  prisme  sur  le  prolongement  du  rayon  incident  après 
avoir  enlevé  la  plaque,  on  le  tourne  jusqu'à  ce  que  l'extinction  se 
produise  de  nouveau.  L'angle  dont  on  a  tourné  la  section  principale 
de  ce  second  prisme,  angle  qui  doit  pouvoir  être  mesuré  par  une 
graduation,  indique  la  déviation  du  plan  de  polarisation.  Si  la  lu-^ 
mière  est  intense,  on  peut  obtenir  une  approximation  de  /i  ou  5  mi- 
nutes. Fresnel  et  Brevvster,  qui  opéraient  avec  la  lumière  des  nuées, 
avaient  des  erreurs  variant  d'un  degré  à  un  degré  et  demi, 

La  mesure  de  la  déviation  du  plan  de  polarisation  par  réfraction 
est  encore  plus  facile;  on  place  au  centre  du  cercle  une  lame  à 
faces  parallèles  et  on  reçoit  sur  le  second  Nicol  le  rayon  réfracté  au 
sortir  de  la  lame.  Gomme  il  y  a  deux  réfractions,  le  rapport  des 
tangentes  des  angles  que  font  avec  le  plan  d'incidence  les  plans  de 
polarisation  du  rayon  deux  fois  réfracté  et  le  plan  de  polarisation 

primitif  doit ,  d'après  la  théorie  de  Fresnel ,  être  égal  à      .^,. — -^ • 

Fresnel  a  exécuté  sur  le  verre  et  sur  l'eau  deux  séries  de  me- 
sures ^'^;  il  faisait  varier  la  position  du  plan  primitif  de  polarisation 
par  rapport  au  plan  d'incidence.  Les  écarts  allaient  jusqu'à  un  degré 

'     Ann.  lie  rhim.  pI  tfe  phyx. ,(«!),  WII ,  3  i  /i .  —  OKwprw  rofnpifte* ,  I ,  fî/io. 
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et  demi  avAf  la  lumière  dilTiis'':  iJ!*  n'élaienl  pas  supéneors  ùâtt- 
reurs  que  comporte  l'appareil. 

Brewster  a  Tnil  des  espérienres  analt^es  ".  Il  a  opéré  nir  ^ 
sieurs  egpèci>s  d<>  v<>rre  en  Inissanl  le  plan  primitif  de  polarisaiiH 
à  A5  degrés  du  plan  d*incidenre  cl  en  faisant  varier  l'angle  d'iaô- 
dfince.  Il  a  aussi  essayt^  d'e\périmpnter  sur  le  diamant  et  a  trouvé dn 
rësultab  dsufz  concordants,  mais  qui  ont  peu  d'importance,  car  h 
théorie  dp  Fresiipi .  comme  nous  Ip  verrons  plus  loin ,  ne  s'appliqw 
pas  à  re  corps.  Il  u  étudié  le  quartz  iious  l'Incidenre  de  70  dc^. 
l'azimut  du  plan  '  df  polari.<iation  variant  de  zéro  i  70  degré». 
Cette  substance  était  mal  choisie  parce  qu'elle  est  biiérringenlt: 
mais  comme  les  deux  indices  sont  peu  différents  l'un  de  l'autre  dan» 
le  quartz,  les  lois  de  Fresnel  y  sont  vérifiées  approximalivemenl. 

iJans  les  deux  cas ,  Brewster  a  reconnu  que  l'hétérogénéité  de  It 
lumière  blanche  nuil  à  t'e\aclitude  des  observations.  Il  est  probabk 
(|ue  l'altération  de  la  surface  afpt  ici  comme  dans  les  eipérienm 
de  Seebecli. 


330.   VérlflcatlvB  des  femmlea  r«l««lvc«  à  Mm  wtMtmiwm 
«•talc.  —  Parall«ll|rfpé«lc  «le  Prcaael.  —   Brewster  1  fait 
quelques  eupéricnccs  sur  le  cas  de  la  réflexion  totale;  il  a  vu  que  II 
Iniiiière  poljinsée  peut  se  dépolariser  en  lont 
ou  en  purtie  par  la  réflexion  totale,  mais  il  ttt 
donné  aucun  résultat  précis.  Fresnel'",  pour 
vérifier  les  résultats  de  sa  théorie   (33&),  a 
cherché  à  transformer  la  lumière  polarisée  rec- 
tilignement  en  lumière  polarisée  circulairemeot 
1  moyen  de  réflexions  multiples  sous  un  an^r 
déterminé,  l'azimut  du  plan  de  polarisation  par 
^'•1-  ''■  rapport   au   pl»n  d'incidence  étant  de  A5  de- 

grés. Pour  rendre  |)lu!i  facile  la  construction  des  appareils,  il  a  tou- 
jours fait  subir  m  la  lumière  un  nombre  pair  de  réflexions. 

Su|)poson)i  un  paraliélipljiède  droit .  en  verix-,  à  base  de  paralléio- 

:"  Phil  Traut..  iS.'lo,  p.  (ii),  i3:i,  iSTi, 

'•'    Biillfl.  iti-  la  Sor.   f^ilonialh.,   iSaS,  y.  sp.  —  Ann.  •&  ■■kVm.  tt  df  pky  ,  {*•. 
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gramme  très-aIIong(^.  Un  rayon  SA  (fig.  58)  tombe  normalement  sur 
le  petit  cMé  de  la  base;  i)  pénètre  dans  le  verre  sans  modification 
et  86  réfléchit  totalement  en  A,  si  l'angle  M  est  assez  voisin  de  90  de- 
grés; il  se  réfléchit  de  nouveau  en  B.  si  le  parallélogramme  de  base 
est  suffisamment  allongé,  et  émerge  normalement  du  verre  sui- 
vant BC.  En  augmentant  convenablement  la  longueur  des  grands 
côtés  du  parallélogramme,  on  peut  faire  en  sorte  «jue  le  rayon 
n'émerge  qu'après  9 ,  â ,  6 ,  8 , . . .  réflexions  totales,  qui  se  font  toutes 
soQS  le  même  angle.  Or.  si  Tangle  d'incidencp  est  celui  qui  produit 

une  différence  de  phase  égale  à  ;- 1  g  ^  —  «•  y *? ,  ^1 .  6 ,  S , .  .  . 

réflexions  donneront  une  différence  totale  de  phase  égale  à  -1  et,  si 

le  ra\on  incident  est  polarisé  k  àh  degrés  du  plan  d'incidence,  la 
lumière  émergente  sera  circulaire. 

Tel  est  le  principe  du  parallélipipèdo  de  Fresnel.  Une  fois  qu'on 
n  constaté  que  le  rayon  émergent  est  polarisé  circulairement,  on 
peut  vérifier  que  le  sens  de  cette  polarisation  circulaire  change  si  le 
plan  de  polarisation  passe  de  l'autre  côté  du  plan  d'incidence. 

Réciproquement,  si  on  fait  arriver  sur  cet  appareil  un  rayon  po- 
larisé circulairement,  c'est-à-dire  un  rayon  dont  la  composante 
parallèle  et  la  composante  perpendiculaire  au  plan  d'incidence  ont 

même  intensité  et  une  différence  de  phase  égale  à  - 1  les  deux  com- 
posantes, au  sortir  du  parallélipipèdo,  auront  une  différence  de  phase 
égale  è  ir;  la  lumière  émergente  sera  donc  polarisée  rectilignement 
dans  un  plan  faisant  avec  le  plan  d'incidence  un  angle  de  &5  de- 
grés à  droite  ou  h  gauche,  suivant  le  sens  de  la  polarisation  de  la 
lumière  incidente. 

Le  parallélipipède  peut  aussi  transformer  en  lumière  polarisée 
elliptiquement,  ayant  ses  axes  dans  le  plan  d'incidence  et  dans  le 
plan  perpendiculaire,  la  lumière  polarisée  rectilignement,  dont  le 
plan  de  polarisation  est  à  A 5  degrés  du  plan  d'incidence,  et  récipro- 
quement. 

Le  parallélipipède  de  Fresnel  a,  comme  on  voit,  toutes  les  pro- 
priétés d'une  lame  d'un  quart  d*onde,  et  il  doit  lui  être  préféré  pour 
les  expériences  sur  In  lumière  blanche,  parce  que  la  différence  do 
marche  est  p«*u  considérable  dans  Ir  verre  pour  les  rayons  des  diffé- 
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f^nl^  rouleurs.  Au  roniraire.  on  doit  ^^mploi^r  phtôt  la  biiied*iu 
quart  d'onde  quand  la  lomîèrp  sor  laquelle  oo  opère  eçt  noiiochio- 
matique.  Mais  le  prinf^iiial  înconiénî^mt  do  pandlêlîpîpêde  de  Fm- 
nel  est  que  le  faJM-eau  ne  ronsene  plu»  sa  directîoo  et  se  hiI 
quand  le  |iaralléli|ii|iè«Je  tourne .  de  sorte  qnH  faut  qoe  les  avtits 
[iarti<-s  df  ra|i|iareii  suivent  re  mouvement. 


33  L   WériflMti 

—  Comme  nou«^  Taions  déjà  dit .  les  rayons  de  rfaalear.  même  ob»* 
rure,  suit  eut  e\artenH*nt  les  mêmes  lois  que  les  rayons  iumineui. 
Ils  peuvent  interférer  entr^  eux,  subir  la  double  réfraetion  et  ><*  po- 
lariser dans  lf<  uiéni<^  conditions  que  les  rayons  lamioeof.  On  peot 
donr  vérifier  sur  1^  rayon>  calorifiques,  tout  aussi  bien  que  sur le^ 
rawins  luniin<Mi\,  l#*^  «onséquences  de  la  théorie  de  Fresnel. 

Bérard  a.  le  |ir#*mier.  en  iS^i'*.  démontré  que  les  rayons  calo- 
rifiques jieiivenl  ^f  polariser  par  réflexion,  comme  les  rayons iumi- 
neu\.  Il  n-cevail  la  rlialeur  sur  un  miniir  de  verre:  une  seconde 
réflexion  servait  à  n»ronnaître  Télat  de  polarisation  de  la  chaleur 
réfléchie:  un  petit  miroir  métallique  concave  recevait  les  rayon** 
apW*s  leur  seconde  réflexion  et  les  concentrait  sur  la  boule  d*Qn 
ihermomefn*  lr»>->en>ibl«».  Bérard  trouva  que  Fangle  de  polarisa- 
tion complèl**  r>i  K»  même  pour  la  chaleur  que  |>our  la  lumièn». 
Plus  tard,  knohlam.li.  en  s**  >er\ant  du  thernK>-multiplicateur  d'* 
Melloni,  cl  fait  ili'-  e\|)érienr#»s  plus  précises*  et  reconnu  que  l'éga- 
lité des  angle>  «l«-  ]>olarisalion  de  la  lumière  et  de  la  chaleur  nejt 
pas  rigoureuse,  n»  (|ui  n'a  rien  d'étonnant  puisque  les  rayons  àf" 
chaleur  obscure  sont  moins  réfrangibles  que  les  rayons  lumineux 
de  rextrémil»'*  roujje  t\u  spectre. 

I(.   MkSIKKS  PHOTOVLTRIQLKS  ET  CALORIlIKTRlQliES. 

332.  Renuir^wea  de  Weiunanii  aur  le  éi^gré  dl*lHipar- 
tasae  de  eea  Bieaurea.  —  Nous  allons  maintenant  aborder  )('> 
vmlifations  des  lois  de  Fresiiel  an  mo>en  de  la  mesure  des  inteii- 

»  de  la  lumièn»  réllf'»cliie  et  réfractée.  .Nous  remarquerons  d'aboni 

^  WMn'Mr/7.  lit.  •">. 
»  IL..  |iiN.,IA\n.  i(n,  170.  177         /"*/..  \MI,  14.S. 
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avec  Neumann  que  ces  vérifications  ne  sont  pas  absolument  néces- 
saires, parce  que,  de  la  vérification  des  lois  sur  la  déviation  du  plan 
de  polarisation,  peut  se  conclure  celle  des  lois  sur  les  intensités 
qu'on  peut  déduire  des  premières. 

Le  principe  des  forces  vives  est  en  effet  un  principe  incontestable. 
et  que  Ton  peut  poser  a  priori.  En  désignant  par  R^  et  R'-  les  forces 
vives  ou  les  intensités  du  rayon  réfléchi  et  du  rayon  réfracté,  on  a, 
en  prenant  pour  unité  l'intensité  du  rayon  incident,  dans  le  cas  où 
la  lumière  incidente  est  polarisée  parallèlement  an  plan  d'incidence, 

iV^R^^  +  R'^ 

et,  dans  le  cas  où  la  lumière  incidente  est  polarisée  perpendiculai- 
rement au  plan  d'incidence, 

.  =^  R'f  +  h;^ 

Ri  et  Ri''^  étant  les  intensités  des  rayons  réfléchi  et  réfracté. 

D'ailleurs,  si  on  regarde  les  lois  de  la  déviation  du  plan  de  pola- 
risation comme  vérifiées  par  les  expériences  do  Brewster,  on  a 


et 
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d'après  les  valeurs  que  ces  lois  donnent  pour  les  tangentes  des  an- 
gles des  plans  de  polarisation  des  rayons  réfléchi  et  réfracté  avec  le 
plan  d'incidence.  De  ces  quatre  équations  il  est  facile  de  déduire 
R^,  R'^  Rj  et  Rf ,  et  on  retrouve  les  valeurs  déterminées  par  la 
théorie  de  Krosnel. 

333.  Expérieiieea  de  Bousuer*  —  Il  n'est  pas  inutile  de  re- 
monter jusqu'aux  expériences  de  Bouguer  sur  l'intensité  de  la  lu- 
mière réfléchie,  parce  qu'elles  sont  plus  exactes  (|ue  ne  pourrait  le 
faire  supposer  l'état  de  la  science  a  Tépoque  où  elles  ont  été  faites, 
et  que,  même  comme  vérification  des  lois  sur  les  intensitési  elles 
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l'emportent  sur  des  expériences  postérieures  en  ce  qu'elles  sont  plu^ 
simples  et  plus  directes. 

Bouguer  choisissait  un  jour  où  la  lumière  du  ciel  était  bien  homo- 
gène :  il  la  faisait  arriver  dans  la  chambre  obscure  par  deux  oave^ 
tures  rectangulaires.  Ces  lumières  tombaient  chacune  sur  une  moitié 
d'une  feuille  de  papier:  les  deux  moitiés  de  cette  feuille  étaient 
séparées  par  un  écran ,  et  chacune  d'elles  ne  recevait  de  lumière  que 
par  une  ouverture.  La  lumière  de  l'une  des  ouvertures  n'arrivait  i 
la  feuille  de  papier  qu'après  s'être  réfléchie  sur  la  substance  qu'on 
voulait  soumettre  h  l'expérience.  On  diminuait  la  largeur  de  l'ou- 
verture par  laquelle  arrivait  la  lumière  directe  jusqu'à  ce  que  les 
deux  moitiés  de  la  feuille  de  papier  parussent  également  éclairées. 
L'intensité  do  la  lumière  envoyée  par  la  plus  petite  ouverture  est 
alors  égale  à  celle  de  la  lumière  réfléchie  qui  provient  de  la  grande 
ouverture ,  et  le  rapport  de  l'intensité  de  celte  lumière  réfléchie  à 
l'intensité  de  la  lumière  directe  fournie  par  la  grande  ouverture  est 
égal  au  rapport  des  largeurs  de  ces  deux  ouvertures.  En  effet,  deui 
points  placés  semblablement  sur  chaque  moitié  de  la  feuille  reçoivent 
des  cônes  de  lumière  ayant  pour  bases  les  ouvertures.  Ces  quantité 
de  lumière  sont  donc  proportionnelles  aux  bases  et  par  suite  au\ 
largeurs  des  ouvertures,  si  ces  ouvertures  ont  même  hauteur,  et  si 
de  plus  les  chemins  parcourus  par  la  lumière  sont  égaux  de  part 
et  d'autre. 

Bouguer  a  étudié  par  ce  moyen  la  réflexion  sur  le  verre  et  sur 
l'eau  sous  des  incidences  variables.  Il  a  pu  ainsi  construire  des  tables 
qui  donnent  les  intensités  correspondant  aux  difl'érents  angles  d'in- 
cidence. A  l'aide  de  ces  résultats  il  a  établi  une  formule  empirique 
à  trois  ternies,  de  la  l'ormo 


I       a  j    h:  -^  c:^ 


» 


z  étant  le  sinus  verse  de  l'angle  d'incidence,  1  l'intensité,  /i,  6.  c  trou» 
coefficients  constants  déterminés  par  les  expériences.  On  peut,  d'a- 
près cette  formule,  construire  une  table  pour  les  diverses  incidences 
et  comparer  les  nombres  de  celte  lable  avec  ceux  d'une  autre  table 
dressée  d'après  les  foimules  de  Fresnel. 
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V^ici,  placées  en  regard,  ces  lieux  fables  pour  l'eau,  dont  on 
prend  l'indice  éfjal  à  »  • 

h\l>KRIE.\CKS  riIKORlK 

Booguer.  Fresnel. 

O* 0,018  0,030 

10" .       0,018  

ao* 0,018  

3o" 0,019  0,021 

ÛO" 0,032  ..... 

So'* o,o3/i  

fto" 0.065  0,060 

70* 0,1^5  o,i33 

76" o,aii  0,21a 

8o* 0,333  0,368 

85' o,5oi  0,583 

87** 0,689  0,722 

89* 0.721  0,793 

L'œil  n'appréciant  l'intensité  de  la  lumière  qu'à  g- près,  on  peut, 

jusqu'à  riucidence  de  80  degrés,  coosidérer  la  concordance  entre  les 
nombres  observés  et  les  nombres  calculés  comme  sufllisante.  Au  delà, 
les  écarts  augmentent,  mais  aussi  l'intensité  varie  très-vite,  de  sorte 
que  les  différences  ne  correspondent  qu'à  des  angles  inférieurs  à  un 
demi-degré;  la  vérification  peut  donc  être  regardée  comme  suffi-* 
santé. 

Le  tableau  précédent  montre  que  jusqu'à  3o  degrés  l'intensité  de 
la  lumière  réfléchie  sur  l'eau  est  à  peu  près  constante,  puis  qu'elle 
crott  lentement  jusqu'à  80  degrés,  et  qu'au  delà  de  cette  incidence 
l'accroissement  devient  beaucoup  plus  rapide. 

Pour  le  verre,  Bouguer  avoue  avoir  été  obligé  d'exécuter  plu- 
sieurs séries  de  mesures  qui  ne  sont  pas  très-concordantes;  la  cause 
d'erreur  signalée  par  Seebeck  avait  sans  doute  une  grande  influence. 
On  ne  doit  pas  s'attendre  par  suite  à  une  concordance  très-grande  : 
d'ailleurs  on  ne  sait  pas  quel  verre  Bouguer  a  employé  et  quel  était 
son  indice.  Néanmoins,  l'indice  des  anciens  verres  s'écartant  peu 
de  1,5,  on  a  calculé  les  résultats  de  la  théorie  d'après  cette  valeur. 

Voici  les  deux  tables  comparatives  des  résultats  qui  ont  été  ob^ 
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tenus  par  Bouguer  et  fiar  Fresoel  daD^  ieuis  expériences  snrlefem 


C1FUIE«CE.« 

lACinUCC^.  ^ 

o* o.oaS                   o.o&o 

10*. . .    .      ....      o.oaS  

«o* 0.0^5  

3o* U.099                  o,o4i 

ko* o,o3Î  

So" 

6o* 


70-. 
7.V. 


U.007 

0.1 1% 

0,089 

0.9!i9 

0,171 

o^«99 

o,s53 

0,&19 

0,387 

0.543 

0,606 

0,58^1 

0,779 

8o- 

85- 

87*3o' o,58'i 

Los  expériences  Hncienn«*s  ne  contredisent  donc  pas  la  théorie  de 
Fresnel ,  et  il  y  a  un  accord  suffisant  dans  les  cas  ou  elles  ont  été 
faites  avec  le  plus  de  précision. 

33Â.  Kmpérieneeti <*Arag>«  —  Nous  avons  maîntenani;  kfn- 
1er  des  expériences  (|u*exécuta  ou  que  fit  exécuter  Arago  avec  nu  ins- 
trument ima[][iné  par  lui,  in{;énieux  sans  doute,  mais  très^coBipfi|ilé 
et  qui  n*a  pas  tonte  la  certitude  que  fauteur  avait  cru  poavMdlfi 
allribuer  ' . 

Son  procédé  reposr  sur  ce  lait,  que  la  lumière  naturelle 
après  avoir  traversé  un  cristal  biréfrinfjent  sous  Tincidcnce 
deux  rayons  éfjnux  en  intensité.  L'expérience  semble  rendre-.^ 
évident  tant  qu'il  ne  sa^pt  (|ue  de  l'approximation  que  ia  va#^p6tf 
atteindre,  mais  il  était  nécessaire.  ])our  le  but  que  se  propomt 
Arago,  de  démontrer  rigoureusement  ce  principe,  (i'est  ce  qu'il  fit 
de  la  manière  suivante.  Il  recevait  normalement  la  lumière  naturelle' 
sur  une  lame  de  cristal  de  roche  parallèle  à  Taxe;  cette  lumière  se 
divisait  en  deux  faisceaux  qui,  à  la  sortie  du  cristal,  avaient  une 
grande  différence  de  marche,  mais  qui,  étant  peu  écartés,  se  recou- 
vraient en  partie,  dette  portion  commune  des  deux  faisceaux  devait 

<•'    (Euvn-H  ciiinjili'lfn .  \  ,  1  .'jo  ,  I  X.'),  -a  i  -,  'iTiH.  —  C.  H..  \\\  ,  36.") ,  'i-^5. —  /##«/..  I, 
loO:  Wfll.  lo"),  i»!*». 


VÉRIFICATIONS  m  LA  THKOIUK  DE  FRESNEL  d57 
avuir  toutes  les  propriétés  de  la  lumièn;  naturelle  si  lex  inten- 
sités des  deux  faisceaux  étaient  égales,  car  on  sait  ^ue  le  rayon  ré- 
sultant de  deux  rayons  polarîsf's  à  angio  droit,  de  même  intensité 
et  ayant  une  fjrande  différence  de  niiirrlin,  présente  loulcs  les  pro- 
priétés de  la  lumière  naturelle,  (ielfe  partie  rninniunn  des  faisceaux 
ne  devait  donc  donner  au  polariscope  aucune  trace  de  coloration  : 
c'est  ce  (|ue  vérifia  Aragn.  1^  moindre  différence  entre  les  intensités 
des  deux  faisceaux  aurait  donné  lieu  à  des  colorations  sensibles. 
Les  deux  rayons  émergents  sont  donc  bien  é([aux  en  intensité,  au 
moins  sous  l'incidence  normale,  car,  sous  une  autre  incidence,  il 
pourrait  ne  pas  en  être  de  même.  Ils  sont  encore  égaux  dans  l'inlé- 
neur  du  cristal,  rar  la  portion  (|ui  se  réilécbit  à  la  surface  d'émer- 
gence est  la  même  pour  l'un  et  pour  l'autre.  Chacun  des  faisceaux 
réfractés  dans  le  cristal  est  donc  la  moitié  de  k  quantité  de  lumiôre 
incidente  qui  pénètre  dans  le  crislal. 

C'est  en  se  fondant  sur  ne  principe  qu'Arago  a  pu  construira  un 
petit  appareil  capable  de  donner  des  faisceaux  lumineux  dont  les 
intensités  sont  dans  le  rap|>ort  de  i  Jk  a.  Cet  apporeil  n'est  autre 
<|u'un  prisme  de  Rochon,  formé  do  deux  prismes  trapézoïdaux  de 
quartz  dont  les  axes  sont  per|)endirulaires  l'un  h  i'aulre.  AB  (fig.  5ç)) 
est  la  face  de  jonction.  Un  faisceau 
lumineux  MN.  qui  tombe  sur  la 
face  AB,  se  bifurque  assez  forte- 
ment et  donne  à  l'émergence  deux 
faisceaux  complètement  séparés,  si 
l'épaisseur  de  la  lame  est  assez 
grande  et  si  le  faisceau  est  assez 
mince.  Les  deux  faisceaux  ain-ti  sé- 
pitrés  sont  égaux  en  intensité,  d'a- 
pri-s  ce  que  nous  venons  do  voir.  Un 
Hutre  faisceau  M'N',  (|ui  ne  rencontre  que  l'un  des  prismes,  don- 
nera deux  faisceaux  émergents  beaucoup  moins  divei^enls,  et  la 
partie  commune  de  ces  deux  faisceaux  aura  une  intensité  doublo 
(le  celle  de  chacun  des  faisceaux  émergents  provenant  du  faisceau  MN. 
si  les  deux  faisceaux  incidents  M\  et  M'N'  ont  des  intensités  égales; 
car.  le  baume  i\f  Oanada  qui  joint  les  deux  prismes  ayant  même 
Vi;Rn«T.VI._{)],lt.i.i,>,ll.  ;i.. 
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indice  <]ue  !••  <]uarU.  il  n'y  a  [w>  d*  réflexion  «ir  la  face  àffv- 
lion  AB.  (int  a|>|>areil  sit(.  romme  nnus  allons  !•■  voir.  daoïlanF- 
siire  dp  I"intpn'it<-  de  la  lirmière  réfléchie. 

La  lamp  di>  vpitp  L  sur  la(|Uflle  opérait  .4rago  ^tail  6i«(>  pnpm- 
dirulaînmenl  sur  Ip  plan  d'un  ircle  horizontal  ^ndarCfii^.  601. 
de  manii'iv  ipi<-  h  ■■uKafp  rt'H'Vhi'^nnlp  j>as>4l  |tar  le  cenln*  fl  Hl 
verlicale.  Aulrmr  du  rentre  [i(>ut.iit  •»■  mouvoir  une  alidade  termiiM 
par  un  lube  T  muni  rfiin  diaplira^ie.  (l'est  par  re  tube  nw  l'fil 
n^revail  la  lumière.  Cette  liimièf» 
••tnil  envorôe  $ur  la  lame  rêflnU!'- 
sante  par  une  feuille  de  papier  AB. 
I>ien  homogène  alin  qu'elle  diffbnl 
é)^lemenl  la  lumière.  Cette  feaill'. 
{iarla<,'éc  en  deux  moitié:»  par  on 
l'-criin  o[>aqu<>  D,  avait  en  annl 
d'elle  deu\  tiges  noires  17 et  itT.ho- 
rlzontalos  el  $ymt.>ln(|ue$  par  rapport 
il  la  lame .  de  sorte  que  l'œil  placé  î 
re,\tn'milt'  dn  tube  T  vnrail  H  par 
fL-flcxioii  t-t  k't  par  rt>rrarlion  coniiii'' 
dt'uv  li|;iii->  ii'iin-  -■■  di-tai-li.'tnt  -ur  un  fimd  blanc.  Ces  lignes  pa- 
rai>«aienl  (rniit:mt  |>1uo  noin^  ^w^  U  moitié  du  papier  sur  laqaelli' 
files  se  proj'-taifi)t  l'Init  plu-  fnrleinenl  éclairw.  Les  liges  W,  k'{ 
doivenl  t'-\T<-  a-iM"/  Inn-jut-N  p.iiir  l'Ire  rencontrées  par  les  raywis 
ipii.  émis  par  In  f-i'iiilli*  de  ]iapier,  suivent  la  direction  du  tube  T 
iipivs  s'èln-  réilt-i'lii:-  ou  ivfracti's ,  ijuelle  (|U0  soit  la  pa«ition  qu'on 
donne  à  ce  tube. 

Les  deux  nioitii-f  de  la  feuilU-  di-  papier  émettaient  évidemmcnl 
des  ipiantilés  ('jpiles  di'  lumière,  ft .  par  siiiie.  le  Faisceau  réfléchi  pro- 
M'uanl  de  la  pr>rti'in  VI*  Af  la  feuille  do  papier  el  le  faisceau  n'-- 
'rLUle  [Hi'ïonanl  de  la  partie  l'B  de  cetle  feuille  avaient  des  inlen- 
-tUs  e[;ales  à  colles  d'un  faisceau  réfléchi  el  il'un  faisceau  n-fractt' 
<n>tenant  d'un  mémo  faisceau  incideiil. 

''ans  «ne  pn'niière  oxpérienco.  on  faisail  moutoir  l'alidade jus- 
1 .1  -'e  'luo  l'imajje  réllécliio  d<>  kl  jiarùl  idonlique  11  celle  de  k't  vue 
irn-rarti^H-  Los  deux  li;;os  devaieiK  être  placées  à  des  hauteurs 
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un  peu  inégales ,  de  façon  que  toutes  deux  fussent  vues  du  côté 
de  kf,  parallèles  entre  elles,  distinctes,  mais  peu  éloignées  Tune 
de  l'autre. 

Les  yeux  en  général  apprécient  l'intensité  î'i  ^  près,  et  les  yeux 

sensibles  à  ~  près;  la  disposition  de  Tappareil  permettait  de  bien 
comparer  les  deux  images  :  l'approximation  pouvait  donc  être  assez 
grande.  Pour  diminuer  encore  les  erreurs,  on  répétait  les  expériences 
de  l'autre  câté  de  la  lame  de  verre.  On  corrigeait  ainsi  les  erreurs 
dues  au  défaut  de  coïncidence  de  la  lame  avec  le  zéro  de  la  gradua- 
tion du  cercle,  au  défaut  de  l'égalité  des  pouvoirs  diffusants  des 
deux  moitiés  de  la  feuille  de  papier,  et  enfin  à  l'inégalité  du  pouvoir 
réflecteur  des  deux  faces  de  la  lame  de  verre. 

Arago  a  trouvé  que  les  deux  images  sont  également  intenses 
lorsque  l'alidade  fait  avec  la  normale  à  la  surface  un  angle  égal 
ï^it'h^'.  Il  faut  en  conclure  que  c'est  sous  une  incidence  de  yS""  Sa' 
qae  doit  se  réfléchir  la  lumière  sur  le  verre  pour  que  les  intensités 
de  la  lumière  réfléchie  et  de  la  lumière  réfractée  soient  égales  èiitré 
elles. 

On  cherchait  ensuite  l'incidence  sous  laquelle  l'intensité  de  la  lu- 
mière réfléchie  était  double  de  celle  de  la  lumière  transmise.  C'est  à 
quoi  servait  le  prisme  que  nous  avons  décrit  plus  haut.  On  plaçait 
ce  prisme  perpendiculairement  à  l'alidade,  de  façon  à  faire  tomber 
le  faisceau  réfléchi  sur  la  surface  do  séparation  qui  se  trouve  dans 
imtérieur  du  prisme  et  le  faisceau  réfracté  sur  une  partie  latérale 
pour  qu'il  ne  traversât  qu'un  seul  des  deux  prismes.  On  avait 
dinsi  deux  images  réfléchies  et  une  transmise,  et  on  cherchait  la  po- 
sition où  elles  étaient  égales  en  intensité.  Mais  il  faut  remarquer 
9ue,  pour  qu'il  y  ait  égalité  entre  les  deux  images  données  par  le 
prisme  de  quartz  et  correspondant  à  un  m^me  faisceau  incident,  il 
>^ut  que  la  lumière  qui  tombe  sur  la  première  surface  soit  naturelle 
H  non  polarisée.  C'est  ce  qui  n'a  lieu  ici  ni  pour  le  faisceau  réfléchi, 
^i  pour  le  faisceau  réfracté,  qui  sont  l'un  et  l'autre  polarisés  partiel- 
lement. 11  faut  donc,  avant  de  faire  tomber  les  deux  faisceaux  sur 
'e  prisme,  les  dépolariser  en  altérant  leurs  intensités  dans  le  mémo 
apport.  On  emploie  à  cet  effot  une  lame  do  cristal  de  roche  que 

3o. 
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Ton  place  entre  le  prisme  et  la  lame  réfléchissante  et  dont  Taie  esl 
à  ^5  degrés  du  plan  d'incidence;  cette  lame  transforme  les  deai 
faisceaux  en  lumière  naturelle.  On  peut  donc  ainsi  mesurer  eiacte- 
ment  l'angle  d'incidence  pour  lequel  l'intensité  de  la  lumière  réflé- 
chie est  double  de  celle  de  la  lumière  réfractée. 

De  même  on  peut,  après  le  passage  des  faisceaux  à  travers  le 
prisme  de  quartz,  les  dépolariser  de  nouveau  et  les  faire  tomber 
sur  un  second  prisme  de  quartz  où  chacun  des  deux  faisceaux  cor- 
respondant à  la  lumière  réfléchie  se  trouve  encore  dédoublé  :  il  y 
aura  alors,  en  définitive,  cinq  images  dont  quatre  provenant  deb 
lumière  réfléchie  et  une  seule  de  la  lumière  transmise.  Si  Ton  fait 
tourner  Talidade  de  façon  à  rendre  toutes  ces  images  égales  en  in- 
tensité, on  aura  Tincidence  pour  laquelle  l'intensité  de  la  lumièrf 
réfléchie  est  quadruple  de  celle  de  la  lumière  transmise. 

Voici  les  principaux  résultats  de  cette  première  série  d'expé- 
riences :  on  prend  pour  unité  la  somme  des  intensités  de  la  lumière 
réfléchie  et  de  la  lumière  réfractée,  c'est-à-dire  celle  de  la  Innnh 
incidente, 

PROPOITIOIS 
AïiGLES 

de 
d'incidence.  ,      ..      _^ .  , . 

Iiimière  réfléchie. 

SS-qS' 0,8000  =  1 

Hâ^'Scj 0,6667  =  I 

78  "  .Tîi' o,5ooo  =  - 

7a''/i3' 0,3333  =  > 

68' 41' o,îi5oo--7 

o   îitl 0,-i000  =  -= 

5  : 

Les  dernières  expériences ,  dans  lesquelles  la  proportion  de  lumière    ^ 
réfléchie  est  inférieure  à  -»  ont  été  faites  par  un  procédé  inverse  A^ 

celui  que  nous  avons  décrit,  c'est-à-dire  en  faisant  tomber  le  fais- 
ceau réfracté,  au  lieu  du  faisceau  réfléchi,  sur  la  partie  du  prisme 
de  quartz  qui  donne  deux  faisceaux  distincts.  Telle  esl  la  première 
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série  des  expériences  d'Arago,  ce  qu'on  peut  appeler  ses  expériences 
directes.  Mais  ce  procédé  ne  peut  servir  à  déterminer  Tintensité  de 
la  lumière  réfléchie  dans  le  voisinage  de  l'incidence  normale.  G  est 
pour  avoir  des  résultats  dans  le  voisinage  de  cette  incidence  qu'Arago 
entreprit,  par  un  procédé  un  peu  indirect,  une  seconde  série  d'expé- 
riences. 

Il  s'agit  de  mesurer  l'inHensité  de  la  lumière  réfléchie  pour  des 
incidences  comprises  entre  60  degrés  et  zéro.  Pour  cela,  on  inter- 
pose sur  le  chemin  du  faisceau  lumineux  émané  de  la  partie  PB  de 
la  feuille  de  papier  et  destiné  à  être  transmis  par  la  lame  de  verre 
une  seconde  lame  identique  à  la  première  et  à  faces  parallèles,  et 
l'on  place  cette  seconde  lame  de  façon  que  l'angle  d'incidence  sous 
lequel  les  rayons  émis  par  la  surface  PB.  tombent  sur  sa  surface  soit 
celui  sous  lequel  on  veut  mesurer  l'intensité.  Puis,  en  faisant  tour- 
ner la  seconde  lame  de  manière  que  l'incidence  des  rayons  qui 
tombent  sur  cette  lame  demeure  constante,  on  fera  également  tour- 
ner l'alidade  jusqu'à  ce  que,  sans  l'emploi  d'aucun  prisme,  les  deux 
images  correspondant  au  faisceau  réfléchi  et  au  faisceau  réfracté 
aient  même  intensité.  A  ce  moment,  l'intensité  de  la  lumière  ré- 
fractée est  égale  à  celle  de  la  lumière  réfléchie.  Les  nombres  obte- 
nus dans  la  première  série  d'expériences  donneront  facilement  par 
interpolation  le  rapport  qui  aurait  existé  entre  les  intensités  de  la 
lumière  réfractée  et  de  la  lumière  réfléchie  si  la  seconde  lame  n'exis- 
tait pas.  En  divisant  l'unité  par  ce  rapport,  on  aura  le  rapport  des 
quantités  de  lumière  transmise  quand  il  y  a  une  lame  secondaire  et 
quand  il  n'y  en  a  pas,  c'est-à-dire  le  rapport  de  la  quantité  de  lu- 
mière transmise  par  la  seconde  lame  à  la  quantité  de  lumière  inci- 
dente, d'où  l'on  déduit  immédiatement  le  rapport  de  la  quantité  de 
lumière  réfléchie  par  cette  seconde  lame  sous  l'incidence  qu'on  a 
choisie  à  la  quantité  de  lumière  incidente. 

On  peut  également)  dans  cette  seconde  série  d'expériences,  se 
servir  d'un  ou  de  plusieurs  prismes,  tout  en  conservant  la  seconde 
lame  de  verre.  Lorsqu'on  aura  obtenu  l'égalité  des  images,  l'intensité 
de  la  lumière  réfléchie  sera  alors  deux,  quatre,...  fois  plus  grande 
que  celle  de  la  lumière  transmise,  suivant  le  nombre  des  prismes, 
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cest  alors  le  rapport  ~»  7»  •  •  •  qu'il  faudra  diviser  par  le  rapport 

qu'aurait  l'intensité  de  la  lumière  réfractée  avec  celle  de  la  lumière 
réfléchie  si  la  seconde  lame  n'existait  pas,  pour  avoir  le  rapport  de 
l'intensité  de  la  lumière  transmise  par  la  seconde  lame  h  rintenalé 
de  la  lumière  incidente. 

Voici  les  résultats  obtenus  dans  cette  seconde  série  d*eipérieDces: 

AHGLES  PBOPOVnOII 

d*incidence.  de  lumière  réfléchie. 

53'94' 0,1695 

AS'^SS' o,iAa3 

33-43' o,ia8o 

i9''34' o,i098 

o"34' 0,0810 

335.  DUieiuuitoii  des  expérieitees  d*Aras^* —  La  compa- 
raison des  nombres  obtenus  dans  les  expériences  d*Arago  avec  ceoi 
qu'on  déduit  de  la  théorie  est  moins  simple  que  pour  les  expé- 
riences de  Bouguer.  Dans  celles-ci,  si  l'on  prenait  la  précaution  de 
noircir  la  seconde  face  de  la  lame  réfléchissante ,  il  n'y  avait  qu'une 
seule  réflexion ,  de  sorte  que  l'intensité  calculée  s'obtenait  au  moyen 

de  la  formule 

j 1  sin*(f  — r)       1  tang*(i  — r) 

2  sin*{(-+-r)      a  tang*(i-+-r) 

Dans  les  expériences  d'Arago,  au  contraire,  il  faut  tenir  compte, 
dans  la  lumière  réfléchie,  non-seulement  des  rayons  réfléchis  à  la 
première  surface ,  mais  aussi  de  ceux  qui ,  réfléchis  à  la  seconde  sur- 
face, viennent  émerger  à  la  première  après  avoir  subi  une,  trois, 
cinq, .  .  .  réflexions  intérieures. 

Comme  les  intensités  de  ces  rayons  décroissent  très-vite,  elles 
forment  une  série  rapidement  convergente,  et,  puisqu'il  y  a  une 
grande  difl'érence  de  marche  entre  ces  difl*érents  rayons  réfléchis,  il 
suflît,  pour  avoir  l'intensité  totale  d'un  rayon  réfléchi,  de  faire  la 
somme  des  intensités  de  tous  les  rayons  réfléchis  qui,  à  l'émer- 
gence, suivent  la  même  direction,  sans  tenir  compte  du  phénomène 
de  l'interférence  qui  ne  peut  avoir  lieu. 

Supposons  la  lumière  polarisée  dans  le  plan  d'incidence,  et,  pre- 
nant pour  unité  l'intensité  du  rayon  incident,  représentons  parr 
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rintensité  du  rayon  réfléchi  à  la  première  surface.  L'inlensilé  du 
rayon  réfracté  sera  i  — -u^,  celle  du  rayon  réfléchi  à  la  seconde  sur- 
face ii^(i  —  u^),  et  enlin  celle  du  rayon  émergent  u^  (i  —  u^y.  Ce 
rayon  a  été  réfléchi  une  fois  et  réfracté  deux  fois.  Le  suivant  sera 
réfléchi  trois  fois  et  réfracté  deux  fois  :  son  intensité  sera  donc 

L'intensité  du  rayon  qui  a  été  réfléchi  cinq  fois  sera 

et  ainsi  de  suite. 

On  a  donc  à  faire  la  somme  des  termes  u^,  a^  (  i  —  u^y,  u^  ( i  —  u^y, 

tt^®(i— a^)^ Ceux  qui  suivent  u*  forment  une  progression 

géométrique  dont  la  raison  est  u^;  leur  somme  a  donc  pour  limite 

1  —  II*  l  -h  u* 

et  rintensité  totale  du  rayon  réfléchi  est 


Si  le  rayon  incident  était  polarisé  perpendiculairement  au  plan 
d'incidence ,  on  trouverait  de  même  pour  l'intensité  totale  du  rayon 
réfléchi 


v^  étant  l'intensité  du  rayon  réfléchi  à  la  première  surface. 

La  lumière  naturelle  pouvant  être  considérée  comme  composée 
de  deux  faisceaux  polarisés  h  angle  droit  et  égaux  en  intensité,  on 
a  pour  rintensité  totale  du  rayon  réfléchi ,  quand  le  rayon  incident 
est  naturel, 

RI    au'        1    au'*  u'  u"* 

ai-4-u*      ai-+-u*       I-+-U*       i-hu* 

Quant  &  l'intensité  de  la  lumière  transmise,  elle  s'obtient  en 
retranchant  de  l'unité  celle  de  la  lumière  réfléchie  :  elle  a  donc 
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pour  expression 

Les  amplitudes  u  et  u  étant  des  fonctions  connues  des  angles  i 
et  r,  on  peut  calculer  les  intensités  R  et  T  pour  une  valeur  donn^ 
de  I. 

Arago  n'a  pas  vérifié  par  lui-même  si  ses  résultat»  concordaient 
avec  les  nombres  déduits  de  la  théorie.  Il  n*a  même  pas  donné  Tin- 
dice  de  réfraction  de  la  lame  dont  il  s'est  servi,  ce  qui  serait  néces- 
saire pour  faire  cette  vérification. 

Cependant  on  peut  calculer  cet  indice  en  se  servant  du  résultai 
de  l'une  des  expériences  d'Arago  et  des  deux  équations 


•         • 


sm  t  =  wsmr 
et 


R  = 


l-h«*"^l-h«'»' 


Dans  la  dernière  équation,  R  est  l'intensité  déterminée  expéri- 
mentalement de  la  lumière  réfléchie  sous  l'incidence  t  ;  u^  et  ti^  col 

respectivement  pour  valeurs  -t-jt .  et  .    ^l- .    !  • 

Le  résultat  qui  semble  le  plus  propre  à  calculer  cet  indice  « 
comme  devant  être  le  plus  exact,  est  celui  qui  a  été  trouvé  en  cher- 
chant pour  quelle  incidence  la  lumière  réfléchie  et  la  lumière  trans- 
mise sont  égales,  car  l'appareil  est  plus  simple  dans  ce  cas  que  dans 
tous  les  autres,  et  les  quantités  que  l'on  compare  sont  du  mérae 
ordre  de  grandeur.  On  a  trouvé  7 8° 5 a'  pour  la  valeur  de  l'angle 
d'incidence  sous  lequel,  pour  le  verre,  la  lumière  réfléchie  a  pour 
intensité  0,0.  L'équation  à  résoudre  en  substituant  ces  valeurs  dans 
les  deux  équations  posées  plus  haut  serait  du  douzième. degré;  le  cal- 
cul serait  donc  long  et  pénible.  Mais  on  peut  beaucoup  l'abréger  en 
remarquant  que  l'indice  moyen  des  verres  employés  est  i,5,  ce  qui 
donne  une  valeur  approchée  de  la  racine.  On  peut  alors  faire  dans 
la  seconde  équation  i  =  78°5îî',  calculer  r  en  donnant  à  n  des  va- 
leurs j)eu  din*ércntes  de  1,0  en  dessus  et  en  dessous  et  chercher 
poiu'  laquelle  de  ces  valeurs  R  se  rapproche  le  plus  de  o,5.  On 
trouve  ainsi  pour  Tindice  de  réfraction  le  nombre  i./igfi. 


VÉRIFICATIONS  DE  LA  THÉORIE  DE  FRESNEL.      ii66 

En  se  servant  de  cet  indice  pour  calculer  les  nombres  déduits  de 
la  théorie  on  obtient  le  tableau  comparatif  suivant  : 

AIIGLI8                                    TALBURS  TALICBS                   fAUOBl 

d*ii)eidenee.                      observées  observées             eaknlées  UPrimcif. 

deR.  de  T.                 de  R. 

85' a8' 0,7600  o,s5oo           0,7767  +o,osi7 

Ss^'Sg' 0,6667  0,3333          0,6917  +o,095o 

78*5a' o.Sooo  o,5ooo              »                      » 

72*43' 0,3333  0,6667    0,8961  -o,oo8a 

68*9i' 0,9600  0,7600     o,9&98  — 0,0079 

63*^99' 0,9000  0,8000      0,1800  —0,0900  ; 

53''94' 0,1696  o,84o6           0,11/16  —0,0660 

43*38' o,i&93  0,8677          0,0896  —0,0699 

33*43' 0,1980  0,8790          0,0789  —0,0491 

19*34' 0,1098  0,8939          0,0766  —0,0963 

0*34'.   0,0810  0,9190          0,0760  —  o,oo5o 


L^accord  n'est  pas  très-satisfaisant,  mais  il  n'y  a  pas  là  d'objec- 
tion bien  sérieuse,  parce  que  les  écarts  les  plus  forts  se  manifestent 
pour  les  expériences  indirectes  qui  sont  le  moins  susceptibles  de 
précision,  car,  dans  ces  expériences,  la  lumière  était  transmise  par 
deux  lames  de  verre  et  l'angle  d'incidence  sur  la  lame  oblique  ne 
pouvait  se  mesurer  directement.  De  plus,  ces  expériences  difficiles 
n'ont  été  faites  qu'une  seule  fois  par  deux  observateurs,  et  il  est  pro* 
bable  qu'elles  n'ont  pas  été  bien  faites. 

Dans  la  première  série  des  expériences,  l'accord  est  suffisant  pour 
les  expériences  les  plus  simples;  ce  n'est  que  pour  les  cas  plus 
compliqués  que  les  erreurs  augmentent.  Il  serait  utile  de  repreodre 
ces  expériences  en  polissant  soi-même  les  lames  de  verre  pour  évi* 
ter  les  altérations  de  la  surface. 

Il  est  utile  de  remarquer  que,  pour  les  angles  de  78^69',  79''63' 
et  68®&i',  l'accord  est  satisfaisant,  car  ce  sont  ces  trois  résultats  qui 
ont  servi  à  Arago  pour  vérifier  une  loi  photométrique  importante. 

Arago  a  encore  vérifié  une  loi  simple  découlant  de  la  théorie  de 
Fresnel  :  c'est  que  l'intensité  de  la  lumière  réfléchie  sous  l'incidence 
correspondant  à  la  limite  de  la  réflexion  totale  est  égale  à  celle  de 
la  lumière  incidente.  Arago  se  servait,  pour  faire  cette  vérification, 
de  l'appareil  décrit  plus  haut.  La  lumière  réfléchie  traversait  norma- 
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lement  afant  la  rédeiion  un  cube  de  verre,  et  la  lumière  destinée  à 
être  transmise  |>ar  la  lame  traversait  un  piûme  de  verre  disposé  de 
telle  façon  que  les  rayons  arrivant  sur  Tune 
des  faces  MN  du  prisme  (fîg.  61),  sout 
l'angle  limite  de  la  réflexion  totale ,  étaient 
normaux  aux  deux  autres  faces  MP  et  NP. 
Si  la  réflexion  sur  MN  est  réellement  totale, 
la  modification  éprouvée  par  les  deux  fais- 
ceaux ,  réfléchi  et  transmis,  en  traversant  le 
prisme  et  le  cube,  sera  lamdme,  et  l'^alilé 
fig-(>.  des  deux  images  devra  encore  avoir  lieu 

sous  une  incidence  de  ^S'Sa'.  L'expérience  donne  le  nombre 78'*5i'. 

336.  lIi,iM  t.m  wmlmwtmàétwtiVÊ^m  Je  Wl.*e  1»  y«>T— Oyr 

*4  P.  DcmObb. —  Le  véritable  moyen  de  vérifier  les  lois  des  in- 
li'n^ilés  est  d'avoir  recours  aux  expériences  calorimétriques.  L'em- 
ploi du  Doir  de  fumée  permet  de  donner  à  ces  mesures  une  précision 
lr««-grande.  car  on  sait  qu'une  surface  recouverte  de  celte  subs- 
lance  absorbe  intégralement  la  chaleur  rayonnante  qui  tombe  sur 
<4k'  «1  ia  transforme  en  chaleur  à  l'état  statique.  MM.  de  la  Pro- 
tostaye  et  P.  Desains  ont  fait  ces  expériences  '",  et  la  conformité  des 
rv»ultat5  qu'ils  ont  obtenus  avec  la  théorie  est  tellement  satisfaisante 
^uVii  doit  en  conclure  l'inexactitude  des  observations  d'Arago. 

l.«<s  deux  physiciens  faisaient  réfléchir  sur  une  surface  la  chaleur 
{•tfUrtïèe  siii-cessivomonl  dans  le  plan  d'incidence  et  dans  le  plan 
|)eqwndiciilaire,  au  moyen  d'un  prisme  biréfringent.  Us  avaient 
i.4toiM  (K^ur  surface  réfléchissante  une  lame  de  verre  noircie  à  sa 
«nvade  lace  pour  éviter  les  réflexions  secondaires.  L'indice  de 
«On  Utne  avait  été  mesuré  au  moyen  de  l'angle  de  polarisation 
MuiriKfer  e<  trouvé  égal  à  1,33.  Les  intensités  des  faisceaux  calo- 
_ij»pi-  ïUMnt  mesurées  au  moyen  d'un  ihcnno-multlplicateur. 
ViM  S»  rrincipaui  résultats  obtenus  pour  le  cas  où  la  chaleur 
r  Àtnt  le  plan  d'incidence  : 
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AMLI8  WmWtiê  IRTBISITit         ^...« 

dioadenee.  oMenrées.  calcalées. 

90* 0,o5o  0,o5o  0,000 

3o* o,o6i  o,o6i  0,000 

io** o,o8i  o,o8i  o,ooo 

5o* 0,117  0,117  0,000 

60* o,i83  0,180  -^  o,oo3 

70' o,3o6  o,3o8  —  0,002 

75* 0,407  o,ûo8  —0,001 

80** o,55i  0,546  "h  o,oo5 

Ces  nombres  sont  les  moyennes  d*un  grand  nombre  d'observa- 
tions. De  plus ,  les  expériences  pour  les  incidences  voisines  de  l'inci- 
dence normale  n'ont  pas  été  faites  directement,  à  cause  du  peu  de 
précision  que  comporte  toujours  la  mesure  d'une  quantité  quand  on 
la  compare  à  une  autre  très-grande  par  rapport  à  elle ,  et  parce  qu'il 
y  a  des  inconvénients  à  se  servir  du  galvanomètre  dans  des  régions 
très-différentes.  C'est  pourquoi  on  comparait  le  rayon  réfléchi  sous 
de  petites  incidences ,  non  pas  au  rayon  incident,  mais  à  des  rayons 
réfléchis  sous  des  incidences  plus  grandes  et  déjà  étudiés. 

Pour  la  chaleur  polarisée  perpendiculairement  au  plan  d'inci- 
dence, MM.  de  la  Provostaye  et  P.  Desains  ont  obtenu  les  résultats 
suivants  : 

ANGLES  INTBllSITis  IlITBNSlTis  « 

0  incideoce.  oiMerréee.  calculées. 

â8*' o,o3o            0,097  +  o,oo3 

70** o,o43           o,o4a  +  0,001 

76* 0,110  0,106  +o,oo4 

80"^ o,34o  0,936  +  o,oo4 

Une  seconde  série  d'expériences  de  MM.  de  la  Provostaye  et  De- 
sains  a  pour  objet  la  transmission  de  la  chaleur  par  une  pile  de 
glaces  ^^K 

Les  formules  de  Fresnel  suffisent  pour  calculer  l'intensité  du  fais- 
ceau transmis  par  un  certain  nombre  de  glaces  à  faces  parallèles, 
l'intensité  du  faisceau  incident  étant  prise  pour  unité.  Toutefois  le 
nombre  indéfini  des  réflexions  qui  ont  lieu  dans  chaque  lame  semble 

<'î  Ann,  de  chim.  et  de  phyi. ,  (3),  XXX,  iGq.  — '  C.  fi.,  XXXI,  19.  —  Inst.,  XVIIU 
27. 
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rendre  la  solution  de  ce  problème  ineitricabie.  Mais  on  a  remédié  à 
cette  confusion  par  un  artifice  qui  consiste  à  supposer  connue  Fin- 
tensité  de  la  chaleur  transmise  parm— i  lames  et  à  chercher  ce 
qu'elle  devient  quand  on  ajoute  une  lame  de  plus. 

Prenons  pour  unité  l'intensité  de  la  chaleur  incidente,  et  dési- 
gnons par  T.  .t  6^  I^  - 1  '^s  intensités  de  la  chaleur  transmise  et  de  la 

chaleur  réfléchie  par — —  lames  et  par  conséquent  par  (m—  i)  sur- 
faces. Au  lieu  d'ajouter  une  lame,  ajoutons  seulement  une  surface, 
de  façon  à  avoir  m  surfaces. 

Le  faisceau  T^..  est  complexe,  mais  il  se  comporte  comme  ud 
faisceau  simple  en  arrivant  sur  la  surface  ajoutée,  de  sorte  qu'en  dé- 
signant par  u^  l'intensité  de  la  chaleur  réfléchie,  celle  de  la  chaleur 
incidente  étant  prise  pour  unité,  on  a  pour  l'intensité  du  faisceau 
transmis  T«_j  (i  —  u^).  Celle  du  faisceau  réfléchi  par  la  surface 
ajoutée  est  T„_iU^;  ce  faisceau  retombe  sur  les  m —  i  premières 
surfaces,  et  une  partie  revient  sur  la  surface  ajoutée.  Cette  partie  au- 
rait pour  intensité  R|»_,  si  le  faisceau  avait  pour  intensité  Tunité; 
mais  l'intensité  du  faisceau  étant  T^^.^ ,  la  partie  de  ce  faisceau  qui 
revient  sur  la  surface  ajoutée  a  pour  intensité 

Une  partie  encore  de  ce  dernier  faisceau  émerge;  elle  a  pour  inten- 
sité 

T,_.R»_.tt2(,_„2). 

L'autre  partie  du  faisceau,  celle  qui  se  réfléchit  sur  la  surface 
ajoutée,  a  pour  intensité 

T„_.R„_.u»; 

elle  donne,  en  se  réfléchissant  sur  les  m  — i  premières  surfaces,  un 
nouveau  faisceau  qui  revient  sur  la  surface  ajoutée,  et  qui  a  pour 
intensité 

T„_.  (R,_.)^«». 

La  portion  de  ce  dernier  faisceau  qui  émerge  de  la  surface  ajoutée 
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a  pour  intensité 

T._.(R._.)*u»(t-»«), 

et  ainsi  de  suite. 

L'intensité  de  la  lumière  émergente  de  la  surface  ajoutée  est  donc 
la  limite  de  la  somme  des  termes  de  la  série  convergente 

T._.(i-«*),     T._.R,_.u»(i-tt2),     T,_.(R,_.)»u»(i-«»),... 

Cette  série  est  une  progression  géométrique  dont  la  raison  est  R«,_i«^ 
et  la  limite  de  la  somme  des  termes  est 


T  ^T,_,(i-ii«) 


Telle  est  l'expression  de  la  chaleur  transmise  par  un  nombre  m  de 
surfaces  en  fonction  de  celle  qui  est  transmise  par  m  —  t  surfaces. 
Pour  m  =  i ,  on  a  T«  =  1  —  a^. 

D  T  (l-tt*)(l  — «*)         I— U* 

Four  m=3,  on  a  1-=»^ -^ — ■= :• 

'  ■«  1—0*  l-hU' 

Four  m  =  3,  on  a  1-,  = — 


et  en  général 


et  par  «uite 


-1— U*         l-MI*— au*         I-H21I* 

1  —  a* -h  a* ; 


"*   .   i  +  Cm  — i)u*' 


ma 


i-+-(m  — 1)«* 


Telles  sont  les  formules  que  vérifièrent  MM.  de  la  Provostaye  et 
P.  Desains,  et  qui  s'appliquent  aussi  bien  h  la  chaleur  polarisée 
dans  le  plan  d'incidence  qu'à  celle  qui  est  polarisée  dans  un  plan 
perpendiculaire.  Pour  éviter  l'absorption,  ils  faisaient  passer  les 
rayons V  avant  de  les  faire  tomber  sur  les  glaces^  au  travers  d'une 
glace  plus  épaisse  que  la  pile  ;  la  pile  était  alors  aussi  diathermane 
que  possible  pour  les  rayons  qu'elle  recevait.  L'indice  de  réfraction 
du  verre  était  1,44. 
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Voicv^e  tableau  comparatif  des  résultats  de  ces  expërienees  et  de 
ceux  qu'on  déduit  de  la  théorie. 

i'   CBALBDI  POUBiriE  D11»  LE  FLU  D'I 

Une  lame,  60' 0,706  0,706 

Une  lame,  70*. o,5&i  o,5&A 

Deux  tames,  60* o.SAa  o,&hh 

Deax  lames,  70° 0,970  0,97^ 

Trois  lames,  5o* o,5S6  o,583 

Trois  lames ,  60° o,à3g  o,&&A 

Trois  lames,  70* 0,98a  o.aSS 

Quatre  lames ,  60*, ... .  0,396  0,37(1               m-o,099 

9°   CaiLBDB  VOUlKS^  nBPBlIDIGDLlIlIlIBNT  ID  PUH  D1IKIBIIIC1. 

Une  lame,  75* 0,803  0,806  —  o,i>o& 

Deux  lames,  75° 0,676  0,67!»  -1-  0,001 

Trois  tames,  70° "'TT^  0,778  —  o.oo3 

Trois  lames,  75* o,583  o,S83  0,000 

3*  CBILBDB  NiTUBBLLB  SODS  L'INCtDBIICB  NOBVILI. 

Une  lame 0,99  0,99  0,00 

Deoi  lames 0,86  0,86  0,00 

Trois  lames 0,80  0,80  0,00 

Quatre  lames 0,73  o.jh  —  o,03 

C. —  MeSOIES  POLABIMftniQOES. 

337.  ExpérlciMca  d*Ar«c»  mur  l'éc»llté  «lc«  «mssbSIMs 
de  liiBiiérc  patarlsée  p»r  réllexl*n  «t  par  réfinMtt**.  — 

Arago  <Iécouvril  expi^rimcntalemetit ,  dès  1 8 1 5  '",  cette  loi  qui  se  re- 
trouve dans  la  théorie  de  FresncI,  et  qui  consiste  dans  l'égalité  des 
quantités  absolues  de  lumière  polarisée  qui  existent  dans  la  lu- 
mière réfléchie  et  dans  la  lumière  réfractée  provenant  de  la  lumière 
naturelle  (321). 

Cette  loi  peut  facilement  être  vérifiée  par  le  procédé  suivant  :  au- 
dessus  d'un  écran  de  papier  blanc  AED  (lig.  63)  est  une  lame  L  de 
verre  perpendiculaire  à  la  surface  du  papier.  Sur  un  prisme  birc- 
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Tringeot  P  on  reçoit  deux  faisceaux  de  lumière,  l'un  et  Tac^re  dif- 
fusés par  la  feuille  de  papier,  mais  qui 
ont  été  l'un  réfléchi,  l'autre  transmis  par 
la  lame  L.  Les  deux  images  de  la  feuille 
de  papier  qu'on  voit  à  travers  le  prisme 
sont  égales  en  intensité,  quelle  que  soit 
la  position  de  la  section  pnncipaJe  du 
prisme.  Cela  prouve  que  les  quantités  de 
lumière  polarisée  qui  se  trouvent  dans  le 
faisceau  réfléchi  et  dans  le  faisceau  ré- 
fracté sont  égales  en  intensité,  car,  ces 
^'^  ^*-  quantités  de  lumière  étant  polarisées  dans 

des  plans  rectangulaires,  si  elles  sont  égales,  leur  ensemble  produit 
les  mêmes  effets  que  la  lumière  naturelle. 

Il  est  vrai  que  la  théorie  suppose  qu'il  n'y  ait  qu'une  seule  sur- 
Tace,  une  seule  réfraction  et  une  seule  réflexion,  tandis  que,  dans 
l'expérience  d'Arago ,  il  y  a  un  nombre  indéterminé  de  rayons  ré- 
léchis  et  réfractés  qui  concourent  au  phénomène.  Toutefois  l'in- 
tensité do  ces  rayons  décroit  très-rapidement,  de  sorte  que,  si  la 
lame  de  verre  n'est  pas  trop  épaisse,  au  lieu  d'en  prendre  un  certain 
nombre,  on  peut  prendre  la  limite  de  leur  somme.  Dès  lors,  si  l'on 
désigne  par  -  h*  e(  par  -  ti'^  les  intensités  de  la  lumière  réfléchie  po- 
larisée dans  le  plan  d'incidence  et  dans  le  plan  perpendiculaire ,  la 
iomme  des  intensités  de  tous  les  rayons  réfléchis  polarisés  dans  le 
:)lan  d'incidence  a,  comme  nous  l'avons  vu  plus  haut  (335),  pour 

ïspression  — -3  )  et  la  sonmie  des  intensités  des  rayons  réfléchis  po- 
arisés  perpendiculairement  è  ce  plan  ^  -  On  trouve  de  même 
lour  la  lumière  réfractée  que  la  somme  des  intensités  des  rayons 
)olarlsés  dans  le  plan  d'incidence  est-  -;.  et  la  somme  des  inten- 
(ités  des  rayons  polarisés  perpendiculairement  à  ce  plan  -        .;  ■ 

Nous  avons  donc  dans  la  lumière  réfléchie  une  certaine  quantité 
Je  lumière  naturelle  et  une  quantité  de  lumière  polarisée  dans  le 


hli   RÉFLEXION  ET  RÉKKACTION  DE  LA  LUMIÈRE  POLARI^I^. 
|ilati  d'incidenco  ayant  pour  inlcnsiu^ 


l>e  m^me,  dans  [a  lumière  réfractée,  it  jr  a  une  certaine  quantitr 
de  lumière  naturelle,  et  une  quantité  de  lumière  polarisée  dans  k 
plan  perpendiculaire  au  plan  d'incidence  qui  a  pour  intensité 


Les  deux  quantités  de  lumière  polarisée  qui  se  trouvent  dans  la 
lumière  réfléchie  et  dans  In  lumière  réfraclét!  sont  donc  encore  égales. 
nial|rré  les  n.'fleilons  multiples,  et  l'objection  faite  plus  haut,  et  qui 
est  de  Brrwster,  est  sans  force. 

Brcwslcr  substitua  à  l'expérience d'Arago  une  aulre  expérience  qai 
parait  fort  simple,  mais  qui  est  inexacte.  Le  rayon  transmis  étail 
n>(ii  iiormalemont  sur  la  face  AB  (fig^.  63)  d'un  prisme  et  venait 
l'mi'rger  en  DH,  suivant  la  même  direction  que  le  rayon  réfléchi  sur 


la  faci-  \C.  H  n'y  inaîl  pas  à  leiiir  lomplt'  des  réflevious  et  des  ri'- 
iVailitiiis  secoiidaiics  qui  dutuiaicnl  des  nivons  ti-ès-écartés  de  DE. 
l,f  pbi<iuiiiu'-iic  l't.Til  diiiir  Ix'aïK'iiup  plus  simple  que  dans  IV\périeiifc 
r\ra;;ii.  Mais  ralVaiblissemeiil  de  la  liiniièn'  transmise  par  suite  ilc 
.:  ■'•■troi-tion  normale,  i-i  l.i  dispersion  dn  prisme,  ôtent  à  oelte  n- 
»■■■  ■■■ute  priVi^iim. 


VÉRIFICATIONS  DE  LA  THÉORIE  DE  FRESNEL.      473 

La  loi  posée  par  Arago  est  applicable  à  une  pile  de  glaces;  la  dé^ 
monstration  expérimentale  s*en  fait  de  la  même  manière  que  pour 
une  lame  unique. 

338.  Applicatioii    photométriiiue  de    la    !•!    d'én^ltté 
entre  les  iiuantité»  de  lumière  pelarisée  dans  la  lumière 
réAéeliie  et  dans  la  lumière  réfraetée.  —  La  loi  de  Tégàlité 
entre  les  quantités  de  lumière  polarisée  dans  la  lumière  réfléchie  et 
dans  la  lumière  réfractée  a  été  appliquée  à  la  construction  d'un 
photomètre,  attribué  à  tort  à  M.  Babinet,  et  fabriqué  par  M.  Du- 
boscq.  Ce  photomètre  (fig.  &li)  sert  à  comparer  les  intensités  de 
deux  lumières  naturelles  ou  ramenées  à  être  telles  par  des  lames  de 
quartz  d'un  quart  d'onde  dont  les  axes  font  avec  les  plans  de  pola-* 
risation  des  angles  de  /i5  degrés.  Les  deux  faisceaux  lumineux  sont 
reçus  dans  deux  tubes  AB  et  GB;  à  la  bifurcation  en  B  se  trouve 
une  glace  à  faces  parallèles,  dirigée  suivant  la  bissectrice  de  l'an- 
f^e  ABC  qui  est  de  60  degrés.  Le  faisceau  AB  traverse  la  glace  et  le 
faisceau  GB  se  réfléchit  dans  la  même  direction  ;  l'ensemble  de  ces 
deux  faisceaux  est  reçu  en  N  sur  un  prisme  biréfringent  qui  donne 
deux  images.  Derrière  le  prisme  est  une  double  lame  de  quartz  de 
Soleil  Q,  dont  Tune  des  moitiés  est  dextrogyre  et  l'autre  iévogyre.Si 
le  faisceau  EN  est  partiellement  polarisé ,  chacune  des  deux  images 
que  donne  cette  lame  est  divisée  en  deux  moitiés  teintes  de  couleurs 
complémentaires.  Si  au  contraire  la  lumière  est  naturelle,  chaque 
image  a  one  teinte  uniforme  lorsque  les  faisceaux  AB  et  GB  sont 
égaux  en  intensité.  S'il  n'en  est  pas  ainsi ,  on  peut  faire  varier  les 
distances  des  lumières  ou  les  dimensions  des  ouvertures  des  dia- 
phragmes qui  laissent  pénétrer  les  rayons  dans  les  tubes  jusqu'à  ce 
que  l'égalité  des  faisceaux  AB  et  GB  soit  obtenue,  ce  qu'on  recon- 
naît à  la  teinte  uniforme  de  chaque  image,  et  alors  les  distances  ou 
les  dimensions  des  ouvertures  servent  à  calculer  le  rapport  des  in- 
tensités des  deux  lumières. 

339.  Applleatioit  de  la  lei  préeédente  à  la  vérifleatian 
de  la  toi  deHIalue* —  La  même  loi  de  l'égalité  entre  les  quantités 
de  lumière  polarisée  dans  la  réflexion  et  dans  la  réfraction  a  servi 

Vkbobt,  VI.  —  Optique,  II.  3i 
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en  i83ii  à  Arago^^^  pour  vérifier  la  loi  de  Malus,  qui  consisle  en  ce 
que,  si  un  rayon  de  lumière  polarisée  tombe  sur  un  prisme  biréiirb- 
gent  dont  la  section  principale  fait  avec  le  plan  de  polarisation  m 
angle  ûi,  les  intensités  du  rayon  ordinaire  et  du  rayon  eitraordinain 
sont  respectivement  représentées  par  cessai  et  par  sin^oi,  finleosit^ 
du  rayon  incident  étant  prise  pour  unité. 

Arago  faisait  tomber  sur  une  lame  cristalline  biréfringente  os 
rayon  polarisé  au  moyen  d'un  Nicol.  Après  Témergence,  les  deu 
faisceaux  se  confondaient  si  la  lame  était  assez  mince  et  donnaieot 
un  faisceau  total.  Supposons  que  l'on  ait  ej<Zàb  degrés,  et  par 
suite  cos^ûi^sin^ûi  :  le  faisceau  émergent  de  la  lame  peut  étn 
alors  considéré  comme  formé  d'une  certaine  quantité  de  lumière 
naturelle  et  d'une  (|uantité  de  lumière  polarisée  dont  l'intcD- 
sité  est  égale  à  cos^â)  — sin^ûi,  ou  à  cosao'.  Pour  vérifier  celle  con- 
séquence de  la  loi  de  Malus,  Arago  recevait  ce  faisceau  sur  une 
pile  de  glaces,  de  façon  que  le  plan  d'incidence  coïncidât  avec  le 
plan  de  polarisation  partiel  du  faisceau.  Il  est  facile  de  voir  que, 
pour  une  incidence  convenable,  la  lumière  émergente  redeviendra 
naturelle;  car  la  lumière  qui  tombe  sur  la  pile  de  glaces  peut  cire 
considérée  comme  formée  de  deux  faisceaux  polarisés  à  angle  droit 
et  dont  les  intensités  sont  respectivement  cos^â»  et  sin^oi.  A  mesure 
que  l'angle  d'incidence  auijinente  et  se  rapproche  de  Tangle  de  po- 
larisation complète,  la  quantité  de  lumière  du  faisceau  qui  a  pour 
intensité  cos^cû  s'affaiblit  et  tend  à  devenir  nulle,  et  il  n*en  est  pas  do 
même  pour  l'intensité  de  la  lumière  transmise  provenant  du  faisceau 
qui  a  pour  intensité  sivrcû.  H  arrivera  donc  un  moment  où  les  deu\ 
faisceaux  transmis  par  la  pile  de  glaces  auront  des  intensités  égales, 
et  alors  la  lumière  résultante  sera  naturelle.  On  reconnaît  que  la 
lumière  transmise  est  naturelle  au  moyen  du  prisme  et  de  la  plaque 
de  (|uartz  décrits  plus  haut  à  propos  du  photomètre.  On  connaît 
ainsi  par  l'expérience  l'incidence  sous  la({uelle  les  intensités  des  deux 
faisceaux  transmis  par  la  pile  de  {jlaces  sont  égales.  On  peut  déduire 
aussi  celle  incidence  de  la  h)i  de  Malus,  connaissant  l'angle  a».  On  a 
donc  ainsi  des  vérifications  de  cette  loi  aussi  nombreuses  que  l'on 
veut  en  faisant  varier  l'ani^le  gj.  Le  |)risme  et  la  lame  de  quartz  qui 

*^'   Œutrrt  complètn,  X .  i08.  — »  C.  H, .  X\X  *  3o5. 
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eonstiluenl  l'analyseur  sont  placés  à  reitrémlté  d'un  tube  qui  porte 
la  pile  de  glaces  à  l'autre  extrémité. 

i  340.  Polarlmètre  d'Arago. —  Par  la  disposition  que  nous 
venons  d'indiquer,  le  faisceau  transmis  par  la  pile  de  glaces  a  la 
direction  de  l'axe  du  tube.  En  fixant  la  pde  de  glaces  sur  une  alidade 
qui  se  meut  sur  un  cercle  gradué,  un  aura  l'angle  d'incidence  sous 
lequel  la  lumière  tombe  sur  la  pile.  On  pourra  donc  déterminer 
pour  quel  angle  d'incidenc-c  la  lumière  qui  émerge  de  la  pile  de 
glaces  et  qui  tombe  sur  l'analyseur  est  naturelle. 

Si,  en  faisant  tomber  sur  la  pile  de  glaces  de  la  lumière  partiel- 
lement polarisée  de  composition  connue,  on  a  gradué  l'appareil, 
c'est-à-dire  noté  les  difTérenls  angles  d'incidence  qui  correspondent 
aux  diiïérente.s  pt'U|i*irlions  de  lumière  poJiirisée  contenues  dans  la 
lumière  qui  tombe  sur  la  pile  de  glaces,  on  aura  un  véritable  poiu- 


rimètre,  c'est-à-din-  un  appar(.'il  qui  permet  de  mesurer  la  proportion 
de  lumière  polarisée  contenue  dans  la  lumière  partiellement  pola- 
risée reçue  sur  la  ])ilc  de  glaces. 

L'appareil  ainsi  constitué  se  nomme  yoliirimhre  d'Arugo'-^^;  il  est 
représenté  fig.  05.  Il  se  compose,  d'après  ce  que  nous  venons 

I)  ÛEmtn  «om/'J^f«> ,  X ,  J70. 
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voir,  d'un  tube  ao  mobile  sur  un  pied  qui  forme  ce  qu'on  nomae 
la  lunette  polariscopique.  A  Textrémité  a  de  cette  lunette  est  fiiée 
une  fige  parallèle  à  Taxe  du  tube  et  qui  porte  un  deroi-cerde 
gradué  mn  dont  le  centre  se  trouve  sur  Taxe  du  tube  et  dont  le  dia- 
mètre passant  par  le  point  zéro  de  la  graduation  a  la  direction  deee 
même  axe.  Autour  du  centre  de  ce  cercle  peut  se  mouvoir  une  alidade 
portant  un  vernier  v  qui  s'applique  contre  le  cercle  gradué.  C'est  cette 
alidade  qui  porte  la  pile  de  glaces  pq.  La  graduation  du  cerde  lait 
donc  connaître  h  chaque  instant  l'angle  que  forme  la  surface  de  la 
pile  de  glaces  avec  l'axe  du  tube,  c'est-à-dire  avec  le  rayon  lumi- 
neux qui  pénètre  dans  la  lunette  polariscopique  en  a  :  on  a  ainsi 
l'angle  d'incidence.  On  empêche  les  rayons  réfléchis  par  la  pile  de 
pénétrer  dans  le  tube  au  moyen  d'une  bande  de  drap  tendue  en  tr. 
Enfin  à  l'extrémité  o  du  tube  se  trouve  l'analyseur,  composé  d'un 
Nicol  et  d'une  double  lame  de  quartz.  La  lunette,  mobile  en  e  sur 
son  pied,  prendra,  par  rapporta  l'horizon,  diverses  positions  ango- 
iaires  qu'on  pourra  mesurer  à  l'aide  du  cercle  gradué  Je  entraloé 
dans  les  mouvements  de  la  lunette,  le  niveau  à  bulle  d'air  j^  mar- 
quant la  ligne  horizontale. 

La  gi^duation  du  polarimètre  peut  se  faire  de  différentes  ma- 
nières. Un  premier  procédé  consiste  à  faire  tomber  sur  la  pile  de 
glaces  de  la  lumière  transmise  par  deux  tourmalines  à  axes  croisés 
(le  surfcices  égales.  Ce  système  laisse  passer  deux  faisceaux  polarisés 
n  angle  droit  qu'on  reçoit  sur  une  lentille  et  qu'on  dirige  sur  la  pile 
(le  glaces.  Si  l'on  couvre  une  fraction  connue  de  la  surface  de  l'uoe 
des  tourmalines,  les  intensités  des  deux  faisceaux  polarisés  à  angle 
droit  ne  seront  plus  égales,  mais  bien  dans  le  rapport  de  la  surface 
de  Tune  des  tourmalines  h  la  surface  conservée  de  l'autre*  On  aura 
donc  ainsi  de  la  lumière  partiellement  polarisée  de  composition 
connue  et  variable  à  volonté.  Il  suflit  alors,  pour  chaque  composi- 
tion de  la  lumière  partiellement  polarisée,  de  noter  l'angle  d'inci- 
dence que  donne  le  cercle  gradué  lorsque  la  lumière  qui  tombe  sur 
l'analyseur  est  nalurellc,  c'est-à-dire  lorsque  les  moitiés  de  chacune 
des  images  données  par  le  biquartz  sont  de  même  couleur. 

Arago  s'est  encore  servi  d'un  autre  procédé  pour  graduer  son 
polarimètre.  Il  faisait  tomber  sur  la  pile  de  ^aces  un  faisceau  lumi- 
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neox  réfléchi  auparavant  sur  une  lame  de  verre  à  faces  parallèles, 
de  façon  que  les  plans  d'incidence  sur  cette  lame  et  sur  la  pile  de 
glaces  fussent  parallèles.  Le  faisceau  réfléchi  contenait  alors  une 
quantité  q  de  lumière  polarisée  dans  le  plan  d'incidence,  t  étant 
rintensité  totale  de  la  lumière  réfléchie.  On  cherchait  l'angle  d'inci- 
dence sous  lequel  il  fallait  faire  tomber  le  faisceau  réfléchi  sur  la  pile 
de  glaces  pour  avoir  de  la  lumière  naturelle.  On  répétait  la  même 
opération  en  faisant  transmetttre  le  faisceau  par  la  lame ,  sous  le 
même  angle,  mais  de  manière  que  les  plans  d'incidence  sur  la  lame 
et  sur  la  pile  de  glaces  fussent  perpendiculaires.  La  quantité  de  lu- 
mière polarisée  dans  le  plan  d'incidence  de  la  pile ,  et  par  suite  per- 
pendiculairement au  plan  d'incidence  de  la  lame,  était  encore  q 
d'après  la  loi  d'Arago ,  mais  la  quantité  de  lumière  transmise  avait 
one  valeur  t'  différente  de  t.  On  avait  donc  dans  le  premier  cas  une 

proportion  de  lumière  polarisée  dans  le  plan  d'incidence  égale  à  j 

et  neutralisée  sous  une  certaine  incidence  du  rayon  réfléchi  sur  la 
pile,  incidence  que  nous  désignerons  par  a,  et  dans  le  second  cas 
une  proportion  de  lumière  polarisée  perpendiculairement  au  plan 

d'incidence,  égale  à  ^  et  neutralisée  sous  un  autre  angle  d'incidence 

que  nous  appellerons  a\  Arago  choisissait  pour  angles  d'incidence 
sur  Ja  lame  de  verre  quelques-uns  de  ceux  pour  lesquels  il  avait 
déterminé,  comme  nous  l'avons  vu  plus  haut,  le  rapport  de  la  lu- 
mière réfléchie  à  la  lumière  transmise  (335).  Le  rapport  ï  :  %  était 

donc  connu.  On  enlevait  ensuite  la  lame  de  verre  réfléchissante  et 
on  la  remplaçait  par  un  Nicol;  le  rayon  polarisé  donné  par  le  Nicol 
était  reçu  sur  une  lame  cristallisée  dont  la  section  principale  coïnci- 
dait avec  le  plan  d'incidence  de  la  pile  de  glaces  et,  après  avoir 
traversé  la  lame ,  tomhait  sur  la  pile  de  glaces  sous  l'incidence  a. 
On  faisait  tourner  le  Nicol  jusqu'à  neutralisation  complète  de  la  lu- 
mière polarisée  dans  l'analyseur.  Soit  cû  l'angle  que  forme  alors  la 
section  principale  du  Nicol  avec  celle  de  la  lame  cristallisée;  le  rayon 
polarisé  en  traversant  cette  lame  se  divise  en  deux  rayons  polarisés 
à  angle  droit  parallèlement  et  perpendiculairement  è  la  section  prin- 
cipale de  cette  lame,  et  dont  les  intensités,  d'après  la  loi  de  Malus, 
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sont  costal  et  sin^ ai.  On  aura  donc,  au  sortir  de  la  lame,  an  faisceau, 
partiellement  polarisé  dans  le  plan  d'incidence ,  qui  peut  être  re- 
gardé comme  composé  d'une  certaine  proportion  de  lumière  nata- 
relie  et  d'une  proportion  de  lumière  polarisée  dans  le  plan  d'ind- 
dence,  et  ayant  pour  intensité 

cos^ûf—  sin*ûi=  cos  qû>. 

On  recommence  l'expérience  en  faisant  tomber  le  rayon  sur  la 
pile  de  glaces  sous  l'incidence  a\  et  on  trouve  alors  pour  Tangle  des 
sections  principales  du  Nicol  et  de  la  lame  une  autre  valeur  a/,  de 
sorte  que,  si  la  loi  de  Malus  est  exacte,  la  proportion  de  la  lumière 
polarisée  perpendiculairement  au  plan  d'incidence  sera  représentée, 
en  prenant  pour  unité  la  quantité  totale  de  lumière  transmise  ao 

travers  de  la  pile,  par  cos aoi'.  Le  rapport  ——j représente doncle 

rapport  des  proportions  de  lumière  polarisée  dans  le  plan  (finci- 
dence  et  dans  le  plan  perpendiculaire ,  prises  par  rapport  à  la  quan- 
tité totale  de  lumière  ;  on  doit  avoir  par  conséquent 

cosaw  i  /' 


i' 


r 

Ce  rapport  -  étant  donné  par  les  expériences  sur  les  intensités,  il 
est  facile  de  vérifier  si  le  rapport  ^^  >  lui  est  bien  égal  dans  cha- 
que cas  particulier.  Arago  avait  choisi  celles  de  ces  expériences  dans 
lesquelles  il  avait  eu  -  =  -^   -  =  5-    Les  nombres   obtenus  pour 

— r  sont  —77^  et L'approximation  est  suflisante,  d'autant 

C0S26;  1,85        2,97  Al  ' 

plus  que  les  nombres  -  et  »  ne  sont  probablement  pas  très-exacts 

eux-mêmes.  Toutofois  ce  sont  ceux  qui  ont  le  plus  de  chances  d'être 
exacts  parmi  les  nombres  trouvés  par  Arago,  parce  que,  dans  les 
expériences  qui  ont  servi  à  les  déterminer,  l'appareil  était  plus  simple. 
La  série  d'opérations  que  nous  venons  de  décrire  n'est  autre  chose 
qu'une  vérification  directe  de  la  loi  de  Malus  qui,  à  la  rigueur, 
n'était  pas  nécessaire,  car  tous  les  phénomènes  de  la  polarisation 
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cbromalique  peuvent  être  déduits  de  cette  loi  et  en  sont  une  conlJr- 
iQfition  a  posteriori. 

En  s'appuvant  sur  la  loi  de  Malus,  il  sera  facile  de  graduer  très- 
siitiplement  le  polarim^lre.  On  fera  arriver  sur  la  pile  de  glaces  un 
faisceau  lumineux  ayant  traversé  un  Nicol  et  une  lame  crlslallist^e. 
Ce  faisceau  seru  partiellement  polarisf^  dans  le  plan  d'incidence  qu'on 
fera  coïncider  avec  la  section  principale  de  la  lame  cristallisée ,  et  la 
proportion  de  la  lumiiVe  polarisée  par  rapport  à  la  lumière  tolato 
transmise  par  la  lame  sera  égale  \  cos9&i,  w  étant  l'angle  des  sec- 
lions  principales  du  Nicol  et  de  la  lame  cristallisée.  On  cherchera 
l'inclinaison  à  donner  à  la  plie  de  glaces  pour  que  le  faisceau  émer> 
gent  soit  naturel,  et  on  aura  l'angle  d'incidence  correspondant  fi  la 
proportion  cosaw  de  lumière  polarisée.  En  faisant  varier  l'angle  m, 
on  pourra  ainsi  graduer  l'appareil. 

341.  ExpérienccB  d'Ed.  Dcatilna.  —  Edouard  DesaÏDs'"  a 
gradué  un  polariniètre  d'Aiago  par  le  procédé  que  nous  venons  d'in- 
diquer en  (leruier  lieu.  Il  a  fait  servir  ensuite  cet  appareil  à  des  ex- 
périences sur  la  lumière  réfléchie  par  une  glace  noire  dont  l'indice 
obtenu  par  l'angle  de  polarisation  était  i.iaS. 

Voici  les  résultats  auxquels  il  est  parvenu  : 


3o* o,&9o 

36- o,555 

ho' 0,707 

70' 0.698 

yS' 0,539 


o.4i3 

0.563 
0,719 
0,708 
0.536 


DirriiHcia. 

+  0,007 

—  0,008 

—  0,01a 

—  0,010 
+  o,oo3 


La  concordance  est  très-satisfaisante. 

Il  est  inutile  de  faire  des  expériences  sur  la  lumière  transmise 
puisque,  d'après  la  loi  d'Arago,  démontrée  par  la  théorie  et  par 
l'expérience,  la  quantité  absolue  de  lumière  polarisée  par  transmis- 
sion est  égale  à  celle  de  la  lumière  polarisée  par  réflexion. 

Le  polarimètre  d'Arago  une  fois  gradué  peut  du  reste  servir  à 

(»   C.  h.,  XXXI,  Ùfû.  —  Am.  de  Mm.  ft  de  ^gM..  (3),  XXXI,  aXG. 
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vérifier  les  formules  de  Fresnel  sur  les  intensités  du  rayon  réfléchi 
et  du  rayon  réfracté.  On  fait,  à  cet  effet,  arriver  sur  la  pile  de 
glaces  un  rayon  réfléchi  par  une  lame  de  la  substance  sur  laquelle 
on  veut  opérer.  L'incidence  qu'il  faut  donner  è  la  pile  de  glaces  pour 
obtenir  la  neutralisation  de  la  lumière  polarisée ,  c'est-à-dire  pour 
que  les  deux  moitiés  de  chaque  image  dans  Tanalyseur  aient  une 
teinte  uniforme,  fera  connaître  par  la  graduation  du  polarimètrele 

rapport  i  de  l'intensité  q  de  la  lumière  polarisée  &  Tintensîté  totale  t 

de  la  lumière  réfléchie.  De  même,  si  on  fait  tomber  sur  la  pile  de 
glaces  la  lumière  transmise  par  la  lame,  l'angle  d'incidence  soos 
lequel  on  obtient  la  neutralisation  de  la  lumière  polarisée  fait  con- 
naître par  la  graduation  le  rapport  %  de  l'intensité  de  la  lumière  po- 
larisée à  l'intensité  totale  de  la  lumière  transmise.  La  quantité  } 
ayant  la  même  valeur  dans  les  deux  cas,  en  vertu  de  la  loi  d'Arago, 

le  rapport  des  quantités  ^  et  ^  ainsi  déterminées  sera  égal  au  rap- 

port  T  9  c'est-à-dire  à  celui  des  intensités  de  la  lumière  transmise  et 

de  la  lumière  réfléchie.  Arago  a  indiqué  ce  procédé,  mais  il  ne  s'en 
est  pas  servi. 


III. 

APPLICATIONS  DE  LA  THÉORIE  DE  FRESNEL. 

A.  —  PROPRlfris  DBS  PILB8  DE  GLACES. 

Les  propriétés  des  piles  de  glaces  peuvent  se  déduire  des  lois  de 
FresnQl  sur  la  réflexion  et  la  réfraction  de  la  lumière,  et  elles  vont 
nous  en  fournir  de  nouvelles  vérifications. 

Il  y  a  deux  cas  à  considérer  :  celui  où  le  faisceau  a  des  dimen- 
sions transversales  très-petites,  et  celui  où  il  a  une  largeur  appré- 
ciable. 

3i&2.  CiMi  d*iiii   faisceau  m   dimeitsiaiMi   traïuiverMiles 

très-petites*  —  Si  le  faisceau  lumineux  qui  traverse  la  pile  de 
glaces  est  très-mince,  les  phénomènes  sont  simples.  On  peut  alors, 
sans  commettre  d'erreur  sensible,  ne  considérer  k  chaque  surface 
qu'un  seul  rayon  réfléchi  et  un  seul  rayon  réfracté.  Cherchons  quelle 
est  la  polarisation  du  rayon  transmis  par  la  pile.  Soit  a  Tangle  que 
fait  le  plan  de  polarisation  de  la  lumière  incidente  avec  le  plan  d'in- 
cidence. Le  rayon  qui  tombe  sur  la  première  glace  peut  se  décom- 
pose]^ en  deux  rayons  polarisés,  l'un  dans  le  plan  d'incidence  et 
Tautre  dans  le  plan  perpendiculaire,  ayant  respectivement  pour 
amplitudes  cos  a  et  sin  a.  Après  une  réfraction  ces  amplitudes  de- 
viennent mcosa  et       ,._  >>  d'après  les  formules  établies  pour  la 

réfraction  de  la  lumière  (318).  Lorsque  le  rayon  a  traversé  un 
nombre  de  glaces  égal  à  j9^  le  nombre  des  réfractions  est  égal  à  ap 
et  on  a  pour  les  amplitudes  des  deux   composantes  m^cosa  et 


m*''8ma 


cos^^'li-r) 

La  lumière  qui  émerge  de  la  pile  est  donc  polarisée  rectilignement, 

et,  si  l'on  désigne  par  jS  l'angle  que  son  plan  de  polarisation  fait 

avec  le  plan  d'incidence,  on  a 

Cette  formule  est  facile  à  vérifier. 
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Si  la  lumière  qui  tombe  sur  la  pile  de  glaces  est  naturelle,  les 
intensités  relatives  des  deux  composantes  sont,  au  sortir  de  la  pile, 

1  et      y , ._  V 1  c'est-à-dire  que,  l'intensité  de  la  composante  suiYant 

le  pian  perpendiculaire  au  plan  d'incidence  étant  prise  pour  unité, 
l'intensité  de  la  composante  parallèle  au  plan  d*incidenee  aaa 
cos^^(t  — r).  Le  rapport  de  la  quantité  de  lumière  polariite..ili 

quantité  totale  de  lumière  transmise  sera  ^^ï^^  "iTTS^ffzS*  '^ 

On  peut,  au  moyen  du  polarimètre,  vériGer  cette  expi 
a  pour  limite  l'unité. 


343.  CiMi  d*uB  faiseeau  torire.  —  Ce  cas  est  un 

compliqué  que  le  précédent,  mais  n'oiïre  aucune  difficulté.  QjjfJK- 
compose  le  rayon  incident  en  deux  rayons  polarisés  à  angle  ma 
dans  le  plan  d'incidence  et  dans  le  plan  perpendiculaire.  Où  lienl 
compte  des  rayons  qui,  réfléchis  un  nombre  pair  de  fois»  ëraef]genl 
après  avoir  traversé  la  pile.  L'intensité  de  chacune  des  composantes 
du  rayon  émergent  est  donc  la  somme  des  intensités  d'une  série 
de  rayons  dont  le  premier  traverse  directement  la  pile,  dont  le  se- 
cond subit  deux  réflexions  dans  l'intérieur  de  la  pile,  le  troisième 
quatre  réflexions,  le  quatrième  six  réflexions,  et  ainsi  de  suite.  La 
somme  des  intensités  de  ces  deux  composantes  est  égale  à  l'intensité 
du  rayon  émergent. 

Lorsque  les  rayons  incidents  sont  naturels,  la  lumière  émergente 
est  partiellement  polarisée  perpendiculairement  au  plan  d'incidence. 
Mais  lorsque  la  lumière  incidente  est  polarisée  rectilignement,  il 
n'est  pas  exact  de  conclure,  comme  l'ont  fait  MM.  de  la  Provostaye 
et  P.  Desains,  que  la  lumière  émergente  est  polarisée  dans  un  plan 
faisant  avec  le  |)lan  d'incidence  un  angle  dont  la  tangente  est  donnée 
par  le  rapport  dos  amplitudes  des  deux  composantes  rectangulaires. 
Cela  n'f»st  pas  exact  à  cause  des  réflexions  multiples. 

Le  faisceau  formé  par  les  rayons  réfléchis  donne  lieu  à  des  con- 
sidérations analogues,  à  moins  que  l'angle  d'incidence  ne  soit  l'angle 
de  polarisation  complète,  car  dans  ce  cas  particulier  tous  les  rayons 
réfléchis  sont  entièrement  polarisés  dans  le  plan  d'incidence,  et  par 
conséquent  il  en  est  de  même  du  faisceau  réfléchi  total.  . 


APPLICATIONS  DE  LA  THÉORIE  DE  FRESNEL       âS3 

B.  ^  HOUPPIS  DB  HAmiXGKH. 

3d4.  DMsrIpdSB  des  ksuppe*  de  HaldlDser. —  On  peut 
raltacher  aux  modifications  do  ia  lumière  polarisée  par  réfraction  le 
phëhomène  découvert  par  le  physicien  allemand  Haidinger'"  et  qui 
porte  le  nom  de  houppe»  de  Haidmger. 
Ce  phénomène  consiste  en  ce  que,  si 
l'on  reçoit  dans  l'œil  de  la  lumière 
blanche  polarisée,  on  aperçoit  une 
double  aigrette  jaune  JJ'  (fig.  66)  dont 
l'axe  est  dans  le  plan  de  polarisation, 
et  qui  est  limitée  par  deui  courbes 
ayant  la  forme  d'arcs  d'hyperbole.  Cette 
aigrette  s'élargit  à  mesure  qu'on  s'é- 
loigne du  plan  de  la  vision.  Des  deux 
cAtés  de  la  partie  médiane  de  l'aigrette 
se  montrent  deux  taches  violettes,  V  et 
V,  plus  larges  que  les  aigrettes  jaunes,  mais  plus  courtes. 

Lorsqu'on  a  ronslaté  une  fois  l'existence  de  ces  houppes,  il  est 
facile  de  les  reconnaître  par  la  suite,  et  l'œil  peut  alors  remplacer 
un  polariscope  et  même  servir  à  déterminer  ta  direction  du  plan  de 
polarisation. 

Pour  découvrir  les  houppes  de  Haidinger,  on  regarde  un  point  du 
ciel  h  travers  un  prisme  de  Nicol  un  jour  où  le  temps  est  couvert, 
et,  si  on  ne  les  distingue  pas  h  cause  de  leur  peu  de  netteté,  elles 
apparaissent  lorsqu'on  fait  tourner  le  prisme  de  90  degrés  sans 
changer  la  direction  de  son  axé  :  on  tes  voit  alors  tourner  avec  le 
prisme.  On  peut  aussi  les  distinguer  A  l'œil  nu  lorsque  le  ciel  serein 
envoie  lui-même  de  la  lumière  polarbée.  Quand  le  soleil  est  près  de 
l'horizon,  on  regarde  successivement,  dans  un  plan  perpendiculaire 
an  plan  vertical  qui  passe  par  Tœil  et  le  soleil ,  un  point  situé  au  zé- 
nith et  un  autre  k  l'horizon  :  on  reçoit  ainsi  deux  rayons  polarisés  è 
angle  droit  et  on  peut  distinguer  les  houppes. 

"1  Pogg.  ^>».,LX[[I,  ■9;L\Vn.  'i35;LVin.73,.3o5;LXXV,  35o;XCI,  3ii, 
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3i&5.  ExpllMiti^n  des  hsuppm  de  Haidiniper.  —  Ce  ph^ 

nomène  a  beaucoup  attiré  l'attention  des  physiciens.  Plusieurs 
d'entre  eux,  et  entre  autres  Haidinger  lui-même,  peu  versés  dans  la 
connaissance  des  lois  de  l'optique,  voulaient  y  voir  les  vibrations 
rectilignes  de  la  lumière  polarisée.  Ces  idées  ont  contribué  k  faire 
regarder  le  phénomène  comme  singulier,  et  beaucoup  d'expUcation.^ 
peu  satisfaisantes  en  ont  été  données. 

M.  Jamin  ^^^  a  expliqué  les  houppes  de  Haidinger  d'une  mani^ 
simple,  en  se  basant  sur  les  effets  des  piles  de  glaces  «  et  les  a  r^ro- 
duites  artiGcicllement.  Lorsqu'un  rayon  polarisé  dans  un  certain 
plan  tombe  sur  une  pile  de  glaces,  on  peut  le  décomposer  en  dem 
rayons  polarisés,  l'un  dans  le  plan  d'incidence,  Tautre  dans  le  plan 
perpendiculaire.  Par  l'effet  de  la  pile,  la  composante  parallèle  au 
plan  d'incidence  perd  plus  de  son  intensité  que  l'autre,  d'où  il  résulte 
que  l'intensité  du  rayon  transmis  sera  d'autant  moindre  qu'il  est 
polarisé  dans  un  plan  plus  voisin  du  plan  d'incidence.  Ceci  posé, 
supposons  qu'on  fasse  tomber  sur  une  série  de  surfaces  sphériques, 
concentriques  cl  superposées  un  faisceau  de  rayons  polarisés  dans 
un  certain  plan.  Si  l'on  mène  par  le  centre  commun  des  surfaces 
sphériques  un  plan  parallèle  au  plan  de  polarisation  du  faisceau, 
les  rayons  compris  dans  ce  plan ,  et  pour  qui  par  conséquent  le  plan 
d'inciifence  coïncidera  avec  le  plan  de  polarisation,  auront  aprw 
l'émergence  une  intensité  minimum.  Ceux  au  contraire  qui  sont  si- 
tués dans  une  section  faite  par  le  centre  perpendiculairement  au 
premier  plan  auront  après  l'émergence  une  intensité  maximum. 

Dans  les  azimuts  intermédiaires,  l'intensité  croîtra  de  la  pre- 
mière section  h  la  seconde.  Mais  les  rayons  des  différentes  couleurs 
ont  leurs  intensités  altérées  d'une  manière  différente,  puisque  cette 
altération  dépend  des  angles  i  et  r,  et  par  suite  de  l'indice  de  ré- 
fraction. Si  donc  la  lumière  est  blanche,  les  maxima  et  les  minima 
des  différentes  couleurs  ne  seront  pas  proportionnels  aux  intensités 
respectives  do  ces  couleurs  dans  la  lumière  blanche;  il  y  aura  une 
couleur  prédominante,  et  c'est  celle-là  qui  apparaîtra.  Si  l'on  fait 
pour  les  différentes  couleurs  le  calcul  de  l'affaiblissement  qu'éprou- 
vent les  intensités  des  rayons  polarisés  dans  le  plan  d'incidence  ol 

to  C.  R.,  XXVI,  197.  —  //i»f.,  XVI,  53. 
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dans  le  plan  perpendiculaire,  on  reconnaît  que  ce  sont  les  rayons 
jaunes  qui  prédominent  dans  le  premier  cas,  et  les  rayons  violets , 
complémentaires  des  rayons  jaunes,  dans  le  second. 

On  peut  reproduire  artificiellement  ce  phénomène  en  faisant  ar- 
river de  la  lumière  polarisée  au  moyen  d'un  Nicol  sur  une  pile  de 
100  à  a 00  verres  de  montre  placés  dans  un  tube  en  cuivre. 

La  même  série  de  phénomènes  se  passe  dans  l'œil ,  qui  pe^t  être 
assimilé  à  une  pile  de  ce  genre ,  car  la  cornée  et  le  cristallin  sont 
formés  de  couches  sphériques  inégalement  réfringentes  ^^l 

G.  —  Polarisation  de  la  lumiàrb  par  iiiissiON  et  par  diffusion. 

Le  mode  de  polarisation  de  la  lumière  émise  ou  diffusée  par  les 
corps  s'explique  encore  par  les  lois  de  Fresnel. 

3&6.  Pol«plMiti«ii  par  éiHiiMton*  — 11  n  existe  sur  la  polari- 
sation par  émission  qu'un  petit  nombre  d'expériences  dues  en  partie 
à  Arago  ^^\  La  lumière  rayonnée  par  un  liquide  ou  par  un  solide 
incandescent  dans  une  direction  autre  que  la  direction  normale  à  la 
surface  rayonnante  est  polarisée  comme  par  réfraction ,  c'est-à-dire 
qu'elle  est  partiellement  polarisée  dans  un  plan  perpendiculaire  au 
plan  d'émergence.  Gela  tient  à  ce  que  les  molécules  de  la  surface  ne 
rayonnent  pas  seules  ;  celles  des  couches  intérieures  rayonnent  éga- 
lement, du  moins  jusqu'à  une  certaine  profondeur,  et  les  rayons 
émis  par  ces  molécules  intérieures  viennent  se  réfracter  à  la  surface. 

Si  la  lumière  émise  par  les  gaz  incandescents  n'est  jamais  pola- 
risée, cela  s'explique  par  la  faiblesse  de  la  réfraction  quand  un 
rayon  passe  d'un  gaz  dans  un  autre  ou  même  d'un  gaz  dans  le  vide. 

La  polarisation  de  la  lumière  émise  par  un  corps  peut  donc  nous 
renseigner  sur  la  manière  dont  la  lumière  est  émise  par  ce  corps  et 

(*)  M.  Helmholti  (voir  la  traduction  française  par  Javai  et  Klein,  p.  553),  dans  son 
OptifUÊ  pkyiioiogiquê ,  n^admet  pas  Texplication  des  houppes  donnée  par  M.  Jamin,  et 
loi  objecte,  entre  antres  choses,  que,  si  Ton  opère  avec  de  la  lumière  homogène,  ie  bleu 
est  la  setde  conlenr  pour  laquelle  les  houppes  sont  visibles,  et  que  Tétendue  des  houppes 
onncîde  avec  celle  de  la  tache  jaune  de  Tœil.  Il  en  conclut  qu^on  peut  expliquer  la  pro- 
duction des  houppes  en  admettant  que  les  éléments  jaunes  de  la  tache  jaune  sont  faible- 
ment biréfringents  et  quMIs  absorbent  plus  fortement  le  rayon  extraordinaire  que  le 
rayon  ordinaire  pour  la  lumière  bleue.  (  L.) 

(>)  Aêtronomie populaire,  II,  95.  —  Œuvree coMpUtei ,  YJI,  &o3. 
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sur  Tétat  du  coqps.  C'est  ainsi  que  Ton  reconnaît  que  la  lumim 
émise  par  la  lune  est  polarisée,  comme  par  réflexion,  dans  no  ^ 
qui  passe  par  la  lune  et  le  soleil.  La  lune  n*est  donc  pas  an  corp 
lumineux  par  lui-même,  et  la  lumière  qu'elle  nous  envoie  doitébr 
celle  quiy  émise  par  le  soleil,  se  réfléchit  sur  sa  surface.  Cette o- 
périence  se  fait  en  dirigeant  un  polariscope  vers  la  iune. 

On  peut,  par  le  même  procédé,  reconnaître  si  la  lumière  sobire 
est  due  è  un  solide  ou  à  un  liquide  incandescent ,  ou  bien  &  ao  giL 
Si  la  surface  incandescente  est  solide  ou  liquide,  la  lumière  di 
centre,  émise  normalement,  ne  doit  pas  être  polarisée,  mais  no  po- 
lariscope dirigé  vers  les  bords  du  disque  solaire  doit  donner  des 
signes  sensibles  de  polarisation.  Or,  jamais  on  n*a  obtenu  de  traces 
de  polarisation  en  dirigeant  le  polariscope  sur  un  point  quelconque 
du  disque  solaire.  La  lumière  solaire  est  donc  due  à  Tincandescence 
d'un  gaz.  Nous  n'avons  pas  à  parler  ici  des  recherches  ultérieures 
sur  la  constitution  physique  du  soleil,  qui  ont  confirmé  le  résultat 
obtenu  par  Arago. 

347.  P^larlMittoB  par  dlfhisian* —  La  diffusion,  comme 
la  réflexion  et  la  réfraction,  modifie  la  polarisation  de  la  lumière. 
Arago  n'a  fait  que  peu  d'expériences  à  ce  sujet.  MM.  de  la  Provos- 
tayc  et  P.  Desains  ont  repris  ces  expériences  sans  être  guidés  [wr 
aucune  vue  théorique ^*\  de  même  qu'Arago.  De  là  résulte  un  peu 
de  confusion  dans  les  résultats.  Toutefois,  on  peut  rendre  un  compte 
suffisant  des  effets  de  la  diffusion  observés  par  MM.  de  la  Provos- 
taye  et  P.  Desains  dans  trois  cas  qu'ils  étudièrent. 

Le  premier  cas  est  celui  des  corps  parfaitement  polis  ;  le  second 
cas  est  celui  des  surfaces  mates  sans  granules  ou  à  granules  opaques; 
le  troisième,  celui  des  surfaces  à  granules  transparents. 

Arago  avait  observé  sur  la  porcelaine  bien  polie  un  phénomène 
singulier  :  des  poussières  et  des  substances  étrangères  adhérentes  à 
la  surface  font  qu'elle  n'est  pas  entièrement  dépourvue  de  pouvoir 
difi'usif.  Arago,  en  recevant  sur  un  polariscope  les  rayons  ainsi  dif- 
fusés, trouva  des  traces  de  polarisation  perpendiculairement  au  plan 

<>>  Amn.dÊckim.  et  de  phy».,  (3)»  XXXiV,  91 5. 
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.de  diffusion,  c  est-à-dire  au  plan  passant  par  le  rayon  diffusé  et  par 

^b  normale  à  la  surface  diffusante. 

D'après  cela  la  diffusion  irrégulière  polariserait  comme  la  réfrac- 

•tion,  phénomène  dont  on  ne  voit  pas  la  raison. 

,      MM.  de  la  Provostaye  et  Desains  ont  reconnu  que,  si  la  lumière 

,  tombe  normalement  sur  la  plaque  de  porcelaine ,  la  lumière  diffusée 
est  polarisée  dans  le  plan  de  diffusion.  Il  en  est  de  même  quand 
llncidence  augmente,  jusqu'à  une  certaine  incidence  pour  laquelle 
il  n'y  a  plus  de  polarisation  ;  mais  au  delà  la  polarisation  reparaît 
perpendiculairement  au  plan  de  diffusion  et  va  en  augmentant  avec 
rinddence.  Cependant  l'or,  sur  lequel  les  deux  physiciens  expérimen- 
tèrent également,  donna  pour  toutes  les  incidences  de  la  lumière 
polarisée  dans  le  plan  de  diffusion.  Il  en  fut  de  même  pour  les  sur- 
faces complètement  dépolies ,  c^est-à-dire  pour  les  surfaces  qui  dif- 
fusent, la  lumière  au  plus  haut  degré. 

L'anomalie  observée  sur  la  porcelaine  s'explique  d'une  manière 
satisfaisante  par  le  phénomène  de  la  Jluùrescmce.  La  fluorescence  est 
une  sorte  de  phosphorescence  de  très-courte  durée  qui  se  manifeste 
lorsque  certains  corps  ont  été  éclairés.  Après  que  ces  corps  ont  cessé 
de  recevoir  la  lumière  ils  en  émettent  encore  pendant  quelques  ins- 
tants. Getle  lumière  ainsi  émise  doit  être  polarisée  comme  par  ré- 
fraction, ainsi  que  nous  l'avons  vu  plus  haut  (346),  et  par  suite 
perpendiculairement  au  plan  de  réfraction.  D'ailleurs,  si  on  ne  cons- 
tate cette  lumière  émise  par  le  corps  qu'après  qu'il  a  cessé  d'être 
éclairé,  elle  n'en  existe  pas  moins  pendant  l'éclairement,  et  alors 
elle  se  trouve  associée  à  la  lumière  diffusée.  Suivant  que  la  lumière 
diffusée  ou  la  lumière  émise  prédomine,  la  lumière  renvoyée  par  le 
corps  sera  polarisée  parallèlement  ou  perpendiculairement  au  plan 
de  diffusion.  Or,  à  mesure  qu'on  s'écarte  de  la  normale,  la  quantité 
de  lumière  diffusée  diminue,  tandis  que  la  quantité  de  lumière 
fluorisée  ne  change  pas  beaucoup.  Il  se  peut  donc  que  la  lumière 
diffusée ,  d'abord  prédominante ,  devienne ,  lorsque  l'incidence  aug-^ 
mente,  égale  à  la  lumière  fluorisée,  puis,  au  delà»  moins  intense  que 
cette  lumière.  Ainsi  se  trouvent  expliqués  les  phénomènes  produits 
par  la  porcelaine. 

Les  substances  dépolies  diffusant  fortement  la  lumière,  il  n*esl 
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pas  étonnant  qu'elles  ne  présentent  jamais  d  anomalies  semblables  à 
celles  de  la  porcelaine,  et,  si  l'or  ne  polarise  pas  la  lumière  perpen- 
diculairement au  plan  de  diffusion ,  cela  tient  à  ce  que  l'or,  comme 
tous  les  métaux,  ne  possède  pas  le  pouvoir  fluorescent. 

MM.  de  la  Provostaye  et  P.  Desains  expérimentèrent  aussi  sur  les 
corps  à  surface  non  compacte,  tels  que  le  noir  de  fumée,  le  platioe 
platiné,  etc.  Pour  de  telles  substances  il  n'y  a  pas  de  fluorescence, 
et,  puisqu'ils  ne  transmettent  pas  la  lumière,  le  seul  effet  prodoil 
sera  celui  de  la  diffusion.  La  lumière  sera  donc  polarisée  partiel- 
lement dans  le  plan  de  diffusion.  Cette  diffusion  {>ourra  élre  consi- 
dérée comme  une  réflexion  à  la  surface  de  granules  convexes,  et  par 
suite  la  proportion  de  lumière  polarisée  doit  augmenter  avec  Tinci- 
dence,  car,  l'angle  du  rayon  incident  avec  le  rayon  réfléchi  ne  pou- 
vant surpasser  5o  degrés,  sous  l'incidence  normale  l'angle  d'incidence 
ne  peut  surpasser  65  degrés,  angle  moindre  que  celui  de  la  polari- 
sation complète.  Or,  jusqu'à  cette  incidence  la  quantité  de  lunuèrc 
polarisée  augmente  en  effet,  et  l'expérience  vient  vériGer  ces  con- 
jectures. 

Le  dernier  cas  est  celui  des  substances  non  compactes  à  granules 
transparents  :  tels  sont  le  cinabre  en  grains,  le  papier,  le  soufre,  le 
blanc  de  céruse,  qui  diffusent  le  plus  de  lumière.  Dans  ces  substances 
la  lumière  pénètre  à  une  {)rofondeur  plus  ou  moins  grande,  de 
sorte  qu'on  ne  reçoit  pas  seulement  les  rayons  qui  se  sont  réfléchis 
une  fois  à  la  surface  de  ces  granules,  mais  encore  ceux  qui  se  sont 
réfléchis  un  certain  nombre  de  fois  dans  des  plans  différents,  et 
surtout  les  rayons  qui  se  sont  réfléchis  totalement  dans  l'intérieur 
du  corps.  Si  donc  la  lumière  incidente  est  naturelle,  la  lumière 
diffusée  se  composera  de  rayons  polarisés  dans  tous  les  plans  sans 
aucune  régularité  et  sera  de  la  lumière  naturelle.  Si  la  lumière  inci- 
dente est  polarisée,  toutes  ces  réflexions  tendent  à  changer  le  plan 
de  polarisation  d'un  très-grand  nombre  de  manières  différentes,  et 
la  lumière  diffusée  sera  encore  plus  ou  moins  dépolariséc.  Ces  résul- 
tats de  la  théorie  ont  été  vérifiés  par  les  expériences  de  MM.  de  la 
Provostaye  et  P.  Desains. 

lies  observations  ont  d'ailleurs  constaté  pour  la  chaleur  les  mêmes 
phénomènes  de  polarisation  par  diffusion  que  pour  la  lumière. 
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D.  —  Théorie  complète  des  anneaux  coloréh. 

3A8.  InaullBsaBee  de  to  tiiéorie  élémentaire  des  an- 
L  eolarés.  —  La  connaissance  des  iois  de  la  réflexion  et  de 
la  réfraction  de  la  lumière  va  nous  permettre  de  compléter  la  théorie 
des  anneaux  colorés  par  réflexion  et  par  transmission.  Dans  cette 
théorie  élémentaire  on  admet  que  les  anneaux  par  réflexion  pro- 
viennent uniquement  de  l'interférence  des  rayons  réfléchis  à  la  pre- 
mière surface  de  la  lame  mince  avec  ceux  qui  se  réfléchissent  sur  la 
seconde  surface  de  cette  lame.  Mais  l'expérience  montre  que  les  an- 
neaux obscurs  produits  par  réflexion  sont  absolument  noirs  dans  la 
lumière  homogène,  tandis  que,  d'après  la  théorie  élémentaire,  leur 
intensité  devrait  être  seulement  très-faible,  car  les  deux  rayons 
qu'on  considère  comme  interférents  ont  des  intensités  inégales,  celui 
qui  se  réfléchit  à  la  seconde  surface  ayant  son  intensité  affaiblie  par 
deux  réfractions.  Ce  désaccord  entre  la  théorie  et  l'expérience  pro- 
vient de  ce  que,  dans  cette  théorie  simplifiée,  on  ne  tient  pas 
compte  des  rayons  qui  émergent  après  avoir  subi  3,  5,  7,.  .  .  et  en 
général  un  nombre  impair  de  réflexions  dans  l'intérieur  de  la  lame, 
et  qui  cependant  doivent  nécessairement  intervenir  dans  le  phé- 
nomène. 

La  théorie  de  Fresnel  va  nous  permettre  de  calculer  toutes  les 
apparences  que  doivent  présenter  les  anneaux  réfléchis  et  les  anneaux 
transmis,  puisqu'elle  donne  les  formules  nécessaires  pour  déterminer 
ce  que  devient  un  rayon  après  un  nombre  quelconque  de  réflexions 
ou  de  réfractions.  Ces  calculs  ont  été  effectués  pour  la  première  fois 
par  Airy^'^  11  est  inutile  d'introduire  dans  les  calculs  l'hypothèse 
de  Young  sur  le  changement  de  phase  produit  par  la  réflexion  (38), 
puisque  ce  changement  résulte  des  formules  de  Fresnel  et  qu'il  y  est 
compris. 

* 

3A9.  Intensités  des  anneaux  réiléeMs  et  transmis 
lorsque  la  lumière  incidente  est  polarisée  dans  le  pian 
d'ineidenee.  —  Nous  allons  traiter  en  premier  lieu  le  cas  des  an- 
neaux par  réflexion,  lorsque  la  lumière  incidente  est  polarisée  dans 

<*>  Camhr.  Tratu.,  IV,  919,  ^109.  —  Pkil.  Mag.,  (9),  X,  tin;  (3),  II,  iflo. 
Verdet,  VI.  —  Optique,  II.  .Ja 
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le  plan  d*incidence.  Nous  supposerons,  comme  cela  a  lieu  ordioai- 
i*enient,  que  la  lame  mince  est  le  milieu  le  moins  réfringent.  Si  If 
faisceau  est  un  ])eu  large,  il  interviendra  dans  le  faisceau  réfléchi 
suivant  chaque  direction  une  série  de  rayons  qui  ont  subi  i.  3. 
5,. .  .  réflexions,  et,  comme  les  intensités  de  ces  rayons  décroisseat 
très-rapidement  avec  le  nombre  des  réflexions,  on  pourra  faire  la 
somme  de  leurs  intensités  en  considérant  leur  série  comme  indéfinie. 

Si  l'on  représente  par  sin  air  r-p  le  mouvement  vibratoire  du  ravon 

incident  au  point  d'incidence  et  au  temps  t,  le  mouvement  vibra- 
toire du  rayon  réfléchi  sur  la  première  surface  aura  pour  expression. 

au  même  point  et  à  la  même  époque,  a  sin  sir^*  Quant  au  ravon 

qui  s'est  réfléchi  sur  la  seconde  surface  de  la  lame ,  en  désignant 
par  e  l'épaisseur  de  la  lame  et  par  t  Tangle  d'incidence ,  on  voit  que 
sa  diflérence  de  marche  avec  le  premier  rayon  réfléchi  est  afcosi, 
et  que  sur  ce  rayon  le  mouvement  vibratoire  est  représenté  par 

4    .          ft       afcosÂ 
A  sin  QTT  [  rp )  • 

L'aniplilude  A  ])eut  iHre  remplacée  par  le  produit  hcd,  si,  Tani- 
plitudo  du  rayon  incident  étant  prise  pour  unité,  6  désigne  l'ampli- 
tude du  rayoFi  réfracté  à  la  j)rcmière  surface,  c  le  rapport  de  l'am- 
plitude de  la  lumièri'  qui  est  réfléchie  par  la  seconde  surface  à 
I  iuuplitude  (lu  rayon  qui  tombe  sur  cette  surface,  et  enfin  d  le  raj)- 
port  de  ramj)lilude  du  rayon  réfracté  ])ar  la  première  surface  à 
l^uuplitude  du  rayon  (|ui  tombe  sur  celle  surface.  Le  mouvement 
\ihratoin»  du  second  rayon  réfléchi  aura  donc  pour  expression 

...           //       i('vosi\ 
hra  sin  'îtt  [tt. ^ — 1  • 

l.o  ti*^M>i^iue  rajon  réfléchi  a  été  réfracté  une  fois  du  premier  au 
xv^^^nd  uuliou»  puis  réfléchi  trois  fois  à  Tinlérieur  de  la  lame  et  ré- 
li«uto  uuo  lois  du  second  milieu  au  ])remier.  Son  amplitude  sera 
.Umu  dv  \onuo  Ih'\I,  Quant  à  sa  difl'érence  de  marche  avec  le  premier 
loxMi  u^lKvh^  rlle  est  de  deux  fois  la  quantité  îîccosi.  Il  vient  donc. 
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■ 

'  pour  le  mouvement  vibratoire  de  ce  troisième  rayon,  lexpression 
5  oérrfsmQTT  (r-p  — 9 — ^- — j. 

On  a  de  même,  pour  le  quatrième  rayon, 

I  «i  I  -  f  t       o  ^^  cos  i\ 

oc^d  sm  fïTT  (  r-p  —  o  — V —  1 1 

et  généralement,  pour  le  [n+  i)''""  rayon  réfléchi, 

i-3ii— ij  •  /'  afcosA 

ftr**    'rfsm  37r  (^      w — r — j  . 

On  a  d'ailleurs,  d'après  les  formules  de  Fresnel,  i  étant  l'angle  d'in- 
cidence dans  la  lame  mince, 

sin(r— 0  sin  («  —  /•) 

sin(r-hi)  sm(/-t-r) 

1       asinicosr  »      asinrcosi 

0  =  ; —. r-  t  (1=  : —. • 

sin(n-r)  sni  (e-i-r) 

Par  suite,  il  vient 

^ ^sinicos/sinrcosr      (sin(i-+-r)-4-sin(i-r)][sin(i-hr)— sin(e— r)| 

Sin*(l4-/)  SHl*  (/-+-/•) 

sin*  (/  -h  r) — sin'  (/ — r)  _  sin'  (i — r) o 

"^  siii*(/-hr)  ~  siii*(e-i-r)  ~~  ^  ~~'     * 

Fin  posant 

/  aé'cos/ 


les  expressions  des  mouvements  vibratoires  prennent  les  formes  sui- 
vantes :  pour  le  premier  rayon  réfléchi,  — csinx;  pour  le  second. 
c[i—c^)sm{x—y);  pour  le  troisième,  r*(i  —  c2)sin(ar  — 2y),  et 
en  général,  pour  le  (n+  i)**"''  rayon,  c^""*  (i  — c2)sin  {x  -ny). 

En  remplaçant  les  sinus  par  des  exponentielles  imaginaires,  ces 
expressions  deviennent,  en  laissant  de  côté  pour  le  moment  le  pre- 
mier ravon  réfléchi, 
• 

2  y/—  1 
c^i-  c^)  r   (.r  -  2  V)  V  -  I         -  (.r  -2  y)  v  " 
a  y'—  I 
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et  pour  le  (»4- 1)**^  rayon  réfléchi, 

a  y/—  1 

Si  l'on  partage  cette  série  d'expressions  en  deux  groupes  com- 
prenant, l'un  les  termes  dont  l'expression  générale  est 


2  y/—  1 

et  l'autre  les  termes  dont  l'expression  générale  est 


av^rr 


--/» 


on  aura  deux  progressions  géométriques  oii  l'on  peut  faire  la  somme 
des  n  premiers  termes.  Les  raisons  de  ces  progressions  étant  respec- 
tivement 

c^.--^'^"'         et        r^e^^, 

on  a,  pour  la*  somme  des  n  premiers  termes  de  la  |)remière  pro- 
gression , 

ol  pour  la  somnio  des  w  premiers  termes  de  la  seconde, 

c  (  1   c')  c'^"c~  ['^ -  ('*  -^  »  ) .^']  v"^ _ ,,  -  ^•'' -  y)  \^^ 


9. 


La  soniFne  des  deux  progressions  est  donc 


2v'^^T ^  _.,.2/i[,,K--(Ai-hi)jlv/-  i"_,,-[.ï'-(«+i)v]v^] 


1  —  ar'cos  V  ^r* 


_,.i(.''^V-  '  _,.-.^V-  '  )  +/^-.>')  V^^_p-(J--.r)v- 
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Le  terme  du  dénominateur  c^[e  +e    ^  )  sl  été  rem- 

placé par  sa  valeur  sc^  cosy. 

En  remplaçant  de  même  au  numérateur  les  exponentielles  ima- 
ginaires par  les  lignes  trigonométriques,  il  vient,  pour  la  somme 
des  mouvements  vibratoires  des  rayons  réfléchis,  sauf  le  premier, 
l'expression 

/    _  o\  (•  ^  ^ '*"*'* ^ sin (.r—  iiY) — c ^ '* sinfa  — (fi-t- 1 )y] - 6*sinx-4-sin(a-j^)  ^ 
^  I  — 2c*cosy-hf* 

Cette  expression  est  réelle  et  on  peut  y  faire  croître  n  indéfiniment. 
Si  Ton  passe  à  la  limite  vers  laquelle  elle  tend  quand  n  croit  indé- 
finiment, on  trouve 

^  /      1— QC*C0SJ-+-C* 

Il  faut,  pour  avoir  le  mouvement  vibratoire  total  du  rayon  ré- 
fléchi, ajouter  à  cette  limite  le  terme  —  csinjp,  qui  repréisénte  le 
mouvement  du  premier  rayon  réfléchi  et  que  nous  avons  négligé 
dans  le  calcul  précédent,  et  on  a  alors  pour  expression  définitive  du 
mouvement  vibratoire  total  du  rayon  réfléchi 

,         «  .sin(.r— y)— <'*sin.x" 

c-(t  —c^) r^ T ci>inx. 

V  /     1  —  ac'cosv-hr 

Pour  avoir  Tintensité  totale  du  rayon  réfléchi,  il  faut  mettre  cette 
expression  sous  la  forme 

Asinsir  ("ïït-Ji 

et  alors  A^  représentera  l'intensité;  mais  on  sait  aussi  que  Ton  peut 
la  mettre  sous  la  forme 

a  sin  QTT  r-p  + 1>  cos  aw  ^  » 

et  qu'alors  l'intensité  est  égale  à  a^+6*.  C'est  cette  dernière  forme 
que  nous  choisirons.  On  trouve  ainsi  successivement,  pour  Texpres- 
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sion  du  mouvement  vibratoire, 

r(  i  --c*)sin(.r— Y)— c'sim-i-ac^sin  j-casv  —  rsÎDj 

I  —  ac*cosy-»-r* 

—    0  ~<^sin(x— Vj— (i-rc*)sinj:-i-ac*sinjctisv 

i—ac'cosr-i-c' 

<i  -♦-r*)(cos  V—  i)siiu— fi  — r*Kiii  rros.r 

=rT=    C = = - 

I  —  ar*casr-hr' 


On  a  donc  pour  l'intensit*^  cherchée 


(*l  enOn 


I       r*  (  I  -h  r*)*  (cos  y  —  I  )*  -+-  C-*  n  —  r*f  siii*  v 

(i— QC*C08r4-C')* 

o  a  ( I  -4-c*)-»- 4c*cos' y  —  2(1  -»-c*)*cos y 

(1  —  2c*cosy+c*)* 

«(1  -+-c*)(i  —  cosy)— 2r*(i— cosy>cos 
(1— ac*cosy-f-c*)* 

.,  (ï  —  2c**cosy-+-c*)(i  —cas y) 

=  *nr " — *-'  » 

(1— ar*cx)sy-hr*)» 


I a(**(i— cosy) 

I  —  af*cosy-f-c* 


jïi  renipiarani  y  par  sa  valeur  >7t — ^^ — .  on  arrive  a  lexpresMon 

définitive» 

.  .  .  ,     a<»cosi 
4t'^sin-7r  — ^ — 

I  A 


,x^     ,  •  •  •     arcos/ 
(1  —  r*V-i-  4r*siii'7r — ^ — 

A 


Telle  est  rintcnsilé  des  anneaux  réfléchis  lorsque  la  lumière  est 
polarisée  dans  le  plan  d'incidence.  Quant  à  celle  des  anneaux 
transmis,  elle  s'en  déduit  immédiatement  en  retranchant  de  l'unité 
l'intensité  des  anneaux  réfléchis,  ce  qui  donne 


(  i  —  c^f-^  4c*sni*7r  — s — 

A 


Laf|iMilitité  r  dans  ces  deux  expressions  est  éfjale  à  — -r— h — :• 


I 
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350.  iBtenAltte  «M  «BBeMix  réfléHUa  et  trawHMls 
tonique  to  luaiière  iBcidieBte  est  polarisée  perpendUev- 
toireaieBt  mm  ptoB  d'ioeidieBee.  —  Les  formules  précédentes 
donnent  encore  les  intensités  des  anneaux  réfléchis  et  transmis  quand 
la  lumière  est  polarisée  perpendiculairement  au  plan  d'incidence; 
seulement  la  valeur  de  c  est  alors  difl*érentc  de  ce  qu'elle  est  dans 
le  cas  où  la  lumière  est  polarisée  dans  le  plan  d'incidence. 

En  cfl*et,  les  sinus  qui  entrent  dans  l'expression  du  mouvement 
vibratoire  de  chaque  rayon  réfléchi  sont  les  m(imes  que  dans  le  cas 
précédent;  les  coeflicienls  de  ces  sinus  contiennent  toujours  les  fac- 
teurs fl,  i,  c,  J,  mais  la  valeur  de  chacun  de  ces  facteurs  a  changé. 
On  a,  dans  le  cas  actuel. 


d'oii 


tang(r— I)  tangfe  — r) 

tang(/*-f-e)'  tang(z-hr) 


c  =  — «; 
f  asin/cosr  ,  ssinrcosi 

W  =  -T — t: :^ : r- 1  a  =  -: — r: 


d'oii 


sm  (i  4-r)cos(r— ï)  sm(i-4-r)cos(i— /) 


bd=-^^ 


sins/sinar  sin(i-i-r-i-i  — r)8in(i-i-r-+-r— i) 


sin*  (i  -h  r)  cos*  (i  —  r)  sin*  (i  -h  r)  cos*  (i — r) 


Le  numérateur  de  cette  derrière  expression  étant  égal  au  produit 

de 

sin(/4-r)cos(/  — r)+sin(t—  r)  cos  (i  +  r) 


par 


on  a 


et  eniin 


sin(i4-r)cos(t—  r)  — sin(i  — r)cos(/  +  r), 

A  /  _  î»i "*  ('  -♦-  '')  cos*  (i  —  r) — sin'  (/ — r)  cos* (i  -f-  r) 

sin*(£-+-r)cos*(i  — r) 

tang*(£-f-r) 


C'est  la  même  relation  que  dans  le  cas  précédent. 

Les  expressions  trouvées  ])ourles  intensités  des  anneaux  réfléchis 
et  transmis  sont  donc  applicables  ou  cas  oii  la  lumière  est  polarisée 
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|ieq)endiculaire!iient  au  plan  d'incidence,  it  condition  de  faire  dans 
ces  eipressions 

^      taiig(  -n 
laiigi£-r-r) 

351.  lla&iBUi  et  atiBlaMi  dlcs  »BM«MnK  rf  ^rMa  h 
trawHnis.  —  Considérons  d*abord  les  anneaux  réfléchis.  Dans  le> 
deux  cas  où  la  lumière  est  polarisée  dans  le  plan  d'incidence  ou 
per{>endiculairement  à  ce  plan,  on  voit  que  rintensité  I  est  noiie 
lorsqu'on  a 


auvir — 7 — =  0, 


d'oi 


^ 


A 

îi«'rosi=  'JW  -• 

a 


(JVst  là  la  condition  donnée  par  la  théorie  des  interférences,  el 
Ton  voit  que  les  minima  des  anneaux  réfléchis  dans  les  deux  cas 
que  nous  avons  traités  sont  complètement  nuls,  et  que  par  suite  les 
anneaux  qui  correspondent  aux  minima  sont  absolument  noirs,  ce 
qui  s'accorde  avec  l'expérience. 

La  valeur  de  I  peut  s'écrire 


tk2 


U-<") 


sm'TT 


QClOS/ 
A 


'ir-î 


2ecosi 


(loni:  rintiMisité  est  maximum   on  même  lcm[)s   que  sin*'7r — ? — ; 

ainsi  l(»s  anncfuix  réfléchis,  dans  les  doux  cas  (jue  nous  avons  exa- 
minés, ont  leurs  intensités  maxima  lorsqu'on  a 


X  A 

'ir  cos  i  =  ['III  -1-  1    -  1 


l'I  rinlensité  maxima  a  pour  valeur 


(I  -(•*)- H- 'ir'       (I  +c-f 

Puis(jue  les  inlensilés  (les  anneaux  transmis,  ajoutées  à  celles  des 
:»rin(*aux   réll/M-liis,  doivcnl  donner  une»  somme  conslanle  épalc  à 
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l'unité,  il  en  résulte  que  les  anneaux  transmis  ont  leur  intensité 
maximum  quand  les  anneaux  réfléchis  ont  leur  intensité  minimum, 
et  leur  intensité  minimum  quand  les  anneaux  réfléchis  ont  leur  in- 
tensité maximum.  Les  anneaux  transmis  ont  donc  pour  intensité 

maximum  l'unité  et  pour  intensité  minimum  j-^Tm' 

On  voit  que,  pour  les  anneaux  transmis,  les  mininia  ne  sont  ja- 
mais nuls,  et  que  par  conséquent  ces  anneaux  ne  peuvent  jamais 
être  complètement  obscurs.  Lorsque  c^  est  très-petit,  c'est-à-dire  au 
voisinage  de  l'incidence  normale ,  les  minima  des  anneaux  transmis 
diffèrent  peu  des  maxima. 

Quand  la  lumière  est  polarisée  [)eq)endiculairement  au  plan  d'in- 
cidence, on  a  c  =  T — °.  • .   >  '  Si,  dans  ce  cas,  l'ande  d'incidence  est 

tang[«4-r)  '        o 

celui  de  la  polarisation  complète,  on  aura  t  +  r=90  degrés,  et 
c  =  o,  d'où  1  =  0  et  T=  1,  c'est-à-dire  que,  lorsque  la  lumière  est 
polarisée  perpendiculairement  au  plan  d'incidence,  si  l'angle  d'in- 
cidence est  celui  de  la  polarisation  complète,  les  anneaux  réfléchis 
disparaissent  complètement  quelle  que  soit  l'épaisseur  de  la  lame,  et 
les  anneaux  transmis  ont  pour  intensité  l'unité,  ou  plutôt,  l'intensité 
étant  indépendante  de  la  couleur,  on  aura,  à  la  place  des  anneaux 
transmis,  une  lumière  blanche  et  uniforme. 

352.  Intensités  des  «nne»u&  réfléeliis  et  transmis 
■•rsqne  I»  lumière  incidente  est  polarisée  dans  un  plan 
«lueleonque.  —  Le  cas  où  la  lumière  incidente  est  polarisée  dans 
un  plan  quelconque  ne  présente  aucune  difiiculté ,  et  les  formules 
qui  s'y  rapportent  se  déduisent  immédiatement  des  précédentes. 
Soit  en  effet  a  l'angle  du  plan  de  polarisation  du  rayon  incident 
avec  le  plan  d'incidence ,  et  prenons  pour  unité  l'intensité  du  rayon 
incident;  on  peut  décomposer  ce  rayon  en  deux  autres,  l'un  pola- 
risé dans  le  plan  d'incidence,  l'autre  polarisé  perpendiculairement 
à  ce  plan,  et  les  amplitudes  de  ces  deux  composantes  seront  respec- 
tivement cosa  et  sina.  Si  l'on  applique  à  chacune  de  ces  compo- 
santes les  formules  que  nous  avons  trouvées  plus  haut,  on  aura  les 
intensités  des  deux  composantes  du  rayon  réfléchi  et  des  deux  com- 
posantes du  rayon  transmis,  (iomme  ces  deux  composantes  sont  ]K)- 
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larisées  à  angle  droit  et  sans  différence  de  phase,  il  suffit,  pour 
avoir  Tintensité  du  rayon  réfléchi  ou  du  rayon  transmis,  d'ajouter 
les  intensités  des  deux  composantes,  ce  qui  donne  pour  les  anneaox 
réfléchis  et  transmis 

....     acfcosf  ,  r«  -  •     aecosi 

4c*sm  TT  — c —  4c  sin*ir  — ^ — 

I  =  cos^a .  4-  sin^ 


sin*a 


(1  «c*)«+  4c»sin«7r  — ^'  (i  -c'«)«+4c  *sin»ir  —p 

1  =  cos-^a -—-l-sm-a 


(i— r*)*-4-4i'*sin*7r  — . —  (i— r*)*-h4c*sni*ir — ^ 

Dans  ces  expressions  il  faut  prendre 

8iu(«— r)  ,      laugU*— r) 

C  = : —. <  C   ^  : —7-' ^C  • 

sin(/-hr)  tang(i-+-r) 

On  voit  donc  (|ue,  dans  le  cas  où  la  lumière  est  polarisée  dans 
un  plan  quelconque,  les  maxima  et  les  minima  se  produisent,  pour 
les  anneaux  réfléchis  et  transmis,  dans  les  mêmes  conditions  que 
lorsque  la  lumière  est  polarisée  dans  le  plan  d'incidence  ou  perpen- 
diculairement à  ce  plan.  Les  minima  des  anneaux  réfléchis  sont  en- 
core nuls  cl  les  maxima  égaux  à 

/ir*cos'a   ,   /|C'''sin*a 


Pour  les  ann(3aux  transmis,  les  maxima  sont  égaux  à  l'unité  d  les 

minima  à 

(  1  —  (**)  cos*  a      (  1  —  c'*)  si  II-  a 

(l-4-(^  '  (l-l-O         ' 

On  voit  de  plus  que,  dans  le  cas  actuel,  il  n'existe  aucune  inci- 
dence pour  laquelle  les  anneaux  disparaissent,  quelle  que  soit  Te- 
|)aisseur  de  la  lame. 

353.  Polarisation  des  anneaux  réflécliia  et  trananùi 
loraque    la    Iiuniére   incidente   est   naturelle.  —  Si    Ton 

ronsidèpe  la  lumière  naturelle  comme  formée  de  deux  faisceaux  po- 
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larisés  à  angle  droit  et  ayant  chacun  pour  intensité  -^  on  aura,  pour 

la  composante  du  rayon  réfléchi  polarisée  parallèlement  au  plan 

iFincidence ,  l'intensité 

^  .  .     'Àcvosi 
2C*sin*7r  — ^ — 

/  M       /    *    •    «       2é?COS/' 

(i  —  t*)*-i-  iif;*sin*7r  — ^ — 

et  pour  la  composante  polarisée  perpendiculairement  au  plan  d'in- 
pidencc , 

•ic*sm*7r  — r — 


/        •**     #  '«  •  t     a<'cos/ 
(\—c  *)*+  4c  *sni*7r  — r — 


Il  est  facile  de  voir  que  le  rayon  réfléchi  est  partiellement  polarisé 
lans  le  plan  d'incidence,  ce  qui  n'a  pas  lieu  de  nous  surprendre 
puisque  l'eflct  ordinaire  de  la  réflexion  est  de  polariser  la  lumière 
laturelle  dans  le  plan  d'incidence.  En  eflet,  la  différence 

,    .    .        2e*C0SI  ,.    .    .       2£?C0S/ 

2c'sin*  n  — j —  ic  'snrTT  — z — 


(i  —  c^)*-h4c*sm*7r  — r —      (i— c  *)*-+■  4c 'sm*7r — : — 

A  A 

>eut  s'écrire  sous  la  forme  d'une  fraction  ayant  pour  numérateur 


2PC0S 

—  9c*sm'7r 


'2^;  «2 


X 


=  iisin27r^^'[c^(i-c'2y^-c'2(i-c2)2]; 

:^  étant  plus  grand  que  c'^  et  chacune  de  ces  quantités  étant  moindre 
|ue  l'unité,  cette  dernière  quantité  est  positive,  et  par  conséquent 
'intensité  de  la  lumière  réfléchie  est  plus  grande  pour  la  composante 
polarisée  parallèlement  au  plan  d'incidence  que  pour  la  composante 
polarisée  perpendiculairement  à  ce  plan. 

Pour  la  lumière  transmise,  ce  sera  l'inverse  :  ce  sera  la  compo- 
sante polarisée  perpendiculairement  au  plan  d'incidence  qui  aura  la 
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plus  grande  intensité ,  et  par  suite  la  lumière  transmise  sera  polarisée 
partiellement  et  perpendiculairement  au  plan  d'incidence. 

Ce  dernier  résultat  semble  en  contradiction  avec  une  expérience 
d'Ârago.  11  recevait  la  lumière  réfléchie  ou  transmise  par  la  lame 
mince  sur  un  prisme  biréfringent  dont  la  section  principale  était 
parallèle  au  plan  d'incidence.  Il  obtenait  ainsi  deux  systèmes  dW 
neaux,  l'un  dû  aux  rayons  ordinaires,  et  l'autre  aux  rayons  extraor- 
dinaires. Or  il  remarqua  que,  lorsque  l'angle  d'incidence  était  celui 
de  la  polarisation  complète,  les  anneaux  disparaissaient  dans  l'image 
extraordinaire,  et  on  avait  à  la  place  absence  de  lumière  pour  le 
rayon  réfléchi,  lumière  blanche  plus  intense  pour  le  rayon  transmis. 
Gela  tient  uniquement  a  ce  fait  que  nous  avons  signalé  plus  haut 
(351),  que  si,  la  lumière  étant  polarisée  perpendiculairement  au 
plan  d'incidence,  l'angle  d'incidence  devient  égal  à  celui  de  la  pola- 
risation complète ,  c'^  est  nul,  et  par  conséquent  Tintensité  du  rayon 
transmis  ou  réfléchi  devient  indépendante  de  l'épaisseur  et  de  la 
couleur,  nulle  pour  le  rayon  réfléchi,  et  égale  à  i'unité  pour  le 
rayon  transmis. 


3 5 A.   ExpliCAtioB  des  expérieBCCfi  de  YouatT  ■mr  les  mh 
BeauK  à  eeBtre  blane  et  à  eentre  noir.  —  L'amplitude  des 

difl'érents  rayons  réfléchis  dont  la  superposition  constitue  le  rayon 
réfléchi  total  décroit  rapidement;  donc  le  signe  de  la  somme  des 
ampliludcs  de  tous  les  rayons  réfléchis,  sauf  le  premier,  est  le  même 
que  le  signe  de  l'amplitude  du  second  rayon  réfléchi.  Or  les  ampli- 
tudes du  premier  et  du  second  rayon  réfléchi  sont  —  c  et  c(i  — r). 
Si  le  milieu  intermédiaire  est  placé  entre  deux  milieux  semblables, 
comme  nous  Tavons  supposé  jusqu'ici,  ces  deux  amplitudes  sont 
toujours  de  signe  contraire,  et,  ])ar  conséquent,  il  y  aura  toujours 
changement  de  signe  dans  la  vitesse  d'un  des  deux  premiers  rayons 
réfléchis,  mais  d'un  rayon  seulement,  l\  la  première  ou  à  la  seconde 
surfac(». 

Supposons  d'abord  le  milieu  intermédiaire  moins  réfringent  que 
les  deux  autres;  si  alors  la  lumière  incidente  est  polarisée  dans  le 

plan  d'incidence,  c  a  pour  valeur  —  t^-j ;  et  est  positif;  le  chan- 
gement (!«'  signe  il  donc  lieu  U  la  seconde  surface;  si  la  lumière  e>l 
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polarisée  perpendiculairement  au  plan  d'incidence,  c  a  pour  valeur 

r^||.      I  et  le  changement  de  signe  a  lieu  à  la  première  ou  à  la 

seconde  surface,  suivant  que  t  +  r  est  plus  petit  ou  plus  grand  que 
90  degrés,  c'est-à-dire  suivant  que  l'angle  d'incidence  est  plus  petit 
ou  plus  grand  que  l'angle  de  polarisation  complète. 

Si  le  milieu  intermédiaire  est  plus  réfringent  que  les  deux  autres 
et  si  la  lumière  incidente  est  polarisée  dans  le  plan  d'incidence, 
e  est  négatif,  et  le  changement  de  signe  a  lieu  h  la  première  surface; 
si,  dans  le  même  cas,  la  lumière  est  polarisée  perpendiculairement 
au  plan  d'incidence,  le  changement  de  signe  aura  lieu  à  la  première 
ou  à  la  seconde  surface,  suivant  que  l'angle  d'incidence  est  plus 
grand  ou  plus  petit  que  l'angle  de  polarisation  complète. 

En  somme,  lorsque  le  milieu  intermédiaire  est  compris  entre 
deux  milieux  semblables,  il  y  a  toujours  changement  de  signe  pour 
un  seul  des  deux  premiers  rayons  réfléchis.  D'où  il  résulte  que, 
dans  ce  cas,  les  anneaux  réfléchis  sont  toujours  à  centre  noir  et  les 
anneaux  transmis  à  centre  blanc. 

Il  n'en  est  plus  de  même  quand  les  deux  milieux  entre  lesquels 
se  trouve  la  lame  sont  difl'érents.  Supposons  d'abord  que  l'indice  du 
milieu  qui  forme  la  lame  soit  intermédiaire  entre  les  indices  des 
deux  milieux  qui  la  comprennent..  Les  deux  réflexions  se  font  alors 
dans  les  mêmes  conditions,  et  les  deux  premiers  rayons  doivent,  ou 
ne  pas  changer  de  signe,  ou  changer  de  signe  tous  deux,  l'un  à  la 
première  et  l'autre  à  la  seconde  surface.  Dans  l'un  comme  dans 
Tautre  cas,  la  réflexion  n'introduit  pas  de  changement  de  phase  et, 
par  conséquent,  les  anneaux  réfléchis  doivent  être  à  centre  blanc,  et 
les  anneaux  transmis  à  centre  noir;  c'est  ce  qu'a  vérifié  Young(38). 

Enfin  considérons  le  cas  où  les  deux  milieux  qui  comprennent 
la  lame  mince  sont  tous  deux  plus  réfringents  ou  tous  deux  moins 
réfringents  que  le  milieu  de  la  lame,  tout  en  ayant  des  indices  très- 
diflérents. 

Supposons,  pour  fixer  les  idées,  que  les  deux  milieux  aient  des 
indices  supérieurs  à  celui  de  la  lame  mince ,  et  que  la  lumière  inci- 
dente soit  polarisée  perpendiculairement  au  plan  d'incidence.  Le  rayon 

réfléchi  à  la  première  surface  a  alors  pour  am plitude  + .  Vg .       ■  » 


502   RÉFLEXION  ET  RÉFRACTION  DE  LA  LUMIÈRE  POLARISÉE. 
l*amplitude  du  rayon  incident  étant  prise  pour  unité.  De  même  le 
rayon  réfléchi  à  la  seconde  surface  a  pour  amplitude  jz^r^-y 

Tamplitude  du  rayon  qui  tombe  sur  la  seconde  surface  étant  prise 
pour  unité.  On  a,  dans  la  supposition  que  nous  avons  faite,  i^r 
et  t>r';  si,  de  plus,  on  suppose  rZ>^r\  c'est-à-dire  le  second  mi- 
lieu plus  réfringent  que  le  premier,  le  changement  de  signe  aura  lieu 
à  la  première  surface  et  non  à  la  seconde  tant  qu'on  aura  t+r<C  90** 
c'est-à-dire  tant  que  l'angle  d'incidence  est  inférieur  à  l'angle  de 
polarisation  complète  pour  le  premier  milieu  :  dans  ce  cas,  les  an- 
neaux réfléchis  sont  à  centre  noir.  Sil'on  at+r>9O*ett-|-j^<90\ 
c'est-à-dire  si  l'angle  d'incidence  a  une  valeur  intermédiaire  entre 
celles  des  deux  angles  de  polarisation  complète  relatifs  aux  deux 
milieux,  il  n'y  a  de  changement  de  signe  ni  à  la  première  ni  à 
la  seconde  surface,  et  alors  les  anneaux  réfléchis  sont  à  centre 
blanc.  Enfin,  si  l'on  a  t  +  r  >90%  c'est-à-dire  si  l'ange  d'inci- 
dence surpasse  l'angle  de  polarisation  complète  relatif  au  second 
milieu,  le  changement  de  signe  a  lieu  seulement  à  la  seconde  sur- 
face, et  les  anneaux  réfléchis  sont  de  nouveau  à  centre  noir. 

Au  lieu  de  faire  tomber  sur  la  lame  de  la  lumière  polarisée  per- 
pendiculairement au  pLin  d'incidence,  on  peut  y  faire  tomber  de  la 
lumière  naturelle,  et  recevoir  ensuite  les  rayons  réfléchis  sur  un 
prisme  biréfringent  dont  la  section  est  parallèle  au  plan  d'incidence: 
l'image  extraordinaire  donnée  par  le  prisme  ne  se  composera  alors 
jue  de  lumière  polarisée  perpendiculairement  au  plan  d'incidence, 
et  présentera,  suivant  la  valeur  de  l'angle  d'incidence,  les  différentes 
apparences  que  nous  venons  d'indiquer. 

(les  apparences  sont  assez  difliciles  à  vérifier,  parce  qu'il  faut  em- 
ployer deux  substances  bien  transparentes  dont  les  indices  soient 
très-(lin*érents.  Airy  les  a  vérifiées  le  premier  en  se  servant  de  sulfure 
de  zinc  et  de  verre. 


E.  —  Polarisation  par  diffraction. 

355.  Rapports  entre  le»  phénomènes  de  la  polarisation 
par  diffraction  et  la  direction  des  vibrations  de  la  lumière 
polarisée.  —  ('/est  n  M.  Slokes  ((u'oii  doil  les  premières  rechercln^s 
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sur  les  modifications  que  la  diffraction  peut  imprimer  n  la  lumière 
polarisée^').  Il  avait  spécialement  pour  but  de  déterminer  quelle  est, 
sur  un  rayon  polarisé  rectiligncment,  la  véritable  direction  des 
vibrations,  si  ces  vibrations  sont  parallèles  ou  perpendiculaires  au 
plan  de  polarisation.  Les  phénomènes  de  l'interférence  des  rayons 
polarisés  laissaient,  comme  on  sait,  le  choix  entre  ces  deux  hypo- 
thèses, sans  rien  décider  en  faveur  de  Tune  d'elles.  Fresnel,  d'après 
la  théorie  mécanique  de  la  double  réfraction  qu'il  donna,  fut  con- 
duit d  regarder  les  vibrations  de  la  lumière  polarisée  comme  per- 
pendiculaires au  plan  de  polarisation;  mais  cette  théorie  reposait, 
comme  nous  l'avons  vu  (1 18),  sur  un  grand  nombre  d'hypothèses, 
dont  plusieurs  soni  peu  exactes.  Les  travaux  de  Poisson  et  de  Gauchy 
sur  la  théorie  de  la  double  réfraction  montrèrent  qu'en  faisant  sur 
des  coefficients  constants  des  hypothèses  également  admissibles  on 
arrive  à  trouver  les  vibrations,  soit  parallèles,  soit  perpendiculaires 
au  plan  de  polarisation.  Enfin  Fresnel  a  donné  de  la  réflexion  et 
de  la  réfraction  de  la  lumière  une  théorie  qui  s'accorde  avec  l'expé- 
rience, et  pour  l'établissement  de  laquelle  il  s'appuie,  d'une  part, 
sur  ce  que  les  vibrations  sont  perpendiculaires  au  plan  de  polarisa- 
tion, et,  d'autre  part,  sur  trois  principes  (311),  doiït  deux  sont 
évidents,  savoir  :  la  continuité  du  mouvement  de  l'éther  et  la  conser- 
vation de  la  force  vive.  Mais  le  troisième  de  ces  principes  n'était,  à 
cette  époque,  qu'une  hypothèse  consistant  à  admettre  que  l'élasticité 
de  l'éther  est  constante  dans  tous  les  corps  et  que  la  densité  de 
l'éther  dans  un  corps  est  d'autant  plus  grande  que  ce  coq)s  est  plus 
réfringent  et  proportionnelle  au  carré  de  l'indice  de  réfraction  du 
corps  par  rapport  au  vide.  Ce  qui  n'était  qu'une  hypothèse  a  été 
vérifié  depuis  par  ies  expériences  de  M.  Fizeau,  qui  consistent  à 
observer  le  déplacement  que  subissent  les  franges  d'interférence 
lorsqu'un  des  faisceaux  qui  produisent  ces  franges  a  à  traverser  un 
milieu  pondérable  animé  d'un  mouvement  dans  la  direction  du 
rayon.  Dans  ces  expériences,  il  a  reconnu  que  la  vitesse  de  l'éther 
dans  le  milieu  en  mouvement  est  bien  celle  qu'on  peut  déduire  du 

^'^   Cambr,  Tram,  y  IX,  i.  —  Arm,  de  ehim.  et  dephy».^  (3),  LV,  '191.  —  Inêl.^  XX, 
r,t,.  _  phiL  Maff,,{fi),  XIIl,  ir>9;  {H),  XVÏIÏ,  'laO. 
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principe  de  Fresnel^^l  Donc,  en  s'appuyant,  dans  la  théorie  de  k 
réflexion  et  de  la  réfraction ,  sur  des  principes  tous  certains  et  sur 
cette  hypothèse  que  les  vibrations  sont  perpendiculaires  au  plan  de 
polarisation,  on  arrive  à  des  conclusions  conformes  à  rexpërience. 
Si,  au  contraire,  on  admet  que  les  vibrations  sont  parallèles  au 
plan  de  polarisation,  on  arrive  à  des  résultats  diamétralement op 
posés  à  ceux  que  donne  Texpérience. 

Mais,  en  i85o,  époque  à  laquelle  M.  Stokes  fit  ses  observa- 
tions, le  principe  sur  lequel  s'appuie  Fresnel  n'avait  pas  encore  ili 
vérifié  par  M.  Fizeau,  de  sorte  que  sa  théorie  contenait  encore 
quelque  chose  d'hypothétique. 

Supposons  qu'on  produise  les  phénomènes  de  diffraction  non 
plus  avec  de  la  lumière  naturelle,  mais  avec  de  la  lumière  polari- 
sée rectilignement.  Prenons  sur  la  surface  de  Fonde  un  élément  très- 
petit  :  cet  élément  peut  être  considéré  comme  envoyant  des  rayons 
dans  toutes  les  directions.  Sur  les  rayons  normaux  à  la  suflMéde 
Tonde  les  vibrations  sont  parallèles  aux  vibrations  primitives^ flÉJii 
sur  les  rayons  obliques,  les  vibrations  ne  peuvent  rester  pacvMjlill 
aux  vibrations  primitives,  car  elles  doivent  être  perpendiculaÎMiliil 
rayon ,  et  ce  rayon  est  oblique  par  rapport  aux  vibrations  primi|^6l 
Le  plan  de  polarisation  des  rayons  difTractés  doit  donc  avoir  touné 
d'un  certain  angle  par  ra])port  au  plan  de  polarisation  de  la  lumière 
incidente.  On  peut  calculer  cet  angle  en  sup])Osant  successivement 
les  vibrations  ])arallèlos  ou  ])erpendiculaires  au  plan  de  polarisation, 
et  voir  quels  sont  les  résultats  qui  s'accordent  le  mieux  avec  Texpé- 
rience. 

356.  Théorème  de  HI.  Stoke»  mur  la  direction  dco  vibra- 
tion» de  la  lumière  diffraetée.  —  iM.  Stokes  a  traité  mathéma- 
tiquement celte  question  en  considérant  l'élher  comme  un  milieu 
solide,  en  tant  du  moins  que  la  résultante  des  pressions  sur  un 
élément  n'est  pas  toujours  normale  sur  cet  élément,  comme  cela  a 

t')  Pour  ces  expériences  de  M.  Fizeau,  cl  en  général  pour  loul  ce  qui  est  relalifaii 
mouvement  commimiqué  à  l'éther  par  le  mouvement  des  corps  pondérables  et  à  Pinfluence 
du  mouvement  de  la  terre  sur  les  phénomènes  optiques,  voir  dans  le  présent  ouvrage, 
t.  IV  (Conféreticen  dp  phyiiqup)^  les  Leçons  sur  la  vitesse  de  la  lumière. 
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lieu  dans  les  lluideN;  de  plus,  il  a  supposa!  que  les  vilirations  trans- 
versales, c'est-à-dire  perpendiculaires  à  la  direction  du  rayon,  se 
transmettent  seules,  et  que  les  vibrations  longitudinales,  c'est-À- 
dim  parallèles  à  la  direction  du  rayon,  ne  sont  pas  transmises.  Il 
a  trouvé  ainsi  que  l'angle  de  la  direction  des  vibrations  sur  le 
rayon  dilîract^  avec  la  direction  des  vibrations  sur  le  rayon  inci- 
dent est  toujours  le  plus  petit  possible,  ou,  en  d'autres  termes, 
que  si,  par  un  point  du  rayon  diffracté,  on  mène  une  parallèle  à  la 
direction  des  vibrations  sur  le  rayon  incident,  la  direction  des  vi- 
brations sur  le  rayon  réfracté  est  dans  le  plan  passant  parla  droite 
ainsi  menée  et  par  le  rayon  diffracté  :  de  plus,  cette  direction  est 
perpendiculaire  au  rayon  dilTracté;  elle  est  donc  complètement 
déterminée. 

Soient  (fig.  67)  ON  la  direction  du  rayon  incident,  OM  la  di- 
rection des  vibrations  sur  ce  rayon ,  OP  la  direction  du  rayon  dif- 
fracté ,  OQ  la  direction  des  vibrations 
sur  ce  rayon,  j8  et  a  les  an^es  que 
OQ  et  OM  font  avec  la  perpendiculaire 
OZ  au  plan  de  diffraction ,  6  l'angle  du 
rayon  diffracté  avec  le  rayon  incident. 
D'après  ce  que  nous  venons  de  voir, 
OQ  est  compris  dans  le  plan  POM. 
Considérons  l'angle  trièdre  formé  par 
'''«■  *7  es  trois  droites  OM,  OQ,  OZ;  ce  trièdre 

est  rectangle  suivant  OQ,  car  OQ  et  OZ  sont  perpendiculaires  à 
OP;  donc  OP  est  perpendiculaire  au  plan  QOZ,  et,  par  suite,  le 
plan  POM,  ou,  ce  qui  revient  au  même,  le  plan  QOM  est  perpen- 
diculaire au  plan  QOZ.  On  a  donc,  d'après  une  formule  connue, 

tang/3=  langacosd. 

357.  BéaMWrtr»»l«ii  élémentaire  du  MiémfèBae  de 
M.  S«*b«a  pwtr  II.  ■■•Iteaumn. —  M.  Hoitzmann'"  a  trouvé  celte 
même  formule  d'une  manière  plus  simple.  Supposons  d'abord  que 
les  vibrations  soient  perpendiculaires  au  plan  de  diffraction;  d'après 
ce  que  nous  avons  dit  plus  haut ,  les  vibrations  sur  le  rayon  diffracté 

l»   Piigg.  Ami.,\a\,  hiS.  —  A«n  di  ehfM.  *l  d'  phy,.,  {i),  U,  r>oi. 
Ykkdet,  VI.  —  0|iliq(ip,  II.  ;t:t 
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spixinf  parallMes  nu\  vibrations  sur  le  rayon  incident.  Sup|)osoD> 
maintenant  los  vibrntionK  du  rayon  incident  |ianil(èlc8  au  plandt 
diirraction.  Soient  (fifr.  68)  OM  raiu|ililude  de  cette  vibration. OC 
le  rayon  incident,  OQ  le  rayon  dilTracté,  0  l'angle  de  ces  dm 
riiyons.  On  peut  décomposer  la  vibration  OM  en  deui  autres  vibra- 
lions,  l'une  pcr|>cndiculRire  au  rayon  dilTraclé  el  l'autre  |tarallèkeà 
n>  rayon;  la  |in'inièro  se  transmettra  seule  d;ins  le  rayon  dilTradr. 
ol  elle  est  i;};ale  à  0.M  cos6. 

l'renons  maintenant  le  ras  général.  Supposons  que,  dans  le  raton 
incident,  les  vibrations  fassent  avec  ia  perpendiculaire  au  plan  de 
dilTraction  un  angle  égal  à  <x.  On  ftvi 
alors  décomposer  la  vibration  incldeolr 
en  deux  autres  vibrations,  l'une  perpen- 
diculaire au  plan  de  diiTraetion  el  égale 
à  OM  cosa,  qui  donne  dans  le  rayon  dif- 
fraclé  une  vibration  }>er|*eadk4iiun  au 
plan  de  dilTracUoa,  égals  i  OHeM«: 
l'autre,  OM  sina,  dani  le  phn  dsdiAK- 
lion,  (|ui  donti«  diot  le  rayon  diflbtir 

"  une  vibration  dlM  lo  plan  dn  diffradion 

égale  à  O.M  sina  ros$.  Si  l'un  appelle  /3  l'angle  que  fatl  la  dirertio" 
des  \il)ralioiis  sur  le  rayon  <liH'r»cl('  avec  une  )>erpendiculaimi] 
pbiri  de  diflrarlioii.  on  iitira 

formule  idi-nlli{iii'  à  celii'  ijul  a  élé  Iroiivée  par  M.  StoLes, 

Oelle  l'ortnuli'  montre  (pie  /S  est  niointlre  <[ue  a,  c'esl-à-dirc  uui' 
par  lu  diffrarlion  les  vibrations  se  rapprochent  de  la  perpcndicuiairr 
au  plan  de  diliraction.  Donc  si .  comme  le  suj>pasc  Kresnci ,  le  nltn 
de  pniarisalloii  esl  per])endiciilaire  !iu\  vibrations,  par  la  dilTraclinn 
le  plan  de  polarisation  doit  s'éloi<>ncr  de  la  jterpendieulaire  au  plan 
de  (IllVrucInm ,  c'esl -à-dire  se  rapjirocber  du  plan  de  diliraction. 

Si,  au  conirairc,  le  |i1an  de  poiarlsalion  est  parallèle  aux  vibra- 
tions, il  doil.  par  la  dillraclton,  se  rapprocher  de  la  perpcndiru- 
lalre  au  plan  de  dilIrarLiiin.  l'esl-î'i-dlre  s'ébiigner  du  plan  de  dif- 
rritrtioij. 
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Pour  que  ta  rotation  du  pian  de  polarisation  soit  sensible,  il  faul 
que  0  ait  une  valeur  considérable:  il  faut  donc  observer  les  rayons 
diffractés  sous  de  grands  angles,  et,  pour  cela ,  produire  la  diffraction 
au  moyen  d'ouvertures  très-petites  et  très-nombreuses.  M.  Stokes  se 
servait  d'un  réseau  construit  en  traçant  avec  un  diamant,  sur  une 
lame  de  verre,  des  traits  si  rapprochés  qu'il  y  en  avait  5o  par  milli- 
mètre. 

358.  Dlfllraltés  des  expériences.  —  Il  faut  remarquer  que 
la  diffraction  n'est  pas  la  seule  cause  qui  tende  à  changer  le  plan 
de  polarisation  des  rayons  incidents.  Il  faut  tenir  compte  aussi  du 
changement  de  milieu  et  de  la  réfraction  qui  tend  à  rapprocher  le 
plan  de  polarisation  de  la  perpendiculaire  au  plan  de  réfraction,  ou, 
ce  qui  revient  au  même,  au  plan  de  diffraction.  La  réfraction  tend 
donc  à  éloigner  le  plan  de  polarisation  du  plan  de  diffraction ,  comme 
le  ferait  la  diffraction  dans  l'hypothèse  contraire  à  celle  de  Fresnel. 
Si  on  trouve  que  le  plan  de  polarisation  s'éloigne  du  plan  de  dif- 
fraction, on  n'aura  rien  à  en  conclure;  mais  s'il  arrive  que  le  plan 
de  polarisation  se  rapproche  du  plan  de  diffraction,  on  sera  autorisé 
à  en  tirer  une  conclusion  favorable  à  l'hypothèse  de  Fresnel. 

Supposons  d'abord  le  réseau  à  la  seconde  surface,  c'est-à-dire 
supposons  que  le  rayon  traverse  la  lame  de  verre  avant  d'arriver  au 
réseau.  Si  le  rayon  est  normal  à  la  lame  de  verre ,  il  la  traverse  sans 
que  son  plan  de  polarisation  change,  et,  à  la  seconde  surface,  il  subit 
une  diffraction  et  une  réfraction.  On  peut  faire  deux  hypothèses  : 

Ou  bien  la  réfraction  a  lieu  avant  la  diffraction,  et  alors,  comme 
le  rayon  est  normal,  la  déviation  du  plan  de  polarisation  n'est  due 
qu'à  la  diffraction,  et  on  a  par  conséquent 

tangj8=  tangacosô, 

^  et  a  étant  les  angles  des  vibrations  avec  une  perpendiculaire  au 
plan  de  diffraction,  ou,  dans  l'hypothèse  d(>  Fresnel,  les  angles  des 
plans  de  polarisation  du  rayon  diffracté  et  du  rayon  incident  avec  le 
plan  de  diffraction. 

Si,  au  contraire,  la  diffraction  a  lieu  avant  la  réfraction,  on  a  un 
rayon  qui  se  réfracte  sous  l'incidence  0.  Le  plan  de  polarisation  de 

;J3. 
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ce  rayon  fait  avec  le  plan  de  diffraction  un  angle  qui  est  donné  par 

la  relation 

(  I  )  tang  jS'  =  tang  a  cos  6. 

Or  on  sait  que,  lorsqu'un  rayon  se  réfracte  sous  Tincidence  9,  si  Fod 
appelle  ff  l'angle  de  réfraction  correspondant  à  Tangle  d'incideoceS, 
jS'  Tanglo  du  plan  de  polarisation  du  rayon  incident  avec  le  plan  de 
réfraction,  jS  Tangle  du  plan  de  polarisation  du  rayon  réfracté  avec 
ce  même  plan,  on  a  (320) 

d'où,  d'après  l'équation  (i),  /3  conservant  la  môme  signification, 
,    .  _      tang  a  cos  0 

Considérons  maintenant  le  cas  où  le  réseau  est  à  la  première sar- 
face.  On  peut,  comme  dans  le  cas  précédent,  faire  deux  hypothèses: 

Si  l'on  suppose  que  la  réfraction  a  lieu  avant  la  diiïraction ,  le  rayon 
qui  tombe  normalement  sur  le  réseau  y  pénétrera  sans  que  son  plan 
de  polarisation  change  de  direction,  puis  il  se  diiïractera,  et,  si  on 
désigne  par  jS'  l'angle  du  plan  de  polarisation  avec  le  plan  de  diffrac- 
tion, on  aura 

tang/5'=  tnngacosô. 

A  la  seconde  surface,  le  rayon  se  réfractera  sous  l'incidence  normale 
et,  si  l'on  désigne  par  j8  l'angle  du  plan  de  polarisation  du  rayon 
émergent  avec  le  plan  de  diffraction,  on  aura 

/o\  ^      tang  a  cos  ô 

formule  identique  à  la  formule  (î?)  du  cas  précédent. 

Enfin,  si  nous  supposons  que  la  diffraction  ait  lieu  avant  la  ré- 
fraction, nous  aurons,  en  appelant  ^"  l'angle  du  plan  de  polari- 
sation du  rayon  diffracté  avec  le  plan  de  diffraction,  /S'  l'angle  du 
plan  de  polarisation  du  rayon  après  la  première  réfraction  à  la  pre- 
mière surface  avec  le  plan   de  diffraction,  jS  l'angle   du   plan  de 
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polarisation  du  rayon  émergent  avec  le  plan  de  difiraction, 

^-  .  ^,        tangjS" 

lang/S  =lang(icosS,  tang/3  =^^^^g    gy 

tangjS' 

d'oii 

langacos0 


(4)  lang  ^ 


cos«(d-Ô') 


Les  formules  (i),  (a),  (3),  (A)  supposent  le  plan  de  vibration  per- 
pendiculaire au  plan  de  polarisation,  car  elles  ont  été  établies  en 
partant  de  la  théorie  de  Fresnel. 

359.  Expériences  de  m.  Stokes.  —  Les  expériences  de 
M.  Stokes  ont  été  faites,  comme  nous  l'avons  dit,  avec  un  réseau 
très-fin.  Le  rayon  incident  clait  polarisé  par  un  prisme  de  Nicol,  et 
le  rayon  émergent  analysé  par  un  second  Nicol.  Les  angles  de  dif- 
fraction étaient  très-considérables,  et  ils  variaient  entre  5 o  et  65  de- 
grés. On  observait  les  spectres  de  première  classe  dans  lesquels  les 
couleurs  ne  sont  pas  nettement  séparées. 

M.  Stokes  trouva  que  la  lumière  diffractéc  n'était  pas  complète- 
ment polarisée ,  c'est-à-dire  qu'il  n'y  avait  pas  de  position  de  l'ana- 
lyseur dans  laquelle  une  image  disparût  complètement.  Mais  chaque 
image  passe  par  un  minimum ,  et  alors  elle  est  colorée.  La  colora- 
tion change  dans  le  voisinage  de  ce  minimum;  cela  conduit  à  penser 
que ,  par  l'eflet  de  la  diffraction ,  les  plans  de  polarisation  des  rayons 
des  différentes  couleurs  tournent  d'angles  inégaux.  Les  expériences 
de  M.  Stokes  n'ont  pas  donné  des  résultats  très-réguliers,  mais, 
prises  dans  leur  ensemble ,  elles  paraissent  favorables  à  l'hypothèse 
de  Fresnel. 

Voici  comment  M.  Stokes  a  effectué  cette  vérification.  11  a  re- 
marqué d'abord  que  les  formules  (i),  (s),  (3),  (4)  sont  de  la 
forme  tangj3»mtanga,  m  étant  une  fonction  de  0,  11  a  pris  pour 
abscisses  les  valeurs  de  6,  et  pour  ordonnées  les  valeurs  de  tangjS 
données  par  les  expériences,  et  il  a  pu  ainsi  représenter  les  observa- 
lions  par  des  points.  11  a  ensuite  construit  trois  courbes  correspon- 
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(iant  aux  trois  valeurs  de  m  données  par  les  formules  (i),  (9),|3i. 
I^i),  qui,  en  admettant  Thypothèse  de  Fresnel,  sont 

cos^  cosO 

iii  =  cos6,  m  =  — TflT— Â,'  111  = 


cos;e-ô)  cos*(d'-» 

Il  a  vu  ainsi  que  In  première  courbe  donnée  par  la  formule  m  =  rosi 
ne  passe  au  voisinage  d'aucun  des  points  donnés  par  les  expériences. 

La  seconde  courbe,  donnée  par  la  formule  m  = :^^ — -- ,  passe  près 

des  points  donnés  par  des  expériences  où  le  réseau  était  à  la  se- 
conde surface.  Enfin  la  troisième  couii>e,  donnée  j>ar  la  formule 

m  =  — iiù'__fà  '  passe  près  des  points  donnés  par  des  expérience 

oij  les  réseaux  étaient  à  la  première  surface. 

Si,  au  contraire,  on  adopte  rbypothèse  opposée  à  celle  de  Fresnd, 
c'est-à-dire  si  on  admet  que  les  vibrations  soient  parallèles  au  plan 
de  polarisation,  on  a,  pour  les  quatre  cas  que  nous  avons  considéré», 
les  formules 

tang;S=— ^,  tang/S=— ^ ^ -^ 

taiicacos- 6  —  Ô) 
taii.r  5  =  — ^ ^ ^ 


^'  ces 


on 

011 


a  et  jS  étant  toujours  les  anjjles  dos  plans  de  polarisation  du  ra> 
incident   et  du  rayon  dilTracté  avec  le  plan  de  diffraction.  Si 
trace  les  courbes   qui  correspondent   à  ces   formules,    on  trouv 
(ju'eiies  passent  loin  des  points  donnés  par  l'expérience. 

Les  expériences  de  M.  Stokes  paraissent  donc  favorables  à  Tlnpo- 
thèse  de  la  perpendicularité  des  vibrations  au  plan  de  polarisation. 
Elles  semblent,  de  plus,  démontrer  que  la  diffraction  a  lieu  avant  la 
réfraction.  Néanmoins  les  résultats  de  M.  Stokes  sont  peu  régulier*, 
et  il  est  probable  que,  dans  ses  expériences,  les  phénomènes  étaient 
compliqués  par  des  circonstances  accessoires,  comme  par  exemple  la 
réflexion  de  la  lumière  sur  les  traits  qui  forment  le  réseau. 


360.   Expérleiices  de  !fl.  Holtsmaiiii.  —  Les  expériences  (!<' 
M.  Hoitzmann  ont  été  faite>  en  recouvrant  une  lame  de  verre  de 
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noir  de  fumée  et  en  enlevant  cet  enduit  par  handes  Irès-inînccs.  11 
a  obtenu  des  résultats  plus  réguliers  que  M.  Stokes,  mais  il  a  ëté 
conduit  à  une  conclusion  diamétralement  opposée,  il  a  eu  recours 
à  des  mesures  de  rotation  du  plan  de  polarisation  et  à  des  mesures 
d'intensité. 

Supposons  la  lumière  incidente  polarisée  à  /i5  degrés  du  plan 
de  diffraction,  et  recevons  la  lumière  émergente  sur  un  analyseur 
dont  la  section  principale  est  parallèle  au  plan  de  diffraction.  Si 
l'hypothèse  de  Fresnel  est  exacte,  le  plan  de  polarisation  doit,  par 
la  diffraction,  se  rapprocher  du  plan  de  diffraction,  et,  par  suite, 
l'image  ordinaire  doit  dépasser  en  intensité  l'imaf^e  extraordinaire. 
Dans  l'hypothèse  contraire  à  celle  de  Fresnel,  le  plan  de  polarisa- 
lion  s'éloigne  du  plan  de  diffraction,  et,  par  conséquent,  c'est 
l'image  extraordinaire  qui  est  la  plus  intense.  L'expérience  montre 
que  c'est  l'image  extraordinaire  qui  a  la  plus  grande  intensité.  Elle 
parait  donc  favorable  à  l'hypothèse  oii  l'on  suppose  les  vibrations  pa- 
rallèles au  plan  de  polarisation. 

M.  Hollzmann  a  effectué  aussi  des  mesures  de  la  rotation  du  plan 
de  polarisation.  Il  n'a  pas,  comme  M.  Stokes,  obtenu  d'images  co- 
lorées et,  par  suite,  il  a  pu  déterminer  avec  beaucoup  de  précision 
la  position  du  plan  de  polarisation  du  rayon  diffracté.  Si  l'on  sup- 
pose le  réseau  à  la  seconde  surface,  en  admettant  l'hypothèse  con- 
traire à  celle  de  Fresnel ,  en  supposant  de  plus  que  la  diffraction  a 
lieu  avant  la  réfraction ,  on  a 

langacos  lÉ/'— 6) 
tangjS== ^ ' 

a  et  jS  étant  les  angles  des  plans  de  polarisation  du  rayon  incident 
et  du  rayon  diffracté  avec  le  plan  de  diffraction.  C'est  par  cette 
formule  qu'ont  été  calculés  les  nombres  inscrits  dans  la  cincjuième 
colonne  du  tableau  suivant,  tandis  que  les  nombres  contenus  dans 
la  dernière  colonne  ont  été  calculés,  en  admettant  l'hypothèse  de 
Fresnel ,  par  la  formule 


lang/3- 


cos 


(fi-6 
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A 
-1 

M 
O 

1 

e 

a 

fftLiiris 

obtenrées 

M.  HolUmann. 

VftLscu  CAicciin 
pir  la  fonnole 

VUUgVBS 

par  la  feraiale 

de 
M.  Biaenlolir. 

VAun» 
ealodéei 

**"^^                  co^Ô 

10*36' 

/i5'36' 

^l'i^ay' 

/i5«  3' 

A4*3à' 

46-  a' 

9 

ao*i7' 

/îâ*   5' 

'io'3a' 

àa*   V 

^©•3«' 

45Ma' 

3 

90*35' 

6  5"  36' 

Ao'Ôa' 

43'' ag' 

àroj' 

47'i6' 

h 

3i'5i' 

'i5* 

38'   6' 

Ao'   a' 

37*  ag* 

h^Toi' 

5 

3)*i5' 

'i,V36' 

38"   4' 

'lo'iA' 

38-   9' 

So^sr 

On  voit  que  ces  expériences  paraissent  contraires  à  lliypothèse 
de  Fresnel;  mais  il  faut  examiner  si  le  principe  de  ces  eipëriences 
est  absolument  incontestable,  et  nous  allons  faire  voir  qu*îl  n'en 
ost  pas  ainsi.  En  effet,  pour  trouver  les  formules  qui  nous  ont 
servi  à  comparer  les  résultats  de  l'expérience  avec  ceux  qui  sool 
donnés  par  l'une  ou  l'autre  des  hypothèses  sur  la  direction  des  vibra- 
tions, nous  avons  admis  que  les  vibrations  longitudinales  de  l'étber 
sont  de  nul  effet.  Or,  en  admettant  cette  nullité  d'action  des  vibra- 
tions longitudinales,  il  est  impossible  d'expliquer  les  phénomène}^ 
(jue  présente  la  réflexion  à  la  surface  des  métaux  et  aussi  à  la  sur- 
face des  corps  transparents  dans  le  voisinage  de  l'angle  de  polari- 
sation complète.  C^auchy  admit  que  les  vibrations  longitudinales  se 
transmettent  en  effet,  mais  s'affaiblissent  très-rapidement. 

361.  Reclierclies  de  Ifl.  Elseiilolire  —  M.  Fr.  Eisenlohr  a 
ap[)liqué  rhvpolhèse  do  Cauch\  aux  phénomènes  dont  nous  nous 
occupons ^^^  H  pst  arrivé  à  la  formule  suivante,  en  représentant  para 
et  /S  les  angles  des  plans  de  polarisation  du  rayon  incident  et  du 
rayon  diffracté  avec  la  normale  au  plan  de  diffraction ,  par  fc^  une  cons- 
tante [)roportionnelle  au  rapport  des  coeflicients  d'absorption  des  vi- 
l)rations  longitudinales  dans  les  deux  milieux,  c'est-îi-dire  dans  le 
verre  et  dans  Fair,  divisé  par  la  longueur  d'ondulation,  et  en  admet- 


/*"/,7,'.  .!»»«..  <»IN,  •V'^'j'    —  .1"^'.  'Iv  l'Inni.  cl  tie  jthif».,  («i),  LV,  ôo/i. 
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tant  l'hypothèse  de  Fresnel, 

1  H-  fc*  sin*  - 

On  peut  comparer  celle  formule  avec  l'expérience.  A  cet  effet,  on 
déduit  la  valeur  de  I^  de  Tune  des  expériences.  Dans  le  tableau 
précédent  cette  valeur  a  été  calculée  à  l'aide  de  la  seconde  expé- 
rience. Puis  on  calcule  à  l'aide  de  celte  valeur  de  k^  la  valeur  de 
/S  dans  les  autres  expériences.  On  voit  dans  le  tableau  que  l'accord- 
entre  les  nombres  trouvés  par  la  formule  de  M.  Eisenlohr  et  ceux 
que  donne  l'expérience  est  satisfaisant.  Le  phénomène  est  donc  en 
réalité  plus  complexe  que  nous  ne  l'avions  supposé,  et  il  eat  surtout 
remarquable  en  ce  qu'il  met  en  évidence  mieux  que  tout  autre  l'exis- 
tence des  vibrations  longitudinales. 

Si  la  diffraction  était  produite  dans  un  seul  milieu,  on  pourrait 
calculer  le  coefficient  d'absorption  des  vibrations  longitudinales  dans 
ce  milieu.  Ici  on  ne  peut  calculer  qu'une  moyenne  entre  les  coeffi- 
cients d'absorption  dans  l'air  et  dans  le  verre.  On  trouve  ainsi  qu'en 

traversant  une  épaisseur  de  ~  de  miUimètre  l'amplitude  des  vibra- 
tions longitudinales  est  réduite  dans  le  rapport  de  lo^^''  à  i. 

F.  —  Influence  du  mouvement  de  la  terbe  sur  la  rotation  du  plan 

DE  POLARISATION. 

362.  Déirlati«ii  du  plaii  de  polarisation  sous  riiillueiioe 
du  motiTement  de  la  terre.  —  Nous  avons  vu  que ,  si  Ton  fait 
traverser  k  un  rayon  lumineux  polarisé  une  série  de  lames  à  faces 
parallèles ,  en  désignant  par  a  et  j8  les  angles  des  plans  de  polarisa- 
tion du  rayon  incident  et  du  rayon  transmis  avec  le  plan  d'incidence, 
et  par  j9  le  nombre  des  lames,  on  a  (3^1) 

tapg/3=tang(»^^^,,[._^)> 

L'angle  /3,  qui  dépend  de  i  et  de  r,  dépend  par  suite  de  l'indice 
de  réfraction,  de  sorte  que  tout  ce  qui  fait  varier  l'indice  doit  aussi 
changer  la  rotation  du  plan  de  polarisation. 
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Supposons  qu'on  fasse  arriver  sur  une  lame  à  faces  parallèles  on 
rayon  parallèle  à  la  direction  du  mouvement  de  la  terre,  la  vitesse 
de  la  lumière  sera  altérée,  et  par  suite  aussi  Tindice  de  réfraction, 
qui  est  égal  au  rapport  des  vitesses  de  la  lumière  dans  les  deux  mi- 
lieuï.  Il  semble  au  premier  abord'  qu'il  faille  ajouter  la  vitesse  de 
la  terre  aux  vitesses  de  la  lumière  dans  les  deux  milieux  ou  l'en  re- 
trancher. Mais,  en  réalité,  les  choses  se  passent  comme  si  on  ajou- 
tait à  la  vitesse  de  la  lumière  dans  l'air  la  vitesse  de  la  terre,  et  à  la 
vitesse  de  la  lumière  dans  la  lame  le  produit  de  la  vitesse  de  la  terre 
par  la  puissance  réfractive  de  la  lame  ^^\ 

On  est  porté  à  croire,  d'après  cela,  que  l'on  doit  trouver  une  dif- 
férence dans  la  direction  du  rayon  réfracté,  suivant  que  le  rayon 
parallèle  à  la  vitesse  de  la  terre  se  propage  dans  le  même  sens  que 
cette  vitesse  ou  en  sens  opposé.  Cependant  il  n'en  est  rien,  car,  à 
cause  du  phénomène  de  l'aberration,  la  direction  que  nous  attri- 
buons à  un  rayon  lumineux  n'est  pas  sa  direction  réelle,  mais  bien 
cette  direction  légèrement  modifiée  par  le  mouvement  de  la  terre. 
Or,  cette  nouvelle  altération  de  la  direction  du  rayon  réfracté  com- 
pense la  première,  et  la  direction  du  rayon  réfracté  est  la  même  que 
si  la  terre  était  immobile  ^^K  Mais  il  n'y  a  aucune  compensation  seoi- 
blable  pour  la  déviation  du  plan  de  polarisation,  de  sorte  que,  sui- 
vant le  sens  dans  lequel  niarclic  le  rayon  parallèle  au  mouvenienl 
de  la  terre,  il  doit  y  avoir  une  différence  entre  les  déviations  du 
plan  de  polarisation. 

363.  ExpérienceM  de  HI.  Fiseau.  —  M.  Fizeau  a  vériiié  par 
rexpériencc  cette  conclusion  de  la  théorie  ^^K  11  faisait  arriver  sur  un 
polariscur  et  ensuite  sur  une  pile  de  glaces  un  rayon  parallèle  au 
mouvement  de  la  terre;  ce  rayon  était  reçu  sur  un  analyseur.  11 
retournait  l'appareil  de  façon  à  recevoir  sur  l'analyseur  un  ravon 
parallèle  au  premier,  mais  de  sens  contraire,  et  reconnaissait  que  la 
position  du  [)lan  de  j)olarisation  avait  changé. 

^'^  Voir,  dans  le  tome  iV  du  prés^'ut  ouvrage  (CunJ'érences  de  phy*innc)y  les  Le^'oiis  sur 
lit  vitesse  de  lu  lumière. 
'^-^   Voir  ihid. 
'^   (].  /i.,  \LiX  ,717    —  -'"".  'l*'  f^hiin.  !•!  th'  phffs.,  (l\),  LVIII.  l 'U). 
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Cette  expérience  présente  des  difficultés,  car  l'indice  de  réfrac- 
tion est  altéré  d'une  quantité  qui  provient  de  l'addition,  au  numé- 
rateur et  au  dénominateur  du  rapport  qui  représente  cet  indice,  de 

quantités  moindres  que  -j^  de  la  valeur  de  chacun  de  ces  termes. 
Il  faut  donc,  pour  rendre  le  phénomène  visible,  employer  des  piles 
de  glaces,  mais  alors  la  direction  du  pian  de  polarisation  du  rayon 
transmis  tend  à  devenir  perpendiculaire  au  plan  d'incidence,  et  l'ap- 
pareil devient  de  moins  en  moins  sensible  lorsqu'on  augmente  le 
nombre  des  glaces. 

Pour  lever  cette  difficulté,  M.  Fizeau  disposait  plusieurs  piles  de 
glaces  à  la  suite  les  unes  des  autres,  de  façon  que  le  plan  d'inci- 
dence sur  chaque  pile  fût  successivement  à  90  degrés  du  plan  d'in- 
cidence sur  la  pile  précédente;  on  obtient'  ainsi  une  rotation  du 
plan  de  polarisation  de  plusieurs  circonférences  sur  laquelle  l'in- 
fluence du  mouvement  de  la  terre  est  assez  sensible.  Par  suite  de 
cette  disposition,  il  y  a  nécessairement  une  dispersion  considérable 
de  la  lumière;  aussi  les  piles  de  glaces  étaient-elles  achromatisées. 

En  constatant  la  différence  entre  les  déviations  du  plan  de  pola- 
risation du  rayon  réfracté  suivant  le  sens  dans  lequel  se  propage  le 
rayon,  M.  Fizeau  a  donné  une  nouvelle  preuve  physique  du  mou- 
vement de  translation  de  la  terre;  mais  il  est  évident  que  le  phé- 
nomène dépend  du  mouvement  absolu  de  la  terre,  de  son  mouve- 
ment par  rapport  à  l'éther,  et  non  de  son  mouvement  par  rapport 
au  soleil.  Le  mouvement  réel  de  la  terre  nous  est  inconnu;  il  n'v 
a  donc  pas  à  chercher  dans  les  expériences  de  M.  Fizeau  des  véri- 
fications numériques  de  la  théorie. 

L'importance  de  ces  expériences,  c'est  de  prouver,  comme  celles 
dont  nous  avons  parlé  plus  haut,  que  les  corps  pondérables  en  se 
déplaçant  n'entraînent  avec  eux  qu'une  partie  de  l'éther  qu'ils  con- 
tiennent, d'oii  l'on  conclut  nécessairement  que  la  densité  de  l'éther 
n'est  pas  la  même  dans  tous  les  corps,  et  ce  dernier  principe  se  relie 
intimement,  par  les  lois  de  la  réflexion  et  de  la  réfraction,  à  celui 
de  la  perpendicularilé  des  vibrations  au  plan  de  polarisation. 
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G.  —  Comparaison  de  la  TiiioRiB  db  Fre8>el  avec  les  théobies  de  Nehuxs 

ET  DE  Mac  Cdllagh. 

3  6  â .  ll7potlié«e«  de  HTeumami  et  de  WLmm  CwÊÊMm^fliÈ  mmr  la 
e«iMititutloii  de  Tétlier.  —  Il  semble  que  les  vérifications  qui 
précèdent  soient  une  justification  complète  de  la  théorie  de  Fresnel. 
Cependant  on  n'a  vérifié  en  réalité  que  des  formules,  et  si  des  prin- 
cipes autres  que  ceux  de  Fresnel  peuvent  conduire  aux  mêmes  for- 
mules, il  y  aura  au  moins  incertitude  sur  l'exactitude  de  la  théorie. 

C'est  là  précisément  ce  qui  est  arrivé.  Neumann  ^'^  et  Mac  CuUa^'^ 
ont  presque  simultanément  obtenu  des  formules  identiques  à  celles 
de  Fresnel ,  en  parlant  de  principes  différents.  Ce  qui  les  a  engagés 
à  s'écarter  de  la  théorie  de  Fresnel,  c'est  surtout  la  singularité  de 
ce  principe,  qu'il  y  a  identité  entre  les  composantes  du  mouvement 
vibratoire  parallèles  à  la  surface  de  séparation,  mais  non  entre 
les  composantes  perpendiculaires  à  cette  surface.  Ils  ont  préféré 
admettre  l'identité  du  mouvement  sans  aucune  restriction,  ce  qui 
conduit  à  trois  équations  incompatibles.  Parmi  les  autres  principes 
posés  par  Fresnel,  il  en  est  encore  un  auquel  ils  crurent  pouvoir 
toucher  :  c'est  celui  qui  admet  que  dans  les  différents  milieux  la 
densité  de  l'élher  est  difl'érente  et  son  élasticité  constante.  Neumaun 
et  Mac  Cullagh  partirent  d'une  hypothèse  sur  la  constitution  de 
l'éther  opposée  à  celle  de  Fresnel;  ils  admirent  que  la  densité  de 
l'élher  était  constante  dans  tous  les  milieux  et  son  élasticité  variable. 

En  partant  de  ces  bases,  ils  ont  trouvé  que  les  trois  équations  in- 
compatibles dans  le  cas  où  la  lumière  est  polarisée  perpendiculaire- 
mont  au  plan  d'incidence  se  réduisent  à  deux  :  ce  sont  celles  qu'a 
trouvées  Fresnel  pour  le  cas  où  la  lumière  est  polarisée  dans  le  plan 
d'incidence;  et  réciproquement  les  formules  qu'ils  obtinrent  pour 
le  cas  de  la  lumière  polarisée  dans  le  plan  d'incidence  furent  iden- 
li(ju(»s  à  celles  qu'avait  trouvées  Fresnel  pour  le  cas  de  la  lumière 
polarisée»  perpendiculairement  à  ce  plan.  Pour  rétablir  l'accord 
entre  les  résultats  de  l'expérience  et  ceux  de  leur  théorie,  ils  fu- 
rtMit  donc  obligés  d'admettre,  contrairement  à  l'hypothèse  de  Fresnel, 

'      ihhiwM.  livrl,   Uïi//.,  I  83."),  pari.  1 ,  |».  i . 
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que  les  vibrations  sont  parallèles  au  plan  de  polarisation.  On  retrouve 
alors  pour  chaque  cas  des  formules  identiques  à  celles  de  Fresnel. 
Ainsi,  lorsque  la  lumière  est  polarisée  dans  le  plan  d'incidence , 
le  principe  de  la  continuité  du  mouvement  de  part  et  d'autre  de  la 
surface  donne  les  deux  équations 

(i  —v)cosi=^u  cosr, 
(i  4-y)sini^w  sin  r, 

et  le  principe  des  forces  vives  fournît  l'équation 

(i  —  v^)  Xcos  j=  u^X'cos  r, 

j»  %  ,         X      sin  * 

d  ou,  en  remarquant  que t-,  =  -?—  i 

(i  —  î'^)sin  iros  t  =  tt^sinrcosr. 

Cette  troisième  équation  est  compatible  avec  les  deux  autres,  car, 
en  la  divisant  par  l'une  des  deux  premières,  on  retrouve  l'autre. 

365.  Comparalsoii  entre  la  tliéorle  de  Fresnel  et  eelie 
de  mae  C^llasli  et  de  MeuuMinn.  —  On  voit  que,  tant  qu'on 
ne  considère  que  les  phénomènes  de  la  réflexion  et  de  la  réfraction, 
il  est  impossible  de  se  prononcer  d'une  manière  décisive  entre  la 
théorie  de  Fresnel  et  celle  de  ses  adversaires.  Il  est  vrai  que ,  lorsqu'on 
essaye  d'établir  la  théorie  de  la  double  réfraction  sur  la  propagation 
du  mouvement  vibratoire  dans  les  milieux  cristallisés,  on  est  conduit 
à  supprimer  certains  termes  dans  les  équations  différentielles  de 
façon  à  les  simplifier,  et  que  cette  suppression  entraine  comme  con- 
séquence que  les  vibrations  sont  parallèles  au  plan  de  polarisation. 
Mais  on  peut  obtenir  le  même  résultat  en  établissant  entre  les  coef- 
ficients certaines  relations  qui  supposent  les  vibrations  perpendi- 
culaires au  plan  de  polarisation.  Il  n'y  a  donc  là  aucun  argument 
décisif  en  faveur  de  l'une  ou  l'autre  des  deux  théories. 

Remarquons  que  dans  la  théorie  de  Neumann  et  Mac  Gullagh  on 
n'arrive  à  des  formules  conformes  à  l'expérience  qu'en  admettant  si- 
multanément le  parallélisme  des  vibrations  au  plan  de  polarisation 
et  la  constance  de  la  densité  de  Féther  dans  les  difl'érents  milieux. 
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tandis  que,  dans  la  théorie  de  Fresnel,  on  admet  simultanémeol  la 
perpendicularité  des  vibrations  au  plan  de  polarisation  et  la  varia- 
tion de  ia  densité  de  Téther  d'un  milieu  à  l'autre.  Il  v  a  donc  cor- 
relation  entre  ces  hypothèses  prises  deux  a  deux,  et,  si  on  peut  dé- 
montrer expérimentalement  que  la  densité  de  l'éther  est  variable 
d'un  milieu  à  l'autre,  on  aura  par  là  même  prouvé  que  les  vibralioib 
sont  perpendiculaires  au  plan  de  polarisation.  Or,  en  admettant  aver 
Neumann  et  Mac  (iullagh  la  constance  de  la  densité  de  l'éther  dans 
les  différents  milieux,  on  rencontre  des  difficultés  insurmontables 
pour  expliquer  l'aberration,  et  en  {jénéral  l'influence  du  mouvement 
des  milieux  pondérables  sur  les  phénomènes  optiques.  Il  faut 
admettre,  en  effet,  si  la  densité  de  l'éther  est  constante,  que  l'éther 
reste  en  repos  pendant  le  mouvement  des  milieux  que  traverse  la 
lumière,  ou  qu'il  se  meut  en  entier  avec  ces  milieux;  or,  l'une  et 
l'autre  de  ces  hypothèses  sont  en  désaccord  avec  les  expériences  de 
M.  Fizeau. 

Toutes  ces  difficultés  disparaissent  si  l'on  admet  que  l'éther  est 
inégalement  dense  dans  les  différents  milieux,  et  que  l'excès  de  la 
quantité  d'éther  qui  existe  dans  un  corps  sur  la  quantité  d'élher  qui 
remplirait  un  espace  vide  de  même  volume  se  meut  seul  avec  le 
corps.  Nous  sommes  ainsi  obligés  de  revenir  à  la  théorie  de  Fresnel, 
et  de  continuer  à  admettre,  comme  nous  l'avons  fait  jusqu'ici,  que 
les  vibrations  de  la  lumière  |)olarisée  se  font  perpendirulairemoiit 
au  plan  de  |)(»larisation. 


IV. 

RÉFLEXION  DR  LA  LUMIÈRE  À  LA  SURFACE  DES  CORPS  CRISTALLISÉS 

BIREFRINGENTS. 

Nous  ne  nous  sommes  o^^cupés  jusqu'à  présent,  dans  l'élude  des 
tois  de  la  réflexion  et  de  la  réfraction,  que  du  cas  où  le  milieu  sur 
lequel  se  réfléchit  la  lumière  est  isotrope,  c'est-à-dire  où  ce  milieu 
est  amorphe  ou  cristallisé  dans  le  système  cubique.  Les  phénomènes 
de  la  réflexion  et  de  la  réfraction  pour  un  corps  isotrope  ne  dépen- 
dent que  de  l'angle  d'incidence  et  de  la  position  du  plan  de  polari- 
sation des  rayons  incidents  par  rapport  au  plan  d'incidence.  Nous  al- 
lons maintenant  traiter  le  cas  où  l'un  des  milieux  n'est  plus  isotrope, 
mais  bien  biréfringent  et  par  conséquent  cristallisé  dans  un  système 
autre  que  le  système  cubique.  Les  phénomènes  de  la  réflexion  et  do 
la  réfraction  à  la  surface  du  corps  biréfringent  dépendent  alors  de 
quatre  éléments  :  l'angle  d'incidence,  la  position  du  plan  de  polari- 
sation des  rayons  incidents  par  rapport  au  plan  d'incidence,  la  po- 
sition du  plan  d'incidence  par  rapport  à  la  face  réfléchissante,  et 
enfin  la  position  de  cette  face  réfléchissante  par  rapport  aux  axes  du 
cristal. 

366.  Premières  expérleBces  de  Breurster.  —  C'est  en 
1819  que  Brewster^^^  publia  les  premières  lois  expérimentales  de  la 
réflexion  de  la  lumière  sur  la  surface  des  corps  cristallisés.  Il  opéra 
sur  le  spath  et  sur  le  bichromate  de  plomb  :  ce  sont  là  deux  cristaux 
très-fortement  biréfringents,  et  les  substances  de  cette  nature  sont 
rares.  Des  cristaux  comme  le  quartz,  le  sulfate  de  chaux,  qui  sont 
peu  biréfringents,  ne  donneraient  que  des  efl*ets  peu  marqués.  De 
plus,  les  deux  corps  cristallisés  qu'employait  Brewster  sont  l'un  et 
l'autre  à  un  axe  et  répulsifs  :  on  évite  ainsi  la  complication  qui  a 
lieu  pour  les  cristaux  à  deux  axes,  et  les  résultats  sont  plus  compa- 
rables, les  cristaux  étant  de  même  espèce. 

Brewster  est  arrivé  aux  lois  expérimentales  suivantes. 

''   Pliil.  TrtîHx.,  iSi(),  I».  i/jT). 
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1°  L'angle  de  polarisation  complète  dépend  de  la  position  du 
plan  d'incidence  et  de  la  face  cristalline  sur  laquelle  la  réflexion 
s'effectue.  Sur  une  même  face,  Brewster,  en  faisant  varier  la  position 
du  plan  d'incidence,  a  reconnu  que  l'on  a,  en  désignant  par  f 
l'angle  de  polarisation  complète  »  par  ca  l'angle  du  plan  d'incidence 
avec  la  section  principale  du  cristal,  par  aet  j8  deux  constantes, 

^  =  a  +  (j8— a)  sin^w, 

jS  étant  plus  grand  que  a. 

Pour«=o,  on  a  ^  =  a,  et,  pour  «==-,  on  a  ^=fi.  Donc 

l'angle  de  polarisation  complète  est  maximum  ou  minimum  suivant 
que  le  plan  d'incidence  est  perpendiculaire  ou  parallèle  à  la  section 
principale.  On  peut  présumer  que  le  contraire  a  lieu  pour  les  cris- 
taux attractifs. 

a"*  Tandis  que  dans  les  milieux  isotropes  la  lumière  réfléchie 
sous  l'angle  de  polarisation  complète  est  entièrement  polarisée  dans 
le  plan  d'incidence,  pour  les  milieux  cristallisés  cette  coïncidence 
n'a  lieu  que  si  le  plan  d'incidence  est  parallèle  ou  perpendiculaire  i 
la  section  principalo.  Dans  ce  cas,  en  effet,  tout  est  symétrique  dans 
le  cristal  par  rapport  au  plan  d'incidence,  et  il  n'y  a  aucune  raison 
pour  que  le  plan  de  polarisation  de  la  lumière  réfléchie  soit  plutôt 
d'un  côté  que  de  l'autre  de  ce  plan.  Mais,  pour  toute  autre  position 
du  plan  d'incidence,  le  plan  de  polarisation  de  la  lumière  réfléchie 
fait  un  certain  angle  avec  le  plan  d'incidence  :  cet  angle  est  généra- 
lement très-petit  et  ne  dépasse  pas  q  ou  3  degrés. 

Pour  rendre  le  procédé  plus  sensible,  Brewster  employait  un 
artifice  qui  consistait  à  plonger  la  surface  réfléchissante  dans  un  li- 
quide; la  déviation  du  plan  de  polarisation  de  la  lumière  réfléchie 
augmente  alors  d'autant  plus  que  l'indice  du  liquide  se  rapproche 
plus  de  celui  du  cristal.  Avec  l'essence  de  cannelle,  dont  l'indice  est 
presque  égal  à  l'indice  ordinaire  du  spath,  la  déviation  du  plan  de 
polarisation  est  presque  de  go  degrés. 

367.  Expérienees  d'Auguste  fSeebeck.  —  En  i83i,  Au- 
guste Seebeck  ^^^  reprit  le  travail  de  Brewster.  Il  n'a  pas  examiné  la 

^'^  /*o^.  Ann,,  XXI,  390;  XXII,  ia6. 
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totalité  (les  phénomènes;  il  s'est  borné  à  déterminer  l'angle  de  po- 
larisation complète  sur  un  grand  nombre  de  faces  cristallines  et 
pour  beaucoup  de  positions  différentes  du  plan  d'incidence. 

L'appareil  dont  il  se  servit  était  celui  qui  a  été  décrit  plus  haut 
(328);  seulement  il  était  disposé  de  telle  sorte  qu'on  pût  faire  tour- 
ner la  face  réfléchissante  autour  d'un  axe  perpendiculaire  à  cette 
face,  de  façon  à  avoir  un  grand  nombre  de  positions  différentes  du 
plan  d'incidence. 

Il  y  a  encore  une  autre  cause  de  complication  dans  le  mécanisme 
de  l'appareil,  c'est  que,  le  plan  de  polarisation  du  rayon  réfléchi 
changeant  de  direction,  on  est  obligé  de  faire  tourner  un  peu  le 
Nicol  pour  l'amener  à  la  position  oii  il  y  a  extinction  de  l'image 
extraordinaire.  Malgré  ces  diflicultés,  Seebeck  est  arrivé  à  de  bons 
résultats,  et  la  concordance  des  observations  avec  les  formules  théo- 
riques doit  les  faire  regarder  comme  propres  à  représenter  les  phé- 
nomènes. 

Il  y  avait  encore  dans  ces  expériences  une  difficulté  d'un  autre 
ordre.  Nous  avons  vu  que  pour  les  corps  isotropes  il  est  nécessaire, 
en  vue  de  l'exactitude  des  résultats,  d'opérer  sur  des  surfaces  récem- 
ment polies.  Seebeck  crut  donc  devoir  employer  des  faces  cristallines 
récemment  clivées  ou  récomment  polies.  Or,  dans  le  spath  dont  se 
servait  Seebeck,  tous  les  phénomènes  de  la  réfraction  ont  lieu  d'une 
manière  symétrique  tout  autour  de  l'axe  du  cristal  ;  il  doit  donc  en 
^tre  de  même  pour  la  réflexion.  Cependant  des  faces  clivées  et  des 
faces  polies,  également  inclinées  sur  l'axe,  ne  donnèrent  pas  le 
même  angle  de  polarisation.  Cette  divergence  se  remarquait  surtout 
sur  les  faces  polies  avec  du  colcothar;  la  déviation  du  plan  de  pola- 
risation y  était  moindre  que  sur  les  faces  naturelles.  Seebeck  pensa 
qu'il  pouvait  rester  dans  le  colcothar  im  peu  du  sulfate  de  fer  qui 
sert  à  le  préparer  et  que  sa  réaction  sur  le  carbonate  de  chaux  du 
spath  donnait  du  sulfate  de  chaux,  de  sorte  que  les  propriétés  du 
cristal  devaient  se  rapprocher  de  celles  du  sulfate  de  chaux,  moins 
biréfringent  que  le  carbonate  de  chaux. 

La  substitution  de  l'oxyde  d'étain  au  colcothar  ne  donna  pas  de 
meilleurs  résultats  :  il  se  formait  du  stannate  de  chaux.  Il  fallut  se 
servir  d'une  substance  qui  fût  sans  action  chimique  sur  le  spath ,  et 
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en  même  temps  très-fine;  c'est  pourquoi  Seebeck  employa  pour  polir 
les  faces  cristallines  de  la  craie  pulvérulente.  Alors  les  résultats  de- 
vinrent identiques  pour  les  faces  naturelles  et  pour  les  faces  artifi- 
cielles également  placées  par  rapport  à  l'axe  du  cristal. 

Seebeck  exécuta  six  séries  d'expériences  sur  le  spath  : 

i"*  Sur  des  faces  artificielles  parallèles  à  l'axe  et  aux  faces  natu- 
relles du  prisme  hexagonal; 

3**  Sur  des  faces  artificielles  inclinées  sur  l'axe  de  97  degrés  el 
parallèles  aux  faces  du  premier  rhomboèdre  aigu; 

3"*  Sur  des  faces  naturelles  inclinées  sur  l'axe  de  /i5*33'5'  (faces 
du  rhomboèdre  fondamental); 

&"*  Sur  des  faces  artificielles  de  même  inclinaison,  mais  de  situa- 
tion différente  ; 

5^  Sur  des  faces  artificielles  inclinées  de  66  degrés  sur  l'axe  et 
parallèles  k  celles  du  premier  rhomboèdre  obtus; 

6**  Sur  des  faces  perpendiculaires  à  l'axe. 

Il  n'est  pas  possible  d'opérer  sur  des  faces  naturelles  parallèles  à 
celles  du  premier  rhomboèdre  aigu  et  du  premier  rhomboèdre 
obtus,  parce  que  ces  faces  ne  s'obtiennent  pas  par  le  clivage. 

Voici  les  principaux  résultats  expérimentaux  obtenus  par  See- 
beck. 

1**  Sur  une  même  face  la  formule  de  Brewstcr, 

^  =  a+(/3— a)sin^(y, 

ne  représente  pas  les  phénomènes  avec  une  approximation  sudisnntc. 
Il  est  probable  que  la  vraie  loi  s'exprime  par  une  formule  do  la 
forme 

/(^)=/(-)  +  [/(/3)-/(«)]sin'-; 

a  et  /S  sont  les  angles  de  polarisation  complète  dans  la  section  prin- 
cipale du  cristal  et  dans  la  section  perpendiculaire ,  et  varient  eux- 
mêmes  avec  la  position  de  la  face  réfléchissante  par  rapport  à  l'axe 
du  cristal.  Quant  a  la  fonction  /*,  c'est  probablement  une  fonction 
trigonométrique  simple  et  qui  s'écarte  peu  de  Ja  proportionnalité  à 
la  variable  entre  certaines  limites. 

;i**  (l'est  pour  déterminer  a  el  jS  que  Seebeck  fit  une  série  d'e\|)é- 
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riences  dans  la  section  principale  sur  des  faces  inclinées  d*un  angle 
variable  6  sur  une  face  perpendiculaire  à  l'axe,  et  il  constata  qu'en 
désignant  par  a  et  c  les  angles  de  polarisation  complète  pour  une 
face  parallèle  à  Taxe  et  pour  une  face  perpendiculaire  è  l'axe,  la 
formule,  lorsque  le  plan  d'incidence  est  la  section  principale,  est 

a=a  sin^  d  +  c  cos^  0 , 


dans  laquelle  les  quantités  a  et  c  sont  des  constantes  qui  ne  dépendent 
:  que  du  cristal,  puisque  ce  sont  les  angles  de  polarisation  complète, 
lorsque,  le  plan  d'incidence  coïncidant  avec  la  section  principale,  la 
face  réfléchissante  est  parallèle  ou  perpendiculaire  à  l'axe.  De  même, 
beie  étant  les  angles  de  polarisation  complète ,  lorsque  le  plan  d'in- 
cidence est  perpendiculaire  à  la  section  principale,  sur  une  face  ré- 
fléchissante parallèle  à  l'axe  et  sur  une  face  perpendiculaire  à  l'axe, 

on  a 

/3  ==  t  sin^  e  +  c  cos2  g. 

La  quantité  c  a  ici  la  même  valeur  que  dans  l'expression  de  a, 
toute  section  étant  principale  pour  une  face  perpendiculaire  à  l'axe. 

Ces  formules  ne  représentent  les  phénomènes  qu'avec  une  ap- 
proximation égale  h  celle  des  formules  de  Brewster.  Il  est  donc 
probable  que  les  vraies  formules  sont 

/i  («)  =/i  (^)  ^inH+f,  (c)  cos«  fl, 
/i(/S)==/i(i)sin^fl+/i(c)cos^fl, 

la  fonction /i  étant  probablement  de  la  même  espèce  que  la  fonc- 
tion /. 

On  a  employé  une  méthode  expérimentale  pour  découvrir  la 
forme  des  fonctions/ et yj.  Ces  fonctions  doivent  être  exactement 
proportionnelles  aux  variables  pour  certaines  valeurs  de  ces  variables 
et  approximativement  proportionnelles  pour  les  autres  valeurs.  Les 
fonctions  doivent  croître  avec  leurs  variables  et  s'annuler  avec  elles; 
n^  b^c  sont  des  constantes  qui  ne  peuvent  dépendre  que  des  indices 
de  réfraction  du  cristal,  et  même  b  a  probablement  avec  ces  indices 
une  relation  assez  simple.  La  quantité  b,  en  effet,  n'est  autre  que 
l'angle  de  polarisation  complète  pour  une  face  parallèle  à  l'axe, 
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quand  le  pian  d^incidence  est  perpendiculaire  à  Taxe.  Dans  cepliB, 
les  deux  rayons  réfractés  se  comportent  comme  des  rayons  ordioaires 
ayant  des  indices  différents  (l&l);  il  y  a  donc  de  l'analogie  tvecre 
qui  se  passe  pour  les  corps  isotropes.  Or,  sur  les  milieux  isotropes, 
lorsqu'un  rayon  polarisé  perpendiculairement  au  plan  d'incideoce 
rencontre  la  surface  sous  Tangle  de  la  polarisation  complète,  il  o^ 
se  réfléchit  pas,  et  la  tangente  de  l'angle  de  polarisation  complète  e< 
égale  à  l'indice  de  réfraction  du  second  milieu  par  rapport  ao  piv- 
mier.  Ici  c'est  le  rayon  polarisé  perpendiculairement  au  plan  d*iiici- 
dence  qui  donne  le  rayon  ordinaire,  puisqu'il  est  polarisé  dans  la 
>ection  principale;  son  indice  est  donc  l'indice  ordinaire  du  cristal «. 
Tout  étant  symétrique  par  rapport  au  plan  d'incidence  et  à  celui  df 
la  section  principale,  et  les  molécules  du  cristal  étant  placées  symé- 
triquement par  rapport  au  rayon  incident,  ce  rayon  se  comportera 
probablement  comme  un  rayon  tombant  sur  un  milieu  isotrope,  et 
on  peu!  admettre  que  l'on  a 

lang  6  =  w. 

Quant  aux  deux  autres  angles  a  et  c,  ils  no  se  déterminent  plus 
aussi  simplement,  car  il  n'y  a  plus  de  symétrie  par  rapport  au  plan 
de  nolarisalion  du  rayon  polarisé  perpendiculairement  à  la  seclioii 
principale;  aussi  le  rayon  extraordinaire  ne  suit>il  plus  la  loi  d** 
I)escartes,  comme  dans  le  cas  précédent.  On  a  donc  cherché  empiri- 
ciucMuont  les  ox|)ressions  de  a  et  de  r.  On  a  trouvé  ainsi  les  deux  for- 
mules 

où  }f  renrésente  l'indice  ordinaire  du  cristal  el  m  Tiiidice  exiraordi- 

nain*. 

O's  trois  lormules  paraissent  s'accorder  assez  bien  avec  Ye\\)^- 
rif^nrr.  On  arrive  en  effet  aux  résultats  suivants  : 

VALEURS    CALCULÉES  .     . 

,        -  ,  VALEURS  QBSIIITEES. 

par  les  lormules. 

I. r)8"/i9'  58-56' 

....     5'."   3',4  54*   3',6 

,..      .    .      ..     «o"A7'.i  6o'3S'.4 
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Seebeck  a  encore  observé  un  certain  nombre  de  phénomènes  évi- 
dents par  eux-mêmes,  mais  non  ramenés  à  des  lois  par  les  expé- 
riences précédentes. 

i"*  Sur  une  face  perpendiculaire  à  Taxe  tout  se  passe  comme  sur 
UD  corps  isotrope.  Tous  les  plans  d*incidence  étant  alors  identiques, 
la  rotation  du  plan  de  polarisation  du  rayon  incident  ne  dépend  pas 
de  la  position  du  plan  d'incidence. 

9^  Si  le  rayon  incident  est  polarisé  parallèlement  ou  perpendi- 
culairement au  plan  d'incidence,  le  plan  de  polarisation  de  la  lu- 
mière réfléchie  ne  coïncide  plus  avec  celui  de  la  lumière  incidente, 
a  moins  que  le  plan  d'incidence  ne  soit  une  section  principale  ou 
que,  la  face  réfléchissante  étant  parallèle  à  Taxe,  le  plan  d'incidence 
ne  soit  perpendiculaire  à  la  section  principale.  En  effet,  sauf  les 
deux  exceptions  signalées,  les  vibrations  sont  symétriques  par  rap- 
port au  plan  d'incidence ,  mais  non  par  rapport  aux  axes  du  cristal. 

3^  La  rotation  du  plan  de  polarisation  de  la  lumière  incidente 
dépend  de  la  position  de  la  face  réfléchissante  par  rapport  aux  axes 
du  cristal ,  et  aussi  de  la  position  du  plan  d'incidence. 

à"*  Dans  une  section  principale,  les  phénomènes  sont  symétriques 
de  part  et  d'autre  de  la  normale  à  la  surface  réfléchissante.  Cela  ré- 
sulte des  expériences  et  ne  pouvait  être  prévu,  car  ici  il  n'y  a  plus 
nécessairement  symétrie  par  rapport  à  l'axe  du  cristal. 

368.  Tentatlircfi  de  Seebeck  pour  établir  la  théorie  de 
la  réIlemioB  Mir  les  eoriM  eristaliisés.  —  Seebeck,  pour  éta- 
blir les  lois  de  la  réflexion  sur  les  corps  cristallisés  biréfringents,  a 
cherché  à  les  déduire  par  extension  des  principes  posés  par  Fresnel, 
au  moyen  de  raisonnements  analogues  à  ceux  que  l'on  fait  pour  les 
corps  isotropes,  à  cela  près  que  dans  les  cristaux  biréfringents  l'in- 
dice de  réfraction  n'est  pas  constant.  Cette  analogie  ne  peut  se  jus- 
tifier rigoureusement,  mais  elle  lui  a  donné  des  formules  s'accordant 
d'une  manière  suffisante  avec  les  résultats  des  expériences. 

Seebeck  s'est  borné  au  cas  où  le  plan  d'incidence  coïncide  avec  la 
section  principale  du  cristal.  11  admet  le  principe  de  la  continuité 
du  mouvement  restreint  aux  composantes  parallèles  à  la  surface  de 
séparation  des  deux  milieux,  et  le  principe  des  forces  vives. 
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Si  U  lumière  incidente  est  polarisée  perpendiculairemeot  an  [Jan 

d'incidence,  c'est-ù-ilire  pcr|iendicul8irenient  à  la  seclion  principale, 
il  n'y  B  qu'nn  rayon  r^ 
fracté, le  rayon  eitraordi- 
noire.  Le  principe  decoo: 
tinuitë,  appliqué  comme 
dans  le  cas  des  milieDi 
isotropes  (313),  donne 
IVquation 

(  1  —  u)  cos  i  ^  u  cos  T. 

Mais  il  faut  remar(|ner 
^'>-  ^9-  que  pour  les  crislaiu  bi- 

réfrinfrenls  cette  <^qualiou  n'est  |>as  rigoureusement  exacte,  maiii 
seulement  approchée ,  car,  les  ondes  n'étant  pas  spbériques  dans  le 
cristal,  les  vibrations  des  rayons  réfractés  sont  obliques  sur  ces 
rayons. 

li  faut  maintenant  appliquer  aussi  au  cas  actuel  le  prinapedes 
forces  vives.  Soit  (fig.  69)  Cl  un  rayon  incident;  il  n'y  a  dans  le 
cas  actuel  qu'un  rayon  réfracté,  le  rayon  extraordinaire,  et,  par 
trouver  la  direction  de  ce  rayon,  nous  n'avons  (ju'à  appliquer  la  cons- 
truction de  Huygfaens.  Prenons  sur  l'intersection  du  plan  d'inci- 
dence avec  la  face  du  cristal  et  à  partir  du  point  1  une  longueur  II' 
égale  à  -j— ;  menons  par  le  point  1  une  droite  IK  parallèle  à  l'aw 
du  cristal  et  une  droite  perpendiculaire;  sur  ces  deux  droites  pre- 
nons des  longueurs  lA  et  IB  telles,  que  l'on  ait  lA  =-,  IB  =  -' 
M  et  m  étant  les  indices  ordinaire  et  extraordinaire  du  crbtal;  cons- 
truisons une  ellipse  ayant  pour  demi-axes  lA  et  IB;  menons  par  le 
])oinl  r  une  tangente  l'P  (i  cette  ellipse  et  joignons  le  point  P  au 
point  I;  IP  scm  lu  rnyon  extraordinaire. 

Soient  IHRS  et  l'AlNL  les  bases  des  prismes  d'élher  pris  dans  les 
deux  milieux  et  tels  que  le  mouvement  du  premier  prisme  se  com- 
munique au  bout  d'un  certain  temps  au  second.  Si  nous  désignons 
par  V  et  U  ces  volumes,  par  f  et  u  les  amplitudes  du  rayon  incidiMil 
et  du  rayon  réfraclé ,  par  d  lu  densité  de  l'étlier  dans  le  second  milieu. 


CORPS  CRISTALLISÉS  BIRÉFRINGENTS.  527 

la  densité  de  i'éther  dans  le  premier  milieu  étant  prise'pour  unité, 
le  principe  des  forces  vives  donnera  l'équation 

V(i-p2)  =  AUa«. 


siiir 


La  densité  A  n'est  pas  ici  en  raison  inverse  du  carre  de-: — : 

■  sin  / 

car  rindice  est  variable  et  A  est  constant;  mais,  pour  avoir  une  équa- 
tion de  même  forme  que  dans  les  milieux  homogènes,  Seebeck  n'en 
pose  pas  moins,  en  négligeant  la  variation  de  l'indice, 


sm  /' 


il  étant  égal  à  t- — :  • 

9A  mm  C 

Si  l'on  a  pris  RI  =  rH  =  irsin  i=l,  comme  la  largeur  IH  du 
prisme  est  égale  à  Il'cosf  =  -: — r,  le  volume  V  sera  représenté,  en 
prenant  pour  unité  la  hauteur  du  prisme,  par 


sin  I 


Quant  au  volume  U,  il  a  pour  expression 

i/if  ikMKj  à       cosrsinr      cosr^ 

sHi  I  sm  i       Sin  i 

H  n'est  pas  une  constante,  mais  bien  une  fonction  de  l'angle  t  et 
(le  la  position  de  la  face  du  cristal  par  rapport  à  l'axe. 
L'équation  des  forces  vives  prend  donc  la  forme 

./         .,v      tt'cosr 
cost(i-v^)  =  -^j— . 

et  l'on  a,  entre  les  quantités  t»,  m,  î,  r,  fl,  ^,  a,  jS,  «,  ft,  c,  «,  n  et  m, 
les  équations  suivantes  : 

/(?)=/(«)  Gos2«+/(/S)  sin^fi^, 
y;  \a)  =/,  (a)  sin^  B  +/,  (c)  cos^ô, 

(i  -  r)  cos  t--  M  cos  r, 

,          «.                MM:osr 
^  I       v^)  ros  ï  -^  — TT 
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smr 


Comme  la  quantité  Cï  a  été  supposée  égale  i  -: —  *  les  deux  der- 
nières équations  sont  celles  qui  ont  lieu  pour  les  milieux  isotropes 
dans  le  cas  où  la  lumière  est  polarisée  perpendiculairement  au  plan 

d'incidence.  On  a  donc 

^      tang(i-r) 

tang(i-hr)' 

et,  pour  t  +  r=  90  degrés,  il  vient  v=«o;  t  est  alors  l'angle  de  ptn 
larisation  complète  et  égal  à  l'angle  que  nous  avons  désigné  par  f . 
Cet  an^e  (p  peut  être  déterminé  en  fonction  de  0,  m,  it.  A  cet  effet, 
il  suffit  de  remarquer  que^  en  désignant  par  x^  et  y^  les  coordonnées 
du  point  P  où  la  tangente  menée  par  le  point  V  touche  l'ellipse, 
on  a 

•^o=yotangr, 

et  puisqu'ici  l'angle  i  est  égal  à  l'angle  (p  de  la  polarisation  com- 
plète et  que  l'on  a  par  conséquent  ^4-r=  90  degrés, 

yo=«otang(p. 

Or  les  coordonnées  x^y  y^  peuvent  facilement  se  calculer  en  fouctioas 
de  0,  (p,  m  et  n.  En  remplaçant  dans  l'équation  précédente  x^  et  y« 
par  leurs  valeurs,  on  aura  entre  (p,  0,  m  et  n  une  relation  qui  peut 
se  mettre  sous  la  forme 

On  a  d'ailleurs,  du  moins  approximativement,  d'après  ce  que  jious 
avons  vu  plus  haut,    . 


Ianga  =  wy^|.  tangc  =  my  |Jj;--^, 

d'où 


sin^a 

n«(m*-i) 

sin^c 

I 

Nous 

pouvons 

donc 

écrire 

sin^^  — sin^^/sin* 

^fl  +  siii^ 

'ct'0.s*^fl. 
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En  comparant  cette  équation  avec  celle  qui  a  été  posée  précédem- 
ment, et  qui  est 

h  («)=/i(«)8in'«+/i  (^)  cos««, 

on  voit  que  la  fonction/^  parait  devoir  être  un  sinus  au  carré. 
On  doit  se  demander  alors  si,  dans  l'équation 

/(^)=/(«)cos'«+/(/3)sin««, 

la  fonction/ n'est  pas  de  même  forme  que/,  ce  qui  donnerait 

sin*  (p  =  sin^  a  cos^  «  +  sin^  jS  sin*  w. 

En  donnant  aux  fonctions  /  et  /  la  forme  sin^,  on  satisfait  du 
reste  aux  conditions  que  nous  avons  indiquées  plus  haut  comme  de- 
vant être  remplies  par  ces  fonctions.  De  plus,  il  se  trouve  que  ces 
fonctions  donnent  les  formules  qui  sont  le  mieux  d'accord  avec  les 
expériences.  On  peut  donc  admettre  que  les  formules  où  les  fonc- 
tions/et/  ont  reçu  la  forme  sin^  ont  la  valeur  de  formules  empi- 
riques que  toute  théorie  devra  expliquer.  Cela  est  vrai,  du  moins 
pour  les  cristaux  peu  biréfringents,  comme  le  sont  presque  tous  les 
cristaux  connus;  mais  il  est  probable  que,  si  les  indices  m  et  n  diffé- 
raient notablement  l'un  de  l'autre ,  les  formules  cesseraient  d'être 
applicables. 

369.  Théorie  de  IVeumann. —  Après  Seebeck,  Neumann  a 
fait  de  son  côté  un  travail  qui  est  une  véritable  théorie  de  la  réflexion 
sur  les  milieux  cristallisés  ^^\  Mais  cette  théorie  est  fondée  sur  l'uni- 
formité de  densité  de  Téther,  sur  la  continuité  absolue  du  mouvement, 
et  par  conséquent  aussi  sur  le  parallélisme  des  vibrations  au  plan  de 
polarisation.  Ces  principes ,  comme  nous  l'avons  vu  précédemment 
(365),  sont  en  contradiction  complète  avec  les  expériences  de 
M.  Fizeau.  Quoi  qu'il  en  soit  des  bases  de  la  théorie  de  Neumann, 
nous  allons  néanmoins,  sans  entrer  dans  les  détails  des  calculs, 
faire  connattre  les  équations  fondamentales  auxquelles  cette  théorie 
l'a  conduit  et  les  vérifications  expérimentales  (ju'il  a  faites  de  ces  ré- 

*'^  Ueberden  Etnjliu»  der  Ki'yttaifiàchen  bei  dei'  Réflexion  de»  tAchles,  Berlin,  i835. — 
Pogg,  Ami.,  XL,  hci^. 
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suitats.  Dans  Thypothèse  de  Neumann,  les  vibrations  du  rayon  ex- 
traordinaire sont  peq)endiculaires  à  la  section  principale,  et,  par 
suite,  leur  direction  est  déterminée;  quant  aux  vibrations  du  rayon 
ordinaire,  elles  sont  dans  le  pian  de  la  section  principale  et  perpen- 
diculaires au  rayon  :  leur  direction  est  donc  aussi  connue. 

Comme  les  vibrations  perpendiculaires  ou  parallèles  au  plan  d*in- 
cidence  n'y  restent  pas  en  général ,  il  n'y  aurait  aucune  simplifica- 
tion h  supposer  la  lumière  incidente  polarisée  parallèlement  ou 
perpendiculairement  au  plan  d'incidence.  Nous  prendrons  donc  im- 
médiatement le  cas  général ,  et  nous  désignerons  par  0  Tangle  du 
plan  de  polarisation  avec  le  plan  d'incidence.  Le  mouvement  vibra- 
toire du  rayon  incident  peut  se  décomposer  en  deux,  dont  l'un  est 
perpendiculaire  au  plan  d'incidence  et  a  pour  amplitude  sin0,  et 
l'autre  est  dans  le  plan  d'incidence  et  a  pour  amplitude  cos0.  Cette 
dernière  composante  peut  elle-même  se  décomposer  en  deux  autres  : 
l'une  parallèle  à  la  surface  réBéchissante  et  ayant  pour  amplitude 
cosdcost,  l'autre  perpendiculaire  à  cette  surface  et  ayant  pour  am- 
plitude cos0sint.  Désignons  par  a  et  a  les  angles  des  vibrations  du 
rayon  ordinaire  et  du  rayon  extraordinaire  avec  la  normale  au  plan 
d'incidence,  par  ^  et  j3'  les  angles  de  ces  mêmes  vibrations  avec  la 
trace  du  pian  d'incidence  sur  la  surface  réfléchissante,  enfin  par  7 
et  y'  les  angles  des  vibrations  avec  la  normale  i\  la  surface  réfléchis- 
sante. En  appelant  v  et  v'  les  amplitudes  des  composantes  des  vibra- 
tions du  rayon  réfléchi  suivant  le  plan  d*incidence  et  suivant  une 
peq)endiculaire  à  ce  plan ,  u  et  ti'  les  amplitudes  des  vibrations  du 
rayon  ordinaire  et  du  rayon  extraordinaire,  le  principe  de  la  conti- 
nuité du  mouvement  appliqué  aux  composantes  suivant  les  trois  axes, 
qui  sont  la  normale  au  plan  d'incidence,  la  trace  du  plan  d'incidence 
sur  la  surface  réfléchissante  et  la  normale  à  cette  surface,  donne  les 
équations  suivantes  : 

(  1  )  sin  fl+ v'=  u  cosa  H-  m'  cosa , 

(•j)  (cos6  — u)cost=--ucosiSH-u'cosj8'. 

(3)  ( cosfl  —  r )  sin t  =  m  cosy  +  u  cosy. 

Los  angles  a,  jS.y,  a',  ^'.  y'  contenus  dans  ces  formules  peuveiil 
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être  déterminés  en  fonctions  de  certaines  quantités,  en  s'appuyant 
sur  la  construction  de  Huyghens.  En  désignant  par  >f/  Tangle  de 
l'onde  plane  ordinaire  avec  la  face  réfringente,  par  >f/'  l'angle  de 
Tonde  pliure  extraordinaire  avec  la  face  réfringente,  par  N  Tangle  de 
la  normale  à  la  face  réfringente  avec  Taxe  du  cristal ,  par  gû  l'angle 
du  plan  d'incidence  avec  la  section  principale,  par  ^  l'angle  de  la 
normale  aux  ondes  ordinaires  avec  l'axe  du  cristal ,  par  x!  l'angle  de 
la  normale  aux  ondes  extraordinaires  avec  l'axe  du  cristal ,  on  trouve 

sinNsin&y  ,      cosNsin^/  — sinNcosxl/'cos&i 

cosa= ! «     cosa  = — -. — ; ^ 

sinx  smx 

•  vl         /5         cos>KcosNsin\l/— sinNcosxpcosw)            ^,     siuNcosJ/'sinû> 
u){  C0Sj8= ^ -. \    cosB= HTT^ ' 

sin  ^  (cos  N  sîn  \l/  —  sin  N  cos  >p  cos  co)  .     sin  N  sîn  ^'  sîn  g^ 

cos  y  =  — ^-^ ^ ' •»        COS  y  = 7-h • 

^  smx  ^  smx 

En  appelant  V  et  V  les  volumes  des  prismes  d'éther  pour  les 
rayons  ordinaires  et  les  rayons  extraordinaires  dans  lesquels  se  trans- 
porte au  bout  d'un  certain  temps  le  mouvement  vibratoire  d'un 
prisme  d'éther  d'un  volume  égal  à  l'unité  pris  dans  le  milieu  inci- 
dent, le  principe  des  forces  vives  donne  l'équation 

L'expression  de  V  est,  d'après  ce  que  nous  avons  vu  plus  haut, 

sm  I*  cos  7* 

—' — :  -r-^»  1  et  r  étant  les  andes  d'incidence  et  de  réfraction  du 
smi  sini  <' 

rayon  ordinaire,  lesquels  sont  liés  par  la  relation  sint^nsinr;  oh 

a  de  même  V'=^-:^ — •-: — r«  Mais  il  s'aijit  ici  du  rayon  extraordi- 

sini    smi  ^  J 

naire,  et  il  faudra  calculer  r'  en  s'appuyant  sur  la  construction  de 
Huyghens.  En  substituant  à  V  et  V  leurs  valeurs,  l'équation  des 
forces  vives  devient 

^  /  SUHCOSI 


+ 


sin  i  cos i      L  «*  —  («*  —  ^*)  ^os* x'         J  ' 
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les  lettres  a  et  6  ayant  la  signification  qu'on  leur  donne  ordinaireuienl 
dans  la  théorie  de  la  double  réfraction. 

Si  l'on  réunit  cette  lîquation  (5)  aux  trois  équations  (i),  (a), (3) 
dans  lesquelles  on  remplace  cosa,  cosa',  coSjS,  cos/S',  cosy,  cosy 
par  leurs  valeurs  données  par  les  équations  (A),  on  aura  quatre 
équations  qui  permettront  de  déterminer  les  composantes  v  et  v  de 
l'amplitude  du  rayon  réfléchi,  et  les  amplitudes  v  et  u'  du  ravoa 
ordinaire  et  du  rayon  extraordinaire  en  fonctions  des  angles  t,  0  et  N 
qui  doivent  être  donnés  dans  chaque  cas  particulier,  et  des  angles  x- 
X*  4'i  4*'  qui  s'^  déduisent  des  angles  donnés  par  la  construction  de 
Huyghens. 

370.  Expérlenee*  d«  lVetuM»«i.  —  Neumann  a  vérifié  par 
l'expérience  les  formules  auxquelles  il  était  parvenu.  L'appareil  dont 
il  se  servait  (fîg.  70)  se  compose  d'un  cercle  horizontal  gradué  G  qui 
porte  un  limbe  vertical  gradué  L ,  mobile  autour  de  son  diamètre  ver- 
tical. Le  cercle  C  est  concentrique  à  un  cercle  C  au  centre  duquel 
on  place  le  cristal  A;  ce  cercle  C'peut  tourner  dans  le  cercle  C,  qui 
est  gradué  sur  tout  son  contour.  Un  lube  horizontal  T,  à  l'extrémité 
B  duquel  on  place  une  lampe,  contient  une  tourmaline  et  amène 
ainsi  un  rayon  polarisé  rectiligncnient  sur  le  cristal.  Le  rayon  réflé- 
chi ou  réfracté  est  reçu  dans  un  second 
tube  T'  qui  peut  tourner  autour  du  centn; 
et  qui  porte  un  analyseur  N  à  son  eitré- 
mité.  Avant  de  se  servir  de  l'appareil,  il 
faut  le  régler.  Il  faut  d'abord  amener  le 
limbe  vertical  h  être  parallèle  à  son  axe  de 
rotation.  A  cet  eflfet,  on  place  en  son  centre 
une  lame  réfléchissante  et  on  reçoit  sur  une 
lunette  borizonlale  l'image,  réfléchie  par 
celte  laine,  d'une  niirc  verticale.  Si  le  mi- 
roir, et  par  suite  le  limbe,  est  parallèle  h  l'axe,  en  faisant  tour- 
ner le  limbe  l'image  de  la  mire  restera  parallèle  à  elle-méoie; 
s'il  en  est  autrement,  on  établit  le  parallélisme  par  une  série  de 
lâlonnements.  On  chcrrbo  ensuite  pour  quelle  position  la  section 
[irincipale  de  In  lame  cristalline  placée  au  centre  du  liniho  csl  ho- 
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rizontale.  Pour  ctela  on  laisse  à  cette  lame  cristalline  une  arête  natu- 
relle que  Ton  place  horizontalement  :  pour  s'assurer  que  cette  arête 
est  bien  horizontale,  on  se  sert  d'une  mire  horizontale  comme 
dans  le  goniomètre  de  Wollaston;  puis,  sans  déranger  l'horizon- 
talitë  de  cette  arête,  on  place  la  face  du  cristal  qui  doit  réfléchir  la 
lumière  verticalement  et  parallèlement  au  plan  du  limbe  vertical; 
enfin  on  fait  tourner  la  face  du  cristal  autour  d'un  axe  horizontal  d'un 
angle  égal  à  celui  de  la  section  principale  avec  l'arête  naturelle, 
angle  déterminé  par  la  nature  du  cristal,  et  alors  la  section  princi- 
pale est  horizontale. 

Il  faut  voir  aussi  quelles  sont  les  divisions  auxquelles  correspon- 
dent les  positions  verticales  des  sections  principales  de  la  tourmaline 
et  de  l'analyseur.  Pour  cela,  on  place  horizontalement  1»  section 
principale  de  la  lame  cristalline  comme  nous  venons  de  l'expliquer, 
et  on  fait  arriver  un  rayon  incident  horizontal;  puis  on  dispose  l'a- 
nalyseur de  façon  à  faire  disparaître  l'une  des  deux  images.  Comme 
le  rayon  incident  est  dans  la  section  principale  du  cristal,  la  section 
principale  de  l'analyseur  est  alors  parallèle  ou  perpendiculaire  à 
celle  du  cristal,  et,  par  suite,  horizontale  ou  verticale.  Enfin  on 
éteinte  l'aide  de  l'analyseur  le  rayon  qui  traverse  la  tourmaline,  en 
plaçant  celle-ci  convenablement,  et  on  note  la  position  de  la  tour- 
maline à  ce  moment. 

Il  faut  encore  connaître  la  position  pour  laquelle  la  face  verticale 
du  cristal  est  perpendiculaire  au  rayon  incident.  Pour  cela ,  on  re- 
çoit ce  rayon  d'abord  directement  dans  une  lunette,  puis  on  le  reçoit 
dans  la  même  lunette  après  réflexion  sur  la  lame  cristalline,  et  la 
moitié  de  l'angle  dont  la  lunette  a  tourné  est  égale  h  l'angle  que 
fait  le  miroir  avec  la  direction  du  rayon  incident.  On  peut  donc 
amener  la  lame  dans  une  position  où  cet  angle  devient  droit 

On  voit  que,  par  cette  disposition,  on  pourra  faire  varier  l'angle 
du  plan  de  polarisation  du  rayon  incident  avec  le  plan  d*incidence 
au  moyen  de  la  tourmaline;  l'angle  d'incidence  en  faisant  tourner 
le  limbe  vertical  autour  de  son  axe  vertical,  et  l'angle  du  plan  de 
polarisation  de  la  lumière  incidente  avec  la  section  principale  du 
cristal,  en  faisant  tourner  la  face  réfléchissante  autour  d'un  axe  ho- 
rizontal. 
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i 

(l'est  ainsi  que  Neumnnn  exécuta  sept  séries  dVxpériencos  : 

i""  En  touchant  seulement  à  la  tourmaline  il  a  cherché  pour  di- 
verses incidences  quel  était  l'azimut  du  plan  de  polarisation  du 
rayon  incident  lorsque  l'image  extraordinaire  disparaissait  dans  Fa- 
nalyseur.  Il  a  trouvé  ainsi  que  le  plan  de  polarisation  ne  coïncide 
pas  dans  ce  cas  avec  la  section  principale,  mais  fait  avec  elle  un  cer- 
tain angle.  La  différence  entre  les  angles  observés  et  les  angles  cal- 
culés par  les  formules  varie  de  —  8'  à  +  /j',5. 

s*  En  cherchant  de  même  quel  est  l'azimut  du  plan  de  polarisa*- 
tion  du  rayon  incident  quand  l'analyseur  éteint  l'image  ordinaire, 
on  trouve  des  nombres  dont  les  différences  avec  ceux  qui  sont  déter- 
minés par  le  calcul  varient  entre  —  9'  et  +  5'.  11  est  à  remarquer  que 
ces  deox  azimuts  ne  font  pas  entre  eux  un  angle  droit;  la  différence 
de  l'angle  des  deux  azimuts  avec  90  degrés  peut  s'élever  jusqu'à  q'^S'. 
Mais  cette  absence  de  perpendicularité  des  deux  azimuts  n'a  jamais 
lieu  que  dans  des  conditions  oii  le  plan  d'incidence  fait  avec  la  sec- 
tion principale  un  angle  considérable,  et  où  le  rayon  s'éloigne  de  la 
direction  normale.  Si  le  rayon  incident  tombe  normalement  sur  la 
face  réfringente ,  ou  si  le  plan  d'incidence  coïncide  avec  la  section 
principale,  la  perpendicularité  est  rigoureuse.  Ainsi  cette  remarque 
n'enlève  rien  h  la  précision  du  prisme  de  Nicol,  oii  le  plan  d'inci- 
dence coïncide  avec  la  section  principale,  ni  h  celle  du  prisme  bir<^ 
fringent  sur  lequel  on  doit  recevoir  le  rayon  normalement. 

3®-4"  La  troisième  et  la  quatrième  série  d'expériences  sont  cor- 
rélatives et  consistent  à  mesurer  la  rotation  du  plan  de  polarisation 
du  rayon  réfléchi ,  lorsque  le  rayon  incident  est  polarisé  dans  le  plan 
d'incidence  ou  dans  le  plan  perpendiculaire,  en  excluant  le  cas  où 
le  plan  d'incidence  coïncide  avec  la  section  principale  ou  avec  un 
plan  perpendiculaire  à  celte  section. 

La  rotation  du  plan  de  polarisation  du  rayon  réfléchi  est  plus 
grande  lorsque  la  lumière  incidente  est  polarisée  parallèlement  au 
plan  d'incidence,  et  la  théorie  montre  que,  dans  ce  cas,  la  rotation 
peut  aller  jusqu'à  ii'iB';  les  écarts  entre  les  nombres  observés  et 
les  nombres  calculés  varient  entre  —  5'  et  -+-  19'.  Lorsque  la  lu- 
mière incidente  est  polarisée  perpendiculairement  au  plan  d'inci- 
dence,  la  rotation  du  plan  de  polarisation  du  rayon  réfléchi  ne 
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peut  dépasser  A^'H',  et  les  diiïérences  entre  les  nombres  observés  et 
calculés  varient  de  —  6'  à  +  8'. 

5*-6*  Réciproquement,  si  Ton  veut  que  le  rayon  réfléchi  soit 
polarisé  dans  le  plan  d'incidence  ou  dans  le  plan  perpendiculaire,  il 
faut  que  le  rayon  incident  soit  polarisé  dans  un  plan  diflTérent  de 
celui  où  doit  être  polarisé  le  rayon  réfléchi.  La  rotation  du  plan  de 
polarisation  va,  comme  dans  le  cas  précédent,  jusqu'à  i  i^àh'  quand 
le  rayon  réfléchi  est  polarisé  dans  le  plan  d'incidence,  et  alors  les 
différences  entre  les  nombres  observés  et  les  nombres  calculés  varient 
entre  —  ai'  et  4-  35',  et  jusqu'à  4' 8'  seulement  si  le  rayon  réfl^hi 
est  polarisé  perpendiculairement  au  plan  d'incidence,  et  alors  les 
différences  varient  de  —  5'  à  -(-  8'. 

7*  Enfin  la  dernière  série  d'expériences  consistait  à  déterminer 
l'azimut  du  plan  de  polarisation  du  rayon  incident  qui  donne  un 
rayon  réfléchi  polarisé  dans  un  azimut  donné.  Les  différences  entre 
les  nombres  observés  et  les  nombres  calculés  variaient  alors  de  —  1 6' 
à +34'. 

371.  Expérienees  de  De  Senarmont  mnmi  Tiiielileiiee 
■••ramle.  —  Lorsque  l'incidence  est  normale ,  pour  les  corps  iso- 
tropes, le  rayon  refléchi  reste  polarisé  dans  le  m^me  plan  que  le 
rayon  incident.  Pour  les  cristaux  biréfringents,  il  n'en  est  plus  de 
même.  Sauf  le  cas  où  la  face  réfléchissante  est  perpendiculaire  h 
l'axe  du  cristal  et  où  par  suite  tout  plan  d'incidence  est  une  section 
principale,  le  rayon  incident  polarisé  dans  un  pian  qui  n'est  ni  pa- 
rallèle, ni  perpendiculaire  à  la  section  principale,  a  son  plan  de  po- 
larisation dévié  par  la  réflexion,  même  sous  l'incidence  normale. 
Car  le  mouvement  vibratoire  de  ce  rayon  peut  se  décomposer  en 
deux  autres  mouvements  s'effectuant  l'un  dans  la  section  principale, 
l'autre  dans  un  plan  perpendiculaire  à  cette  section,  et,  l'intensité 
de  ces  deux  composantes  étant  modifiée  d'une  manière  différente  par 
la  réflexion,  le  plan  de  polarisation  du  rayon  réfléchi  fera  un  certain 
angle  avec  celui  du  rayon  incident. 

De  Senarmont  a  constaté  cette  déviation  du  plan  de  polarisation 
sous  l'incidence  normale,  sans  la  mesurer.  11  se  servait  à  cet  effet 
d'un  artifice  du  à  M,  Fizeau,  et  qui  permet  de  recevoir  le  rayon  ré- 
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fléchi  normalement  sans  rerevoir  le  rayon  incident.  On  reçoil  surnit 
lame  de  verre  ST  (fîg.  71)  un  rayon  polarise  AB,  puis  on  failit- 
I  fléchir  normalement  le  -rayoD   réfléchi  par  (dit 
I  lame  ST  sur  une  autre  lame  de  verre  KL.  Le  rm 
I  réfléchi  traverse  la  lame  de  verre  ST  et  ém«{t 
I  suivant  BM.  On  reçoit  ce  rayon  émergent  sora 
1  Nicol  et  on  cherche  quelle  position  il  faut  donner 
au  prisme  pour  éteindre  le  rayon  BM.  Ou  pi» 
alors  sur  la  lame  KL  une  lame  cristallisée,  eti 
I  constate  que  l'image  reparaît  dans  le  Nicol  et  qa'i 
^11'-  peut  la  faire  disparaître  de  nouveau  en  toumiil 

le  Nicol  de  quelques  degrés.  Mais  cette  rotation  du  prisme  ne» 
sure  pas  la  rotation  du  plan  de  polarisation  due  à  la  réflexion,  a 
le  rayon  BM  a  été  modifié  par  sa  réfraction  à  travers  la  lame  ST. 


REFLRXIO>  DE  LA  LliHIKRK  A  LA  SURFACE  DES  METAIX 
ET  DES  CORPS  FORTEMEÎNT  RÉFRINGE>TS. 


A.  —  Lois  exp^rimrntalrs  de  la  réflexion  métallique. 

Malus  avait  déjà  reconnu  que  la  lumière  nalurolle,  en  se  réfléchis- 
sant sur  la  surface  d'un  métal,  ne  peut  se  polariser  complètement 
sous  aucune  incidence.  Les  lois  déduites  de  la  théorie  de  Fresnel 
pour  les  corps  isotropes  ne  sont  donc  pas  applicables  aux  métaux; 
elles  ne  le  sont  pas  non  plus  aux  corps  fortement  réfringents.  Nous 
allons  étudier  les  phénomènes  particuliers  produits  par  ce  genre  de 
réflexion  qui  a  lieu  h  la  surface  des  métaux  et  des  corps  fortement 
réfringents. 

373.   PremlèrMi  expériencMi  de  Brewster  et  de  Btot.  — 

Brewster,  dès  181 3,  rectifia  l'assertion  inexacte  de  Malus,  qui 
croyait  que  les  métaux  ne  polarisaient  pas  du  tout  la  lumière  natu- 
relle par  la  réflexion.  Il  montra  qu'il  y  avait  polarisation  de  la  lu- 
mière réfléchie  en  plaçant  sur  le  trajet  de  cette  lumière  un  polariscope 
composé  d*une  lame  cristallisée  et  d'un  prisme  biréfringent.  Il  ré- 
sulte de  ses  expériences  qu'il  n'existe  aucun  angle  d'incidence  sous 
lequel  la  lumière  naturelle  réfléchie  sur  les  métaux  soit  entièrement 
polarisée,  que  cette  lumière  réfléchie  se  comporte  comme  de  la  lu- 
mière partiellement  polarisée  dans  le  plan  d'incidence,  et  qu'il 
existe  un  angle  d'incidence  pour  lequel  la  proportion  de  lumière 
polarisée  par  réflexion  atteint  une  valeur  maximum.  Si,  pour  cette 
incidence,  la  section  principale  de  l'analyseur  est  parallèle  au  plan 
d'incidence,  l'image  ordinaire  passe  par  un  maximum;  si  cette  sec- 
tion principale  fait  un  angle  de  A 5  degrés  avec  le  plan  d'incidence, 
les  deux  images  sont  incolores  et  d'égale  intensité. 

Biot  vérifia  les  observations  de  Brewster  et  y  ajouta  la  remarque 
suivante  :  c(Si  la  polarisation  est  incomplète  par  suite  d'une  seule 
réflexion  sur  une  surface  métallique,  elle  peut  devenir  complète  par 

Verdet,  VL  —  Optique  physique.  35 
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un  nombre  sulFisant  de  r<^floxions  surcessives  avant  toutes  lieu  sous 
le  même  angle,  t)  Biot,  détourné  de  la  véritable  voie  par  des  idtVs 
préconçues,  ne  trouva  aucun  autre  fait  important. 

Jusqu'en  i83o  aucun  fait  nouveau  ne  vint  s'ajouter  à  ces  obser- 
vations incomplètes,  lorsque  parut  un  nouveau  travail  de  Brewster  ' . 
Il  y  faisait  connaître  un  grand  nombre  de  particularités  intéres$aote>. 
ce  qui  est  d'autant  plus  remarquable  que  les  principes  de  la  théorie 
lui  étaient  inconnus,  et  qu'il  n'avait  pour  se  guider  dans  ses  re- 
cherches.que  l'instinct  des  phénomènes  physiques.  Ses  nouvelles  ob- 
servations eurent  pour  objet  l'action  qu'exercent  les  surfaces  métal- 
liques sur  la  lumière  incidente  polarisée.  Il  étudia  successivement  les 
cas  où  la  lumière  est  polarisée  dans  le  plan  d'incidence  ou  dans  un 
plan  perpendiculaire  au  plan  d'incidence,  ou  dans  un  plan  quel- 
conque, et  il  trouva  que,  sauf  les  cas  où  la  lumière  incidente  est 
polarisée  parallèlement  ou  perpendiculairement  au  plan  d'incidence, 
le  rayon  réfléchi  est  toujours  partiellement  dépolarisé,  même  sous 
l'angle  de  polarisation  complète,  mais  que,  quand  Tincidence  esi 
égale  à  cet  angle,  la  dépolarisation  est  minimum.  Les  métaux,  en 
conclut-il,  dépolariscnt  la  lumière,  excepté  dans  le  cas  où  la  lu- 
mière incidente  est  polarisée  parallèlement  ou  perpendiculairement 
au  plan  d'incidence. 

A  ce  travail  vinrent  s'ajouter,  en  1 84 1 ,  celui  de  De  Senarmont.  H 
en  18/47  ^^'"*  *'^  Jamin.  Ces  travaux  furent  aidés  par  certaines  vup> 
théoriques  dont  nous  allons  parler  maintenant  et  qui ,  sans  donner 
une  explication  rigoureuse  des  faits,  montrent  cependant  dans  quelle 
voie  il  faut  diriger  les  recherches. 

373.  Vues  tlié«rlqucfi  de  IVeunumii.  —  iNeumann^^' admit, 
d'après  les  expériences  de  Brewster,  que  la  lumière  polarisée  dans 
le  plar)  d'incidence  ou  perpendiculairement  à  ce  plan  reste  polarisée 
dans  le  même  plan  après  réflexion  sur  une  surface  métallique.  Le 
rayon  qui  se  réfléchit  dans  l'un  et  l'autre  de  ces  deux  cas  ne  peul 
donc  M\v  modifié  (|ue  dans  ram|)litu(le  et  dans  la  phase  de  ses  vi- 
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brations,  et  non  dan»  leur  direction.  Un  rayon  incident  polarisé  dans 
un  plan  quelconque  peut  toujours  se  décomposer  en  deux  autres 
polarisés  i  un  parallèlement,  l'autre  perpendiculairement  au  plan 
d'incidence,  et  il  suffit  de  chercher  comment  chacune  de  ces  com- 
posantes est  modifiée  par  la  réflexion  métallique.  Si  les  amplitudes 
seules  de  ces  deux  composantes  étaient  modifiées  par  réflexion,  et 
cela  d'une  manière  inégale  pour  les  deux  composantes,  Teflet  résul- 
tant de  la  réflexion  serait  simplement  une  rotation  du  plan  de  po- 
larisation, et  le  rayon  réfléchi  serait  encore  polarisé  rectilignement, 
ce  qui  est  contraire  a  l'expérience.  Il  faut  donc  admettre  que  la  ré- 
flexion métallique  introduit  entre  les  deux  composantes  du  rayon 
réfléchi,  polarisées  parallèlement  et  perpendiculairement  au  plan 
d'incidence,  une  certaine  différence  de  phase;  d'où  il  résulte  que,  sur 
le  rayon  réfléchi,  les  vibrations  seront  elliptiques  en  général  et  circu- 
laires dans  des  ras  particuliers.  Il  suffira  donc ,  pour  connaître  tous 
les  effets  de  la  réflexion  métallique,  de  déterminer  quelles  sont  les 
modifications  d'amplitude  et  de  phase  que  cette  réflexion  produit  sur 
chacune  des  composantes  du  rayon  incident.  Si  cette  manière  de 
voir  est  exacte,  la  dépolarisation  observée  par  Brewster  n'est  autre 
chose  qu'une  polarisation  elliptique.  Nous  allons  faire  connaître 
plusieurs  expériences  qui  confirment  cette  opinion. 


374.   ExpérleiieM  de  De  SeMirMMttt  et  de  Mmm  CwMmgÊt. 

—  De  Senarmont^'^  a  cherché  à  reconnaître  la  polarisation  elliptique 
de  la  lumière  réfléchie  par  les  surfaces  métalliques  au  moyen  d'une 
lame  de  mica  d'un  quart  d'onde  dont  il  dirigeait  la  section  principale 
dans  la  direction  présumée  d'un  des  axes  de  l'ellipse  qui  est  celle  du 
plan  de  l'apparente  polarisation  partielle.  En  sortant  de  cette  lame, 
la  lumière  doit  être  polarisée  rectilignement  (186)  et  doit  pouvoir 
s'éteindre  complètement  n  l'aide  d'un  JNicol.  Ces  expériences  ont 
donné  une  vérification  générale  mais  incomplète  à  cause  de  la  dis- 
persion très-sensible  que  produit  la  lame  de  mica;  de  là  l'impossibi- 
lité de  vérifications^  numériques.  Mac  Cullagh  a  fait  des  observations 
bien  supérieures  en  précision  en  substituant  le  parallélipipède  de 

*^  Ann,  df  chim.  $1  de  phy$, ,  (  a  ) ,  LXXIII ,  337. 

35. 
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Fresnel  (330)  ù  la  lame  de  tnica^*^  car  ce  parallëlipipède  agita 
peu  près  de  la  même  manière  sur  les  rayons  des  différentes  cou- 
leurs. 

Une  autre  vériGcation  de  la  nature  elliptique  de  la  polarisation 
de  la  lumière  réfléchie  parles  métaux  se  trouve  dans  le  fait  suivant, 
observé  par  Brewster  en  1 8 1 A  et  interprété  par  De  Senarmont  :  un 
rayon  de  lumière  polarisé  rectilignement  et  réfléchi  deux  fois  sous 
le  même  angle  sur  deux  surfaces  métalliques  identiques,  mais  dans 
deux  plans  rectangulaires,  est  polarisé  rectilignement  après  ces 
deux  réflexions. 

Soit,  en  efl'et,  a  l'angle  du  plan  de  polarisation  du  rayon  incident 
avec  le  plan  d'incidence,  et  prenons  pour  unité  lamplitude  du  rayon 
incident.  Ce  rayon  peut  être  décomposé  en  deux  autres,  l'un  pola- 
risé dans  le  plan  d'incidence  elayant  pour  amplitude  ces  a,  et  l'autre 
olarisé  dans  lo  plan  perpendiculaire,  ayant  pour  amplitude  sina. 
La  réflexion  modifie  la  première  composante  dans  le  rapport  de  m 
H  1  et  la  seconde  dans  le  rapport  de  n  h  i  ;  et,  si  l'on  désigne  par 

27r?^  et  97r  j  les  changements  de  phase  que  fait  subir  la  réflexion 

il  ces  deux  composantes,  le  mouvement  vibratoire  sur  les  deux  com- 
posantes du  rayon  réfléchi  est  représenté  par 

m  cos  a  sm  27r  (  tt,  +  j-j 

et  par 

n  sin  asm  qtt  In^-r  ^)  • 

En  tombant  sur  la  seconde  surface  réfléchissante,  comme  ici  le 
plan  d'incidence  est  perpendiculaire  au  premier,  la  première  conn 
posante  a  son  amplitude  réduite  dans  le  rapport  de  w  à  i ,  et  la  se- 
conde composante  dans  le  rapport  de  iw  à  t .  De  même  le  changement 

de  phase  est  27rv  pour  la  première  composante  et  qtt^  pour  la 
seconde.  Le  mouvement  vibratoire   sur  les  deux  composantes  du 

^'^   Prûcefd  oClho  îr.  Acnf. ,  1 ,  2, 1 59 :  lï ,  ^']').  —  /r.  Tran».,  XXVIII .  part.  I.  —  Intl., 
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rayon  deux  fois  réfléchi  est  donc  représenté  par 

/im  cos  a  sin  tiTT  If^"     x — J 
et  par 

sinasin  aw  Ij+^T"  )  * 


rmi 


La  phase  étant  la  même  pour- les  deux  composantes,  le  rayon 
réfléchi  deux  fois  est  polarisé  recfilignement,  et  de  plus,  comme  le 
rapport  des  amplitudes  des  deux  composantes  est  tanga,  on  voit 
que  Tangle  du  plan  de  polarisation  du  rayon  deux  fois  réfléchi  avec 
le  plan  de  la  seconde  réflexion  est  90**  — a,  et  par  conséquent  qu'il 
est  polarisé  dans  le  plan  primitif. 

Nous  allons  maintenant  indiquer  les  principales  ipéthodes  qui 
peuvent  servir  à  mesurer  les  changements  d'amplitude  ou  d'intensité 
et  les  changements  de  phase  produits  par  la  réflexion  métallique. 

B.  —  Mesure  des  changements  d'amplitudb  ou  d'intensité. 

375.  Expérienees  de  Bou^uer  et  de  Potter.  —  Nous 
dirons  d'abord  quelques  mots  d'expériences  déjà  anciennes  faites  sur 
la  réflexion  de  la  lumière  naturelle  h  la  surface  des  métaux.  Bouguer 
donne  comme  résultat  de  ses  observations  ce  fait,  que  les  métaux 
réfléchissent  la  lumière  en  proportion  beaucoup  plus  grande  que 
les  corps  transparents,  et  que  leur  pouvoir  réflecteur  varie  peu 
avec  Tincidence,  ce  qu'il  est  facile  de  vérifier  en  faisant  réfléchir 
successivement  la  lumière  sur  une  lame  de  verre  et  sur  une  glace 
étamée. 

Des  observations  plus  précises  furent  faites  en  1 83 1  par  Potter  ^^\ 
Il  employa  pour  mesurer  l'intensité  de  la  lumière  réfléchie  le  pro- 
cédé ordinaire  fondé  sur  la  loi  des  carrés  des  distances.  Il  éclairait 
deux  parties  différentes  d'un  écran  par  de  la  lumière  directe  et  par 
de  la  lumière  réfléchie,  et  faisait  varier  la  distance  du  corps  lumi- 
neux de  façon  à  obtenir  des  éclairements  égaux  ;  le  rapport  inverse 
des  carrés  des  distances  de  la  source  lumineuse  et  de  son  image  à 
l'écran  donnait  alors  le  rapport  des  intensités.  L'angle  d'incidence 

^'^  Edinb.  Joum,  of  tciênce,  (9),  III,  378;  IV,  53.  —   Phil.  Mag.,(3),  I,  56;  IV,  6. 
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n'est  pas  très-bien  déterminé  dans  ces  expériences,  mais  on  peut 
prendre  Tangle  moyen,  c'est-à-dire  celui  que  forme  l'axe  du  cône 
lumineux  qui  tombe  sur  la  surface  réfléchissante  avec  la  normale  à 
cette  surface.  Potier  étudia  la  réflexion  sur  le  métal  des  miroirs,  le 
cuivre  poli,  l'argent  et  l'acier.  Il  trouva  que  le  pouvoir  réflecteur 
des  métaux  diminue  depuis  l'incidence  normale  jusqu'à  une  incidence 
de  60  degrés  environ,  et  qu'à  partir  de  cette  incidence  il  y  a  aug- 
mentation du  pouvoir  réflecteur  jusqu'à  l'incidence  rasante,  où  il 
devient  égal  à  l'unité.  Il  y  a  donc  pour  les  métaux  une  incidence  oii 
le  pouvoir  réflecteur  passe  par  un  minimum. 


376.  Remarqucfi  de  Mmm  C^ullai^li  mw  l>xUiteiice  ^Tm 
mliiliiiuiii  du  pouvoir  rélle«ieiir  p«iir  !••  ««rps  irmmih 
IMirettis  trèm^rétwingewkim*  —  Mac  Cullagh  fît  remarquer  l'ana- 
logie des  résultats  obtenus  pour  les  métaux  avec  ceux  que  donne  la 
théorie  de  Fresnel  pour  les  corps  transparents  très-réfringents  ^^l 
Cherchons  d'abord  si ,  dans  le  cas  des  corps  transparents ,  on  peut 
trouver  pour  l'indice  de  réfraction  une  valeur  assez  grande  pour 
qu'il  y  ait  un  minimum  du  pouvoir  réflecteur. 

L'intensité  d'un  rayon  provenant  de  la  lumière  naturelle  réfléchie 
sur  un  corps  transparent  a  pour  expression,  eu  prenant  pour  unité 
l'intensité  du  rayon  incident  (316), 


i|sin-(/-/)       taiig-(/  — r)"j 
•i  Lsin*i/H-/)      taiig*((-h/*)J 


Cherchons  la  valeur  de  i  qui  annule  la  dérivée  de  cette  expres- 
sion, r  étant  considéré  comme  une  fonction  de  i.  Nous  aurons,  pour 
déterminer  la  valeur  de  /  qui  correspond  à  un  maximum  ou  à  un 
minimum,  l'équation 


in(i  — rW"        ..       X  .    /.  /         (lr\  /•  .     \  •    /•  /      .  (^'^ 

,   tang((-nrtang(iH-/)  /         (lr\       tang(i-r)  /      ,  '^\]_ 
'   tang'(/Vr^  |  cos*(i-r)  \         dij       cos^tV r)  V         (/// J  "    ' 


Ir.  Traits. y  WVIII,  |niil.  I, 
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3n  a  d'ailleurs 

sin  i  =  H  sin  r. 

J'où 

dr cosi 

di      II  cos  r 

dr 
En  huhsliluant  celle  valeur  de  -p  dans  Téqualion  précédente  et  en 

simplifiant,  il  vient 

cos («  —  r) sin  {i+r)  (w  cos r~  cos /*)—  cos  (*+r) sin  (i—r)  (ii  cosr+cos i) 

cos^(i-i-r)|  sin(i-i-r)         ,  ^ 

7-' — \l — T' — ;^ rr- — :(ncosr  —  cost) 

cos(i  —  r)  Lcos(i-+-r)cos' (i-r)\  / 

sin(i-r)  ,  .r\ 
r — ; — rr — ;  (w  cos r+  cos  i  )  h^  o, 

d'où 

n  cos  r  sin  îir  —  cos  i  sin  91 

,  cos(i  +  r)/  .  ...  . 

+  irTr= — ^(«cosrsin  arcos  ai  —  costsm  ai  cos  3r)=  o, 

ou  plus  simplement,  en  remplaçant  sin  at  et  sin  ar  par  leurs  valeurs, 
et  remarquant  que  sin  t«=n  sin  r, 

•  r    •»        9*1  ^^^  ( ' "^ ')  /    9  *ï  •       \i 

sin  I    cos-  r  —  cos'  i  +  ^  3.. — :  (cos'* r  cos  at  —  cos**  1  cos  ar)   ==  0. 

Kn  remplaçant  cos*''  i  et  cos'^  r  par  leurs  valeurs  en  fonction  des  sinus, 
Cos  ai  et  cos  ar  par  leurs  valeurs  en  fonction  des  arcs  simples,  il 
vient  définitivement 

sin  i  (sin^  I  ~  sin-*  ni rr — :   =  o» 

V 

Les  deux  premiers  facteurs  ne  s'annulent  que  pour  1  =  0,  d*où 
l^on  conclut  que  l'incidence  normale  coiTespond  à  un  maximum  ou 
<^  un  minimum. 

Pour  qu'iJ  y  ait  uii  minimum  pour  une  certaine  valeur  de  l'inci- 
dence, il  faut  que  l'intensité  de  la  lumière  réfléchie  décroisse  quand 
Tincidence  augmente  k  partir  de  l'incidence  normale;  il  faut  donc 
<|ue  pour  des  valeurs  de  i  très-petites  la  dérivée  soit  négative,  et 
roniine  les  facteurs  sin  i  cl  sin*^/-  sin^r  sont   toujours  positifs,  il 
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faut  que  Ton  ait 

cos*  (i—r) 

ou 

cos^  (t  —  r)  <:  cos  (t  +  r). 

Or,  l'angle  i  étant  très -petit,  on  a  approximativement 

/  =^  wr,        cos  (  I  +  v)--^  1 (i  +  r)-,        cos^  (t  —  r)  =  t (f  —  r)'. 

La  rondilion  précédente  devient  donc 

(/  +  ry  <  3  (/  -  r)^ 

I»  ^ 
OU 

(«+iy-^<:3(«-    i)^ 
el 

n^  —  f\n+  1  >  o. 

Les  racines  de  Téquation 

n^—  4/1+1^0 

élanl*j±v'^3  el  toutes  deux  |iositives,  le  trinôme  sera  positif  si  n 

est  plus  grand  (pie  2  4-V  3  ou  plus  petit  que  a  —  v  3*  ^^elte  der- 
nière condition  doit  (^tre  rejetée,  car  n  est  toujours  plus  grand  que 
l'unité.  Donc  un  corps  transparent  présentera  sous  une  ccrtaim' 
incidence  un  niinimum  du  pouvoir  réflecteur  si  son  indice  de  ré- 
fraction est  plus  grand  que  •j-f-v3.  L'incidence  correspondant  au 
minimum  est  alors  donnée  par  l'équation 

cos^  (/  -    r)  --^  cos  [i  +  r). 

377.   Expérienees  de  Brcwster  «ilculée»  piir  IVeumanB* 

—  Neumann  a  indiqué^*'  une  méthode  qui  consiste  à  mesurer  les 
intensités  des  deux  composantes  du  rayon  réfléchi  polarisées  paral- 
lèlement et  perpendiculairement  au  plan  d'incidence  en  cherchant 
l'intensité  de  la  lumière  naturelle  réfléchie  et  le  rapport  des  intnn- 
sités  des  deux  rayons  polarisés  à  angle  droit  qui  composent  celle 
lumière  réfléchie. 
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Brewster  a  montré  que,  sous  certaines  incidences,  qui  peuvent 
être  fort  nombreuses,  un  rayon  polarisé,  réfléchi  plusieurs  fois  par 
des  surfaces  métalliques  identiques  etsous  le  même  angle,  se  trouve 
après  ces  réflexions  polarisé  rectilignement  (374),  ce  qui  revient  à 
dire  que  la  difi'érence  de  phase  des  deux  composantes  du  rayon 
réfléchi  est  alors  nulle  ou  égale  à  un  nombre  pair  de  demi-longueurs 
d'ondulation. 

Soient  donc  a  l'angle  du  plan  de  polarisation  du  rayon  incident 
avec  le  plan  d'incidence,  jS  l'angle  du  plan  de  polarisation  du  rayon 
réfléchi  p  fois  qui  a  repris  sa  polarisation  rectiligne^  et  supposons 
qu'à  chaque  réflexion  l'amplitude  de  la  composante  polarisée  paral- 
lèlement au  plan  d'incidence  soit  réduite  dans  le  rapport  de  m  à  i, 
et  celle  de  la  composante  polarisée  perpendiculairement  k  ce  plan 
dans  le  rap|)ort  de  /<  à  i .  Après  la  première  réflexion  les  amplitudes 
des  deux  composantes  du  rayon  réfléchi  seront  mcosa  et  nslna,  et, 
après  p  réflexions,  m''  cosa  et  «''  sin  a. 

On  aura  donc 

tang^=(^)'tanga, 
d'oij 


m  ""  V  t"î 


tang  a 

Si  l'on  mesure  par  les  moyens  photométri(|ues  ordinaires  le  pou- 
voir réflecteur  R  de  la  surface  métallique  sous  l'incidence  qu'avaient 
les  rayons  pendant  l'expérience  que  nous  venons  de  décrire,  on  aura 

Les  deux  équations  ainsi  trouvées  déterminent  les  quantités  m 
et  n. 

m 

Neumann  a  fait  plusieurs  déterminations  de  ce  genre. 

378.  Expériences  de  91.  Jamin.  —  M.  Jamin^'^  a  employé, 
pour  mesurer  les  intensités  de  la  lumière  réfléchie  par  les  métaux, 

••'   C,  R.,  \\I,  'i.So;  XXII,  '177;  XXIII,   I  io3.  —  Au»,  âe  rhim,  et  de  phyn.y  (3). 
\IX,aî)0. 


7m  KÉKU^XiUN  ET  RÉFRACTION  DE  U  LUMIÈRE  POURISÉE. 
un  procédé  inttirect  (|iii  n'est  pas  susce|i[ibk>  d'une  grande  perfec- 
tion. Ce  procédé  consiste  à  comparer  l'intensité  de  la  lumière  réflé- 
chie sur  lin  métal  à  celle  de  la  lumière  réfléchie  i  la  stirraee  d'ane 
Inmo  de  verre.  On  détermine  l'incidence  sous  laquelle  ces  intensitéi 
sont  égales;  puis,  au  moyen 
des  formules  de  Fresocl,  on 
calcule  l'intensité  de  la  In- 
mière  réfléchie  par  le'veire 
el  on  obtient  ainsi  t'intensilé 
de  la  lumière  réfléchie  par  le 
métal. 

L'appareil     employé    par 
Vf.  Jamin  (fig.  79)  se  com- 
|jose  d'un  cercle  gradué  hori- 
lontal  C,  BU  centre  du<juel 
"■'li  '  est  fixée  verticalement   une 

laïue  L  re|jrésoiilée  à  piirl.  <ictte  lame  est  moitié  en  verre,  moitié  en 
métal ,  et  la  ligne  i|uî  ^iépure  ces  deux  moitiés  est  verticale.  Au  moyen 
d'un  tuho  T  noirci  intérieurement  et  muni  d'un  Nicol  on  fait  tomber 
sur  la  lame  uit  rii\on  polarist'  de  direction  constante.  Sur  le  cercle 
horizontal  se  meut  une  alidade  A  portant  un  prisme  biréfringent  et 
une  petite  lunette  de  (ialilée. 

Il  faut  d'abord  placct'  la  lame  perpendiculairement  au  plan  du 
cercle  gradué,  c'est-à-dire  verticalement.  Pour  cela  on  dispose  le 
premier  Nicol,  qui  est  muni  d'un  cercle  gradué,  de  façon  que  le 
plan  de  polarisation  du  rayon  incident  soit  horitontah  puis,  avant 
de  placer  h  lame  réilécitissaiite ,  on  amène  l'analyseur  sur  le  prolon- 
gement du  rat  on  incident  et  on  le  fait  tourner  de  manière  à  éteindre 
l'une  des  deux  images.  C'est  alors  que  l'on  place  la  lame  et  (ju'on 
reçoit  sur  l'analyseur  ((fu'on  déplace  sur  le  cercle,  mais  sans  le  faire 
tourner  sur  lui-même)  le  rayon  réfléchi.  Si  la  lame  est  verticale, 
l'image  qui  était  éteinte  lors  de  la  première  observation  doit  l'être 
encore ,  car,  le  plan  de  polarisation  el  le  plan  d'incidence  étant  alors 
liorizontaux.  la  réflexion  ne  doit  pas  modifier  la  dirèrlion  du  plan 
de  [tolarisation.  On  répète  ensuite  cette  vérification  en  donnant  au 
plan  de  polarisation  du  rayon  îniident  une  direction  verticale.  La 
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>  double  lame  doit  être  placée  de  façon  que  le  faisceau  incident  tombe 
*  8or  la  ligne  de  séparation  du  verre  et  du  métal  :  on  a  alors  dans 
I  Tanalyseur  deux  images,  dont  chacune  est  formée  de  deux  moitiés 
'  réfléchies  Tune  par  le  verre,  Tautre  par  le  métal.  On  redonnait  en 
général  la  moitié  qui  provient  du  métal  à  la  coloration  de  l'image 
réfléchie  par  le  métal.  Pour  l'argent  la  coloration  est  faible;  mais  si 
on  fait  tomber  la  lumière  sous  une  incidence  voisine  de  l'incidence 
normale,  l'image  réfléchie  par  l'argent  l'emportera  de  beaucoup  en 
éclat  sur  l'image  réfléchie  par  le  verre,  et  on  pourra  facilement  la 
reconnaître. 

Prenons  pour  unité  l'intensité  de  la  lumière  incidente  et  suppo- 
sons cette  lumière  incidente  polarisée  dans  le  plan  d'incidence.  L'in- 
tensité de  la  lumière  réfléchie  par  le  verre  sera  alors 


sm'(i-+-r) 


et  l'intensité  de  la  lumière  réfléchie  par  le  métal  pourra  être  repré- 
sentée par  m^. 

Soit  maintenant  a  l'angle  de  la  section  principale  de  l'analyseur 
avec  le  plan  d'incidence;  l'image  ordinaire  aura  pour  intensité  dans 
la  moitié  fournie  par  le  verre 


„     si  11*  (/-/•) 
cos-*  a 


sin*  («  H- rj' 
et  dans  la  moitié  fournie  par  le  métal, 


m'^cos^a; 


l'image  extraordinaire  aura  pour  intensité,  dans  la  moitié  fournie 

par  le  verre, 

.  «    sin*(i-r) 
sin' (i-t-r) 

et  dans  la  moitié  fournie  par  le  métal , 

m^  sin^  a. 

On  peut  chercher  l'incidence  pour  laquelle  les  deux  moitiés  de  chaque 
image  ont  des  intensités  égales;  pour  cette  incidence  on  a 

,      sin«(«-r) 
.sin*(/-4-r) 
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Mais,  comme  cette  incidence  peut  ne  pas  exister,  et  que  d^ailleurs  on 
n'aurait  ainsi  la  valeur  de  m  que  sous  une  seule  incidence,  il  est 
préférable  de  choisir  Tincidence  sous  laquelle  on  veut  opérer  et  de 
faire  tourner  l'analyseur  jusqu'à  ce  qu'il  y  ait  égalité  entre  l'intensité 
de  l'image  ordinaire  fournie  par  le  verre  et  celle  de  l'image  extra- 
ordinaire fournie  par  le  métal.  Ces  deux  intensités  variant  depuis 
zéro  jusqu'à  certaines  valeurs  maxima  et  en  sens  inverse,  il  y  aura 
toujours  une  position  du  prisme  dans  laquelle  cette  égalité  aura 
lieu.  On  a  alors 

m^ sin'* a  =  cos'' a  .  ... — : > 

sm*  ('-»-'') 

d'où 

2  2    sinM*-') 

nr  =  cot*^ a  .  .,• — ; • 

Comme  vérification,  on  peut  chercher  l'angle  a  que  doit  faire  la 
section  principale  de  l'analyseur  avec  le  plan  d'incidence  pour  qu  il 
y  ait  égalité  d'intensité  entre  l'image  ordinaire  du  métal  et  l'image 
extraordinaire  du  verre.  On  a  alors 

2  ,sin'(f-r) 

o       siii*(«-4-r) 

Ainsi  les  deux  angles  a  et  a  devraient  être  complémentaires.  En 
général  on  ne  trouve  pas  pour  ces  angles  des  valeurs  exacte- 
ment complémentaires,  et  Ton  prend  la  moyenne  des  deux  valeurs 
de  m^. 

Le  même  procédé  s'applique  au  cas  oii  la  lumière  est  polarisée 
perpendiculairement  au  plan  d'incidence.  Une  cause  d'inexactitude 
se  rencontre  dans  ces  expériences  :  c'est  la  coloration  des  images 
fournies  par  le  métal  et  la  différence  d'aspect  des  deux  images  qui 
empêchent  d'apprécier  exactement  le  moment  où  elles  ont  la  jnêrae 
intensité.  De  plus,  les  deux  images  dont  on  compare  les  intensités 
ne  sont  pas  adjacentes. 

Pour  calculer  l'intensité  m^  par  le  |)rocédé  de  M.  Jamin,  il  faut 
connaître  l'angle  r  et  par  conséquent  l'indice  de  réfraction  du  verre. 
H  l'a  mesuré  par  des  expériences  faites  avec  son  appareil  en  utilisant 
la  rotation  du  plan  de  polarisation.  Un  rayon  polarisé  à  /i5  degrés 
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du  plan  d'incidence  arrivait  sur  la  lame  de  verre,  et  on  mesurait  l'azi- 
mut du  plan  de  polarisation  du  rayon  réfléchi. 

Les  intensités  des  deux  composantes  polarisées  parallèlement  et 
perpendiculairement  au  plan  d'incidence  du  rayon  réfléchi  sont  alors 


sin*(«— r) 
sîn*(/-+-r) 


lang*(i-Hr) 


et  par  suite  oh  a,  en  désignant  par  /S  l'angle  du  plan  de  polarisation 
du  rayon  réfléchi  avec  le  plan  d'incidence, 

^      cos(iH-r)       1— tan&[/tanfirr 
lang p  =  -_-,.;,    _;  =     .  >_„_,♦.___., ' 


l'oLi 


cos  (/ — r)       I  +  tang  /  tang  r 


et 


1— tangjS  ,-_         -, 

tang I  tangr  =  ^-^-^^  =  tang (45«  - /S) 

lang  (45'- j8) 
'""g''^        »a«g.       • 


dette  équation  détermine  Tangle  r  et  par  suite  l'indice  w  sous  des 
incidences  variables. 

M.  Jamin  a  pris  la  moyenne  des  résultats. 

Le  tableau  suivant  contient  les  résultats  obtenus  par  M.  Jamin. 


ACIER. 


ANGLES 

POCVOIK 

LLMIKRE  POLARISÉE 

(Inns 

LUMIÈRE  POLARISER 
perpeudiculai  reœen  l 

RAPPORT 

réflecteur 

LB  rLAX  DMXr.lDKJICI. 

àV  nhW  DURCIDBSCI. 

des 

»*iiaDncB. 

TOTAL. 

Amplitiitleii. 

InlenAÎtés. 

Amplitudes. 

lolensités. 

IITIfMTis. 

ao' 

o,6oo 

0,780 

0,608 

0,770 

0,593 

0,975 

3o' 

o,6oo 

0,790 

0,6a 'i 

0,760 

0,577 

0,926 

/io- 

0,5  4  0 

0,780 

0,608 

0,688 

0,473 

0,778 

.50* 

0,565 

o,8fi8 

0,68^ 

0,666 

oMfi 

0,6^7 

6o* 

o,6oo 

0,897 

o,8o5 

o,63o 

0,397 

0,493 

70- 

0,567 

0,905 

0,8.37 

o,5/i5 

0,297- 

0,355 

8o' 

0,595 

0,965 

0,893 

0,5^7 

0,998 

0,334 

85* 

0,710 

0,951 

0,90 '1 

«»7«9 

0,517 

0,572 
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MÉTAL  DETS  MIROIRS. 
(Compose  de  ii  porties  de  cuivre,  i  de  linc,  et  d*une  faible  propoiiioo  d*étain.) 


LIMIÀRB  POLARISÉE 

LDMièRE  POLARISÉE 

ANGI.K 

POUVOIR 

dans 

perpcadMoIairramit 

RAPPORT 

réflerteur 

Li  rtkn  OMHciDnci. 

AV  MAS  D*lllC1DnCff. 

des 

DMRCIDI^r.l. 

-^— ^^^^  -          ^       ^ 

T0T4L. 

isTi^^rris. 

Amplitudes. 

latensités. 
0,786 

Amplitudes. 

InUmnlÀ. 

no" 

y; 

0,838 

n 

e 

ff 

3o' 

0,70.') 

0,845 

0,79/1 

0,898 

0,686 

0,947 

/lo- 

o,()6o 

0,83a 

0,699 

0,793 

0,699 

0,909 

bu" 

0,7fl*! 

0,880 

0,776 

0,819 

0,671 

0,867 

60" 

ff 

0,894 

o»779 

// 

K 

1! 

70^ 

0,6  V'i 

0,869 

0,755 

0,688 

0,478 

0,697 

So*» 

0,07.") 

0*959 

0,931 

0,655 

0,499 

0,466 

8()- 

0,7:)^ 

o,9()8 

0,987 

0,75/i 

0,569 

0,607 

Ces  nombres  prouvent  que  la  précision  des  expériences  n*est  pas 
très-grande,  car  l'intensité  de  la  lumière  réfléchie,  au  lieu  de  croître 
ou  de  décroître  régulièrement,  présente  de  petites  oscillations.  Ainsi 
pour  l'acier,  la  lumière  étant  polarisée  dans  le  plan  d'incidence,  on 
a,  pour  l'intensité  de  la  lumière  réfléchie  à  30  degrés.  0,608:  à 
3o  degrés,  o,G94;  à  /io  degrés,  0,608.  Cependant  la  marche  géné- 
rale des  phénomènes  est  évidente.  Le  pouvoir  réflecteur  total  décroît 
jusqu'à  00  ou  60  degrés,  puis  croît  de  nouveau  jusqu'à  l'incidï^nce 
rasante  :  il  passe  donc  par  un  minimum.  Le  rapport  des  intensités 
des  composantes  du  rayon  réfléchi  polarisées  parallèlement  et  per- 
pendiculairement au  plan  d'incidence  décroît  depuis  l'incidence  nor- 
male et  atteint  son  minimum  lorsque  l'incidence  est  d'environ  80  de- 
grés, puis  il  croît  jusqu'à  l'incidence  rasante. 

379.   EiLpérleiiees   caloriniétplqiic*    4e    Forbc»    et  et 

IfllII.  4e  la  Proirostoye   et  P.  IKMMilii».  —  Les  observations 

m 

calorimétriques  sont  susceptibles  de  plus  de  précision  que  les  obser- 
vations photométriques  et  ont  confirmé  les  résultats  généraux  de  ces 
dernières. 
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Forbcs^')  a  reconnu  que  le  pouvoir  rénecleur  des  métaux  pour  ia 
chaleur  dëcrott  à  partir  de  Tincidence  normale  et  présente  un  cer- 
tain minimum  pour  croître  ensuite  jusqu'à  l'incidence  rasante. 

MM.  de  la  Provostave  et  P.  Desains  ^'^^  ont  trouvé  des  nombres 
qui  se  rapprochent  de  ceux  de  M.  Jamin.  Leurs  expériences  ne  sont 
pan  nombreuses,  et  voici  leurs  résultats  pour  Tacier.  (les  résultats 
indiquent  les  intensités  de  la  chaleur  réfléchie. 

CHALECR  POLARISER  PonvoiR 

ANGLES                            .^   ^— .^^   -,,-^ ->  réûixttur 

d'inriilenre.  dans  le  plan  perpendirulairement 

irinrJdente.             au  plan  dMneidenre.  loUl. 

.^o** o,6&o  o,56G  o,6o3 

50* 0,696  0,468  o,58i 

76* 0,870  o,'i7i  0,570 

80* ...  0,900  o,*i9o  o,.595 

L'incidence  de  76  degrés  a  été  choisie  parce  qu'elle  correspond 
au  maximum  de  polarisation.  Lia  chaleur  employée  était  la  chaleur 
solaire. 

M.  Jamin  avait  trouvé,  pour  le  pouvoir  réflecteur  de  l'arior  : 

Soqs  rinciHence  80"    0,600 

So" 0,565 

80" . .  o,5()5 

Il  y  a  donc  une  concordance  assez  satisfaisante.  Les  nombres  qui 
dans  le  tableau  représentent  le  pouvoir  réflecteur  total  pour  la 
chaleur  ont  été  obtenus  en  prenant  la  demi-somme  des  intensités 
des  composantes  du  rayon  réfléchi  polarisées  parallèlement  et  per- 
pendiculairement au  plan  d'incidence.  En  mesurant  directement  le 
pouvoir  réflecteur  total  «le  l'acier  pour  la  chaleur  sous  l'incidence 
de  3o  degrés,  MM.  de  la  Provostaye  et«  P.  Desains  ont  trouvé  le 
nombre  o.Sgo. 

L'important  dans  ces  expériences  est  d'opérer  sur  des  faisceaux  de 
rtîéme  composition  calorifique.  Or,  les  rayons  de  chaleur  peuvent  se 
modifier  diversement  en  traversant  le  Nicol;  le  baume  de  (lanada 
surtout  peut  avoir  de  l'influence.  Aussi,  quand  on  veut  se  servir  d 


c» 


tO  Edinb,  Trans.,  \\\\.  -  Phil.  \%..(3),  VIII,  a'if;. 

t'J   C.  /?.,  XXXI,  ."il  •!.  —   \un.  de  rhim.  H  tie  phyg.,  (.'<),  \\\  ,  -j'jC). 
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chaleur  polarisée,  il  faut  prendre  un  prisme  biréfringent  assez  épais 
pour  séparer  les  deux  faisceaux  polarisés,  et,  quand  on  veut  opérer 
avec  la  chaleur  naturelle,  il  faut  prendre  un  faisceau  assez  large 
pour  ([u'après  avoir  traversé  le  prisme  les  deux  faisceaux  se  recou- 
vrent en  partie,  et  c'est  alors  la  partie  commune  aux  deux  faisceaux 
qu'on  emploie. 

On  pourrait  aussi,  pour  recomposer  de  la  chaleur  naturelle,  faire 
traverser  aux  rayons  de  chaleur  naturelle  un  prisme  de  Nicol  et  une 
lame  de  spath  d'un  quart  d'onde  dont  la  section  serait  à  &5  degrés 
de  la  section  principale  du  Nicol.  Mais,  pour  qu'il  y  ait  identité  dans 
toutes  les  circonstances  des  phénomènes  lorsqu'on  opère  soit  avec  la 
chaleur  naturelle,  soit  avec  la  chaleur  polarisée,  il  faudrait,  dans 
les  expériences  sur  la  chaleur  polarisée,  laisser  la  lame  de  spath, 
mais  en  rendant  sa  section  principale  parallèle  h  celle  du  Nicol. 

Pour  le  métal  des  miroirs,  MM.  de  la  Provostave  et  P.  Desains 

w 

ont  trouvé  les  nombres  suivants  : 

CHALEUR  POLARISÉE  POUVOIR 

ANGI^S                            ^ ^.i.^--^^.^ .  ^^ipcteo" 

d'ioddence.  clan»  le  plaa  perpendicnlairenieDt 

«rincidenre.              au  plan  dMaddence.  total. 

3o" 0,669  0,618  0.663 

5o' 0,7/10  0,579  0,669 

73*30' 0,890  o,Ai5  o,655 

80" 0,938  0,4  Ao  0,689 

La  loi  de  Polter  est  moins  évidente  ici  ;  cependant  on  voit  qu'à 
partir  de  l'incidence  normale  les  variations  du  pouvoir  réflecteur 
sont  très-faibles  jusqu'à  une  certaine  valeur  de  l'incidence  assez  con- 
sidérable. Le  pouvoir  réflecteur  total  du  métal  des  miroirs,  mesuré 
directement  sous  l'incideyce  de  3o  degrés,  s'est  trouvé  égal  à  0,606. 

Quant  au  rapport  des  intensités  des  deux  composantes,  on  tire 
des  expériences  de  MM.  de  la  Provoslayc  et  P.  Desains  sur  le  métal 
des  miroirs  les  résultats  suivants  : 

Angles  d'incidence 30"  5o'  7a',5  80" 

Rapport  (les  intensités ..  .      0,931        0,783         0,666         0,669 

Ces  nombres  ne  sont  guère  d'accord  avec  ceux  de  M.  Jamin:  mais 
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il  n'y  a  pas  lieu  de  s'en  étonner,  car  les  alliages  employés  dansies 
deux  séries  d'expériences  pouvaient  être  de  composition  différente. 

Les  résultats  obtenus  par  MM.  de  la  Provostaye  et  P.  Desains 
pour  le  platine  et  pour  l'argent  sont  moins  exacts.  La  lame  de  pla- 
tine avait  été  mal  polie,  et  les  nombres  trouvés  pour  ce  métal  ne 
méritent  aucune  confiance.  Pour  l'argent,  les  variations  du  pouvoir 
réflecteur  total  avec  l'incidence  sont  très-faibles.  Lorsque  la  chaleur 
incidente  est  polarisée  dans  le  plan  d'incidence,  le  pouvoir  réflecteur 
total  de  l'argent  est  0.8  sous  une  incidence  de  3o  degrés  et  0,96 
sous  une  incidence  de  80  degrés.  Si  la  lumière  est  polarisée  perpen* 
diculairement  au  plan  d'incidence,  les  variations  du  pouvoir  réflec- 
teur sont  à  peine  sensibles. 

Un  autre  point  mis  en  évidence  par  MM.  de  la  Provostaye  et 
Desains,  c'est  l'influence  de  la  nature  de  la  chaleur,  c'est-à-<lire  de 
son  indice  de  réfraction,  sur  les  phénomènes.  Ils  ont  trouvé  que 
l'or,  le  cuivre  ont  des  pouvoirs  réflecteurs  différents  suivant  la  région 
du  spectre  h  laquelle  correspondent  les  rayons  calorifiques.  11  en  est 
de  même  pour  l'argent,  l'acier^  le  métal  des  miroirs,  le  platine  et 
tous  les  métaux  blancs;  pour  tous  ces  métaux  la  variation  du  pou- 
voir réflecteur  avec  l'indice  de  réfraction  du  rayon  a  lieu  dans  le 
même  sens. 

MM.  de  la  Provostaye  et  Desains  ont  trouvé  les  nombres  suivants 
pour  l'incidence  de  3o  degrés  : 

POUVOIK  nt^PLRC.TRUR  TOTAL. 

^1^'  ilevonl  laqii»ll<* 

I  .^.i^ii:  '*'"'•  une  lame  «le  \eriv 

•1^  !»■»"'  n  epai!(iteur. 

.Métal  des  iniroin 0,880  0.7^0 

Argent tK\)o7)  0.910 

Platine <»-70o  o.G.^r) 

En  résumé,  si  la  lumière  incidente  est  naturelle,  le  pouvoir  ré- 
flecteur des  métaux  décroît  depuis  l'incidence  normale  jusqu'à  une 
incidence  comprise  entre  5o  et  60  degrés,  pour  croître  ensuite 
jusqu'à  l'unité  pour  l'incidence  rasante. 

Si  la  lumière  incidente  est  polarisée  dans  le  plan  d'incidence,  le 

Vrrdrt,  VÏ.  —  Optique  physi(|iie.  36 
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pouvoir  réflectour  croit  depuis  Tincidenco  normale  jusqu'à  rincidence 
rasante. 

Si  la  lumière  incidente  est  polarisée  perpendiculairement  aa  pUo 
d'incidence,  le  pouvoir  réflecteur  décroît  depuis  l'incidence  nomule 
jusqu'à  une  certaine  incidence  qui  donne  un  minimum  très-différait 
de  zéro,  pour  croître  ensuite  jusqu'à  l'incidence  rasante. 

(1.  —  Mesure  des  cuangemems  de  pbase. 

La  mesure  directe  des  changements  de  phase  produits  par  la  ré- 
flexion métallique  sur  chacune  des  composantes  du  rayon  incidenl 
est  très-difficile  et  n'a  pas  encore  été  réalisée. 


380.  BxpérieMecs  4kf  Hé  nmnmMnÊÊmmt.  —  De  àSenarmoat^^^ 
a  proposé  et  essayé,  pour  mesurer  les  changements  de  phase,  un 
procédé  qui  en  réalité  est  inapplicable.  Il  se  servait  d'un  double  mi- 
roir composé  de  deux  lames  juxtaposées,  l'une  métallique  et  l'autre 
de  verre  noir,  dont  la  ligne  de  jonction  était  horiiontale.  On  place  rf 
miroir  à  une  certaine  distance  de  l'appareil  de  Fresnel  pour  la  pnh 
duction  des  franges  d'interférence.  Les  deux  faisceaux  réfléchis  par 
les  miroirs  de  Fresnel  tombent  d'abord  sur  la  lame  de  verre,  sy 
réfléchissent  of  donnent  dos  franges  d'interférence  ;  on  note  la  posi- 
tion de  la  frange  centrale.  Puis  on  fait  arriver  les  faisceaux  réfléchis 
par  les  miroirs  do  Fr(»snc»l  à  la  fois  sur  la  lame  de  métal  et  sur  la 
lame  de  verre,  en  laissant  l'angle  d'incidence  constant.  Le  métal 
produit  dans  la  réflexion  des  changements  de  phase  sur  les  deuv 
composantes  du  rayon  réfléchi,  et  il  en  résulte  un  déplacement  de  la 
frange  centrale.  Le  changement  de  phase  que  produit  le  verre  esl 
connu  et  le  déplacement  de  la  frange  centrale  fait  connaître  la  va- 
riation que  subit  ce  changement  de  phase  par  l'addition  du  métal, 
c'esl-a-dire  la  diflerence  entre  le  changement  de  phase  produit  par 
le  verre  et  le  changement  de  phase  produit  par  le  métal.  On  peut 
donc  connaître  l'eff'et  dA  au  métal. 

(le  procédé  n'est  que  théorique;  dans  la  réalité  il  est  imprati- 
cable, car  il  suppose  (jue  les  deux  lames  sont  rigoureusement  dans 
le  m^me  plan.  Or,  supposons  qu'on  ait  réalisé  cette  condition  :  elle 

t»)  C.  n.,  \\\\\  3r?7.  —  \iw,  de  chim.  et  de  phy*.,  (3),  XX,  897. 
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cessera  d'exister  dès  que  les  rayons  viendront  frapper  le  miroir.  Il 
faudrait  que  la  distance  des  plans  des  deux  lames  fût  très-petite  par 

rapport  à  —^  de  millimètre,  et  on  ne  peut  répondre  d'inégalités 

moindres  que  -^  de  millimètre.  Ce  procédé  ne  peut  donc  servir 
qua  constater  le  déplacement  de  la  frange,  mais  non  à  mesurer  le 
changement  de  phase. 

-  De  Senarmont  a  employé  une  autre  méthode,  qui  n'a  pas  non 
plus  donné  des  résultats  très-précis.  Il  recevait  sur  un  analyseur 
biréfringent  la  lumière  polarisée  elliptiquement  par  réflexion  sur  un 
miroir  métallique,  et  faisait  tourner  cet  analyseur  jusqu'à  ce  que  les 
deux  images  fussent  de  même  intensité.  La  section  principale  de 
l'analyseur  se  trouvait  alors  à  AS  degrés  des  axes  de  l'ellipse.  Le 
rapport  dos  axes  de  l'ellipse  se  déterminait  en  faisant  tomber  la  lu- 
mière polarisée  elliptiquement  sur  une  lame  de  mica  d'un  quart 
d'onde.  Cette  lumière  sort  de  la  lame  polarisée  rectilignement,  et  la 
tangente  de  l'angle  que  fait  le  plan  de  polarisation  do  la  lumière 
transmise  avec  la  section  principale  de  la  lame  est  égale  au  rapport 
des  axes  de  l'ellipse  de  vibration.  Connaissant  la  direction  des  axes 
de  l'ellipse  et  leur  rapport,  il  en  déduisait  par  le  calcul  la  différence 
de  phase,  et  le  rap|>ort  des  intensités  des  deux  composantes  du  rayon 
réfléchi  polarisées  parallèlement  et  per|)ondirulaireraent  au  plan 
d'incidence. 

Ce  procédé  ne  donna  que  des  résultats  peu  précis,  parce  que  la 
lame  d'un  quart  d'onde  agit  d'une  manière  différente  sur  les  rayons 
des  différentes  couleurs. 

381.  llétli^dte  4e  MMUttAim.  —  Neumann  a  indiqué  un 
procédé  indépendant  du  rapport  des  intensités  des  deux  composantes 
du  rayon  réfléchi.  C'est  une  forme  nouvelle  donnée  aux  expériences 
de  Brewster  sur  le  rétablissement  de  la  polarisation  rectiligne  après 
un  nombre  m  de  réflexions  dans  le  même  plan  et  sous  la  même  in- 
cidence. De  là  on  peut  déduire  la  différence  de  phase  produite  par 
une  réflexion  unique  entre  les  deux  composantes. 

En  effet,  pour  que,  après  m  réflexions  opérées  sous  la  même  inci- 
dence et  dans  le  même  plan,  la  polarisation  rectiligne  soit  rétablie, 

3fi. 
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il  faut  que  cette  différence  de  phase  soit  égale  à  un  nombre  entier  r 
de  demi-longueurs  d'ondulation,  et,  comme  chaque  réflexion  pro- 
duit le  mâme  changement  de  phase,  le  changement  de  phase  inlro- 

duit  par  une  réflexion  unique  sera  égal  à  —  • 

Pour  les  corps  transparents,  la  composante  polarisée  dans  le  plan 
d'incidence  change  de  signe  par  la  réflexion  ;  la  composante  pola- 
risée perpendiculairement  au  plan  d'incidence  ne  change  pas  ie 
signe  tant  que  l'angle  d'incidence  est  inférieur  k  relui  de  la  polari- 
sation complète;  mais  si  l'angle  d'incidence  est  supérieur  a  M 
angle  de  polarisation,  elle  change  de  signe.  Lorsque  Tincidence  varif* 
de  zéro  jusqu'à  l'angle  de  polarisation  complète,  la  diflTérencp  (k* 
phase  introduite  par  la  réflexion  entre  les  deux   composantes  esl 

donc  -;  lorsque  l'incidence  dépasse  l'angle  de  polarisation  complète. 

cette  différence  change  brusquement  et  devient  égale  à  zéro  ou  ù 

9  -t  valeur  qu'elle  conserve  jusqu'à  l'incidence  de  90  degrés. 

On  sait  que  les  métaux  n'ont  pas  d'angle  de  polarisation  complète, 
que  la  composante  polarisée  perpendiculairement  au  plan  d'inridenn* 
est  toujours  en  retard  sur  la  composante  polarisée  dans  re  plan: 
qu'enfin  la  diff«*rence  de  phaso  entre  les  deux  composantes  est  égal»^ 

à  -  sons  rincidence  normale  et  nullo  sous  Fincidenco  rasante.  A  ce> 

deux  limites  la  différence  de  phase  esl  la  même  que  pour  les  cor|i^ 
transparents;  mais  dans  Tintervalle  la  variation  de  la  différence  cl»' 
phase  «»st  continue  pour  les  métaux,  tandis  qu'elle  se  fait  brusque- 
mont  pour  les  corps  transparents. 

(leri  posé,  prenons  une  incidence  qui  rétablisse  la  polarisation 
rectiligne  après  m  réflexions  sous  le  même  angle,  et  qui  par  suit»* 

produise  à  chaque  réflexion  une  différence  de  phase  égale  à    --• 

Cette  incidence  n'est  pas  la  seule  qui  |)roduise  cet  effet,  car,  puisque 
pour  une  réflexion  la  différence  de  phase  varie,  connue  nous  venoib 


A 


de  le  voir.  (\o      à  zéro  quand  Tincidence  varie  de  zéro  à  90  degrés. 

ni  .,  I  1  m-  I  X    m  — 2  À  2  A     1  / 

e  doit  passer  par  les  valeurs 


-  -  ^ 


m      2        m      2  m  -i     ///  2 

n  parlant  d(»  Tinridenee  normale,  et  alors  les  différences  de  phase 
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pour  m  réflexions  deviennent  (m      i)  -i  (m—  2)  -^   .  •  •  .  —1  -• 

Il  y  a  donc,  en  laissant  de  côté  l'incidence  normale,  m  -  1  angles 
d'incidence  pour  lesquels  la  polarisation  recliligne  sera  rétablie  après 
m  réflexions.  Réciproquement,  si  Ton  détermine  à  partir  de  la  nor- 
male les  m  —  I  angles  d'incidence  pour  lesquels  la  polarisation  rec- 
liligne est  rétablie,  les  différences  de  phase  produites  sous  ces  m—  1 

. ,                     .               .           .  III  —  1   X     «I  —  2  X  1    X 

incidences  seront  respectivement  -»  — -—   -^   •  •  •  t   --  -• 

En  choisissant  convenablement  m  on  aura  donc  l'angle  d'incidence 
qui  donne  une  différence  de  phase  égale  à  une  fraction  donnée  de  -  • 

Si  Ton  veut,  par  exemple,  avoir  une  différence  de  phase  égale  h 

A        X    .  .  ...  • ,        . 

^  de  -»  il  faut  faire  réfléchir  cinq  fois  le  rayon  et  déterminer  la 

valeur  du  |)remier  angle  d'incidence  à  partir  de  l'incidence  normale 
pour  lequel  la  polarisation  rectiligne  se  rétablit. 

Pour  m=a,  c'est-à-dire  s'il  y  a  deux  réflexions,  il  n'y  a  qu'une 
seule  incidence  qui  rétablisse  la  |)olarisalion  rectiligne.  Cette  inci- 
dence correspond  à  une  différence  de  phase  égale  à  3  3  <>u  ^  7  ' 

L'expérience  montre  qu'elle  est  égale  à  Fangle  de  polarisation  maxi- 
mum, c'est-à-dire  à  l'incidence  pour  laquelle  la  composante  du 
rayon  réfléchi  polarisée  perpendiculairement  au  plan  d'incidence  a 
son  intensité  minimum. 

On  peut  donc  définir  l'angle  de  polarisation  maximum  un  angle 
tel ,  qu'il  introduit  entre  les  deux  composantes  du  rayon  réfléchi  une 
différence  de  phase  d'un  quart  de  longueur  d'ondulation. 

382.  Expérieiiecs  ûe  M.  Jaailii.  —  M.  Janiin  a  fait  des 
expériences  sur  la  mesure  des  différences  déphasé  introduites  entre 
les  deux  composantes  du  rayon  réfléchi  par  la  réflexion  métal- 
lique ^^\ 

Au  centre  du  cercle  horizontal  de  l'appareil  de  M.  Jamin  (378) 
est  un  support  pouvant  tourner  autour  du  centre  dans  le  plan  du 
cercle.  Sur  ce  support  deux  lames  du  métal  sur  lequel  on  veut  expé- 
rimenter sont  placées  vis-à-vis  l'une  de  l'autre.  Elles  sont  appliquées 
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avec  de  la  cire  -sur  deux  lairn-s  de  lailoii  parallèles  et  fivées  vertica- 
lement sur  le  support. 

L'une  de  ces  lanieii  de  laiton  est  ilxi'.  l'autre  est  mise  en  moute- 
nieDt  par  une  vis  micrométrique  qui  la  déplace  parallèlement  » 
elle-même,  de  fayon  que  la  distance  des  deux  lames  puisse  variera 
volonté.  On  s'assure  d'abord  du  parallélisme  des  deux  lames  réfli^ 
chissantes  en  amenant  ces  lames  au  contact  par  le  mouveraeni  dp  la 
vis  et  en  constatant  qu'elles  se  touchent  sur  toute  leur  étendue.  Poar 
mesurer  les  incidences  correspondant  à  des  valeurs  données  de  la 
différence  de  phasr,  on  opèiv  de  la  manière  suivante  :  on  place  un 
pulariseur  sur  le  trajet  du  rayon  incident  et  un  analyseur  sur  \t 
trajet  du  rajon  réHéclii.  On  met  d'abord  les  deu\  lames  à  une  dis- 
tance assez  grande  pour  que  le  ravon  incident  ne  se  réfléchisse  qu<- 
deux  fois  sur  ces  lames  (lig.  7^),  et  on  fait  tourner  le  support  sur 
lequel  sont  fixées  les  lames  jusqu'à  ce  qu'on  trouve  un  angle  d'inci- 
dence pour  lequel  la  polarisation  rectiligne  est  rétablie:  ccl  angle 


correspond,  commis  nous  l'avons  \ii.  à  une  dJIférence  de  [diiise  •'•^•a\<' 
à  -   entre  les  deu\  composantes  du  vn\in\  létVclii. 

l'oiir  avoir  tpiîitre  réflexions  (lij;.  ^4)  il  faut,  à  laide  de  la  (ii. 
rapj)rocber  les  deuv  lames  jusqu'à  ce  (|ue  le  ravon  rétliVhi,  ayaitl 
disparu,  reparaisse  de  nonveau.  On  détermine  alors,  en  faisant 
tourner  graduellement  le  support  des  deux  lames  et  en  parlant  di' 
l'incidence  normale,  les  trois  anjftes  pour  lesquels  la  polarisation 
reetiligne  est  rétablie.  On  a  ainsi  les  incidences  correspondant  a  de> 
différences  de  nbasr  éj'ales  à  7  -.  ,      et  -  -■  on  à  -rr*  .  '  w  " 

Kn  faisant  encore  avancer  la  lame  mobile  on  pourra  obtenir  siv 
n'-llcxions  et  déterminer  les  cinq  angles  d'incidence  qui  rétablissenl 
la  polarisation  rectilijjrir.  Cvs  i-inq  îm(;Ies,  à  partir  de  riiicideiicr 


t 
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normale,  corretipondent  à  des  différences  de  phase  égales  à  g  -«  g  -^ 
SXaXiX         5XXAXX 
Daoaoa  iao4Dia 

Toutes  les  fois  que  le  nombre  des  réflexions  est  pair,  le  rayon 

réfléchi  est  parallèle  au  rayon  incident  sous  toutes  les  incidences,  et 
par  conséquent  on  n'a  pas  à  déplacer  l'analyseur.  Il  n'en  est  plus  de 
Diéme  lorsque  le  nombre  des  réflexions  est  impair  :  dans  ce  cas  la 
direction  du  rayon  réfléchi  varie  avec  Tincidence,  et  il  faut  déplacer 
l'analyseur  en  même  temps  que  Ton  fait  tourner  le  support  des  deux 
lames.  Remarquons  d'ailleurs  que  la  direction  du  rayon  réfléchi 
varie  d'un  angle  double  de  la  variation  de  l'angle  d'incidence;  il 
suffira  donc  y  pour  maintenir  l'analyseur  sur  le  trajet  du  rayon  ré- 
fléchi, de  lier  le  mouvement  de  cet  analyseur  à  celui  du  support  des 
deux  lames,  de  fa^'on  qu'il  tourne  d'un  angle  double  de  celui  dont 
tourne  le  support. 

Voici  quelques-uns  des  résultats  obtenus  par  M.  Jamin  : 

DIFFÉRRNCKS 

^  „^„  A>GLES  D'INCIDENCE. 

m  ffraclioiM  de     •  .  .  »       .    i      ^  »• 

1'     .  .|  Acier.  Argool  plaqae.  iSioe. 

0,9 /i5'Q7'  37*10'  43*47' 

0,8 58»  37'  5o-37'  60*49' 

0,7 1  60*10'  69"5' 

0,6 7^50'  66'''J9  75* 

0.5 76"                    7tj*  79-13' 

0,4 79"  76*43'  8a"2o' 

0,3 *  80*  ao'                    » 

o,a 84"  80*00'  86*4o' 

Pour  les  difi'érences  de  phase  0,9,  0,7,  o,3,  on  n'a  fait  qu'une 
détermination:  pour  les  différences  de  phase  0,8,  0,6,  o,â,  on  a 
pris  la  moyenne  de  deux  déterminations,  et  pour  la  différence  de 
phase  0,5  on  a  fait  cinq  séries  d'expériences  avec  9.  4,  8  et  to  ré- 
flexions. 

Ces  résultais  montrent  que  la  différence  de  phase  introduite  entre 
les  deux  composantes  du  rayon  réfléchi  par  la  réflexion  métallique 

est  sensiblement  constante  et  difl^re  peu  de  -  jusqu'à   une  assez 

grande  distance  de  l'incidence  normale.  Au  voisinage  de  l'angle  de 
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noiarîsation  inaxiimim,  les  variations  deviennent  plus  rapides,  et  à 
mesure  qu'on  se  rapproche  de  Tincidence  rasante  la  differencte  de 
phase  tend  vers  zéro. 


383.  Influeiiee  de  la  ««iilcur  de  la  IwBtlére  aiir  les 
dliféreiiee*  de  phase  de«  eomposaiites  du  rmjom  wéMéiM 
par  le«  métaux.  —  L'influence  de  la  couleur  sur  la  diflTérencr 
de  phase  introduite  par  la  réflexion  métallique  entre  les  deux  com- 
posantes du  rayon  réfléchi  est  beaucoup  plus  sensible  que  TinflueDcc 
qu^elle  exerce  sur  les  changements  d'intensité  de  ces  deux  compo- 
santes. 

M.  Jamin  a  déterminé,  pour  un  assez  grand  nombre  de  métaux, 
les  angles  de  polarisation  maximum  des  différents  rayons  du  specire 
en  cherchant  l'incidence  sous  laquelle  deux  réflexions  rétablissent  la 
polarisation  rectiligne ''^.  11  est  arrivé  à  ce  résultat  que  les  angles  de 
polarisation  maximum,  comptés  à  partir  de  la  normale,  vont  en  dé- 
croissant du  rouge  au  violet.  La  relation  tang  i=n  montre  que  c'est 
précisément  l'inverse  pour  les  milieux  transparents.  La  loi  de 
Brewster  (  327)  ne  peut  donc  servir  à  mesurer  l'angle  de  polarisation 
maxinmm  à  la  surface  des  métaux. 

Les  variations  trouvées  par  M.  Jamin  sont  assez  considérables. 
Pour  les  raies  B  et  H  du  spectre,  l'eau  et  le  sulfure  de  carbonr 
donnent  les  angles  de  polarisation  maximum  suivants  : 

KAr.  SULFIRB  DE  CARBONE. 

Raie  B rj3*5'  58*17' 

Raie  H Sa^ai'  o9*3^' 

Pour  les  métaux  les  difl'érences  sont  beaucoup  plus  grandes, 
comme  le  montre  le  tableau  suivant,  qui  donne  les  angles  de  pola- 
risation maxinmm  pour  les  difl'érentes  couleurs  : 

MKTAL  MKTAL 

CUlLtLRS.  IRr.B^T.  i\oS  iOlKli.  tt\C..  HcS  CtlVai.  LIITOU 

c*lorli»*s.  miroir». 

noiigc  exlmiic.  .  .  .  7.V''i:)  7."i"i()'  77'.">-ï'  7.V'i5'  vliViT)'          h             > 

Uouge 7.V  7/|'i:,'  77Vr  75"  '^(f  itx  vi-'ai'  yi'^' 

Jaune 70'!.-)  -^V  x-x  7()'a()'  73''«3  73''36'  6(/3'  6</"^^ 

Bleu 08"  il  70V17'  7,Vo3'  7i»i5'  72"  67V1V  (îô'it 

Violel ,v  70"  11'  7'r3'  /o'^cj'  7i''sa'  (»()".%'  Ci't6 

NiolH  exlrèuir (i:)'  i\(f'^\'  f^"  \\)  -i^^"f\'  7oV'i!'           //              » 

»'^   .i/li».  derhim.  H  fir  pliifs..  |!<),  \Xll,  -U  1. 
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384.   fimpltcati^ii  de  tH^erses  empétpkewkwmm  de  Brew ter» 

—  On  peut,  en  partant  de  ce  que  nous  venons  de  voir,  donner  Tex- 
plication  de  plusieurs  phénomènes  se  rapportant  à  la  réflexion  mé- 
tallique et  dérouverts  par  Brewster,  qui  n'était  guidé  par  aucune 
théorie. 

Soit  a  Faugle  du  plan  de  polarisation  du  ra>on  incident  avec  le 
plan  d'incidence:  les  amplitudes  des  composantes  du  rayon  incident 
polarisées  parallèlement  et  perpendiculairement  au  plan  d'incidence 
seront  cosa  et  sina.  et  les  amplitudes  des  composantes  du  rayon 
réfléchi  m  cos  a  et  n  sin  a.  D'autre  part,  la  difl'érence  de  phase  intro- 
duite entre  les  deux  composantes  par  la  réflexion  métallique  varie 

de  -  à  zéro  depuis  l'incidence  normale  jusqu'à  l'incidence  rasante, 

H  l'incidence  qui  est  égale  à  l'angle  de  polarisation  maximum  donne 

une  différence  de  phase  égale  à  ->  il  est  donc  toujours  possible  de 

trouver  deux  incidences,  l'une  plus  grande,  l'autre  plus  petite  que 

l'angle  de  polarisation  maximum ,  qui  produisent  des  différences  de 

X 
phase  dont  la  somme  est  égale  à  -9  c'est-à-dire  des  différences  de 

phase  égales  kf-eialt-  f-Uféiani  plus  petit  que  l'unité. 

Si  l'on  fait  réfléchir  le  rayon  polarise'  dans  l'azimut  a  une  pre- 
mière fois  sous  l'incidence  qui  donne  la  différence  de  phase/ -t  et 
une  seconde  fois  dans  le  même  plan  sous  l'incidence  qui  donne  la 
différence  de  phase  1  -  /71  la  différence  totale  <le  phase  sera-  et 

le  rayon  réfléchi  sera  polarisé  rectilignement.  Si  l'on  appelle  j8  l'angle 
(lu  pian  de  polarisation  du  rayon  réfléchi  deux  fois  avec  le  plan 
d*încidence,  on  a 

-  /m'siiia  un'  . 

m'  et  //  se  rapportant  à  la  seconde  réflexion.  Si  l'on  a 

m  _  m' 

—  -—  ~i  1 
/(        n 

il  viendra 

(1)  tang/S--(,y^)   langflt. 
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S 

Celte  dernière  relation  a  été  véri&ée  par  rexpérience,  d'où  Tou 
peut  conclure  que,  sous  les  deux  incidences  telles  qu'en  se  réflé- 
chissant successivement  sous  Tune  et  sous  Tautre  le  rayon  réfléchi 
reprenne  la  polarisation  rectiligne,  le  rapport  des  intensités  des 
deux  composantes  du  rayon  réfléchi  est  le  même. 

M.  Jamin  a  vérifié  par  l'expérience  que  les  deux  incidences  qui 
donnent  la  polarisation  rectiligne  correspondent  à  des  diflférences 

de  phase  dont  la  somme  est  -• 

Brewster  a  cherché  une  relation  empirique  entre  la  différence 
de  phase  et  l'angle  d'incidence;  dans  cette  relation  il  a  été  con- 
duit h  introduire  le  rayon  vecteur  d'une  ellipse,  et  ce  qui  est  assez 
singulier,  c'est  que  de  là  est  venue  l'expression  de  polarisation 
elliptique  appliquée  a  la  polarisation  produite  par  la  réflexion  mé- 
tallique, expression  vérifiée  plus  tard  sous  l'influence  d'idées  plus 
exactes. 

Une  vérification  assez  ingénieuse  est  due  à  M.  Jamin  :  il  a  cherché 
quelle  position  du  plan  de  polarisation  du  rayon  incident  donne 
pour  les  vibrations  du  rayon  réfléchi  une  ellipse  ayant  ses  axes  à 
&5  degrés  du  plan  d'incidence.  A  cet  effet  le  rayon  réfléchi  est  reçu 
sur  un  |>risme  biréfringent  et  on  fait  varier  l'azimut  dn  plan  de 
polarisation  du  rayon  incident  jusqu'à  ce  que  les  deux  images  soient 
égales;  on  u  alors 

m  vos  a  ----^  n  biu  ol 

~  =~  lang  a. 

C'est  le  moyen  le  plus  précis  de  déterminer  le  rapport  des  inten- 
sités des  deux  composantes  du  rayon  réfléchi  sous  une  incidence 
donnée  et  de  vérifier  la  relation  (i)  trouvée  par  Brewster. 

11  est  encore  facile  d'expliquer  ce  fait  observé  par  Brewster,  que 
si  ])  réflexions  rétablissent  la  polarisation  rectiligne  et  si  l'on  fait  ré- 
fléchir la  lumière  un  nombre  de  fois  égal  à  un  multiple  entier  de  j^. 
le  rayon  réfléchi  sera  polarisé  dans  un  plan  qui  se  rapprochera  de 
plus  en  plus  du  plan  d'incidence  à  mesure  que  ce  multiple  augmen- 
tera. En  effet,  après/?  réflexions  on  aura,  pour  l'angle  du  plan  do 
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polarisation  du  rayon  réfléchi  avec  le  plan  d'incidence , 

tang/3=-±(^ytanga: 

après  tif  réflexions  cet  angle  devient  /S'  et  l'on  a 

tang/S'  =  ±(^-j    iMoam. 

ci  ainsi  de  suite.  On  voit  que ,  ~  étant  plus  petit  qoe  rnsité»  le  pian 

de  polarisation  se  rapproche  du  plan  <f  meîdenoe.  Ce  rappreckeMent 

est  d'autant  plus  sensible  que  le  raj^pert  -  est  plus  petit,  c*eit-à- 

dire  que  l'angle  d'incidence  est  plus  voisin  de  Tangle  de  la  polari- 
sation maximum. 

D. ThKORIË  OK  la  réflexion  METALLIQUE. 

Nous  allons  maintenant  faire  connaître  les  tentatives  faites  en 
vue  d'établir  la  théorie  mathématique  de  la  réflexion  métallique. 
Ces  tentatives  sont  dues  surtout  à  Mac  CuUagh  et  à  Cauchy,  qui 
n*ont  ni  l'un  ni  l'autre  fait  connaître  leurs  méthodes  dans  tous  leurs 
détails.  Mac  Cullagh  a  donné  les  résultats  qu'il  a  obtenus  comme 
fournis  par  l'induction  et  par  l'analogie  ;  il  a  établi  deux  groupes  de 
formules,  réductibles  l'un  à  l'autre,  en  se  fondant  principalement  sur 
l'analogie  de  la  réflexion  a  la  surface  des  métaux  avec  la  réflexion 
totale. 

385.  Aiwtoapte  4e  In  réflexinii  métolliiiiié  et  de  In  ré- 
flexinM  fntole.  —  Dans  la  réflexion  métallique  comme  dans  la 
réflexion  totale,  il  n'y  a  pas  de  rayon  réfracté,  ou  plutôt  les  rayons 
réfractés,  quoique  existant  dans  le  second  milieu,  se  détruisent  à 
partir  d'une  distance  si  petite  de  la  surface  de  séparation  qu'ils 
restent  inappréciables  pour  nos  yeux. 

Fresnel  a  prouvé  expérimentalement  que,  pour  les  corps  trans- 
parents, lorsqu'il  y  a  réflexion  totale,  le  mouvement  vibratoire 
existe  dans  le  second  milieu  jusqu'à  une  très-petite  distance  de  la 
surface  de  séparation  ^^K  II  fait  réfléchir  totalement  la  lumière  sur 

^''  Œuwtê  coMplèletf  I,  /i'i7,  '](}'].  —   I««.  fie  chim.  el  dp  pkys.,  (a),  XLVI,  î!a5. 


5Ca  ltÉM,K\l().N  ET  KÉKR  ACTION  HE  LA  Ll  MIËRE  PULARISÉE. 
la  ffic-i-  AH  (riiM  j)riKiiie  (li|r.  7»)  <?l  approclif  peu  à  |H'U  de  fetk 
fiin',  n  l'iiidr  d  une  vis.  iiii<>  liinie  de  verrfCD  parallèle  à  AB.  il  voii 
ulors  lii  siirfac<>  AB.  i|tii  en  i'ahtieiice  de  la  Innic  CI)  élail  brillaole, 
s<i  |)arseiiier  d<>  liirlies  obscures.  On  peut  croin-  que  fes  taches  «ont 
(Im-s  au  conlarl  des  deun  surfaces  AB  cl  CD  (|ui  ne  seraient  pas  bien 
|>lan<>s:  mais  il  nVn  pst  rien.  car. 
si  on  incliue  moins  le  ravon  iaci- 
dent,  on  voit  bientôt,  à  la  plac 
de  ces  taches  obscures,  appa- 
raître dos  taches  colorées  qui  per- 
mollent  de  calculer  l'épaisseur  d» 
la  lame  d*air  interposée  entre  le? 
di-ux  lauK-s  en  ces  points.  II  fiial 
(loNc  ({d'il  y  ait  un  iiioii\f'ini>tit  vibratoire  entre  le^î  deu\  lames  aui 
points  où  l'on  voit  li-s  taches  colorées:  il  y  a  en  ces  points  un  ravoii 
rrlnicté,  du  moin.s  jusqu'à  une  très-jtctite  distance  de  la  surface,  •>! 
par  suite  l'intensité  du  raïun  réfléclii  se  trouve  diminuée,  ce  qui 
explique  pourquoi  la  surface  AB  parait  moins  brillante  en  ce.'- 
points. 

La  môme  chose  »  lien  pour  les  niélaui,  car  sous  de  très-pelîtes 
épaisseurs  Us  hiis.-ent  |i;isser  sensiblement  la  lumière,  cl  l'on  est  au- 
torisé à  assirniliT  hi  rélle\iori  inétiillifpie  à  la  réilexion  totale  sur  lc^ 
corps  triuis|>iM'erits. 


*1S6.  Premlèrmi  formulm  dr  ]II«e  (^llAgh. —  Fresnfl  a 
déduit  le  cas  <le  la  réilpxion  totale  à  la  surface  des  corps  trajis|)a- 
renlsdn  cas  où  le  rayon  réfracté  eviste.  en  interprétant  la  forme  ima- 
ginaire qne  prend  alors  l'auqiiitiide  du  rayon  réilécbi. 


Si  cette  forme  e>,|  n  -f   In 
rayon  rélléclii  est  \  «-^  Ir 
naeeAe  phase  entre  le 
-Tineidcncc,  cette  diffén 


I.  Kl 


'snel  admet  que  l'amplitude  du 


•I  que,  si  on  désigne  j)ar 


on  réilécbi  et  le 
011 


incident  au  poiiil 
donnée  par  la  relation 


iHiij!  y 


KÉPLEXION  MÉTALLIQUE.  565 

De  là  Mac  GuUagli^')  conclut  que  si,  dans  les  formules  de  Fresnel 
sur  la  réfraction  de  la  lumière,  on  met  l'expression  de  Tamplitudo 
du  rayon  réfracté  sous  une  forme  imaginaire  sembLible,  dans  la- 
quelle entreront  certaines  quantités  indéterminées,  et  si  on  peut 
ensuite  fixer  la  valeur  de  ces  quantités  par  une  interprétation  ana^ 
logue  à  celle  dont  Fresnel  s'est  servi  pour  Ja  réflexion  totale,  on 
trouvera  probablement  des  résultats  concordant  avec  l'expérience. 

11  prit,  pour  représenter  le  sinus  de  l'angle  de  réfraction  dans  le 
cas  de  la  réflexion  métallique,  une  expression  imaginaire  de  la 
forme 

(  1  )  sin  r  =-  ^  (cos  x+ V^-   i  sin  x) » 

en  n'attribuant  aucun  sens  aux  quantités  m  et  ^j  qui  sont  alors  des 
indéterminées.  Il  choisit  cette  forme  de  préférence  à  toute  autre 
|)Our  avoir  une  forme  analogue  h  celle  de  la  fonction  qui  représente 
l'angle  de  réfraction  dans  les  milieux  transparents,  fonction  qui  est 

sin  / 
smr--= » 

H 


et  qui  peut  s'écrire 


sin  / 


sin  r  == (cos-;^  +  sm-  ^l- 


Comme  on  a  toujours,  même  lorsque  l'angle  r  est  imaginaire, 
cos^r+sin*r=  i,  on  en  conclut  que,  dans  la  réflexion  métallique, 
cosr  est  aussi  imaginaire,  et  l'on  pose 

(a)  cosr---^(cosx +V  -   »  J^inx')- 

Dans  le  cas  où  la  lumière  incidente  est  polarisée  dans  le  plan  d'inci- 
dence, la  théorie  de  Fresnel  donne,  pour  l'amplitude  v  du  rayon 

réfléchi,  l'expression 

sin  (i—r) 
sni  (/-+-/•) 

qu'on  peut  écrire 

sin  i  cos  r — sin  r  cos  / 

V  ^ : — : . . 

SU)  i  cosr-hsm  /cos/ 

U)  Pi'ot^,  of  Ir.  Arfifl.,  I,   »,  159;  II,  37.'».  —  Ir.  Tmn9.,  WVIII ,  pari.  i. 
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ou  bien 


COS  /*       S1I1  /* 


vjos  i      sin  I 

V  =-■ ; 

cosr      sinr 


COS  I      sm  i 

sinr     .  cosr 


En  remplaçant,  dans  le  cas  de  la  réflexion  métallique, -j—  et 
par  leurs  valeurs  imaginaires  (i)  et  (â),  il  vient 

;;,'  (œsx'-Hv/^Tsinx  )     ;^  (oosx-^-v  ~»inx) 


^,  (cosx -^V  -  1  sinx  )-^  -^  (cosx-h v/-  i  sinx) 


m  •      «^^      '  ^       lu 


d'où 


(m'cosx~wco»x')H"V^--  *  (wi'sinx— wsinx') 
(m'cosx-*~'"^^X  )'^V^*~  *  (w  sin x-^-yw sinx') 


En  multipliant  les  deux  termes  de  la  fraction  qui  forme  le  secoiid 
membre  par  la  différence  des  termes  du  dénominateur,  on  a 


_  m'*  — m*-4-2mm'sni  iX~X  )V'~  ' 
»j*-h//r*-»-3mm'cos(Y-  y) 


Cette  expression  esl  de  la  forme  a  +  b\'-^.  En  l'interprétanl 

comme  dans  le  cas  de  la  réflexion  totale  et  en  désignant  par  R  Tin- 

S 
tensité  du  rayon  réfléchi ,  par  ùtf  r  la  difi'érence  de  phase  du  rayon 

réfléchi  avec  le  ravon  incident ,  on  a 


f^       (m*-  m*)*-h4m'/»'*sin*(x— X  ) 
rm*H-m'*-hamm  cosfY  — y')l* 


[m*H- m'*-h amm  coslx— X  ^Y 

(»t 

S      amm'sinfY-  y) 
tanfr  flTT  >  = ,.    ^^  ^    • 

En  simplifiant  l'expression  de  R,  on  trouve 

^ m'^-+-w^-huwj*m'*-  4m*m'*cos*(x~X  ) 

[m* -h m'* -h  2mm  cos  (X"-X  )1" 
(  m*  ~h  m 'y  —  4  //i^  m  *  cos*  (X  ~  X  ) 

[m*H-//r'-^2mm'cos(x— X  )f 
[//j'-h/zj  '*H-'<mm'cos(x— X  )]  [nï*4-m'*— amw*  ros(x-x  •! 

[m*  -h  m  *  -+-  2  m  m  '  cos  (x  ~  X  )]* 
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et  enfin 

u m*-hm'*— a  mm' cos(x—X) 

rn^-h  // j  '  •  -h  îi  mm  '  cos  {;^ — x  ) 

Il  reste  à  déterminer  les  valeurs  des  quantités  m,  m'.  ^^  X  •  I^'après 

la  relation 

sin^  V  ■+-  cos^  r  =-  i , 

m!  et  X  sont  des  fonctions  de  m  et  de  x;  cherchons  d'abord  quelles 
sont  ces  fonctions.  En  élevant  au  carré  les  valeurs  do  sin  r  et  de  rosr 
et  en  les  ajoutant,  on  obtient  l'équation 

sin*  I  ,  cos*  i  ,  ,    /sin*  i   .  ,  cos*  i   .         A    / 

d'oii  Ton  tire  les  deux  équations 

sin*  /  .  ros*  / 


Sa    • 
I  ros  / 

r  sinf*x  +  -^  sin-ix'^o. 


/*«'  ^        m 


ou 


m'*'^  sin^  î  cos  ax  "I"  ^'*^  ^os^  i  cos  ax  "^^  "'"^  '"^' 
w'*^  sin^  i  sin  ax  +  m^  cos^  /  sin  ax  -^  o . 


On  déduit  de  là 

sin  ax  "^ j  tang*  i  sin  ax 


m* 


et 


,      m'*  (m*-- sin*  i  cos  a  y) 

cos  ay  =  — ^ ; — r^ — 

^  m*cos*i 


et  par  suite 


•  m.  »  * 


'_  sin*i8max 

o     ^  m-— 8in*ï 


cos  ax 
On  a  également,  en  remai*quant  quo 

sin^  ax  +  cos^  ^x'  =  t . 
^  "=*=    .^^4   (w^ + sin*  I  —  am^  sin^  i  cos  a  y) 


l'I 


i/l 


'•2 


/W*  COS*  I 


\-m*-+-sin*i  — am*sin*icos2x 
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En  posant 

!)*  =  »«*  +  sin*  t  —  iitn-  sin-  ?  cos  ^x^ 

il  vient 

m  -  = 


s         ' 


n 

S 

d'autre  part,  l'expression  de  tang  fîTrr  contient  le  facteur  sini^— x')- 
il  faut  donc  calculer  s\n(x  —  x)  en  fonction  dcx-  On  a 

sin'isinay 
•aneaYH — ; — r-r — ^^'— 
,         langa;^— taiigax    m*— »in*icoR2X 

^     ^      ^^       I -t-laneaylanffaY'  .  sin^isinay 

ou 

/  ,. sinaxC""  — sin*/cosax>-hsin*isin2xcos2;i^ 

\}     \X      X)  cos2;^(m*— sin*icos2X)-sin'isin'a;^ 

/  m*sin2Y 

n     VA.      A-/      m'cosa;^— sin'i 
et 

m*  si  n  2^  '"'  ^'  "  ^Z 

Tosaj^ 


sin  '^  (y  —  Y  )  ^-^  — =  —  =  — î^ 


En  remplaçant,  dans  l'expression  do  l'intensité  R,  m'  par  sa  valmir, 
on  a 

,  ('OS*  l  ,  cos  /  cos  (Y  —  Y  ) 


ou  enfin 


<»t 


1»  _  l)*-hcos*i  — 2Dcosicos(x— X) 
I)*-hros*i-i-2l)ros/(*os(;^-  X') 

S       2l)ros/sin  (y  — y'» 

"  A  COS*f-     IV 


l)  et  x~X  *'*^8nt  des  fonctions  connues  de  m  ot  de  x- 

Pour  le  cas  où  la  lumière  incidente  est  polarisée  perpendiculai- 
rement au  plan  d'incidence,  les  calculs  se  font  comme  dans  \o  ra> 
précédent.  En  désignant  par  v  l'amplitude  du  rayon  réfléchi,  la 
théorie  de  Fresnel  donne 

tang(i-r) 
tang  (*-+-/• 


HI^:KI,K\I()N  MKTAM-K^l'K.  âGl» 

iroù  Ton  dt^diiit 


sinrcosr 
1 

9 

SIll!:»*— SIIl'U-                    Sin  {(*()$£ 

r 

sm!i/-i-sinnr             siiircos/* 

1       T-'      ■ 

sin  i  vos  1 

et,  on  remplaranl  sin/-  oi  cosr  par  h'urs  valeurs  iinafjinairos, 

?''  ^=-- — y 


19      \ 
nu 

En  multipliant  les  doux  lermes  du  second  membre  par 

mm'  4-  cos  (^  —  x)  —  V  —  i  J^î"  (x  +  X  )  » 


il  vien( 


,       iirm---  I  -  nmm  sui  (x-i-X)V''~  ' 
/'  ■  "■  — 


111^  m- -h  I  -h!i/iim'ros(x-HX) 
On  déduit  de  la.  on  dési^piant  par  K'  Tintensilé  du  rayon  réfléclii, 

p,      (m*/ïi  ■-  r)*-h4m*m'*sin*(X~*~X^ 
[ni'^m'^-¥- 1  -i-awm'ros(x-»-X)]* 

m' m  '-h  1  -  îimm'('os(x-HX) 

m -ni* -h  1  -h  imm'cos(xH-X  ) 

et  pour  la  différenre  de  phase. 

tangQTTj^^^ »rT"- 

En  remplaçant  m  par  sa  valeur  et  en  donnant  à  D  la  mèiuQ  signi- 
fication  que  dans  le  ras  prért.'denl,  on  a 

m*ros*/  am^cosi 

m*(*()s*i  im*(*osi 

d'où 

j., m'ros*/-hLy-  nDm'cos/cos (x-^X  ) 

m*  cos*  /  -+-  D*  -h  a  I  )m*  ros  i  cos  (x^X  )  ' 
Vekdbt,  VI.  —  Optique,  It.  37 
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« 

Quant  à  la  diflV'renco  de  phase,  elle  est  donnée  par  la  relation 

S'           !ir)m*cosisin(YH-Y') 
lang  r«77  ^ ,„.cos«/-n« 

En  résumé  on  a,  pour  le  cas  de  la  lumière  polarisée  parallèlement 
au  plan  d*inoidence. 

t. I V  -h  ros*  /  —  2  D  cos  i  cos  {y^ — X  ) 

I  )*  -\-  ros*  /  -h  a  t)  cos  /  cos  (X  ~  X'  ^  ' 

.  ^      !il)cosisin(x--X) 

"        A  cos- / -  \r 

et  pour  le  cas  où  la  lumière  esl  polarisée  perpendiculairement  au 
plan  d'incidence. 


R' 


m 


^  cos*  /  H-  D*  —  2  Dy>i^  cos  i  cos  (x  "*~  X  ^ 


m  *  cos*  /  -h  D*  -h  2 1  )/«*  cos  I  cos  (X"*-  X'  ' 

5'  2 1  )/a*  cos  «  si  n  (y  -4-  Y  '  ) 

'»         A  /«Vos*  ï     IF 

Dans  ces  expressions.  D  et  x'  sont  donnés  en  fonction  de  m  et  do;^ 
par  les  relations 

1)^      m '  +  ^in^  /      'Jim*^  sin-  / cos  ^xy^ , 

m*  siii  !i  Y 

^'"*-^ix     Xj     — î)ï-    • 

Telles  sont  les  premières  formules  de  Mac  (lullaf|l).  Celles  (pii 
doniienl  les  inlensilés  des  rayons  réiléchis  coïncident  avec  les  for- 

cl 

mules  de  (iaucliy:  mais  il  n'en  est  pas  de  m^me  des  formules  rela- 
tives aux  différences  de  phase. 

387.  Simpliflcation  de«  formules  précédente*  p«iir  le 
CAS  de  la  réfleiLion  ■nétalliqiae. —  Les  formules  trouvées  par 
Mac  CuHagh  j)euvent  se  simplifier  notablement  dans  le  cas  où  la 
réflexion  a  lieu  sur  une  surface  métallique.  Il  est  facile  de  prouver 
c|ue  pour  les  métaux  la  cpiantité  m  doit  avoir  une  valeur  très- 
{frande.  En  effet,  so»is  Pincidencc»  normale  on  a  /=  o,  et  par  suite 
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et 

sin9(x  — x)  =  ■'*'" -'X' 

OU 

'  ix  -x')-  ''X 

et 

En  portant  ces  valeurs  dans  R  et  R',  on  voit  que  ces  deux  inlonsitc^s 
ont  une  valeur  commune,  (|ui  est 

m*-hi  -  ameosx 
m* -h  I  -^2mvos'/^ 

IVailleurs,  l'expérience  montre  que  sous  Tincidenee  normale  le 
pouvoir  réflecteur  des  métaux  est  très-voisin  de  l'unité  ;  le  terme 
fimcos;^  doit  donc  être  petit  par  rapport  à  w^+  i,  ou  m  petit  par 
rapport  à  m^,  c'est-à-dire  que  m  doit  être  grand  en  valeur  absolue. 

De  là  résulte  que  x  doit  être  très-petit,  car,  en  remplaçant  sinV 
et  cos-r  par  leurs  valeurs  dans  l'équation 

sin^r-j-cos^r^  i. 

nous  avons  trouvé  (386)  les  deux  équations 

sin*/  ,  cos*i  , 

-^  cos -«x  + -7^  cos  *îx  =  ^ 

sin*  /    .  ,  cx)s'  /   .         , 

— r-'***"  *^xH TT-sin  9y  --0. 


Les  deux  premiers  termes  de  ces  deux  équations  sont  très-petits 

cos'  I  • 

puisque  m  est  très-grand;  donc  — rpcos  a^'  doit  être  peu  différent 

COS    I      • 

de  l'unité  et  --^  sin  a^'  doit  être  très-petit.  La  deuxième  condition 

exige  quem'^  soit  très-grand  ou  sin  a;^'  très-petit,  mais  la  première 
n*est  pas  satisfaite  si  m'^  est  grand:  donc  sin  a;^'  est  très-petit,  et  il 
en  est  de  même  de  x'* 
Si  l'on  néglige  x',  «n  ^ 

(*0S  / 


COS  r  =  — j 
m 


37. 
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d*oii  l'on  tire 


,        COS  I 

m  — ^ 

(*os  /• 


En  rem|)laçant  m  par  cette  valeur  dans  les  expressions  des  inten- 
sités et  des  changements  do  phase  on  a.  pour  le  cas  où  la  lumière 
est  polarisée  dans  le  plan  d'incidence, 


.  ,    COS*  I  COS  I 

m*  H ; am cos  y 

r, cos*  /•  COS  /*  ^ 

,  ,   C/)S*  /    .  (*0S  I 

m*  A —■  +  a  m ros  y 

ros*/'  rosr        ^ 


COS  /    . 

!im sm  y 

COS  /•         ^ 


'*  A  COS*  I 

—  m 


1 


COS*  /• 


et,  pour  le  cas  où  la  lumière  est  polarisée  pcrpondiciilairement  à  ce 

plan, 

.  cos'  I  .  cos  I 

«1*  — r-  4-  1  —  am COS  y 

n,           c/)s*r                 cosr        ^ 
n  =^ r-: •• 1 

.  C^KS*  I    ,  cos  l 

wi*  — s-  +  1  -h  îim cos  y 

cos  /•  cos  r       ^ 

vi)s  i   . 

^  îjm sni  y 

ô  cos  /•        ^ 

♦»  Â  ,  COS*  l 

ni'        r I 

COS*  /• 


Ces  dernier(»s  formules  ont  été  données  en  second  lieu  par  Mac 
(iullagh,  el  ce  sont  celles  qui  lui  parurent  les  plus  |)robables. 

On  peut  (lu  reste  retrouver  ces  formules  par  un  autre  genre  d'in- 
duction, moins  mathématique,  mais  de  même  valeur  que  le  précé- 
dent, et  qui  est  dû  également  à  Mac  Cullagh.  Cette  induction  con- 
siste à  chercher  comment  il  serait  le  plus  simple  de  modifier  les 
formules  relatives  aux  corps  transparents,  de  manière  à  donner  une 
signification  plus  étendue  aux  coefficients  qui  y  entrent  et  à  les 
rendre  propres  à  expliquer  les  phénomènes  de  la  réflexion  métal- 
lique. 

Dans  le  cas  des  corps  transparents,  si  la   lumière  est  polarisée 
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dans  le  plan  d'incidence .  on  a  pour  Tintensitë  R  du  rayon  réfléchi 

|j (sinjcosr— cosisinr)* 

(si  n  I  cos  r  -h  cos  i  si  n  rj*  ' 

d*où,  en  développant  et  en  divisant  par  sin^rcos'-r, 

sin*  I  ,  cos*  I        sin  I  cos  i 


On  a 


et  en  po^^ant 


il  vient 


I» sin^r     cos*  r        sin  r  cosr 

shi*i  ,  cos*  /        sin  i  vos  i 

-. — -+-  3 

si  II*/-     cos*/-        sin /cos/- 


sni  i 

1 — ==11, 
sinr         ' 


cos  I       ^ 

=--(2. 

cos  /•       ^ 


On  trouve  de  même,  pour  le  cas  où  la  lumière  est  polarisée  per- 
pendiculairement au  plan  d'incidence, 

I»,         U*^*-hl  —  !l/t(p 

L'induction  de  Mac  (iullagh  consiste  à  supposer  que  pour  les 
métaux  les  coefficients  de  Çi^  et  de  ^  ont  des  valeurs  différentes  de 
h^  et  de  n.  Soient  M*^  et  N  ces  coefficients  ;  Mac  CuUagh  suppose  que 
leur  rapport  est  encore  égal  à  n,  c'est-à-dire  que  Ton  a 

M* 

Le  cas  des  corps  transparents  ne  sera  plus  alors  qu'un  cas  particulier, 
celui  où  M  =  N.  fjes  intensités  R  et  R'  prennent  la  forme 


^       M*^-Hi-haN^' 
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L'expression  de  R  peut  se  mettre  sous  la  forme 

en  multipliant  les  deux  termes  de  la  fraction  par  le  dénominateur. 
En  ajoutant  cl  retranchant  au  numérateur  le  terme  &M-<^.  on  arrive 
à  l'expression 

Si  Ton  suppose  M-^^^N^,  R  est  la  somme  de  deux  carrés,  et  pr 
suite  peut  lUre  considéré  comme  provenant  d'une  expression  de  la 

forme  a  +  b\/—'i  interprétée  à  la  manière  de  Fresïiel,  c'esi-à-dire 
que  R  serait  égal  à  à^  +  b-  et  que  la  différence  de  phase  serait 
donnée  par  la  relation 

S     h 
tanguirj^^-. 

D  ailleurs,  puisque  M-  est  plus  grand  que  N%  on  peut  écrire 

^  =^  M  cosX' 
et  R  devient  alors 

i^our  la  dilléreuce  de  phase  on  a 

S      iiM0siny 
lan}-i7r^=-5j,3^,-- 

On  trouve  de  même,  pour  le  cas  où  la  lumière  est  polarisée  per- 
pendiculairement au  plan  d'incidence, 

p,  _  M'^-4-i-!iM^cosx 

S'      'jM^sinv 
langtîTTj^^   ^p^,_^    . 

(les  formules  sont  tout  à  fait  identiques  à  celles  (pii  ont  été  trou- 
vées |)lus  haut. 

On  j)eul  en  déduire  facilement  re\|)ression  de  la  différence  dr 
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phase  des  deux  composantes  du  rayon  réfléchi  polarisées  parallè- 
lement et  perpendiculairement  au  plan  d'incidence. 
On  a  en  effet 

aM^sin;^     aM^sin;^ 

S -S'     ~M«-(p*        W^^i 

tcing  riTT  -^ fM^(p^sïn^x~  ' 

d'où 

S -S'      _    'iM(psinx(M'-M)(<P'-i) 

tang  *j7r    ^     —  ^^,i _^ ^^  ^^,^ _  ^ ^  ^  ^^j,^, ^. ^^^^  • 

Ces  formules  avaient  d'abord  été  déduites  |Nt  MHS  Gttttiiîpli  alHIe 
théorie  qu'il  n'a  pas  fait  connaître.  On  peut  dlj^Buiiiit  fS£9himlle 
ce  travail  d'après  quelques  indications  que  ilHtellf  %  ^HMF^^ft. 
Mac  Cullagh  admettait  qu'à  la  surface  des  dHMWI  n  ItIlinlM  ffi- 
fractée  est  absorbée  à  une  très-petite  profoniMlf)  il  {MM*  M^lUIr 
ce  fait  mathématiquement  il  donnait  pour  expNMlOll  iV  USH^SIIMit 

vibratoire  du  rayon  réfracté  le  produit  de  sin  *JVi^  iHil  ëi|rtHi9l- 

tielle  à  exposant  négatif  très-grand,  proportionnel  a  la  distance  a  la 
surface.  Il  admettait  aussi  le  principe  des  forces  vives;  quant  au 
principe  de  la  continuité,  il  le  restreignait,  sans  expliquer  pourquoi, 
aux  composantes  du  mouvement  vibratoire  parallèles  à  la  surface  de 
séparation,  ce  qui  était  contraire  à  sa  théorie  des  corps  transparents. 
Mais  ce  qui  l'a  surtout  empckhé  de  publier  sa  théorie  de  la  réflexion 
métallique,  ce  sont  les  difficultés  qu'il  a  rencontrées  pour  expliquer 
les  propriétés  du  diamant;  il  aurait  fallu  lui  attribuer  un  pouvoir 
absorbant  considérable  pour  rendre  conq)te  de  l'analogie  qu'il  pré- 
sente avec  les  métaux. 

388.  Tliéerie  de  Caueliy.  —  E&teiisioii  du  principe  de 
«#ntiiiiiité.  —  Cauchj -'^  a,  de  son  côté,  donné  des  formules 
qui  pour  la  plupart  s'accordent  avec  celles  de  Mac  Cullagh.  Il  n'a  pas 
publié  sa  théorie,  mais  il  en  a  fait  connaître  les  principes,  et  cela 
suffit  pour  retrouver  ses  résultats  dans  tous  les  cas  oîi  ces  principes 
s'appliquent  directement. 

<•)  a  /?.,  II,  /i97;  Vin,  553,  058;  I\,  7J7;  WVI,  «(».  —  ioiini.  fIrLinnriUc,  MI. 
3.38.  —  /««/.,  VII,  1  j5,  i/irt,  'ia'i. 
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\a'  ]iritH-i|)e  sur  lequi-l  n'iiose  Ih  ihcorif^  de  Caurhy  esl  c^lui  de  la 
continuilé  du  iiifiuvnnu-nl,  auquel  îl  a  dunné  plus  fTevIension  <|oc 
FresnH.  Fn-siiH  el  Mai-  Culiagh  définissaient  la  runlînuité  •■n  ad- 
Nicdaiit  ijuc  dciiv  luolik-ulcs  jtlatT'es  c|c  |)art  <•!  d'auln*  de  la  surfarc 
df!  si'>[»araliun  à  une  distance  inlinimenl  |>ctitp  ont  dps  vilessra  if 
vibraliiui  qui  ne  difl^renl  que  de  quantités  înfiiiînienl  |>elitft.  Caurhi 
a  dévelu|»p<!>  ce  |)nn<'i|i:-  de  la  maiilùre  suivante  :  considérons,  tuul 
le  long  d'une  noriiialt'â  ta  surface  de  si'paraliun  SS'fHg,  76),  elàun 
instant  donné,  tes  molécules  les  plus  voi- 
sines de  relie  normale,  et  menons  des  or- 
données peqiendirulaires  à  relie  aatHili 
el  proportionnelles  aui  coniposaBtai-,4|i 
vitesses  suivant  la  □ormale;  la  conrfiMpi 
déterminée  sera  une  courbe  sioaMAdai  a||pi 
molécules  qui  sont  à  une  distance  ilMi- 
menl  petite  l'une  de  l'autre  ne  penveaf  anir 
des  vitesses  dont  les  composantes  pardUU» 
à  la  normale  diffèrent  de  quantités  de  inénti; 
'"■  '■  ordre  que  ces  vitesses,  car  il  en  résullerail 

;  infinies  |»ar  rapport  à  celles  qui  font  mouvoir  les  luolérules. 
ces  détniiraieni  cet  evcès  de  vîlesse;  ninis  ces  vitesses  ciim- 
pot>antes  ne  pcuvi'iil  pas  mm  |>liis  élrc  rii[iiureu,seinent  égales,  car 
idors  le  mouvement  Mbniloin-  ne  punrrail  plus  se  propager.  1^ 
composantes  dr-i  \itessc>  (le  deir\  molécules  inlinimenl  voisines  dif- 
rèrent  donc,  mais  di-  ipiantil^s  infiniment  |)elite>  par  rapport  à  ce> 
>ilesscs.  Il  doil  en  être  de  même  pour  dcitv  molécules  m  et  m'  in- 
liniment  \oiïines  sitm-es  de  |);iil  et  d'autre  de  l;<  surface  de  sépa- 
ration dans  les  den\  milieux,  c'est-ii-dire  que  la  ciiurUe  ne  doîl  pri*- 
seuter  aucune  discoiitlnuili.'  au  point  où  elle  IraversL"  ta  surface. 

pour  lui  il  y  a  dilférence  inlîniiuent  [H^titi.' 


lU  for 


s  f<n- 


mm  seulement  entre  le; 
iutiniment  voisiiii->.  ma 


irait 


'I'" 


ronqn 


leni    . 


santés  des  vitesses  de  deu\  niolécnle-. 


.  l.-s  dérivé, 


de. 


i  compo 


clc>  ,'i  une  direction  domiéi 
irii-niicnl  d<'  •|u;iritités  tïni 
lécnli-inlii.iiM'-Mt  m,Wiu 


t'ulre  les  composantes  di-s 
\'.;\r.  s'il  eu  était  autrement . 
en  |Jassanl  d'une  luoléciile 
'-•  qui  of  impussilde. 
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On  a  donc  di'iix  éi|iiulioiis  ])our  exprimer  la  continitilô  du  uiou- 
vvnient  vibnituiri'  suivant  la  normale,  et,  |»our  exprimer  que  le 
principe  est  runi|>lélt'm<iiit  vrai .  il  faudra  encore  poser  des  équaliunF 
M^nldablcs  pour  deux  mitres  a\es  pcr|)endiculnires  au  premier, 
cVsl-à-dire  parallùK's  à  la  surface  île  st'parnlion  et  perpendiculaires 
entre  eu\. 


389.   A|iplle«<l«n  de  I»  Ché*rlc  d«  CmmAjt  mmx  e»rp« 

Nous  alluns  d'abord  appliquer  te  principe  de 
(iauchy  <mx  rorps  transparents.  Nous 
étudierons  en  premier  lieu  le  cas  oii  la 
lumière  incidente  est  polarisée  dans  le 
plan  d'incidence.  Comme  nous  suppo- 
sons les  vibrations  perpendiculaires  au 
rayon  et  au  plan  de  polarisation,  il  n'y 
aura  à  considérer  qu'un  seul  système 
d'é(|uations  se  rapportant  à  l'axe  mené 
'^'-''  "'  dans  le  plan  de  la  surface  de  séparation 

[lurpeadicu lai rei lieu I  au  plan  de  polarisation,  c'est-à-dire  au  plan 
d'incidence. 

Considérons  (lig.  77)  deux  poiiils  m  el  m,  situés  sur  une  même 
normale  et  à  une  même  distance  :  de  la  surface.  Supposons  qu'au 
lcm|)s  I  la  vitesse  de  vibration  de  la  molécule  qui  se  trouve  au 
point  I,  où  la  normale  rencontre  la  surface  de  séparation,  vitesse 
due  au  mouvement  du  rayon  incident,  ail  pour  expression  sin  37r.y 
La  vitesse  de  vibration  de  la  molécule  (|ui  se  trouve  on  m,  due  au 
mouvement  incident,  sera  la  même  que  celle  du  point  yi  obtenu  en 
abaissant  du  point  m  une  perpendiculaire  sur  le  rayon  incident  qui 
|>assc  par  le  point  1.  Or,  on  a 

l}>-=  ;  rosi; 

dune  la  viles.se  de  vibration  du  point  M  au  temps  t  dans  le  mouve- 
ment incident  sera 
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La  vitesse  de  vibration  du  |)oint  m  dans  le  mouvement  réflcclii 
aura,  à  la  même  époque  t,  pour  expression 

//       ^cos/\ 
V  sm  37r  Ly, j —  1  • 

Quant  à  la  vitesse  de  vibration  du  point  m',  elle  est  égale  à  ofr 
du  point  p  situé  sur  le  rayon  réfracié  passant  par  le  |)oint  I  et  \m\ 
de  la  peq)endicuiaire  abaissée  du  point  m'  sur  ce  rayon.  On  a 

1^'^-      :  fos  r; 

par  conséquent,  la  vitesse*  du  point  m'  daH»  te  HMUfenteftt  HÂick* 
est  égale,  à  l'époque  /,  à 

n      rcosfA 

U  sm  rîTT  Lj,  -t r^J  * 

Si  i  tend  vers  zéro,  la  somme  des  deux  pMHièNft  ?itetM0  iMIfWhf' 
de  plus  en  plus  d'être  égale  à  la  troisièdM  tiktMë^  ei  A  li  iMh, 
c'est-à-dire  pour  c=o,  il  y  a  égalité,  ce  qui  donne  l'équation 

C'est  celle  (jue  Fresnel  déduit  du  princi|)e  de  continuité. 

Pour  avoir  la  seconde  écpialion,  il  faut  écrire  que  la  sonnne  des 
dérivées  |)ar  rapport  à  c  des  deux  premières  vitesses  est  égale  à  la 
dérivée  do  la  vitej^se  du  ra\un  réfracté  (juaud  :=o,  ce  qui  donne 


2  7r<OS/  /  !?7r(()S/  /  lîTTCOS/'  / 

[1  ou 


— s —  cos  r>7r  rpi  —  «'       ^      -  ros  «iTr  ...  =^  u  — y —  c*os  -i  " ..  • 


LOS /  H cos  r 


T  i  '      '•  I 


A 


* 


X  sin  / 


•  • 


et.  en  remplaçant  <-;  par    - 

(i       r)  sinr  cos/      wsiUM'osr. 

(i'est  IVupialion  (pie,  dans  la  théorie  de  Fresnel ,  on  déduit  du  prin- 
cipe des  forces  \ives. 

(les  formules  oui  hm'u  la  sanction  de  l'expérience  et  ronlirmcMit  les 
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idées  théoriques  de  Cauchy  sur  la  continuité  du  mouvement  vibra- 
toire. D'ailleurs ,  celte  théorie  est  empreinte  d'une  rigueur  à  laquelle 
on  ne  peut  guère  échapper,  et,  comme  les  formules  auxquelles  cll«» 
conduit  supposent  les  vibrations  perpendiculaii*es  au  plan  de  polari- 
sation, on  a  ainsi  une  nouvelle  preuve  en  faveur  de  cette  hypothèse. 
C'est  là  un  point  sur  lequel  Cauchy  a  beaucoup  insisté. 

Le  deuxième  cas,  celui  où  la  lumière  est  polarisée  perpendiculai- 
rement au  plan  d'incidence,  présente  de  grandes  difficultés,  dont  on 
a  bien  indiqué  la  solution,  mais  d'une  manière  peu  rigoureuse.  Il 
faut  dans  ce  cas  décomposer  les  vibrations  suivant  deux  axes,  ce  qui 
donne  quatre  équations  incompatibles.  Si  l'on  admet  le  principe 
dans  toute  sa  rigueur,  il  ne  reste  qu'à  conclure  qu'on  n'a  pas  tenu 
compte  de  quelque  particularité.  On  regarde  les  vibrations  comme 
perpendiculaires  au  rayon  incident,  au  rayon  réfléchi  et  au  rayon 
réfracté,  si  près  de  la  surface  que  soient  les  points  de  ces  rayons  que 
Ton  considère.  Il  y  aurait  donc  à  la  surface  un  changement  brusque 
dans  la  direction  des  vibrations,  ce  qui  est  contraire  à  ce  qui  se 
passe  ordinairement  dans  les  phénomènes  physiques.  Aussi  Cauchy, 
au  lieu  d'un  changement  brusque,  admit  un  changement  graduel, 
mais  rapide,  de  sorte  que  le  changement  devient  complet  à  une 
très-petite  distance  de  la  surface  de  séparation.  11  exprima  cette 
condition  par  l'introduction  dans  les  calculs  de  deux  nouvelles  cons- 
tantes indéterminées  dont  la  valeur  est  fournie  par  deux  des  équa- 
tions. Du  reste,  cette  théorie  n'a  pas  été  développée  par  Cauchy,  et 
nous  n'y  insisterons  pas  davantage. 

390.  Application  de  la  tiiéorie  de  Caueliy  aum  métaiim. 

—  L'application  de  la  théorie  de  Cauchy  aux  métaux  ne  présente 
pas  de  difficultés  nouvelles.  Considérons  d'abord  le  cas  où  la  lumière 
incidente  est  polarisée  dans  le  plan  d'incidence.  Les  équations  s'éta- 
blissent comme  pour  les  milieux  transparents.  La  vitesse  du  point  m 
(fig.  yy)  dans  le  mouvement  vibratoire  de  la  lumière  incidente  a 

pour  expression  sin  «îTr  (f+"~X~)*  Dans  le  rayon  réfléchi  nous 
admettons  une  différence  de  phase  due  au  fait  de  la  réflexion;  ce 
changement  de  phase  est  prouvé  par  l'expérience,  et  d'ailleurs,  s'il 
était  nul,  il  disparaîtrait  dans  la  suite  des  calculs  qui  doivept 
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donner  la  valeur.  La  vitesse  du  niouvenienl  vibratoire  ri^fléchi  est 
donc,  au  |)oint  m  et  au  temps  t^ 


( i    ,9-  :cos»\ 
rSiUîJTT  1^  +  ^ — "T ) 


Quant  au  rayon  réfracté,  l'expérience  montre  que  son  inlensil/* 
diminue  très-rapidement  dans  le  second  milieu  à  partir  de  la  sur- 
face de  séparation  et  devient  insensible  à  une  très-pelile  distance  dr 
cette  surface.  Il  est  probable  que  le  mouvement  de  Téther  se  com- 
munique aux  molécules  pondérables  et  se  change  en  chaleur.  On 
sait  que,  lorsqu'un  rayon  pénètre  dans  un  milieu  absorbant,  son 
intensité  décroît  en  progression  géométrique  lorsque  l'épaisseur  du 
milieu  croît  en  progression  arithmétique.  Si  k  est  le  point  011  le  rajon 
réfracté  qui  passe  en  m' rencontre  la  surface  de  séparation,  la  vitesn* 
(lu  rayon  réfracté  devra  donc  contenir  dans  son  ex|)ression  un  far- 

teur  de  la  forme  e  ,  ou,  connue 


//) 


Â-  ^  - 


COS  /' 


çcosr  Q,|  admet  de  plus  que  la  réfraction  introduit  une  différeiKT 
de  phase  égîïle  à  \|/;  la  vitesse  de  vibration  du  rayon  réfracté,  an 
point  m'  et  au  t^'inps  /,  si'ra  donc  représentée  par 

h: 


j^^COS/   jjin   .j^  _|_ 


/       >J/-h:cos/ 


J'   '  X' 


) 


Pour:---  o,  la  somme  des  deux  pnMuières  vilf»sses  doit  être  égalo 
à  la  troisième  vitesse,  ce  qui  donne 

sinîîTTrp-j-y'sin  rîTr  U"  +  -^  )       '/sin  qtt  ('T  +  ^-/ 

H  faut  (le  plus  que,  pour  c---(),  la  somme  des  dérivées  des  deux 
premières  vitesses  |)ri.ses  par  rapport  à  z  soit  égale  à  la  dérivée  de  la 
troisième  vitesse,  également  prise  par  rapporta  z,  ce  qui  donne  la 
seconde  équation 

liTTCOSI  /  'iTTrCOS/  //     .    ^ 


COS  yTT  7y ^ COS  !î 


'(î+!) 


Sin  -JTT   I  .j,  +  <^\-\ y\ COS  -JTT  Lj,  +  ^7  1  • 


(*()S  / 
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Ces  équations  doivent  avoir  lieu  à  une  époque  quelconque  et  par 
ronséquent  être  indépendances  du  temps. 

En  dévelop|)ant  la  première  équation,  on  trouve 

sinQTT^  (  I  -hrros  *jn-<—ucosu'rrhj 

+  cos97r;p  (  r  sin  ««tt-V—  w  sin  '^^^  V/ )  =^  <>• 

I^s  deux  coefficients  de  sin  97r  ;«  et  de  cos  •itt  j  doivent  être  iden- 
tiquement nuls,  puisrpie  l'équation  a  lieu  quel  que  soit  /;  on  a  donc 
doux  équations  qui  remplacent  la  première,  et  qui  sont 

(  1  ]  l   +r  cos  OTT  -y  —  W  COS  'iTT  7,  ==   O, 

(*î  )  V  sni  «ITT  V    -  "  sui  *.?7r  < ,  ==^  o. 

On  déduit  de  même  de  la  seconde  équation  deux  autres  équa- 
tions, qui  sont 

^        uh         X         .  \I/      a  (!0s  /*  X  J/ 

1  —  r  cos  o.'ir  ^ —--.  sm  stt  f, v  cos  ri^r  v  =  o, 

A      cos  r  27r  cos  /  a        cos  /a  a 

0  uAX  >p  .  u  cos  /*  X    .  xt 

rsm  97r-Ç rr — rr~=  cos  îîtt  V'  H — :;r"^  v^^m  '>7r  v^-  o, 

X      aTTCOsrcos/  X         cos/    X  X  ' 

ou  plus  simplement,  en  posant 

/iX 


^  aTTCOS/' 

et  en  remarquant  que  Ton  a 

X      sin  /' 

X~i  —  ~'' —  ' 
sin  r 

/o\  0       ay     .  \t  sin/cosr  \L 

(  •>  )       t  —  r  cos  fîTT  T ^.  sin  *i7r  -f,  —  m  -; .  cos  97r  f,  =   o. 

V   /  X      cos£  X  smrcosi  X 

/,v  .  0       liv  \t    ,      sinicosr  .  >[/ 

('4)  »sm  97r-^ :f-.cos97r  V-,  +  w-: — — --sm  97rr;==  o. 

v  /  X      cosi  X  smrcosz  X 

Les  équations  (i),  (a),  (3),  (4)  permettent  de  déterminer  les 
quantités  v,  u,,  ^  et  xf^;  nous  ne  nous  occuperons  pas  de  n  et  de  \|/, 
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qui  110  sont  pas  accessibles  h  Texpéripiice,  et.  nous  chercherons  spu- 
lemenl  les  valeurs  de  r  cl  de  (p. 

Des  équations  (t)  et  (*î)  tirons  les  valeurs  de   iicostîw^  et  di* 
M  sin  îîTr  ^'  et  portons-les  dans  les  é(|uations  (3)  et  (/i).  Il  vient  ainsi 

9       yv'          <P  ,  sin /cos//  ^\ 

1    -  r  cos  *}n  -\  --^  — —  sin  'îtt  ^  4-  -: •  l  i  +  '*  cos  '^tt  >  )  * 

A         cos/  A        SUÎ/COS/  \        '  A/ 

^        y    (  ^\       sin /cos/*      .  Z 

r  sui  riTT  <  =-  ~—  (  I  +  /'  cos  «îtt  -^ : :  r  sni  »?7r  v  • 

A      cos/ \  A/       snwcas/  a 

(les  deux  é(|ualions  |)euvent  se  mettre  sous  la  forme 

/      ,  sin /cos /A  9  .     yc     .  (P  sin /cas/- 

t  H :-: )  V  cos  QTT  T  +  -^ — ^-  Sm  27r  -^  =  i : -^ 

\        cos/sm/'/  A      cos/  A  sm/*cos/ 

/      ,   sin/ cos /-N       .  0        yr  ^         y 

t  H r-T —  1  r  sm  'j  w  \  —  -^— .  cos  îîtt  -t  =  -^— .  • 

V         cos/sm//  A       cos/  A       cos/ 

En  résolvant  ces  deux  dernières  équations  par  rapport  à  rsin  -mv 


et  a  r  cos  ;îir  v  »  on  trouve 

A 

^  r/     .  sin/cos/\2  ,     y*            ^y 
XL\         cos/sm/7        cos*i.       cos/ 

^r/      ,   sin/cosr\2  .      y-    1               sin*/cos^/' 

7'- 

/    (  OS  'ÎTr    N        II                      .     .           1                      »   •  I  "        •              •     ■»                *  • 

nf\i^-  i 

En  divisant  la  première  de  ces  équations  |)ar  la  seconde,  on  trouv*' 


{i\n\]9.7r  -T 


'xy 
^  cos  / 


~  ' 


sin- /cos'/*        y 
sin* /cos*/      cos*/ 


d'oii 


et 


<P 2ysin-/'C0s  / 

"        A      snr/cos*/  — sm*/cos'/*— y*snr/* 

^ aycos/sin*/* 

''^"{>-^^  X^~sin(/-/)sin (/>/•) -+-y'sin»/'* 

Kn  faisnnl  la  sonnne  des  carrés  de  rsin  ^n%  et  de  r  cos  ^jnX^ 

A  A 
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«n  trouve 


fi-    .-r^ 


En  posant 


\y^  /       sînMcos'r        y*   \ 

('os*i  \       si  n*  r  cos*  i     cos*  /  / 

r/  ^si.Mcosry-:^n^ 
L\       siiirrQs//       ros'/J 


sin^/cos^/' _    o  y- 

snî*/T.os*/  cos*/      -^ 


'2 


cottf*  oxprossîon  dovionl 


Elle  peut  sVcrire 


et  enfin 


«_i_\'ï 


(l-a:)«-hj 


En  remplaçant  j:  et  y  par  leurs  valeurs,  l'expression  de  v^  devient 

sin  I  cos^^2 

l'- 


/       sin  I  cos  ''  \ ^  .     y* 
o       \       sin  r  cos  1/       cos*-/ 


/       sin  <  cx>sr\*-i  ,      y* 

»  ^-  -: +  —r- 

\       SMwros//       rosi 

ou 

.,      sin'(£— /•)-^-y^sin*/• 
f♦-  r=r i ^ , 

sin*(i-hr)-4-y*sin*r 

et  nous  avons  trouva,  pour  déterminer  In  différence  de  phase,  l'é- 
quation 

S a^^cosi'sin^r 

tang ^^ X ^   ~ sin(iVr)sin(£~/)4-y^sin*/- ' 

391 .  Comparaisoii  ûem  formules  de  C^ueliy  avee  «elles 
de  mae  €?ullaffii«  —  Il  est  naturel  de  supposer  que  le  rayon  ré- 
fracté dans  le  métal  se  comporte  comme  dans  les  milieux  transpa- 
rents, c'est-à-dire  que  le  rapport -j—  est  constant.  Si  l'on  suppose 
que  — ^.  soit  aussi  une  quantité  constante,  on  pourra  poser 


*- —  =  M  cos  \t.        -2--  ==  M  sin  J/, 


DH'k    KKFLFAION  KT  KÉFK4inio.\  |IK  \A  IXyiÈKE  P«4.%RI>LL 


M  ft  4  ^anl  ci«.-u\  ronslant^  qui  s^ml  détermîiK^  par  lt^  ê»pBtHA« 


M 


stn- 1 


lanj;^}. 


!Hii*r       ens*  r 
ysînr 


Mil  ico^r 


Si,  dans  rex|ires»ion  déduite  d<*  la  ihéorie  de  Caurb«  |.our  fiih 
tpnsité  dp  la  lumière  rëflérhie  lorsque  la  lumière  incîdentf  est  |iob- 
risée  dans  le  phin  d^incidenre.  on  muiliplie  \e>  d«Mi\  tenues  par 

-  par  leurs  valeurs.  e|  qu'on  posr 


ros  I         ,  ,         sin  I     .      y 

nu  on  reninlare   -. —  et  — ^ 

ro> /•      1  ■  sinr         ros 


rttsi 


rosr 


rellr»  rv\pression  rK»vi<Mil 


r- 


On  retrouve  ainsi  In  dernière  formule  de  Mac  Ciuiiagh.  qui  est 

"       M*-Hip^-aM^oisx' 

l«*s  K'Ilres  >pules  sont  chHiifjér^s  :  u  mi  lion  de  ^  et  >t  an  lieu  de  x- 
On  peiil  aussi  reirouvor  los  |in»niiêres  formules  de  Mac  <à]lia(;h 

«Ml  (lonnani  à  '-. —  ol  à  y  d'anlres  valeurs.  F^a  première  formule  d*^ 

Mac  Culla(^h  pour  Tintensité  de  la  lumière  l'éflèrhîe,  lorsque  la  lu- 
mière est  polarisée  dans  le  plan  d'inridenre.  esl 


R 


ly— cos'/  — !iL)cos/ros<x-X  ' 
I)-  — (OS-/  — uDcos/rosix^X  ' 


Rlle  s'applique  aux  corps  transparents  connue  auv  métaux. 

La  formule  déduite  de  la  théorie  de  Cauchy  pour  la  même  inten- 
sité peut  s'écrire  en  nuiltipliant  les  deux  termes  du  second  membre 

A       * 


par  cos^  /, 


<os-/ 


J»— 


sin-  / 
sin^r 


cos'r-  1 


sm/cos/cosr 
sinr 


SHi^  /  sinirosicosr 

cos-  r-^  1 : ^-  y 


cos-i 


sin*/* 


sm/' 
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Pour  faire  coïncider  ces  deux  formules,  il  faut  poser 

D-  =  V-r-  cos^  r  4-  y^. 
sur/*  '   ^ 

On  a  «railleurs  (386) 

1)2  _    niHinix 

et 

,  m^sinnx 

n     ^A*      A*/      m*rosa;^— siiv/ 

On  peut  déterminer'-: — ;et  y  en  fonction  de  ;^  et  de  m,  car  x~~  x' 

est  une  fonction  de  x-  On  trouve  ainsi  pour  ces  quantités  des  valeur» 
réelles.  Il  est  donc  possible  de  faire  coïncider  la  formule  de  Cauchy 
avec  celle  de  Mac  Cullagh,  mais  ce  n'est  qu'au  moyen  d'une  hypo- 
thèse dont  on  ne  voit  pas  la  signification  physique.  Il  est  probable 
que  (!auchy  a  fait  une  hypothèse  de  ce  genre,  car  la  formule  qu'il  a 
donnée  comme  résultant  de  la  théorie  est  de  même  forme  que  la 
première  formule  de  Mac  Cullagh. 

On  peut  également  faire  coïncider  les  formules  qui  donnent  la 
différence  de  phase. 

La  formule  de  (^auchy  est,  dans  le  cas  où  la  lumière  est  polarisée 
dans  le  plan  d'incidence ,  ' 

S aycosisin'r 

"        X  siii(/-hr)sin(/— r)-»-y'sin*r' 

et  celle  de  Mac  Cullagh, 


S      al)cos/sm(x-X) 
"        A  ros*/  — ly 


Or  on  a 


ï^  **in  (x -  X  )  =  y  ' >'  -  'St-  ^^^'  '^  ^  ^'y'  ^  >  ' 


sni*/-  '   ^ 

En  substituant  ces  valeurs  dans  la  formule  de  Mac  Cullagh,  elle 

Verdkt,  VI.   —  Optique,  II.  38 
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devionl 

S aycosi 


laiig  'î^T  = 


sin*  I 


cos*  i  —  '.  ^    cos'r— y* 
sin*r  ^ 

ay  rosi  sin* r 

ro.s*/sin*/'— sin*/cos*/'— y*sin*/- 

aycos/siii*/* 

sin  (/ -h  r)  sin  (/—/•)-+- y*sin*r 

La  difficulté  de  d<^lerminer  pour  les  métaux  les  quantités -r- 

et  y  tient  à  ce  (|ue  Ténornie  proportion  de  lumii'^re  absorbée  ne 
permet  pas  d'appjiquer  aux  métaux  le  raisonnement  qui  conduit  à 
la  loi  des  sinus.  De  plus,  les  métaux  étant  polis  à  la  surface,  leur 
densité  n'est  plus  la  même  parallèlement  et  perpendiculairement  à 
la  surface,  et  il  doi(  en  être  de  même  pour  la  densité  de  Téther 
qu'ils  contiennenl.  La  même  chose  a  lieu  dans  les  corps  transpa- 
rents; mais  pour  ces  corps  l'épaisseur  ou  l'homogénéité  n'existe  f^^ 
ou  est  insignifiante  par  rapport  au  chemin  que  parcourt  la  lumière 
dans  le  milieu,  tandis  que  pour  les  métaux  ces  deux  quantités  sont 
comparables. 

Dans  le  cas  de  Tincidence  normale,  on  a 

A/. 

i*OS?*   -=  1.  y  - 


•ATT 


({(•signons  celle  val(Mir  (\o  y  par  if,  de  l'acon  (|u'on  ait 


hl 

f  ^^  —  1 

'*  -ITT 

i'i  substituons  dans  les  d(ni\  (équations  qui  lont   coïncider  l(\s  for^ 
mules  de  Mac  (lullaîdi  avec  celles  dedauchv.  nous  aurons 

(»i)  |)cos;(^^/r. 

car  pour  l'incidence  normale  ^  <'^'  ""'  <'*  X   ~ '/!  ~~  X  (  *^^'').  De  la 
relation 

_    m^ sin  9.x 
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on  tire  pour  rindclence  normale 

el  par  suite,  en  tenant  compte  des  équations  (t)el  («i), 

m  eos  X  ==  ''  > 
msinx~/r. 

On  voit  (lonr  (pie  cela  revient  à  poser  que  le  eoelfirienl  d'absor  )tion 
est  égal  à  m  sin^»  <*!  l'indice  de  réfraction  n  wicos^,  sous  l'incidence 
normale. 

Dans  le  cas  où  la  lumière  incidente  est  polarisée  perpendiculaire* 
ment  au  plan  d'incidence/  la  question  se  complique  davantage  a 
cause  de  la  difTiculté  d'appliquer  le  principe  de  continuité.  D'ailleurs 
la  formule  donnée  par  Cauchy,  pour  l'intensité  de  la  lumière  réflé- 
chie dans  ce  cas,  est  identique  à  la  première  formule  de  Mac  (lul- 
lagh,  qui  est 

n, //t^  cos^  /  -4-  D*  —  2  Dm*  cos  I  cos  (  X  "^  X  ) 

'~  m^  ros*  I  +  ly  -4-  2  Dnî»  cos  i  cos  (x  -♦-  X  ) 

Cauchy  n'a  donné,  ni  pour  la  lumière  polarisée  dans  le  plan 
(l'incidence,  ni  pour  la  lumière  polarisée  perpendiculairement  ù  ce 
plan ,  les  valeurs  de  la  différence  de  phase  introduites  par  la  réflexion  : 
ruais  il  a  publié  une  formule  qui  représente  la  diff'érence  de  phase 
^ntre  les  deux  composantes  du  rayon  réfléchi,  polarisées  l'une  pa- 
rallèlement, l'autre  |)erpendiculairement  au  plan  d'incidence. 

Cette  formule  est 

tang  aw  j-  =  tang  'icj  sin  (x  —  x  )• 


ou  l'angle  ^  est  déterminé  ))ar  l'équation 

D  cos  / 

On  conclut  de  là 

al)  cos  I  sin*  I 

tanjî  ucj  =  -rnn — rs — r^ 
"  sur/  — IVcos*/ 


à      aOcosism^/sm  (y  — y  ) 

tang  *î7r  ^- = r-^. — ^^    ^7^^^ . 

«5       A  sm*  I  —  Ir  cos*  / 
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dette  formule  ne  coïncide  pas  avec  celle  qu'on  déduit  des  pr(s 
mières  formules  de  Mac  Cullagh  qui  sont 

S  aOros/sinlx  —  X  i 

tanf{-m^  = jynrj^i^ —  •     ^ 

et 

S'  n  n«i*  cos  I  si n  (  y  +  y'  ) 

tang^TTj-^ ;;|V0S^/-I>- 

Lorsque  le  coefficient  m  est  très-grand,  comme  cela  arrive  pour 
les  métaux  (387),  la  formule  de  Cauchy  coïncide  à  peu  près  avw 
celle  qu'on  déduit  des  formules  de  Mac  Cullagh.  En  effet  on  a 


D^  =  \  'm*  +  sin*  i—  fim^  sin  t  cos  ;i^, 

et,  si  m  est  très-grand,  on  peut,  sans  commettre  une  grande  erreur, 
prendre  D*  égal  à  m*. 

De  même  on  voit  par  la  formule 

/  ,K  III*  sin  a  Y 

'aPga(X-X)-n..cosax-sin», 

que  XX  ^^'^  ^*^^  approximativement  égal  à  x  quand  w  est  Irè^ 
grand,  et  x'  approximativement  nul. 

Avec  ce  degré  d'approximation  la  fonnule  de  (laucliy  devient 

A           2sin*isinv           nsini  tans/sin  y 
lanj'  -ITT  r  = ^  = ' 


'K 


A  m  r<>s  I  m 


Les  formules  de  Mac  (iullagh  deviennent 

S  -H'os  I  sin  y  .  S  îisiny 

2sin  X      acas/sinx 

S  -S'  _  w(i>sf m amsin-f  sinx 

tang  '»7r  -—  -  .,i„«^  ^mV  ^sin^X)'^^' 

m* 
ou  a|q)ro\imativement 

S  —  S"  asini  lauf^isin  X 


tang  ùTT     y 


A  m 


formuli*  identique  à  celle  de  Cauchy. 
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E.  —  Vérificatio.^s  expérimentales  des  formules  théorjques. 

392.   Expérieiiceti  de  Mmm  CTullimrli»  '«  91*  Jamiiiy  de 

JHDH.  de  la  Prevmtaye  et  P.  VÈemminm.  —  Les  premières  e\|)é- 
riences  faites  en  vue  de  vérifier  les  résultats  de  la  théorie  sont  dues 
-a  Mac  CuUagh  et  remarquables  par  leur  précision.  Un  rayon  pola- 
-rîsé  par  un  Nicol  se  réfléchit  sur  une  surface  métalli({ue  et  se  polarise 
elliptiquement;  ce  rayon  réfléchi  tombe  sur  un  parallélipipède  de 
Fresnel,  et,  si  le  plan  de  polarisation  primitif  est  à  AS  degrés  du 
plan  d'incidence,  on  pourra  déterminer  la  direction  des  axes  de 
Tellipse  de  vibration  de  la  lumière  réfléchie  et  le  rapport  de  ces  axes. 
Voici  les  résultats  obtenus  par  Mac  Cullagh  en  opérant  sur  le 
inétal  des  nn'roirs,  le  rayon  incident  étant  polarisé  à  /î5  degrés  du 
plan  d'incidence  : 

(SCLH*»  OK  L-l.X  DKA   UB"  kSGLK  UOtT  LES  TARCftATKS 

OK  L'KLLIPVK  SONT  ÉVALKS 

AVaC  LE  PLAR  ITIIICIDKIICR  AU  RAPMRT  DIS  X\tS 

d*incirleiire.  , —     m  ^m i  ,■ , 

Ob»«nM.  Calcula.  Obffenrtfs.  Calcules. 

65' .J7"55'  37*59'  a8*6'  98* 

70- i3''4r  i5'46'  33'7'  33'i' 

75-....    —    S^/iS'  —    9*i6'  34*10'  Si'Ô' 

80" —  3o''io'  —19-35'  27*  a6'53' 

86" —37-34'  -  37'*35'  i6"47'  17*17' 

Deux  observations  servaient  à  calculer  au  moyen  des  formules  de 
Mac  CuUagh  les  constantes  m  et  x^  on  en  déduisait  ensuite  par  le 
calcul  les  nombres  correspondant  aux  observations  faites  sous  d'autres 
incidenc  s,  et  on  comparait  ces  nombres  à  ceux  qu'avait  donnés  l'ex- 
périence. Mac  Cullagh  a  trouvé  ainsi  :  m=Q,()4,  ;t  =  6/i**35'. 

D'après  les  définitions  de  Cauchy,  l'indice  de  réfraction  déduit  de 
ces  nombres  aurait  une  valeur  plus  grande  que  l'unité,  mais  assez 
faible;  d'après  les  définitions  de  Mac  Cullagh.au  contraire,  l'indice 
aurait  une  valeur  très-grande. 

M.  Jamin,  dans  ses  expériences  sur  la  réflexion  métallique  (378, 
382),  a  donné  en  regard  des  résultats  expérimentaux  les  nombres 
(jui  se  déduisent  dos  formules  de  Cauchy;  la  coïncidence  est  satis- 
faisante pour  les  changements  de  phase,  mais  non  pour  les  intensités. 
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Les  expériences  calorimétriques  de  MM,  de  la  Provoslaye  et 
Desains  (379)  ont  aussi  donné  des  résultats  qui  s*accordient  avec 
ceux  qu'on  déduit  des  formules  de  (]auchy. 


t«lfx»  —  M.  Jamin  ^'^  a  cherché  d'autres  vériGcatîons  dans  Hd- 
fluence  de  la  couleur  de  la  lumière  incidente  sur  la  réflexion  métal- 
fique.  11  détermina,  pour  divers  métaux  et  pour  les  différents  rayons 
du  spectre,  les  angles  de  polarisation  maximum,  ou,  ce  qui  revient 
au  même,  les  angles  d'incidence  qui  donnent  une  différence  de  phase 

égale  à  7  entre  les  deux  composantes  du  rayon  réfléchi.  Ces  angles, 

nous  l'avons  vu,  sont  ceux  pour  lesquels,  après  deux  réflexions 
la  polarisation  rectiligne  est  rétablie.  M.  Jamin  mesura,  en  outre, 
l'angle  formé  par  le  plan  de  polarisation  du  rayon  réfléchi  avec  le 
plan  d'incidence.  Pour  comparer  ses  résultats  à  ceux  de  la  théorie, 
M.  Jamin  s'est  servi  des  formules  de  Caucby.  (^es  formules  lui  four- 
nissaient deux  équations  contenant  m  et  x»  ^^  P^^  conséquent  il 
pouvait  déterminer  ces  constantes  au  moyen  d'une  seule  ohsena- 
tion.  Il  pouvait  ensuite  employer  les  formules,  en  y  remplaçant  m 
(•l  X  P'^r  leurs  valeurs,  à  calculer  d'autres  résultats,  et  vérifier  si  ces 
résultats  concordaient  avec  ceux  de  l'expérience. 

C'est  ainsi  (jue  M.  Jamin  a  calculé  les  pouvoirs  rédecleurs  de 
dilVénMits  métaux  sous  l'incidence  normale,  pour  les  différents 
rayons  du  spectre:  la  comparaison  de  ces  intensités  donne  une  ex- 
plication complète  de  la  couleur  des  métaux.  H  a  pu  également  vé- 
rilier  d'anciennes  expériences  de  Bénédict  Prévost,  qui  ont  montré 
(pie  la  couleur  des  métaux  change  lorsqu'on  fait  réfléchir  plusieurs 
fois  la  lumière  c\  leur  surface.  11  a  calculé  les  intensités  des  ravon> 
de  dilïérentes  couleurs  |)Our  dix  réflexions,  et  a  trouvé  des  résul- 
tats concordant  avec  l'expérience. 

M.  Jamin  a  étudié  la  réflexion  sur  sept  métaux  qu'il  a  rangés  en 
trois  catégories.  L'arg(»nl,  le  bronze  des  cloches,  le  laiton,  le  cuivre 
et  le  métal  des  miroirs  ont  donné  un  [louvoir  réflecteur  décroissant 
(In  rouge  [au  violet.  Faible  pour  l'argent,  cette  variation  est  as.>ez 
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forte  pour  le  bronze,  le  cuivre  et  le  laiton.  La  seconde  catégorie 
comprend  l'acier.  (|ui  est  blanc  et  où  la  variation  est  très-faible,  et 
la  troisième  catégorie  le  zinc,  pour  lequel  le  pouvoir  réflecteur  va 
en  croissant  du  rouge  au  violet.  Voici  le  tableau  des  pouvoirs  réflec- 
tears  sous  Tincidence  normale  après  une  seule  réflexion. 

POUVOIRS  REFLECTKURS  SOUS  L'I>CIDENCK  NORMALE  APRES  UNE  REFLEXION. 

BIIO>ZK  MÉTAL 

CeOLIfM.  ARUBNT.    .         .     ,  LAITON.        CllVRG.    ,  .     .         ACIER.  ZIM. 

des  ciocbcs.  dos  miroirs. 

Rouge.»,.  0,9*19  0,7^7  0,730  o,68ft  0,692  0,609  0,076 

Orangé  ••  •  0,909  0,7^/1  o,68*j  0,638  o,65/î  o>6oo  o,59& 

Jaune 0,905  0,705  o,66*j  o,5&o  o,63*j  0,599  o,6oa 

Vert 0,90a  o,63o  0,619  0,470  o,6'j5  0,593  0,616 

Bleu .0,878  0,591  0,598  0,434  0,606  0,608  o,6îi8 

Indigo....  0,875  0,578  0,456  o,4a3  0,599  o,6o4  o,635 

Violet 0,867  0,566  0,498  o,4o5  0,599  0,599  o,636 

On  voit  que  pour  l'argent  la  variation  est  faible^  et  que  la  couleur 
de  ce  métal,  vu  par  réflexion,  sera|le  blanc  tirant  légèrement  sur  le 
jaune.  Pour  le  bronze,  le  laiton  et  surtout  le  cuivre,  l'intensité  des 
rayons  de  l'extrémité  rouge  du  spectre  est  prédominante  et  leur  cou- 
leur  sera  d'un  jaune  tirant  sur  le  rouge.  Pour  l'acier,  la  variation 
est  très-faible;  ce  métal  doit  donc  être  blanc.  Enfin,  pour  le  zinc, 
c'est  l'intensité  des  rayons  de  l'extrémité  violette  du  spectre  qui  do- 
mine; aussi  ce  métal  a-l-il  une  coloration  bleuâtre. 

Les  résultats  relatifs  à  l'eflel  de  dix  réflexions  successives  sont 
plus  marqués,  et  on  peut  en  déduire  des  conséquences  injporluntes. 

POUVOIRS  REFLECTEURS  SOLS  L'hNGIDEKCE  NORMALE  APRÈS  DIX  REFLEXIOiNS. 

BRONZE  M^AL 

COULEURS.  ARGENT.    ,         ,      ,  LAITUE.        CL'ITRK.    .  .      .  ACIER.  ZINC. 

de»  Cloches.  des  miroirs. 

Rouge. . . .  0,478  o,o54  0,037  o,oîiîî  o,o35  0,007  o,oo4 

Orangé...  o,388  0,039  o.oaa  0,009  o,oi4  0,006  o,oo5 

Jaune 0,369  o,o3o  0,016  0,003  0,010  0,006  0,006 

Vert 0,357  0,010  0,008  0,000  0,009  0,007  0,008 

Bleu «1373  '  o,oo5  0,001  0,000  0,006  0,007  ^-^09 

[ndigo....  0,364  o,oo4  0,000  0,000  o,oo5  0,006  0,010 

Violet....»  o,-j43  o,oo3  0,000  0,000  0,006  0,006  0,011 

On  voit  (pie  pour  l'argent  lo  rouge  prédomine  :  il  y  a  un  saut  brusijue 
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da  Tert  aa  Meu;  le  bleu  et  le  rioleC  n'entreront  donc  qae  pour  iDè 
faible  part  dans  la  lumière  ré6échîe.  et  le»  cooiems  coiMpléaei- 
taîres,  le  jaune  et  Forangé.  seront  celles  du  métal. 

Peur  le  bronze,  le  rëMiltat  est  le  même:  le  saot  brusque  a  lin 
du  jaune  au  vert  et  du  vert  au  bleu.  Les  coolean^  prédoBMnartfc 
seront  le  rouge  et  Torangé,  et  l«*  métal  |»araitra  plus  rooge  f|iif 
Pargent. 

Pour  le  laiton,  l<.*s  rayons  bleus  et  %iolet»  manquent:  b  teintr 
sera  donc  jaune  orangé. 

Ia:  cuivre,  |K)ur  lequel  les  rdsojîs  verts,  bleus  et  %îolets  font  dé- 
faut, sera  d'un  n>uge  presque  pur.  Pour  le  métal  des^  loîroirs,  il }  a 
un  saut  brus4{ue  du  rouge  à  l'orangé:  les  autres  couleurs  décroisseol 
d'une  façon  rontiuue;  le  métal  doit  donc  être  cTuii  rouge  lavé  de 
blanc.  L'acier  doit  être  blanc  et  le  zinc  doit  |>réseutçr  une  teiotr 
bleu  violacé. 

Pour  calculer  ces  pouvoirs  réflecteurs,  M.  Jamin  s'est  senri  de 
fonimles  simplitiéf's  par  Cauchy. 


devis  4*extiactiOM  émm  tméÉmmiL  sawi  ri 

—  M.  Béer  sVsl  >er\i  d«»s  résullals  obtenus  par  M.  Jamin  pour 
rairuler  les  ronslant«».s  m  pI  ;^,  «»l  il  rn  a  déduit  les  indices  de  ré- 
fraction et  Iffs  roetlici^'iih  d'e\lin«:lion  d*»  dilférenl>  métaux  soib 
rin«idf»na»  normale.  On  sait  quVn  ;;énéral  \r  coeHinoni  dVxtiiictioii^ 

«»sl   é('al  a -;  sou^  rinfi<l<'nr«'  normale  il  devient 

IIÀ 

^>  ITT 

H  (loil  (Jonc  élro  tel  «pie  e~  "'   rrprés(»nlc  Tamplitiide  des  vibration:^ 
à  un(»  distanco  :  de  la  snrface:  H  doit  par  >nile  être  très-|rrand,  ce 
(|ni  n'iniplifpn*  |^a^  *|no  j^  le  soit  an>si,  car  /.  est  très-pc»tit. 
\oici  le  tableau  i\r>  nombro  obtenus  par  M.  Béer. 

<■    /V."'.  .1///^.  \<.ll. 
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l>»ICE8  DE  R^ril.tCTION  DKH  H^TAU\  SOUM  L-|^CIDE?ICE  >'OIIM\LE. 


COULtllIS. 

mCEKT. 

BRODEE 
dw  clocllfK. 

UlTO^. 

Cl'IflIK. 

«KTAL 

deti  iiiiniirx. 

ACIKII. 

Z15C. 

Aouge.. 

o,â693 

t,o33-J 

0,8416 

0,8865 

1,4006 

4,3679 

1 ,9985 

Orange. 

o,!i6i5 

i,o3o5 

0,8064 

0,9^78 

l,l63l 

4,4783 

1,8683 

Jaune. . 

o,«i58i 

1,0189 

0,8000 

1,1  i4o 

1,1490 

4,4194 

1.7735 

Vert... 

o.'j^S-j 

i,o855 

0,8 19A 

i,3o57 

»,i597 

4,0391 

1,4464 

Bleu. .  . 

o,!i!2â9 

1,1359 

o,9*î3o 

i,3o54 

0,9876 

1,8674 

1,1901 

Indigo. 

o,âi56 

1,09^4 

i,o3/io 

1,3  i5i 

0.9*^7 

1,7640 

1 ,0938 

Violet.  . 

o,*'io59 

i,i5o7 

1,0797 

1,3090 

0,9117 

1,6001 

1,0006 

r.OEFPICIE\TK  D'e\TI>CTIO>  DES  METAUX  S0U8 

l/INCIDENCE  IVOBMALE. 

Rouge. . 

3,4668 

3,13^9 

4,6760 

4,5460 

3,6753 

3,4684 

4,9944 

Orangé. 

*j,9*j8o 

3,09*10 

4,38*18 

4,463 1 

3,1901 

3,3393 

4,9780 

Jaune . . 

»j,8i33 

•^^9  «97 

4,4^37 

4,0 'i56 

4,9^15 

3,3o33 

4,7830 

Vert..  . 

4,6667 

!i,oo34 

4,o356 

1,9675 

4.8948 

3,1370 

4,7400 

Bleu .  • . 

•-1,1 369 

4,3373 

1,7097 

i,73a3 

4,6497 

3,1 364 

4,6067 

Indigo. . 

!>,(>3*2  1 

*J.!llOO 

1  ,«1900 

1,71 -iS 

4,5440 

3,04  4o 

4,4707 

Vîolei. . 

i,86ot 

!l,a!>!l3 

i/ii3/i 

1,6336 

4,5440 

4,8700 

•1,3914 

On  voit  que  l'indice  de  l'argent,  beaucoup  plus  petit  cpu».  riinitr, 
décroît  du  rouge  au  violet.  Pour  le  bronze,  les  résultats  sont  con- 
traires; mais  il  y  a  d'abord  une  décroissance.  Pour  le  laiton,  il  y  a 
une  légère  décroissance  du  rouge  au  jaune,  puis  l'indice  croît  jus- 
qu'au violet;  il  est  plus  petit  que  l'unité  pour  le  rouge  et  plus  grand 
que  l'unité  pour  le  violet.  Ce  dernier  résultat  est  vrai  pour  le  cuivre»*, 
dont  l'indice  croît  du  rouge  au  violet.  Pour  l'acier  et  le  zinc  l'indice 
fîst  plus  grand  que  l'unité  et  décroît  du  rouge  au  violet. 

Les  coeiFicients  d'extinction  sont  plus  grands  que  l'unité  pour 
tous  les  métaux,  et  vont  en  décroissant  du  rouge  au  violet  pour  tous 

HIT 

les  métaux.  En  multipliant  ces  coefficients  par -r- on    aura    H  qui 

sera  très-grand.  Ce  résultat  s'accorde  avec  la  diminution  rapide  de 
Tamplitude  du  mouvement  vibratoire  dans  les  métaux. 

Les  valeurs  des  indices  sont  de  nature  à  surprendre  et  à  jeter  du 
doute  sur  la  théorie;  car  il  semble  étrange  (|ue  dans  des  métaux 
l'indice  de  réfraction  soit  inférieur  à  l'unité,  c'est-à-dire  (|ue  la  vi- 
tesse de  propagation  soit  plus  grande  que  dans  le  vide. 

Cependant  il  ne  faut  pas  attacher  à  cette  remarque  une  tro[> 
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gttuftile  ini|M)riance.  Ce  qui  est  la  réalité,  c*est  que  la  force  vive  de 
Tétlier!^  commuaique  à  la  matière  pondérable  du  métal,  dans  ua 
très'^tit  espace,  d'une  manière  qu'on  ne  connaît  pas;  car,  dans  cet 
et^pttce,  la  malière  n'a  pas  la  même  densité  dans  tous  les  sens,  et 
c*est  cet  état  qu'on  se  représente,  d'une  manière  tout  à  fait  fictive, 
par  une  propagation  de  la  lumière  suivant  une  certaine  loi.  Rien  ne 
prouve  donc  cpie  la  quantité  qu'on  choisit  pour  représenter  la  vitesse 
de  propagation  de  ce  mouvement  corresponde  à  une  vitesse  réelle. 

395.  Polarisation  elliptique  de  la  lumière  réfiraelée 
par  les  métaux.  —  Mac  Cullagh  a  fait  remarcjucr  que  la  n'^frac- 
tion  par  les  métaux  doit  produire,  comme  la  réflexion,  une  diffé- 
rence de  phase  variable  suivant  la  position  du  plan  de  polarisalion 
de  la  lumière  incidente,  d'où  il  résulte  que,  si  la  lumière  incidente 
est  polarisée  rcctilignement,  le  rayon  réfracté  sera  polarisé  ellipti- 
quement. 

Faraday,  en  appliquant  sur  une  lame  de  verre  de  l'or,  du  platine, 
réduits  en  feuilles  très-minces,  a  pu  constiiter  sur  la  lumière  trans- 
mise des  signes  de  dépolarisation  partielle,  ce  qui  annonce  la  pola- 
risation elliptique  ^'l  II  est  permis  de  croire  que  l'étude  de  cette 
lumière  réfractée  éclaircirait  la  théorie  de  la  réflexion  à  la  surface 
dos  métaux. 

K,    KkKI.KMUX    a   la  SURFACK   des  MÉTAliV  CRISTALLISÉS  DANS  UN   SVSTÈME 

AIjTRE  OIjK   le  SVSTEME  CLBIQUE. 

l\\)(),  Kxpérienees  de  De  Senarmont.  —  De  Senarmont  a 
ôluilié  la  réflexion  de  la  lumière  à  la  surface  des  corps  métalliques 
cristallisés  dans  un  système  autre  ([ue  le  système  cubique  >*^^.  On  doit 
MUtondre  i\  la  même  dissymétrie  ([ue  pour  les  corps  transparents 
hirélVingiMits.  Les  phénc^mènes  doivent  varier  avec  la  position  de  la 
face  ivfléchissante  par  ra(q)ort  aux  axes  du  cristal  et  avec  celle  du 
plan  irincidence:  comme  dans  le  cas  des  métaux  non  cristallisés,  la 
lumière  polarisée  rectilignement'doit  se  transformer  en  lumière  el- 
lipliipie  par  la  réflexion,  mais  il  n'y  aura  identité  avec  t:e  qui  ><* 

*'  c'  W.,  \\|N,  '^'j;.       ï"'».  (f^  '/""'.  ''  fif  l'Ii}!»..  ('^),  X\,  •^î»7. 
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passe  dans  la  réflexion  sur  les  métaux  non  cristallisés  que  si  le  plan 
(f  incidence  est  un  plan  de  symétrie.  De  là  une  grande  complication 
dans  les  phénomènes ,  que  De  Senarmont  est  loin  d'avoir  étudiés  dans 
tous  leurs  détails. 

De  Senarmont,  dans  le  long  mémoire  qu  il  fit  a  ce  sujet,  n'a  guère 
constaté  qu'un  fait  :  la  différence  des  phénomènes  dans  le  plan  de 
symétrie  et  dans  le  plan  perpendiculaire.  Cette  stérilité  de  résultats 
est  due  en  partie  à  ce  (|u'il  a  opéré  avec  la  lumière  blanche,  et  à  ce 
qu'il  a  étudié  les  effets  produits  au  moyen  de  la  polarisation  chro- 
matique. Nous  nous  bornerons  à  faire  connaître  le  procédé  qui  lui 
a  paru  le  plus  satisfaisant.  Ce  procédé  consiste  à  faire  passer  le 
rayon  incident  polarisé  à  travers  une  lame  de  quartz  formée  de  deux 
moitiés  produisant  des  rotations  égales  et  de  sens  contraire,  à  le 
faire  ensuite  réfléchir  sur  un  cristal  métallique  et  à  recevoir  le 
rayon  réfléchi  sur  un  analyseur.  On  a  dans  cet  analyseur  deux  images 
dont  chacune  présente  deux  moitiés  de  teintes  différentes,  du  moins 
dans  le  cas  général.  C'est  de  ces  colorations  (jue  De  Senarmont  a 
fait  dépendre  l'étude  de  la  polarisation  produite  par  la  réflexion  à  la 
surface  des  métaux  cristallisés. 

Tout  s'est  borné  à  examiner  Tincidence  sous  laquelle  la  différence  * 
de  phase  entre  les  deux  composantes  du  rayon  réfléchi  est  égale  à 
un  quart  de  longueur  d'ondulation ,  et  celle  sous  laquelle  les  inten- 
sités du  rayon  polarisé  dans  le  plan  d'incidence  et  du  rayon  polarisé 
dans  le  plan  perpendiculaire  sont  modifiées  par  la  réflexion  dans 
le  même  rapport,  le  plan  d'incidence  étant  toujours  un  plan  de 
symétrie  pour  le  cristal.  Les  observations  n*onl  porté  que  sur  le  sul- 
fure d'antimoine,  le  seul  coq)s  métallique  cristallisé  qui  donne  des 
cristaux  nets  et  qui  puisse  fournir  des  lames  d'une  certaine  étendue. 
Le  sulfure  d'antimoine  cristallise  dans  le  système  monoclinoédrique; 
le  premier  axe  est  perpendiculaire  au  plan  des  autres,  qui  sont 
obliques  entre  eux;  tout  plan  perpendiculaire  à  l'axe  principal  est 
donc  un  plan  de  symétrie  par  rapport  au  cristal. 

Les  expériences  ont  été  faites  sur  des  faces  de  clivage  parallèles 
à  l'axe  principal,  et  on  a  trouvé  pour  l'angle  de  polarisation  maxi- 
mum 78** 3o',  quand  le  plan  d'incidence  est  parallèle  à  l'axe  du 
cristal,  et  76  degrés  quand  il  est  perpendiculaire  à  cet  axe.  On  a 
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ensuite  déterminé  l'incidence  sous  laquelle  les  deux  coIDpo$aDte^  du 
rayon  réfléchi  sont  modifiées  dans  le  même  rapport,  le  plan  d'iod- 
dence  étant  parallèle  à  Taxe  et  la  lame  étant  mise  en  contact  aiec 
des  milieux  différents.  On  a  trouvé  ainsi  i8*3o'  pour  Fair,  âà*4o' 
pour  Teau,  a  7°  6'  pour  l'huile  de  faine  décolorée  par  le  charbon. 

l^a  méthode  de  De  Senarmont  donne  le  moven  de  reconnaître  si. 
lors(|uë  le  plan  d'incidence  est  un  plan  de  symétrie  par  rapport  aa 
cristal ,  les  choses  se  passent  comme  pour  les  métaux  non  crÊstallisés. 

On  commence  par  rendre  le  plan  d'incidence  parallèle  au  plan 
de  polarisation  des  rayons  incidents;  après  avoir  traversé  la  double 
lame  de  quariz,  le  faisceau  sera  composé  de  deux  parties  polarisées 
dans  des  plans  faisant  le  même  angle  a  de  part  et  d^autre  du  plan 
de  polarisation  primitif,  et  par  cons<M|uent  aussi  du  plan  d'incidence. 
Elles  auront  donc  même  teinte  el,  si  le  plan  d'incidence  est  un  plan 
de  symétrie,  les  modifications  apportées  par  la  réflexion  à  la  cons- 
titution des  deux  faisceaux  seront  identiques,  et  les  deux  moitiés  do 
chacune  des  images  de  ranal\seur  présenteront  les  mêmes  teintes. 
Si,  au  contraire,  le  plan  d'incidence  n'est  pas  un  plpn  de  symétrie  par 
rajiport  au  cristal,  deux  rayons,  dont  les  plans  de  polarisation  font 
'  des  angles  égaux  avec  le  plan  d'incidence  de  part  et  d'autre,  ne  se- 
ront pas  modifiés  de  la  même  manière  par  la  réflexion,  et  chacune 
des  images  de  l'analyseur  aura  ses  deux  moitiés  teintes  de  couleurs 
différentes.  C'est  In  un  procédé  d'observation  commode,  et  c'est  du 
reste  le  seul  avantage  de  ce  mode  d'expérimentation  compliqué. 

.Nous  supposerons,  dans  les  calculs  qui  vont  suivre,  que  le  plan 
d'incidence  est  un  |)lan  de  sjmélrie  par  rapport  au  cristal,  c'est-à- 
dire,  si  le  cristal  est  à  un  axe.  cpie  ce  plan  est  une  section  principale 
ou  cpi'il  est  perpendiculaire  à  l'axe.  Alors  la  lumière  polarisée  dans 
ce  plan  ou  dans  le  plan  perpendiculaire  devra,  par  la  réflexion, 
subir  les  mêmes  modifications  que  sur  les  métaux  non  crislallisé.s. 
Seulement  ces  modificalions  varieront  avec  la  position  du  plan  do 
symétrie  et  avec  la  direction  de  la  face  réfléchissante  par  rapport 
aux  axes  du  cristal. 

Soient  a  et  a  les  angles  des  |)lans  de  polarisation  des  deux  fais- 
ceaux transmis  par  la  lame  de  quartz  avec  le  plan  d'incidence.  Les 
vibrations  perpendiculaires  au  j)lan  d'incidence  auront  pour  ampb- 
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tude,  en  prenant  pour  unité  Tamplitude  de  la  lumière  incidente, 
cos  a  et  cos  a;  les  vibrations  parallèles  au  plan  d'incidence  auront 
pour  amplitudes  sin  a  et  sin a.  Après  la  réflexion ,  ces  composantes 
ont  pour  amplitudes  m  cos  ot  et  m  cos  a,  n  sin  a  et  n  sin  a.  D'ailleurs  il 
s'est  établi  entre  les  deux  composantes  m  cos  a  et  nsina  une  diffé- 
rence de  phase  ô,  qui  est  la  même  pour  les  composantes  m  cos  a  et 
n  sin  a.  Le  rayon  réfléchi  se  composera  donc  de  deux  rayons  |)ola- 
risés  elliptiquement  d'une  manière  différente.  Recevons-le  sur  un 
prisme  biréfringent  dont  la  section  principale  fasse  avec  le  plan 
d'incidence  un  angle  ùj. 

Le  premier  rayon  elliptique,  celui  qui  provient  des  composantes 
m  cos  a  et  îtsina,  donnera  un  rayon  ordinaire  dont  le  mouvement 
vibratoire  sera  représenté  par 

(i)  m  cos  a  cos  &;  sin  97rq^  +  wsin  a  sin  &;  sin  ^w  f  rp  +  v  j' 

et  un  rayon  extraordinaire  dont  le  mouvement  vibratoire  sera  re- 
présenté par 

^a)  mcosasin&^sm  «î^j  —  it  sin  a  cos  ai  sin  â^  (  ,j,  + -  )  • 

Les  signes  +  et  --  peuvent  varier  suivant  la  valeur  de  oj,  mais  ils 
sont  toujours  contraires.  On  aura  de  même  pour  le  rayon  ordinaire 
provenant  du  second  rayon  elliptique,  de  celui  qui  correspond  aux 
composantes  m  cos  a' et  w  sin  a',  un  mouvement  vibratoire  représenté 
par 

(3)  m  cos  a'  cos  01  sin  »?^  ^  +  wsin  a'sin  &)  sin  •'^('T  +  tJ  ' 

et  pour  le  rayon  extraordinaire  provenant  du  même  rayon  elliptique 
un  mouvement  vibratoire  représenté  j)ar 

(4)  m  cos  a  sin  oj  s\n  *?7r  ,y,  —  w  sin  a  cos  &;  sin  «îTr  f  q-,  +  ^^  )  • 

Les  intensités  des  (jnatre  images  de  l'analyseur  sont  donc 

(i  )  m^  cos^  a  cos^  ^  +  w^  sin^  a  sin^  ^w 

-.  +  'îwi/*  sin  a  cos  a  sm  gj  cos  co  cos  qw  ri 
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—  '\mn  sin  a  cos  a  sm  oj  cos û;  eos  5i»  r» 

(3)  w*  ros*a'  r.os'^  âi  +  w^  sin*^  a  sin^  (w 

+  ?îmw.sina  rosa  sina>cosû;ros  *«»j» 

(4)  m^  ros-  a  si n^ &;  +  w^  sin*^  a  cos^  «u 

—  9  ww  sin  a  cos  a'  sin  -w  ros  «Éf  cos  9ir  j  • 

Supposons  que  rincidence  soi!  relie  de  la  poLirisatîon  maximum; 
on  aura 

et  les  valeurs  des  intensilés  deviennent  a)oi*s 

(  1  )  ni^  cos^  a  ros^  a>  4-  m^  si n^  a  si  n*^  (o , 

(«)  iw^  ros^  a  sin^  &)  +  w^  sin-  a  oos^  cû  , 

(3)  m-  cos*  a'  cos^  r»  +  w-  sin^a'  sin^  «, 

(4)  w*  cos*  a'  sin^  &>  +  w*  sin*  a  cos*  û;. 

Si  sous  celle  incidence  nous  cherchons  Li  position  de  l'analyseur 
ou  i'anjjle  w  qui  donne  aux  deux  moitiés  de  Timaffe  ordinair*e  la 
m<^me  intensité,  nous  trouverons,  «mi  égalant  (t)  et  (3), 

Dr  (  cos-  a  —  cos*  a  )  cos-  ^      w  (  sin*  a  —  siu'^  a j  sin-  &;, 

d'où 

„  //i*  cos*  a  —  cos*  a       m^ 

*^  II'  sin-  a  —sin* a       ii- 


On  trouve  de  même  pour  la  valeur  de  a;  qui  rend  éjjales  les  inten- 
sités des  deux  moitiés  de  l'imajje  extraordinaire» 


lang^ci) 


**  /%ï  =  —  • 

m* 


Les  deux  valeurs  de  l'angle  w  qui  rendent  égales  les  intensités 
des  deux  moitiés  de  Timage  ordinaire  et  celles  des  deux  moitiés  de 
l'image  extraordinaire  sont  donc  complémentaires.  Si  l'on  suppose 
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a  =  a',  c'est-à-dire  si  les  angles  des  plans  de  polarisation  des  rayons 
transmis  par  le  quartz  avec  le  plan  d'incidence  sont  égaux,  ce  qui 
arrive  lorsque  le  plan  de  polarisation  primitif  de  la  lumière  inci- 
dente coïncide  avec  le  plan  d'incidence,  les  expressions  qui  donnent 
tang  aoâ  et  tang  !i&;'  sont  indéterminées,  et  les  deux  moitiés  de  chaque 
image  de  l'analyseur  auront  même  intensité  dans  la  lumière  homo- 
gène, même  coloration  dans  la  lumière  .blanche,  quelle  que  soit  ia 
position  de  l'analyseur,  comme  cela  était  facile  à  prévoir. 

(Iherchons  maintenant  la  position  de  l'analyseur  qui  rend  uni- 
forme la  teinte  des  deux  moitiés  de  l'image  ordinaire  sous  une  inci- 
dence quelconque,  c'est-à-dire  pour  une  valeur  quelconque  de  6. 
La  valeur  de  oj  est  alors  donnée  par  Téquation 

m^  cos^  a  cos*-^  ûj  -f-  n^  siu^  a  sin*^  oj 

6 
+  "wm  sm  a  cos  a  sm  eu  cos  ûi  cos  a»  j 


=  w'cos-a  cos-fiii  +  w^sm-^a  si\v  o) 


4-9wmsma  cosa  sm^coso^cos  a^rj» 


d'oi 


m- (cos^ a  —  cos^ a) cos- a>  +  n^ (sin^ a  -  sin^ a') sin- ù) 

6 
+  mn  cos  !î7r  c  (sin  a  cos  a  —  sin  a  cos  a)  sin  *îû>=»=  o. 

Cette  équation,  jointe  h 

déterminera  gj. 

Dans  le  ras  où  i»  =  w,  elle  se  simplifie  et  devient 

(cos-  a  —  cos^  a)  (cos^  ûj  —  sin^  oj) 

6 
+  sin  9<i»cos  97rT(sinacosa— sina  cosa  )=o, 

d'où 

cos*  a' —  cos*  a 
tang  2(y  = r  • 

(sin  ot  cos  a  —  sin  a'  cos  a)  cos  a^  ^ 
Si  nous  effectuons  le  même  calcul  pour  l'image  extraordinaire, 
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nou»  trouveron!^  pour  v  les  deai  m^mes  équations.  On  voit  ctonr 
que,  iorMjue  la  réflexion  modifie  dans  le  ménn»  rapport  les  dem 
ronipoiiant#*ft  du  rayon  transnii>  par  le  quartz  polarisées  parallèle- 
ment et  i^erpendiculairem^nt  au  pian  d'incidence.  Finiage  ofdinairp 
ne  |>eut  ^tre  de  teinte  uniforme  sans  qu*il  en  soit  de  même  poar 
rimage  extraordinaire:  d'ailleurs  ces  deux  images  ont  toujours  d<*s 
teinte*»  romplénientaires. 

li.   —    \\%c%i\  €ou»i£«  1  L%  Mince  M»  «rTàL\. 
«  F  af  /  •     w^tfWÊi^  €v0n  wBBQASX  99B9VCn  pV9WSSn  l^ttP  VCi^ieBiMi 

mam  §mm  wmitmmx» — On  peut,  par  ce  qui  précède,  se  rendre  compte 
de  la  fonne  des  anneaux  f|ue  l'on  obtient  en  plaçant  une  lentille  de 
verre  sur  une  plaque  de  métal. 

Si  la  lumière  est  polarisée  dans  le  plan  d'incidence  ou  si  elle  est 
naturelle,  les  anneaux  diffèrent  peu  de  ce  qu'ils  sont  ordinairement. 
Ils  sont  plutôt  H  centn>  gris  qu'à  rentre  noir.  Cependant,  comme 
par  la  réflexion  sur  le  métal  il  s'établit  entre  les  deux  composantes 
du  rayon  réfléchi  une  différence  de  phase,  il  doit  y  avoir  une  défor- 
mation des  anneaux.  Pour  des  incidences  inférieures  à  3o  degrés 
ou  /io  degrés,  cette  déformation  est  trop  faible  |)our  ^tre  appréciée 
par  ries  mesures  précises. 

M.  Jauiin  et  De  Senannont  cal  essayé  de  délenniner  d'une  ma- 
ni<*n*  absolue .  à  Taide  des  anneaux,  les  changements  de  phase  des 
(h'iix  rom|)o.sanles.  mais  ils  ne  sont  arrivés  à  rien  de  précis  à  cause 
de  rimperferlioii  du  poli  des  métaux  ci  de  Timparfaite  consenalion 
de  re  poli. 

Si  la  lumière  incidente  ♦vst  polarisée  perpendiculairement  au  plan 
d'inrideiire,  les  phénomènes  sWarlenl  d'une  manière  très-sensible 
de  reux  (|ue  présentent  les  corps  transparents.  Près  de  l'incideno' 
normah*,  Técarl  est  peu  considérable,  mais,  à  mesure  quon  s'en 
éloigne,  la  tache  centrale  noire  disparait;  elle  s'ouvre  bientôt  et  se 
colore  en  s(U)  centre,  de  sorte  (|u'on  n'a  plus  à  la  place  de  la  tache 
noire  (pi'un  anneau  obscur  entourant  une  tache  colorée.  L'épaisseur 
de  cet  anneau  obscur  diminue  jusqu'à  un  certain  maximum,  après 
(|uoi  elle»  augmente  et,  soiis  Tincidence  rasante,  la  tache  centrale 
noire  reparaît,  (l'est  sous  l'angle  de  polarisation  maximum,  c'est-à- 
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dire  sous  un  angle  d'incidence  qui  produit  entre  les  deux  compo- 
santes du  rayon  réfléchi  une  différence  de  phase  égale  à  71  que  la 

tache  centrale  colorée  devra  avoir  sa  plus  grande  largeur  et  Tanneau 
obscur  sa  plus  petite  épaisseur,  car  sous  cet  angle  il  faudra  que  la 

lame  mince  donne  une  différence  de  phase  égale  à  .»  pour  que  celte 
différence,  doublée  et  ajoutée  à  celle  qui  est  produite  par  la  réflexion, 
donne  une  différence  de  phase  égale  à  -»  et  c'est  le  maximum  d'épais- 
seur qu'on  puisse  avoir  pour  arriver  à  une  bande  noire. 

398.   Empérienees  d'Alrj  mur  le  dianiAiit  et  la  blende.  — 

Airy  a  le  premier ^'^  observé  les  phénomènes  que  nous  venons  de 
décrire,  et  c'est  ainsi  qu'il  a  été  conduit  à  la  découverte  de  la  pola- 
risation elliptique  par  réflexion  à  la  surface  de  lames  transparentes 
et  très-réfringentes.  11  a  essayé  de  produire  ces  phénomènes  non- 
seulement  avec  le  crown  et  le  flint,  dont  les  indices  sont  assez  petits, 
mais  encore  avec  le  diamant  et  la  blende,  dont  les  indices  de  réfrac- 
tion sont  très-grands.  Il  a  trouvé  que  les  phénomènes  pour  ces  deux 
corps  ressemblent  à  ceux  qui  ont  lieu  à  la  surface  des  métaux.  On 
peut  employer  un  diamant  de  petite  dimension ,  sur  une  des  faces 
duquel  on  place  une  lentille  de  verre  convexe.  On  observe  les  an- 
neaux avec  un  microscope  à  faible  grossissement  :  on  voit  alors  la 
tache  centrale  noire  s'ouvrir  pour  une  incidence  inférieure  de  3  ou 
h  degrés  à  l'angle  de  polarisation  maximum:  la  t^che  colorée  qui 
la  remplace  atteint  son  maximum  d'étendue  quand  l'incidence  est 
égale  à  l'angle  de  polarisation  maximum.  Si  l'incidence  dépasse  cet 
angle,  la  tache  colorée  se  resserre,  et,  lorsque  l'angle  d'incidence  est 
supérieur  de  5  ou  6  degrés  à  l'angle  de  polarisation,  elle  disparatt 
pour  faire  place  à  la  tache  noire.  (]'est  donc  dans  un  espace  de  8  à 
1  G  degrés  que  se  trouve  restreint  pour  le  diamant  un  phénomène 
qui,  pour  les  métaux,  apparaît  dans  un  intervalle  de  /io  à  5o  de- 
jp-és.  La  blende  présente  le  m<^me  phénomène. 

On   voit  que  pour  ces  corps  la  composante  du  rayon  réfléchi, 
polarisée  perpendiculairement  au  plan  d'incidence,  n'éprouve  pas 

i**   i^mbr,  Tratu. ,  IV,  a  1  y, 

Veboet,  VL — Optique,  II.  ^  3ç) 
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un  changement  de  phase  brusque  lorsque  rincîdence  est  égaif  à 
Tangle  de  polarisation,  mais  bien  un  changement  de  phase  graduel, 
qui  donne  de  la  lumière  réflc^chie  polarisée  elliptiquement.  La  lu- 
mière réfractée  doit  aussi  être  polarisée  elliptiquement,  et  ces  corps 
se  prêteraient  mieux  que  les  métaux  à  l'étude  de  la  polarisation 
elliptique  par  réfraction. 


M. 

POLABISATIOÎN  KLLIPTIQl  E  PAR  RÉFLEXIOIN  A  LA  SURFACE  DE  CORPS 

NON  MÉTALLIQUES  ET  PEU  RÉFRINGENTS. 

399.  Empérleiices  de  91.  Jamin.  —  Les  faits  que  nous  ve- 
nons de  faire  connaître  relativement  à  la  polarisation  elliptique 
produite  par  la  réflexion  de  la  lumière  sur  des  corps  non  métal- 
liques, transparents  et  doués  d'un  fort  pouvoir  réfringent,  ont 
conduit  M.  Jamin  k  penser  que  tous  les  corps  transparents,  même 
ceux  qui  sont  peu  réfringents,  peuvent  présenter  des  phénomènes 
du  même  genre  dans  le  voisinage  de  l'angle  de  polarisation,  c*est- 
à-dire  polariser  elliptiquement  la  lumière  par  réflexion  lorsque 
l'angle  d'incidence  diffère  peu  de  l'angle  de  polarisation. 

La  difliculté  de  constater  la  polarisation  elliptique  produite  par 
la  réflexion  est  beaucoup  plus  grande  pour  les  corps  transparents 
que  pour  les  métaux,  et  cela  tient  à  deux  causes.  En  premier  lieu 
l'intensité  de  la  lumière  réfléchie  parles  corps  transparents  est  beau- 
coup plus  faible  que  l'intensité  de  la  lumière  réfléchie  par  les  mé- 
taux, et  ensuite,  les  métaux  ne  polarisant  jamais  la  lumière  que 
partiellement,  les  intensités  des  deux*  composantes  du  rayon  réfléchi, 
polarisées  parallèlement  et  perpendiculairement  au  plan  d'incidence, 
ont  des  intensités  comparables,  tandis  que  les  corps  transparents, 
surtout  au  voisinage  de  l'angle  de  polarisation ,  polarisent  presque 
complètement  la  lumière,  et  qu'alors  la  composante  polarisée  per- 
pendiculairement au  plan  d'incidence  n'a  plus  qu'une  intensité 
très-faible,  et  c'est  précisément  sur  cette  composante  qu'on  doit  re- 
chercher le  phénomène  de  la  polarisation  elliptique  par  réflexion. 

M.  Jamin,  dans  ses  expériences^^^,  est  parvenu  à  tourner  ce  dernier 
obstacle.  Il  fait  arriver  sur  la  surface  réfléchissante  un  rayon  polarisé 
dans  un  plan  presque  perpendiculaire  au  plan  d'incidence  :  la  com- 
posante du  rayon  réfléchi,  polarisée  perpendiculairement  au  plan 
d'incidence,  aura  une  intensité  très -grande,  et  la  composante  pola- 

'*'   ^fiit.  Jf  ekhn,  H  âepkys.y  (3),  WIX,  963. 
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risée  dans  le  plan  d'incidence  une  intensité  très-petile.  En  faisant 
varier  l'incidence,  l'intensité  de  la  première  composante  peul,  en  | 
s'affaiblissant  beaucoup  plus  que  la  seconde,  lui  devenir  comparabk 
dans  le  voisinage  de  l'angle  de  polarisation,  et,  si  alors  la  réflexion 
introduit  une  différence  de  phase  entre  les  deux  composantes,  il  ) 
aura  polarisation  ellipti(|ue.  Comme  cette  polarisation  elliptique  sera 
toujours  IriNs-faible,  il  faudra,  pour  la  rendre  sensible,  se  senirdf 
la  lumière  solaire. 

Pour  reconnaître  la  polarisation  elliptique  de  la  lumière  réfléchie, 
M.  Jamin  s'est  servi  du  compensateur  de  M.  Babinet ,  que  nous  avoan 
décrit  précédemment  (208)  et  qui  est  représenté  fig.  i/j.  Ce  com- 
pensateur se  compose  de  deux  prismes  droits,  égaux,  taillés  dans 
un  cristal  de  quarts  :  ces  prismes  ont  pour  bases  deux  triangles  rec- 
tangles très-allongés  ot  sont  accolés  par  leurs  faces  hypoténuses, 
de  manière  à  constituer  un  prisme  droit  à  base  rectangulaire 
AR(]D  (lig.  1/4).  Les  faces  latérales  du  prisme  qui  passent  par  AB 
et  par  Cl)  contiennent  Taxe,  mais  dans  la  première  AB  est  parallèle 
à  l'axe,  tandis  que  dans  la  seconde  CD  est  perpendiculaire  à  l'ase; 
d'où  il  résulte  que,  par  rapport  aux  rayons  qui  tombent  sur  la  face 
AB,  les  sections  principales  des  deux  prismes  triangulaires  dont  s»^ 
compose  le  compensateur  sont  rectangulaires.  Si  donc  on  fait  arri\ï»r 
sur  la  face  AB  un  rayon  polarisé,  cl^  rtuon  se  décompose  en  deux 
autres  rayons  dont  chacun  traverse  l'un  des  prismes  triangulaires  n 
Tétat  de  rayon  ordinaire,  ol  l'auln»  à  Télat  de  rayon  extraordinaire. 

Lu  rayon  tel  que  M\ ,  qui  tombe  au  milieu  du  compensateur, 
traverse  les  deux  prismes  sous  des  épaisseurs  égales  et,  par  suit*», 
chacun  des  rajons  en  lesquels  il  se  décompose  parcourt  des  cbemin> 
égaux  à  Télat  de;  rajon  ordinaire  f»l  à  Tétat  de  rayon  extraordinaire, 
d'où  il  résulte  (|ue  la  polarisation  du  rajon  MN  n'est  |)as  altérée  par 
son  passage  à  travers  le  conq)eusaleur.  Mais  il  nen  est  |ias  de  mêiii<* 
pour  les  rayons  (|ui  tombent  de  part  et  d'autre  de  M^.  Considérons, 
par  exemples  le  rayon  PQ,  ([ui  traverse  le  |)remier  prisme  sous  uno 
épaisseur  égale  à  e  oi  le  second  prisme  sous  unc^  épaisseur  égale  à  e: 
les  (Inux  composantes  de  ce  ra>on,  suivant  les  deux  sections  princi- 
|)ales  du  compensat<Mir,  j)résenteront  au  sortir  du  compensateur  une 
différence  de  marcln»  égale  a  celle  que   produirait   une   lame  de 
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quartz  ayant  une  épaisseur  égale  h  e  —  e  et  dont  la  section  princi- 
pale serait  parallèle  à  celle  du  prisme  que  le  rayon  traverse  sous  la 
|iius  grande  épaisseur. 

Supposons  qu'on  fasse  tomber  normalement  sur  la  face  AB  du 
compensateur  un  faisceau  de  rayons  parallèles,  dont  le  plan  de  pola- 
risation fasse  un  angle  de  /i5  degrés  avec  chacune  des  sections  prin- 
cipales du  compensateur.  Chaque  rayon  émergent  sera  alors  composé 
de  deux  rayons  polarisés  à  angle  droit,  égaux  en  intensité  et  présen- 
tant une  certaine  différence  de  phase.  Celte  différence  de  phase  est 
nulle  pour  le  rayon  MN  et  sa  valeur  absolue  croit  pour  les  rayons 
situés  de  part  et  d'autre  de  MN,  proportionnellement  à  la  distance 
qui  sépare  ces  rayons  de  MN. 

Tous  les  rayons  pour  lesquels  la  différence  d'épaisseur  des  deux 
prismes  introduit  une  différence  de  phase  égale  à  un  multiple  im- 
pair de  -  sont  polarisés  perpendiculairement  au  plan  primitif;  tous 
les  rayons  pour  les(|uels  cette  différence  de  phase  est  égale  à  un. 
multiple  pair  de  -  sont  polarisés  parallèlement  an  plan  primitif.  Si 

donc  on  reçoit  le  faisceau  émergent  sur  un  analyseur  dont  la  section 
principale  est  parallèle  an  plan  primitif,  on  verra  dans  l'image  ex- 
traordinaire une  bande  noire  correspondant  au  rayon  MN;  de  part 
et  d*autre  de  cette  bande  noire  seront  deux  franges  blanches,  puis 
viendront  de  chaque  côté  des  franges  colorées  si  la  lumière  est 
blanche  >  alternativement  brillantes  et  obscures  si  l'on  opère  avec  la 
lumière  homogène.  L'image  ordinaire  présente,  au  contraire,  une 
frange  centrale  blanche  bordée  de  deux  franges  noires. 

M.  Jamin  a  appliqué  le  compensateur  de  M.  Babinet  a  l'étude 
de  la  polarisation  elliptique  et  à  la  mesure  des  constantes  qui  carac- 
térisent un  rayon  polarisé  elliptiquement.  Un  tel  rayon  peut  toujours 
être  regardé  comme  formé  de  deux  rayons  polarisés  à  angle  droit 
et  présentant  une  certaine  différence  de  phase.  Si  donc  on  fait  tomber 
sur  le  compensateur  un  rayon  polarisé  elliptiquement,  les  deux 
composantes  de  ce  rayon,  suivant  les  deux  sections  principales  du 
compensateur,  présenteront  déjà  une  certaine  différence  de  phase 
avant  l'entrée  du  rayon  dans  le  compensateur,  d'où  il  résulte  que, 
dans  les  images  données  par  l'analyseur,  les  franges  seront  déplacées 
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latéralement  et  ne  seront  plus  symétriques  par  rupport  à  celle  (|ui 
correspond  au  rayon  central  MN. 

On  peut  disposer  l'appareil  de  façon  à  pouvoir  mesurer  la  diffé- 
rence de  phase  entre  les  deux  composantes.  A  cet  effet  le  compensa- 
teur est  monté  dans  une  bonnette  sur  laquelle  un  des  prism;^  de 
(piariz  est  fixé,  tandis  que  l'autre  peut  recevoir  un  oiouvement  trè»- 
l<*nl  21  l'aide  d'une  vis  micrométrique.  Un  fil  très-iin  permet  de  dé- 
terminer la  position  des  franges.  On  fait  d'abord    tomber  sur  le 
ccunpensateur  un    faisceau  de  lumière  polarisée  rectili^ement  à 
'i5  deyrés  des  sections  principales  du  compensateur,  et  on  n.^coit  \v 
faisceau  émergent  sur  un  analyseur  dont  Ja  section  principale  est 
parallMe  au  plan  primitif  de  polarisation  :  la  frange  noire  centrale 
dans  rimage  extraordinaire  corres|)ond  alors  au  rayon  central  MN: 
on  fait  coïncider  le  til  avec  cette  frange,  puis  on  tourne  la  vis  de 
façon  à  amener  sous  le  lil  la  frange  qui  correspond  à  une  différence 

do  phase  égale  à  -  •  Soit  L  la  longueur  dont  il  a  fallu  déplacer  le 
prisme  mobile;  un  déplacement  L  correspondant  à  une  différence 
déphasé  égale  h  71  un  déjdacement  (|uelconque  /  corn^spondra  a 

une  différence  do  |)hase  égalo  à  t-  -  • 

(ieci  |)osé,  il  est  fiicilt»  d(»  comprendre  comment  on  peut  appliquer 
le  couipensateur  à  Tétnde  de  la  lumière  cMiplicpio.  On  conimenre 
par  faire  tourner  Tanalvseur  jusqu'à  ce  que  la  frange  centrale  de 
rimage  extraordinaire  soit  aussi  noire  rpie  possible.  Soit  alors  0(. 
la  direction  de  la  section  principale  de  Tanalyseur  :  le  rayon  qui 
correspond  à  la  frange  noire  centrale  a  élé  décomposé  en  deux 
rayons  polarisés  suivant  les  sections  principales  du  compensateur  el 
prés(»n(ant  une  certaine  dilïérence  de  phase  S:  cette  différence  de 
phase»  a  élé  détruite  par  le  conq)ensateur,  et  la  polarisation  recli- 
ligne  a  été  rétablie  de  façon  ipie  la  vibration  soit  parallèle  à  0(.. 
Pour  connaître  la  différence  de  phase  des  deux  conq)osanles  du 
ravon  ellipticpie.  il  siiHit  de  mesurer  la  différence  de  phase  que  pro- 
duit le  c()nq)ensateur  au  |>oint  correspondant  à  la  frange  noire  cen- 
trale, puisqu'elle  e>l  égale  et  contraire  à  la  précédente.  -V  cet  efîel 
•)n  ramène,  à  Tnide  «le  hi  vis  nncrométrique,  In  frange  noire  sous 
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le  til  :  si  le  dëplacenienl  est  égal  à  l,  la  différence  de  phase  cheicliée 
sera,  d'après  ce  (|iie  nous  venons  de  dire,  r-  ~  • 

Quant  au  rapport  des  amplitudes  des  deux  composantes  du  rayon 
elliptique,  il  est  égal  à  la  tangente  de  fangle  que  fait  la  section  prin- 
cipale de  Tanalyseur  avec  une  des  sections  principales  du  compen- 
sateur. On  peut  donc,  à  l'aide  du  compensateur,  déterminer  la  diffé- 
rence de  phase  des  deux  composantes  d'un  rayon  elliptique  suivant 
deux  directions  rectangulaires  quelconcjuès  et  le  rapport  des  ampli- 
tudes de  ces  composantes. 

Si  les  sections  principales  du  compensateur  sont  parallèles  aux 
aji^es  de  la  vibration  elliptique,  la  différence  de  phase  des  deux  com- 

posantes  parallèles  à  ces  sections  est  égale  à  7*  Il  résulte  de  là  que, 
si  à  l'aide  de  la  vis  micrométrique  on  déplace  l'un  des  prismes  du 
compensateur  d'une  quantité  égale  à  -,  de  façon  que  le  compensa- 
teur, dans  la  partie  qui  est  en  regard  du  fil,  produise  une  différence 
de  marche  égale  à  -^  il  suffira,  pour  déterminer  les  directions  des 

axes  de  la  vibration  elliptique,  de  faire  tourner  le  compensateur 
jusqu'à  ce  que  la  frange  obscure,  qui  occupe  le  milieu  de  l'image 
extraordinaire,  coïncide  avec  le  fil.  Les  sections  principales  du  com- 
pensateur sont  alors  parallèles  aux  axes  de  la  vibration  elliptique. 

Pour  déterminer  le  rapport  de  ces  axes,  on  fait  tourner  l'analyseur 
sans  toucher  au  compensateur,  jusqu'à  ce  que  la  frange  placée  sous 
le  fil  soit  aussi  noire  que  possible.  La  tangente  de  l'angle  que  forme 
la  section  principale  de  l'analyseur  avec  l'une  des  sections  principales 
du  compensateur  est  égale  alors  au  rapport  des  axes  de  la  vibration 
elliptique. 

Dans  les  expériences  où  il  a  appliqué  le  procédé  que  nous  venons 
de  décrire  à  la  mesure  de  la  polarisation  elliptique  produite  par  la 
réflexion  sur  les  corps  transparents,  M.  Jamin  s'est  servi  du  même 
appareil  que  pour  ses  expériences  sur  la  réflexion  métallique  (378. 
382). 

La  lame  réfléchissante  est  fixée  verticalement  sur  le  support  qui 
se  trouve  au  centre  du  cercle.  Une  lunette  fixe  amène  sur  la  lame 
réfléchissante  un  rayon  qui  est  polarisé  par  un  Nicol  fixé  dans  eeH 
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lunette.  Une  seconde  lunette  mobile  sur  le  cercle  gradué  et  munie 
également  d'un  Nicol  reçoit  le  rayon  réfléchi.  C'est  en  avant  de  cette 
lunette  qu'on  place  le  compensateur,  de  sorte  que  les  rayons  w- 
ITéchis  traversent  le  compensateur  avant  d'arriver  sur  l'analy^ar. 
Pour  faire  une  observation,  on  se  place  sous  une  incidence  vobine 
de  l'angle  de  polarisation  complète,  et  on  dispose  le  polariscur  de 
façon  ([ue  la  lumière  soit  polarisée  dans  un  plan  qui  approche  d'être 
perpendiculaire  au  plan  d'incidence;  les  deux  composantes  du  rayon 
réfléchi  auront  aloi*s  des  intensités  comparables,  et  on  pourra,  à 
l'aide  du  compensateur,  délermin(?r,  en  opérant  comme  nous  venon^ 
de  l'expliquer,  les  directions  des  axes  de  la  vibration  elliptique  sur 
le  rayon  réfléchi  et  le  rapport  de  ces  axes. 

Tout  sera  donc  connu,  sauf  l'intensité  absolue  de  la  lumière  ré- 
fléchie: mais  on  sait  qu'elle  ne  dilfère  que  très-peu  de  la  valeur 
donnée  par  la  théorie  de  Fresnel. 

400.  Distinetion  des  sulMteiices  pwêitkwem  et  des  milM* 
tanees  néi^tiires*  —  Il  nous*  reste  à  \oir  comment  on  (léteriiiinc 
sans  ambiguïté  le  signe  de  la  différence  de  phase  <les  deux  com|>o- 
santes  du  ravon  réfléchi. 

Si  nous  parlons  de  Tincidence  rasante  où  le  plan  de  polarisation 
(lu  rayon  réfléchi  est  (hi  même  côté  du  plan  d'incidc»nce  ([u<»  celui 
du  rayon  incident,  on  jxMit  représenler  le  monvemciil  \ibrntuire  (!<' 
la  con)|)osant<*  du  nuon  réfléchi  (|ui  est  pohirisée  dans  le  plan  d'iu- 
cidence  ])nr 

M    ^^ 

m  sin  '^^  l  r  '     -  )' 

ri  le  niouNenienl  vibniloire  de  In  con)|)Osyjile  polarisée  perpendicu- 
lairement an  phui  (finridcnce  |)ar 

n  sm  '>7r  1  •••  ■  ■  -sj' 

Kecevons  maÏDlenanl  le  ravon  réfléchi  sur  le  compensateur,  H 
snj)posons  cpje  la  section  principale»  du  premier  prisme  de  ce  coni- 
pensaleur  coïncide  avec  le  plan  d'incidence,  de  sorte  qiie  la  compen- 
sante du  ravon  réfléchi,  polarisée  dans  le  |)lan  d'incidence,  pénètre* 
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dans  ce  prisme  à  Tétat  de  rayon  ordinaire.  Supposons  que  l'épaisseur 
du  premier  prisme  traversée  par  les  rayons  réfléchis  soit  plus  grande 
que  l'épaisseur  du  second  prisme  que  traversent  ces  mêmes  rayons, 
et.  soit  e  cet  excès  d'épaisseur  qui  ramène  la  lumière  à  être  polarisée 
rectilignement  du  même  côté  du  plan  d'incidence  que  le  plan  pri- 
mitif de  polarisation  de  la  lumière  incidente.  Désignons  par  a  cl  b 
les  vitesses  du  rayon  ordinaire  et  du  rayon  extraordinaire  dans  les 
deux  prismes. 

Les  rayons  parcourent  l'espace  e  en  de^  temps  respectivement 

égaux  à  -  et  à  r;  donc,  si  Ton  pose 

c       6t)  ce 

les  mouvements  vibraloires  des  deux  conqiosantes  auront  pour  ex- 
pressions au  sortir  du  conqjensatcur 


m  Slll  'ITT  I 

et 


m  Sin  'ÎTT  (  ,p r 


n  sm  *i7r  l  t---     \")  ' 

Or,  pour  que  le  rayon  soit  polarisé  rectilignement,  il  faut  que  la 
différence  de  phase  enire  les  deux  composantes  soit  nulle  à  la  sortie 
du  compensateur,  c'(\sl-à-dire  qu'on  ail 

ou 

Comme  dans  le  quartz  la  vitesse  du  rayon  extraordinaire  est  plus 
petite  que  celle  du  rayon  ordinaire,  gj  est  plus  pelit  que  e,  et  par 
suite  la  différence  ^  —  4/  est  positive. 

Gomme  d'ailleurs  le  déplacement  que  l'on  donne  à  l'un  des  prismes 
du  compensateur  est  toujours  moindre  que  relui  qui  serait  néces- 
saire pour  faire  prendre  à  un  maximimi  la  place  d'un  minimum, 

e-rOf  est  moindre  que  -  :  (p  -  4/  est  donc  positif  et  moindre  que  -• 
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La  composante  du  rayon  réfléchi  qui  est  polarisée  dans  le  plan  ifio- 
cidence  est  par  conséquent  en  retard,  sur  la  composante  polimée 
perpendiculairement  au  plan  d*incidence,  d'un  temps moindrB|i*Me 
demi-durée  de  vibration.  C'est  là  ce  (|ue  M.  Jaroiii  appdia 
positive.  i5; 

Les  substances  à  réflexion  positive  sont  donc  celles  qai^di^lMI, 
pour  que  la  polarisation  redevienne  rectiiigne  et  que  lèplaaJip- 
larisation  du  rayon  transmis  par  le  compensateur  soit  fin  fÊÈm 
côté  du  plan  d'incidence  que  le  plan  primitif,  une  épaisseur  plus 
grande  de  (piartz  traversée  par  le  rayon  dans  le  premier  prisme  que 
dans  le  second,  lorsiph*  l'incidence  esl  comprise  entre  Pincideoce 
rasante  et  celle  de  la  polarisation  complète. 

Mais  on  trouveaussi  des  substances  pour  lesquelles,  dans  les  mêmes 
conditions,  c'est  l'épaisseur  du  second  prisme  qui  doit  être  plus 
(grande  que  celle  du  premier  pour  le  rétablissement  de  la  polarisation 
rectiiigne  du  mémo  côté  du  plan  d'incidenct;  que  le  plan  primitif; 
dans  ce  cas,  c'est  au  contraire  la  composante  du  rayon  réfléchi  pola- 
risée perjiendiculairenient  au  |)lan  d'incidence  (|ui  est  en  retard  sur 
la  composante  polarisée  dans  le  plan  d'incidence,  et  la  réflexion  est 
dite  négatirv. 

En  partant  de  Tincidence  normale  on  trouvera  des  conditions  in- 
verses, ce  (|iii  tient  à  ce  (|ue  la  différence  de  phase   se  rapproche 

alors  de  el  Ix  c<*  que  le  plan  de  polarisation  rétabli  du  ravon  ré- 
fléchi est  du  cot»'  du  phin  dincidence  opposé  a  celui  ou  se  trouve  k 
plan  d(;  polarisation  du  rayon  incident. 

Il  nous  resie  c'i  voir  maintenant  (piel  est  le  sens  physique  des  ré- 
sultats obtenus  par  M.  Jainin.  A  cel  effet,  considérons  une  substance 
\\  réflexion  positive,  el  cherchons  ce  qui  arrive  lorsque  l'incidenr»' 
esl  égale  à  celle  de  la  polarisation  conq)lète,  c'est-à-dire  lorsqu'on  a 


'i 


Soient  (tig.  78).  en  prenant  pour  plan  de  figure  un  plan  perpendicu- 
laire au  rajon  incident.  Oy  la  trace  du  plan  d'incidence  sur  ce  plan, 
O.r  une  perpendiculaire  menée  \\  Oy,  et  OV  la  trace  du  plan  de  po- 
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lariiuitîon  du  rayon  incident  sur  le  plan  de.  h  fi«Hrc  ;  un  voit  que 
ce  plan  de  polaniiatiun  se  trouve  à 
gauche  du  plan  d'incidence;  soit  a 
angle  du  plan  de  polarisation  du 
rayon  incident  avec  le  plan  d'incï- 
deare.  Les  deux  composantes  du  rayon 
Incident  auront  pour  amplitudes  cos  a 
et  sin  a,  et  les  ie»\  composantes  du 
rayon  réfléchi  auront  des  mouvenieiils 
vibraloires  représentés  par 


(MCosasin^TT 


uivant  Oy,  uu  par 


I  sin  a  sin  'iit 


Ces  deuv  coin  posantes  donnent  une  ellipse  ayant  pour  a 
Oy.  Si  l'on  lail 


:S  0:C  et 


la  composante  parallèle  à  Taxe  des  x  devient  égale  à  +mcos<i,  et 
la  composante  parallèle  à  l'axe  des  y  esl  nulle.  Si  dune  on  considère 
en  ce  moment  la  molécule  vibrante,  elle  se  trouve  en  M  sur  la  partie 
positive  de  l'axe  des  x.  Si  l  augmente,  la  molécule  passe  dans  l'angle 
xOy,  et  l'on  voit  que  la  rotation  se  fait  de  droite  iï  gauche.  Ce  serait 
l'inverse  si  la  substance  était  à  réflexion  négative. 

On  voit  donc  que  les  substances  à  réflexion  positive  polarisent 
elliptiquement  de  droite  à  gauche  la  lumière  polarisée  à  gauche  du 
plan  d'incidence,  et  de  gauche  à  droite  la  lumière  polarisée  è  droite 
du  plan  d'incidence;  les  substances  à  réflexion  négative  agissent 
d'une  façon  inverse. 
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Les  expériences  ont  donné  les  résultats  suivants.  Les  substances 
à  réflexion  positive  sont  les  plus  nombreuses.  Presque  tous  les  corps 
solides  dont  l'indice  de  réfraction  dépasse  i,/i,  les  métaux,  plusieim 
liquides,  parmi  lesquels  il  y  en  a  quelques-uns  qui  sont  peu  réfrio- 
gents,  comme  Facétate  de  métbyle  dont  l'indice  est  égala  1,359, 
sont  compris  dans  cette  catégorie.  Les  substances  à  réflexion  néga- 
tive sont  moins  nombreuses;  ce  sont  en  général  des  corps  dont 
rindice  de  réfraction  est  inférieur  a  i^A,  tels  que  le  spatb  fluor, 
le  silex,  le  quartz  hyalin,  ainsi  qu*un  certain  nombre  de  liquides 
parmi  lesquels  il  faut  compter  l'eau.  Eniln,  un  très-petit  nombre 
de  substances  n'ont  ni  la  réflexion  positive  ni  la  réflexion  négative: 
elles  ne  polarisent  pas  elliptiquement  la  lumière  polarisée,  mémi* 
lorsque  l'incidence  est  voisine  de  l'angle  de  polarisation  complète. 
^\.  Jamiu  a  donné  à  ces  substances  la  dénomination  de  neuU'et.  Ueui 
solides  seulement  ont  été  reconnus  neutres  :  l'alun,  pourvu  que  la 
polarisation  lamellaire  n'y  soit  pas  sensible,  ce  qui  exige  que  la  face 
réfléchissante  soit  per[)endiculaire  à  l'axe  de  l'octaèdre,  et  la  méni- 
lite:  ta  glycérine  et  plusieurs  dissolutions  salines  sont  égaiemeul 
neutres.  En  général,  l'indice  des  corps  neutres  est  à  peu  près  égal 
à  1,/i.  Ces  corj)s  peuvent  polariser  complètement  la  lumière  natu- 
rrlle  sous  Tanjjle  de  polarisation  (:om|)lèfe. 

Pour  les  substances  n  réflexion  positive  ou  négative,  si  l'on  t*\- 
cepte  les  mélaiix.  le  diamant  et  (pielques  autres  corps  très-réfrin- 
Ijonls,  la  polarisation  (»llipli(|ue  par  réllexion  de  la  hunière  incidente 
polarisée  rectilignemenl  n'est  sensible  ipie  ()our  des  incidence 
variant  de  *j  à  ,'i  degrés  de  part  et  d'autre  de  l'angle  de  polarisation 
complète:  en  dehors  de  cet  intervalle  le  rayon  réfléchi  est  polarisi» 
rectilignemenl  lorsque  la  Iinnière  incidente  est  elle-même  polarisée 
rectilignement. 

On  voit,  en  délinitive,  (|ue  tous  les  corps,  à  l'exception  de  quel- 
ques substances  (jue  nous  avons  définies  comme  neutres,  ne  pola- 
risent pas  complètement  la  lumière  naturelle,  même  sous  l'angle  dit 
de  polarisation  conq)lèto,  et  changent  la  polarisation  rectiligne  en 
polarisation  ellipti(|U(s  lorsipje  la  réflexion  a  lieu  sous  un  angle  peu 
différent  de  l'angle  de  j)olarisation. 

Mais  il  faut  ajouter  cpie,  sous  l'anjjle  de  la  polarisation  complète, 
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dans  la  lumière  réfléchie  elliptique,  Taiiiplitude  des  vibrations  pola- 
risées perpendiculairement  au  plnn  d'incidonco  est  beaucoup  plus 
petite  que  Tamplitude  des  vibrations  polarisées  parallèlement  à  ce 
plan;  la  première  amplitude  est  la  3o%  souvent  même  la  loo* 
partie  de  la  seconde,  d'où  il  résulte  que  l'intensité  de  la  composante 
polarisée  perpendiculairement  au  plan  d'incidence  n'est  que  la 
sBoo'  ou  même  la  loooo'  partie  de  l'intensité  de  la  composante 
polarisée  parallèlement  au  plan  d'incidence,  et  qu'on  peut,  sans 
erreur  sensible,  admettre  que,  pour  les  corps  transparents  qui  n'ont 
pas  un  trop  grand  pouvoir  réfringent ,  la  théorie  de  Fresnel  donne 
des  résultats  exacts. 

AOl .  Théorie  de  CwèumHj.  —  Cauchy  ^^^  a  cherché  à  rattacher 
les  phénomènes  que  nous  venons  de  décrire  à  une  théorie  dont  le 
point  de  départ  fât  le  même  que  celui  de  la  théorie  qu'il  a  donnée 
de  la  réflexion  métallique.  11  admet  que,  lorsque  la  réflexion  s'opère 
sur  la  surface  d'un  corps  transparent,  il  y  a  dans  ce  second  milieu, 
outre  les  rayons  réfractés  proprement  dits  qui  se  propagent  dans  le 
second  milieu,  d'autres  rayons  qui  s'éteignent  à  une  très-petite  dis- 
tance de  la  surface;  ce  sont  les  rayons  qu'on  appelle  évanescents.  On 
est  bien  obligé  d'admettre  une  hy|)othèse  de  ce  genre;  sans  quoi  le 
principe  de  continuité,  appliqué  dans  toute  sa  rigueur  au  cas  où  la 
lumière  incidente  est  polarisée  perpendiculairement  au  plan  d'inci- 
dence, conduit  à  des  équations  incompatibles,  à  moins  qu'on  ne  le 
restreigne,  comme  l'a  fait  Fresnel,  d'une  fa^on  arbitraire. 

Cette  hypothèse  des  rayons  évanescents  introduit  dans  les  équa- 
tions de  nouvelles  constantes  qui  sont  les  coefficients  d'extinction  de 
ces  rayons  dans  les  deux  milieux,  coeHicients  dont  nous  avons  défini 
plus  haut  ta  signification  à  l'occasion  de  la  réflexion  métallique.  En 
réalité  ce  ne  sont  pas  les  coeHicients  eux-mêmes  qui  entrent  dans  les 
équations,  mais  ta  différence  de  ces  coefficients  dans  les  deux  mi- 
lieux. On  démontre  que  les  phénomènes  de  polarisation  elliptique 
sont  d'autant  plus  sensibles  que  cette  différence  est  plus  grande  : 
c*est  d'elle  que  dépend  le  rapport  des  axes  de  l'ellipse  de  vibration; 

0"   C,  R  ,  XXX,  'i(»5;  \XXI,  6o,  afM,  7H6.— Wp»».  th  iieatl.ttn  tr,,  XXII,  «9. 
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de  la  la  dénomination  de  coefficient  d*ellipticité,  que  M.  Jamîn  a  donm* 
à  cette  différence. 

On  comprend  que  la  différence  des  coefficients  d'extinction  dans 
les  deux  milieux  puisse  être  nulle  pour  les  rayons  évanescenis;  alors, 
si  l'un  des  milieux  est  l'air,  l'autre  sera  une  substance  neutre,  pour 
laquelle  les  lois  de  Frcîsnel  seront  exactement  vraies.  Les  substances 
à  réflexion  positive  sont  celles  où  le  coefficient  d'extinction  des  rayons 
évanescents  est  plus  grand  que  dans  le  milieu  avec  lequel  elles  sont 
en  contact;  c'est  l'inverse  pour  les  substances  h  réflexion  négative, 
delà  lient  à  ce  que  le  signe  de  la  différence  de  phase  (p  —  ^  dépend 
de  celui  du  coeflicient  d'ellipticité. 

Si  l'on  désijjne  le  coeflicient  d'ellipticité  par  e  et  qu'on  représente 
par  R  l'intensité  de  la  composante  du  rayon  réfléchi  polarisée  dans 
le  plan  d'incidence,  par  R'  l'intensité  de  la  composante  polarisée 
perpendiculairement  à  ce  plan,  en  supposant  la  lumière  incidente 
polarisée  à  /i5  degrés  du  plan  d'incidence,  on  aura,  suivant  la  théorie 
de  Cauchv,  la  formule 

h' cos*  (/-»-/•)->-£ sin*  [i-t-r) sin'  / 

[\       ros*  (  /  —  r )  -h  Ê  si n*  (  I     /•  )  sin*  / 

Celte  i'orinuir»  dillÏMc  peu  de  celh»  de  Fresnei. 

La  dilTérentM*  de  phase  mire  les  deux  composantes  est  donnée 
dans  la  théorie  de  (inuchv  par  l'expression 

A        esiiuf  tani(( /4-/*)4-lani'(/     /')! 
'»         /        I  —  e-sin*7  tau^- f(-^/)  tanjf  (/ -r) 

On  voit  que  la  différence  de  phase  A  changera  de  signe  lorsqu'on 
aura  î-|-r=  c)0  degrés,  c'est-à-dire  sous  l'angle  de  polarisation  com- 
plète. On  remarque  aussi  que  le  signe  de  A  change  avec  celui  de  e. 

Les  nomhres  trouvés  par  M.  Jamin  paraissent  assez  bien  vérifier 
les  formules  de  (iauchy.  Mais  la  vérification  de  la  première  formule, 
de  celle  qui  est  relative  aux  intensités,  n'a  «pje  ])eu  d'importance  à 
cause  de  la  petitesse  du  terme  corrr»ctif.  La  vérilicalion  de  la  formule 
qui  donne  la  difl'érence  de  phase  a,  il  est  vrai,  plus  de  valeur,  mai> 
les  limites  étroites  enire  lesquelles  est  resserré  le  phénomène  de  la 
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polarisation  ollipique  ]>ar  réflexion  sur  les  corps  (ranspareiits  ne 
pemjeUcnt  qu'un  petit  nombre  de  vérifications  distinctes. 

Les  formules  de  Gauchy  doivent  s'appliquer  au  cas  de  la  réflexion 
sur  le  verre  en  contact  avec  l'eau;  cependant,  dans  ce  cas,  elles  n'ont 
pas  été  d'accord  avec  les  expériences  de  M.  Jamin. 

Il  est  permis  de  se  demander  si  les  rayons  évanescents  ne  s'ajoutent 
pas  aux  rayons  proprement  dits  aussi  bien  dans  la  réflexion  que  dans 
Ja  réfraction  :  il  s'introduira  alors  de  nouvelles  constantes  qui  corn- 
pli<pieront  les  formules.  Celte  h\polhèse  devient  probable  si,  comme 
plusieurs  géomètres  l'ont  fail.  on  regarde  les  rayons  évanescents 
romme  des  rayons  à  vibrations  longitudinales.  On  aurait,  en  adop- 
tant cette  hypothèse,  deux  constantes  dans  les  formules  relatives  aux 
métaux,  et  ce  n'est  qu*en  donnant  à  la  seconde  constante  une  valeur 
Ires-petite  qu  on  n4rouverait  le.s  formules  do  Mac-Cullagh. 

On  voit  par  là  que  les  corps  transparents  ne  doivent  pas  être  con- 
sidérés comme  analogues  h  des  métaux  peu  opa(|ues,  mais  que  les 
uns  et  les  autres  ne  sont  que  des  cas  particuliers  d'un  cas  plus  gé- 
néral où  les  coeflicients  auraient  des  valeurs  quelconques. 

40*2.  l*i*opriétéa  dea  cag|ia  qui  paaaèdent  à  te  iala  to 
réaiaxi«ii  métallique  et  to  réatexion  non  métoiliqiia*  — 
Kmpérianaaa  de  Brewatar,  d«  Haldlnsar  et  de  Stol&aa.  — 

Il  y  a  des  substances  qui  paraissent  tenir  le  milieu  entre  les  corps 
transpanmts  et  les  métaux,  et  qui  participent  à  la  fois  des  propriétés 
des  uns  et  des  autres.  Ce  sont  des  substances  qui  ont  un  éclat  métal- 
lique imparfait,  mais  qui  n'ont  ])as  l'opacité  des  métaux.  Le  chry- 
sammate  de  potasse  est  de  ce  nombre:  les  cristaux  de  ce  sel,  lorsqu'on 
les  écrase,  donnent  une  poudre  qui  a  un  reflet  particulier.  Brewster^*' 
reçut  sur  un  prisme  biréfringent  les  rayons  réfléchis  par  celte 
poudre,  et  constata  (|ue  la  lumière  polarisée  dans  le  plan  d'incidence 
était  incolore ,  tandis  que  la  lumière  polarisée  perpendiculairement 
au  plan  d'iâcidencc*  était  colorée  fortement.  Ce  fait  resta  isolé  jusqu'à 
ce  que  Haidinger  ^'^^  eû(  montré  qu'il  se  produit  pour  un  grand 
nombre  de  coqis  dont  la  poudre  |)ossède  un  reflet  particulier  :  la 

'•'   Phil.  Trnm.y  i8:ii),  p.  i?<7. 
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lumière  réfléchie  polarisée  perpendiculairement  au  plan  d'incidence 
est  colorée  et  ne  disparaît  complètement  pour  aucune  incidence;  la 
lumière  polarisée  dans  le  plan  d'incidence  reste  incolore  sous  toutes 
les  incidences  après  la  réflexion. 

Si  on  opère  avec  la  lumière  homogène,  comme  Ta  fait  M.  Stokes^*', 
toute  complication  disparaît.  On  reconnaît  que  les  corps  qui  fù^ 
sèdent  les  propriétés  que  nous  venons  de  décrire  se  comportent,  vis- 
à-vis  de  rayons  de  certaines  couleurs,  comme  s'ils  étaient  métalliques, 
c'est-à-dire  communiquent  à  ces  rayons  la  polarisation  elliptique,  et 
vis-à-vis  des  rayons  d'autres  couleurs  comme  des  corps  transparents, 
c'est-à-dire  polarisent  complètement  la  lumière  naturelle  sous  l'angle 
de  polarisation,  lorsi(|ue  les  rayons  ont  vea  couleurs.  Ainsi  la  cartha^ 
mine  se  comporte  comme  substance  transparente  vis-à-vis  des  rayons 
rouges,  pour  lesquels  elle  est  réellement  transparente,  et  comme 
un  métal  vis-à-vis  des  rayons  verts  ou  bleus,  pour  lesquels  elle  est 
opaque. 

M.  Stokes  a  reconnu  (|u*un  grand  nombre  de  substances  sont 
ainsi  transparentes  pour  les  rayons  de  certaines  couleurs  et  réflé- 
chissent les  rayons  des  autres  couleurs  à  la  manière  des  métaux,  ce 
qui  produit  une  coloration  par  réflexion.  Le  fer  oligiste  |>aratt  former 
la  transition  entre  Ips  métaux  et  les  substances  analogues  à  la  car- 
tiiumine;  il  donne  à  peine  la  polarisation  elliptique  aux  rayons 
rouges,  ])our  lesquels  il  est  peu  transparent,  et  l'imprime  aux  autres 
d'une  manière  d'autant  plus  prononcée  fju'ils  sont  plus  réfrangibles. 
On  s'explique  ainsi  pourquoi  le  fer  oligiste  paraît  bleu  lorsqu'il  ré- 
fléchit sous  l'angle  de  |)olarisation  des  rayons  polarisés  peq)endicu- 
lairenient  au  j)lan  d'incidence,  les  raNons  ronges  manquant  alors 
presque  complètement. 

Le  permanganate  d(»  potasse  possède  les  mc^mes  propriétés  que  la 
carthamine. 

/i03.   EiLpérIences  de  91.  Jamln  sur  la  réfleiLl^n  totale* 

—  La  réflexion  totale  dépend  des  mèm(»s  circonstances  que  la  ré- 
flexion ordinaire;  les  rayons  é>anescents  doivent  donc  exercer  de 
l'influence  sur  la  réflexion  totale,  et  les  Formules  exactes  doivent  dif- 
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férer  de  celles  dft  Fresnol  par  riiitroduclioti  du  cocllicient  d'ellipticité. 
Gauchy  a  montn-  qu'elles  n'en  diiïèrent  que  {>ar  un  terme  très-petit 
qui  peut  érliappor  au.\  expériences,  de  sorle  (|ue  les  formules  de 
Fresnel  sont  Irès-approrhées. 

Le  compensa  leur  de  M.  Babiiiet  est  très-propre  ù  l'i^tude  expéri- 
mentale de  la  polarisation  elliptique  produite  par  la  réflexion  totale: 
mais,  en  opérant  avec  un  prisme  de  verre  ordinaire,  on  arrive  ù  des 
résultats  inadmissibles,  ce  ([ui  tient  à  la  modiiifation  que  le  verre 
subit  par  le  poli.  La  densité  des  couches  superlicielles  est  altérée, 
ce  qui  rapproche  le  verre  des  corps  biréfringents  et  introduit  des 
différences  de  phase  qui  ne  concordent  avec  aucune  théorie. 

M.  Jamin  '''  a  écarté  cette  cause  d'erreur  par  l'artifice  suivant.  Un 
prisme  de  verre  ABCB',  dont  la  base  est  un  carré,  est  coupé  en  deux 
par  un  plan  passant  par  A(i.  On  accole  les  deux  prismes  triangulaires 
isocèles  qui  en  résultent  par  leurs  faces  hypoténuses,  en  retournant 
l'un  d'enï  de  façon  que  la  face  B'A  {fig.  yy)  soit  celle  qui  avant 
la  section  était  parallèle  à  BC.  On  se  sert,  pour  réunir  les  deux 
prismes,  de  baume  du  Canada,  afin  d'empêcher  la  réflexion  totale 


Fig.  ,9.  Fig.  8.. 

(le  se  produire  sur  AC.  On  étudie  alors  les  dilTérences  de  phase  des 
composantes  du  rayon  transmis  par  le  double  prisme  sous  différentes 
incidences,  puis  l'on  détache  les  deux  prismes  et  on  étudie  la  ré- 
flexion totale  sur  le  premier  prisme  (fig.  80).  Il  est  évident  que 
les  différences  de  phase  introduites  par  le  défaut  d'homogénéité  du 
verre  seront  les  mêmes  que  dans  les  premières  expériences,  de  sorte 
qu'on  n'aura  qu'à  retrancher  les  différences  de  phase  trouvées  dans 
"1  f.  «..XXii.  I.  —  A,m.  df  rhim.  n  dr  iiliy..,ii).  XXX.jS;. 

Verdit,  VL  —  Opiii|iii-,  II.  ïu 
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Les  expériences  ont  donné  les  résultats  suivants.  Les  substances 
à  réflexion  positive  sont  les  plus  nombreuses.  Presque  tous  les  corps 
solides  dont  l'indice  de  réfraction  dépasse  i,â,  les  métaux,  plusieurs; 
liquides,  parmi  lesquels  il  y  en  a  quelques-uns  qui  sont  peu  réfrin- 
gents, comme  Tacétate  de  métbyle  dont  l'indice  est  égal  à  i^SSg, 
sont  compris  dans  cetle  catégorie.  Les  substances  à  réflexion  néga- 
tive sont  moins  nombreuses;  ce  sont  en  général  des  corps  dont 
rindice  de  réfraction  est  inférieur  a  i^A,  tels  que  le  spatli  fluor, 
le  silex,  le  quartz  hyalin,  ainsi  qu'un  certain  nombre  de  liquides 
parmi  lesquels  il  faut  compter  l'eau.  Ëniin,  un  très-petit  nombre 
de  substances  n'ont  ni  la  réflexion  positive  ni  la  réflexion  négative: 
elles  ne  polarisent  pas  elliptiquement  la  lumière  polarisée,  mém<^ 
lorsque  l'incidence  est  voisine  de  l'angle  de  polarisation  complète. 
M.  Jamin  a  donné  h  ces  substances  la  dénomination  de  neutres.  Ueux 
solides  seulement  ont  été  reconnus  neutres  :  l'alun,  pourvu  que  la 
polarisation  lamellaire  n'y  soit  pas  sensible,  ce  qui  exige  que  la  face 
réfléchissante  soit  peqiendiculaire  à  l'axe  de  l'octaèdre,  cl  la  méni- 
lite:  la  glycérine  et  plusieurs  dissolutions  salines  sont  également 
neutres.  Kn  général,  l'indice  des  corps  neutres  est  à  peu  près  égal 
à  1,/i.  Ces  corps  peuvent  polariser  complètement  la  lumière  natu- 
relle sous  raiijfle  de  polarisation  complète. 

Pour  les  substances  h  réflexion  positive  ou  négative,  si  l'on  ex- 
cepte les  métaux,  le  diamant  et  quehjues  autres  corps  très-réfrin- 
gents, la  polarisation  ellipli(|ue  par  réflexion  de  la  lumière  incidente 
polarisée  rectilignenient  n'est  sensible  que  pour  des  incidence? 
variant  de  a  à  3  degrés  de  part  et  d'autre  de  l'angle  de  polarisation 
complète:  en  dehors  de  cet  intervalle  le  rayon  réfléchi  est  polarise 
rectilignement  lorsque  la  lumière  incideîïte  est  elle-même  polarisée 
rectilignement. 

On  voit,  en  définitive,  (jue  tons  les  corps,  à  l'exception  de  quel- 
(pies  substances  cpie  nous  avons  définies  comme  neutres,  ne  pola- 
risent pas  complètement  la  lumière  naturelle,  même  sous  l'angle  dit 
de  polarisation  conq)lète,  et  changent  la  polarisation  rectiligne  en 
polarisation  ellipti(|ue,  lors(|ue  la  réflexion  a  lieu  sous  un  angle  peu 
difïérent  de  l'angle  de  polarisation. 

Mais  il  faut  ajouter  (pie,  sous  l'angle  de  la  polarisation  complète, 
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dans  la  lumière  réfléchie  elliptique,  Tamplitude  des  vibrations  pola- 
risées perpendiculairement  au  pLin  d'incidence  est  beaucoup  plus 
petite  que  Tamplitude  des  vibrations  polarisées  parallèlement  à  ce 
plan;  la  première  amplitude  est  la  5o%  souvent  même  la  loo* 
partie  de  la  seconde,  d'où  il  résulte  que  l'intensité  de  la  composante 
polarisée  perpendiculairement  au  plan  d'incidence  n'est  que  la 
sBoo' ou  même  la  loooo''  partie  de  l'intensité  de  la  composante 
polarisée  parallèlement  au  plan  d'incidence,  et  qu'on  peut,  sans 
erreur  sensible,  admettre  que,  pour  les  corps  transparents  qui  n'oni 
pas  un  trop  grand  pouvoir  réfringent,  la  théorie  de  Fresnel  donne 
des  résultats  exacts. 

401 .  Tbiéorie  de  Caudij.  —  Gauchy  ^*^  a  cherché  à  rattacher 
les  phénomènes  que  nous  venons  de  décrire  à  une  théorie  dont  le 
point  de  départ  fât  le  même  que  celui  de  la  théorie  qu'il  a  donnée 
de  la  réflexion  métallique.  Il  admet  que.  lorsque  la  réflexion  s'opère 
sur  la  surface  d'un  corps  transparent,  il  y  a  dans  ce  second  milieu, 
outre  les  rayons  réfractés  proprement  dits  qui  se  propagent  dans  le 
second  milieu,  d'autres  rayons  qui  s'éteignent  h  une  très-petite  dis- 
tance de  la  surface;  ce  sont  les  rayons  qu'on  appelle  ivanescenis.  On 
est  bien  obligé  d'admettre  une  hypothèse  de  ce  genre;  sans  quoi  le 
principe  de  continuité,  appliqué  dans  toute  sa  rigueur  au  cas  où  la 
lumière  incidente  est  polarisée  perpendiculairement  au  plan  d'inci- 
dence, conduit  à  des  équations  incompatibles,  à  moins  qu'on  ne  le 
restreigne,  comme  l'a  fait  Fresnel,  d'une  fayon  arbitraire. 

Cette  hypothèse  des  rayons  évanescents  introduit  dans  les  équa- 
tions de  nouvelles  constantes  qui  sont  les  coefficients  d'extinction  de 
ces  rayons  dans  les  deux  milieux,  coefficients  dont  nous  avons  défini 
plus  haut  la  signification  à  l'occasion  de  la  réflexion  métallique.  En 
réalité  ce  ne  sont  pas  les  coefficients  eux-mêmes  qui  entrent  dans  les 
équations,  mais  la  différence  de  ces  coefficients  dans  les  deux  mi- 
lieux. On  démontre  que  les  phénomènes  de  polarisation  elliptique 
sont  d'autant  plus  sensibles  que  cette  différence  est  plus  grande  : 
c'est  d'elle  que  dépend  le  rapport  des  axes  de  l'ellipse  de  vibration; 
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in  «'inem  geradiinig  polarisirlen  Slrahl.  IfiVi*.  Brr.,  i86i. 
|).  71^1.  —  Anti.  de  chittt.  cl  de  p/tifs.,  (3;.  lAVHI.  -t'\o.  — 
Pogg.  .l////.,rAVIIi,  445. 

i8(j3.  Halgiiton,  On  the  Relleclion  of  PolarizfMl  Light  froni  Polished  Sur- 
faces Transpai'ent  and  Metallic,  Phil.  Tratts.,  i863,  j).  81.  — - 
Procfcd.  ofli.  S..  Xli,  168.  —  Phil.  Mag.,  ^4),  XXV,  478. 

t8GG.         Rriot,  Mémoire  sur  la  réflexion  et  la  réfraction  de  la  lumière.  Journ. 

de  LiotwiUe ,  (-à).  \ 1 ,  3 o 5 . 


Le  second  voliimo  des  Leçons  d'Optiqm»  |)liysique  contient  : 

Les  Leçfm$  sur  la  théorie  de  la  dispersion,  professées  en  1 867 
à  l'Ecole  Normale,  dans  le  coni's  de  troisième  annoe,  r6dig«»es 
par  M.  Gernez,  et  complétées  en  18651  dans  le  mAme  cours; 

Les  Leçofi4i  sur  la  polarisation  chromatique,  professées  en 
1861,  à  l'Ecole  Normale,  dans  le  cours  de  troisième  année, 
et  rédigées  par  M.  Mascart; 

Les  Leçons  sur  lu  polarisation  rotatoire,  professées  en  i86t 
à  l'Ecole  Normale,  dans  le  conrs  de  troisième  année,  et  ré- 
digées par  M.  Mascart; 

Les  Leçons  sur  la  double  réfraction  accidentelle ^  professées  en 
1861  à  l'Ecole  Normale,  dans  le  cours  de  troisième  annéo, 
et  rédigées  par  M.  Mascart; 

Les  Leçons  sur  la  réflexion  et  la  réfraction  de  la  lumière  poUmsée, 
professées  en  1860  à  l'École  Normale,  dans  le  cours  de  troi- 
sième année,  et  rédigées  par  M.  Raulin. 

Dans  cette  dernière  partie  on  a  fait  entrer  les  Leçons  sur 
la  polarisation  par  dilTraction,  qui  font  partie  d'un  cours  sur 
la  diffraction,  professé  en  1809  à  l'Ecole  Normale,  en  troi- 
sième année,  et  rédigé  par  M.  Levistal. 

Plusieurs  chapitres  de  l'Optique  physique  n'ont  pas  été 
compris  dans  le  c^idre  de  ces  Leçons,  parce  qu'ils  ont  été 
traités  dans  d'autres  parties  des  Œuvres  de  Verdet  avec  tous 
les  développements  qu'ils  comportent,  et  qu'ainsi  il  y  aurait 
eu  double  emploi.  On  croit  être  utile  au  lecteur  en  indiquant 
quels  sont  ces  chapitres  et  où  il  pourra  les  trouver. 

1^  Les  lois  expérimentales  de  la  double  réfraction  et  de  la  po- 
larisation de  la  lumière  sont  exposées  dans  le  tome  III  (tome  II 
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du  Cours  de  physique  de  l'Ecole  Polytechnique),  pages  370- 
/io3. 

9**  Les  Leçam  avr  ta  vilettse  de  la  lumière  et  sur  les  relationt 
entre  le  mouvement  de  Féther  et  celui  de  la  matière  pondérable,  pro- 
fessées  en  1869  à  TEcole  Normale  dans  le  cours  de  troisième, 
année,  et  rédigées  par  M.  Levistal,  sont  reproduites  dans  le 
tome  IV  (Conférences  de  physique  publiées  par  M.  Gernei), 
pages  653-7 1 3. 

3^  Les  Leçons  sur  la  polarisation  atmosphérique  y  pi*ofessées  en 
i858  à  l'Ecole  Normale,  dans  le  cours  de  troisième  aiiDee, 
et  rédigées  par  M.  Cernez,  font  partie  du  chapitre  de  la  mé- 
téorologie optique  contenu  dans  le  tome  IV  (Conférences 
de  physique),  pages  755-758. 

U^  La  polarisation  rotatoire  magnétique  se  trouve  traitée  tout 
au  long,  théorie  et  expériences,  dans  les  Mémoires  originaux 
de  Verdet  contenus  dans  le  tome  l*^'  (Notes  et  Mémoires), 
pages  107-279.  On  en  trouvera  un  résumé  sommaire  dans 
le  tome  111  (tome  II  du  Cours  de  physique  de  TEcoIe  Poly- 
technique), pages  /i35-437,  et  un  e\j)osé  plus  développé 
dans  le  tome  IV  (Conférences  de  physique). 

5**  {^absorption  (»l  les  ([uestions  qui  s'y  rattachent,  comme 
\e  pléockroïsme,  etc.,  nont  pas  été  traitées  |)ar  Verdet  d'une 
façon  détaillée  dans  ses  cours.  On  trouvera  sur  ce  sujet  quel- 
ques indications  sommaires  dans  le  tome  111  (tome  11  du 
Cours  de  physique  de  l'École  Polytechnique),  pages  368-369. 

6°  Les  analogies  dv  la  lumière  ei  de  la  chaleur  rayonnante  sont 
exposées  dans  le  tome  111  (tome  11  du  Cours  de  physique  de 
l'Ecole  Polytechnique),  pages  6/17-651. 

Avril  1879. 
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